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At?  veniam  * Augufti  Principes,  fi  ad 
V oluminum  meorum  frontem  Veftras 
columnas  transferre , & meis  lucubra- 
tionibusVeftrumPLVS  VLTR  A 
adfcribere  aufus  fum.  Non  tarn  fum 
arrogans  vt  arbitrer  ad  Mathefeos  apicemitameper- 
uenifle , quemadmodum  Vos  ftatutas  Herculi  metas 
praetergrefsi,  extremos  gloriae  mundique  terminos  atti- 
giftis.  Verum  cumabenignitate  Ycfba  tutelam,a  no- 
minis  fplendore  lucempeterem;,  confilium  fuit  ijs  co- 
lumnis,  quae  magnam  mundi  partein  fuftentant,operis 
mei  limen  fulcire , & fcriptaribus  ftimulo  efle,  vt  in  (a- 
pientiae  regno  nullas  fibi  naetas  pofitas  rati  , fcientia- 
rum  quam  latifsime  fines  propagent:  quiqj  Mathema* 
ticas  colunt  difciplinas,  vtvkra  quam  meis  ego  vigilijs 
enitipotui , fuis  ipfi  laboribus  contendant.  Quodfi 
cui  aliquoufque  progrcflfus  videbor,&in  reperienda  cir- 
culi  quadratura  ceteris  ante  me  felicior  fiiifle  j non  tam 
mihi  gratulabor  quia  repererim , quod  alius  nemo* 
quam  opto , vt,  dum  Vobis.ofEero,  quod  alius  nemini, 
fingularis  id  obferuantiae  argumentum  permittatisef- 
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fe.  Sunt  ea  AuftriacorumPrincipum  infamiliam  no- 
ftram  merita , vt  ijs  agnofcendis  nulla  gratia  par , te- 
ftandis-  omnis  conatus  fuperuacaneus  fit  : Neque 
aliam  beneficentia  Veftra,quam  fit  ipfamet  fibi,  repo- 
fcit  mercedem.Quemadmodum  tamen  flumina  in  ma- 
re, vndeortum  habent,  redire  non  ideo  definunt,quad 
illius  immenfitatem  fuo  non  augeant  affluxu,  ita  ta- 
metfi  magnitudini  Veftrae  noftris  nihil  ftudijs  pofsit 
accedere , adeo  tamen  effufam  benignitatem  qua  pof- 
fumus  animi  teftificatione  non  profequi  nefas  fit.  Quo 
fifaciant  tot  ingeniorum,  quae  per  Vos  Societasalit, 
confecrata  nomini  Veftromonumenta;  quodeidem 
ego  L.  M.Q.  dedico,  vtinam  & inter  ea  locum, & apud 
Vos  fauoris  aliquid  atque  approbations  reperiatiRe- 
gi  quidem  Hieroni  fcio  nihil  dicaturum  fuifle  liben- 
tius  Archimedem,quam  dimetiendi  quadrandique  cir- 
culi  rationem  , neque  impotentiore  vnquam  laetitia 
fuum  *«?>**,  quam  hac  reperta  ingeminaturum  fuiflej 
verum  quod  tanto  auguftiore  nomine  infigniatur ; 
tanquam  vobis  non  indignum  , Auftriacum  vocetur, 
quanto  interuallo  illius  vota  vt  fuperet , necefte  eft? 
Nominis  Veftri  menfuram  nemo  expleat  pmer  V os. 
Sedftudij  & obferuantiae,  non  ambitionis  fuit,  dige- 
ftum  a me  problema  Auftriacum  vocare.  Et  domino- 
rum  liberti,  & patronorum  clientes  fibiinduunt  no^ 
mina.  Nec  quidquam  tutius  quam  quod  Regio  nomi- 
ne fignoue  munitur.  In  arduo  pofita  atque  inaccefla 
eft  Veftra  gloria.  Sed  facilis  ad  benignitatem  patet  adh 


tils.  Propterea  potentes  eftis,  vt  bencfici  fitis.  Propterea 
latifsime  rcgnatis , vt  comple&amini  quamplurimos. 
Nonadpauciores  patrocinium.qUamimperium  exten- 
dicis.  Quid  quod  Catholicum  nomen  Veftris  quo- 
que  columnis  impofitum  fit  , nec  nifi  his  deie<ftis 
illius  cafum  ^qui  Ecclefiam  in  vobis  oppugnant,  hae- 
retici  fperent  ? At  fi  familiarum  firmamentum  religio 
eft  , muoiamque  fuis  defenforibus  prxftat  tutelam* 
dumprima  illius  cura  erit  , quidni  fitis  aeternitatis  fe- 
curi : Nihil  in  humanis  ftabile-,  nec  raro  Dominos 
mutauit  orbis.  Vttraic&os  per  quadrum  radios  in  or- 
bem  deducens  Quadrat*  rotundis  mut*t  Sol , ita  profpera 
aduerfis , ima  fummis  inuertere  gaudet  interdum , per 
quam  Reges  regnant,  prouidentia;  fed  &quomodo 
fi  vice  versa  rotunda  quadratis  mutes,  globumque  in 
cubum  formes,  fuam ei mobilitatem adimas; ita infta- 
bilem  regnorum  potcntiam  pietatis  ac  religionis  ftu- 
d'fum  firmat.  Chriftiani  conditor  Imperij  Conftan* 
ftinus  quadratas  arae  mundi  globum  impofuit , pro* 
fcflus  orbis  Imperium  non  tarn  viribus,  quam  facro- 
rum  cultu  niti;  nequetamabarmis,  quam  abaris  re- 
gnorum petendam  tranquillitatem.  Reda&us  ad  qua- 
drum globus  operis  mei  argumentumeft;fit  & Ve- 
ftrae  felicitatis  omen  : qua  modo  caret  ac  termino 
Veftram  magnitudinem  exhibet , qua  ftellis  inocci- 
duis  eum  infigniui , gloriam  motus  inter  ac  turbas 
non  occubituram  reprasfentet : vtque  rotunda  qua- 
drando  fuam  illi  volubilitatem  ademi , ita  fortuna? 
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inconftantiam  Veftra  virtus  & religio  coerceat,  la- 
lutemcue  ac  pacem  populorum  inlaudemfuamver- 
tat.  Ita  vouec 
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Vftriaco  nomini  con fecra turn  opus  ad 
Tc,Ser  ENiss.LEOPOLDEdefero,qui 
A ugu  ftas  Domus  pars  magna  cum  fis,to- 
tam  nobis  reprafentas.Duabus  eaftirpi- 
bus  ca:lo  fe  attollens,  Ferdinandum  III. 
& Philippum  IV.  capita  habct.  Illo  Germania  poti- 
tur,  hoc  Hifpania:  vtrumque  inTe  agnofcit  Belgi- 
ca.  Alterius  in  Fratre  genium , alterius  inVicariopo- 
teftatem  veneratur : dubium  vtri  plus  obftri&a , il* 
line  quod  carere  Te  fuftineat,  an  huicquod  habere 
contendat.  Erat  aliquot  abhinc  annis  quod  gaude- 
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ret  vnico  Regis  fui  Frit  re  dignam  fe  aeftimari.  Quod 
nunc  Caefari  tam  cara  fit  , vc  & vnicum  fuum  ipfe 
concedat , quomodo  vel  inter  miferias  fuas  non  bea- 
tam  fe  putet  ? hoc  magis , quod  reparandis  Irriperij 
rebus  admotus,  &fraternis  exercitibuspraefe&usBel- 
gis  dari  non  potueris,  quin  Germanis  eripereris.  Ac, 
fi  regionem  , non  virtutis  campum  mutafti.  In  Bel- 
gio  Gernaaniam  reperturns  es,  hoc  eft  , Prouinciam 
prudentiae  , magnanimitati , vigilantias  Tuse  parem. 
Duris  exercitus  ad  nihilomolIioravenifti.Sedadhaec 
& natura  Te  aptauit,  &virtus  inftruxit.Suasfintalijs 
delicias.  Tibi  pro  quiete  labor  eft , pro  aulas  commo- 
dis  puluis  & campus,  pro  oble&amentoequus&ar- 
ma.  Quid  quod  , quantum  Tibi , quantum  iis , per 
quos  Te  habemus , debeamus  , minus  conftaret , ft 
ad  feliciores  veniftes  ? Non  peritiam  modo  medici, 
fed  & beneficium  morbi  commendant.  Tibi  quoque 
optabilius  Belgas  beatos  facere,  quam  reperire.  Vti 
fofpitatem  nobis  dulciorem  antecedens  calamitas, 
ita  illuftriores  triumphos  Tuos  praetericae  clades  fa- 
cient.  Quis  eum  cito  diem  det , quo , quos  defide- 
rio  tTui  veniens  compleuifti,  pleno  laetitix  fruduvi- 
<ftor  exfaties  / quo , conuerfis  alio  belli  calamitatibus, 
priftinus  Prouinciarum  decor  , vbi  pace  non  licet, 
ibi  vi&orijs  reflorelcat  / coepit  a Serenitate  Tua  ea  Bel- 
gis  lux  affulgere : neque  fuas  tantum  in  Tecollocant, 
fed  & Hifpanias  Germaniasq;  fpes  Tibi  credunt  com- 
miflas.  Experire  vicifsim  Tu  quales  gubernandos  fuf- 
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ccpcris  :Deoque,  cuius  TIM  ORE  gloriaris,  pro- 
pitio  in^curanda  Belgij  faluce  regionum  multaruru  re- 
gnorumque  rem  gere. 
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Ogitanti  tmhi  perfape  quid  caufja  efiet,  quod  retro  tot  aciis  ficubs , problematic  at 
quadfkndo  circuit),  quam  ntjnc  inuefiigamus,fotutio,  a tot  maguis  praclartfque  w- 
ris  nequidquam  tent  at  a,  necdum  expedita  ] It , facemquc  tpfi  praferente  Arcbimcde, 
nihilommus  fun  adhuc  tenebris  muoluta permanfint ; illud pracipue  occurnt , lu- 
men quod ab  antiques  nobis  tradtta  Ceometna  exbibebat,  mmis  dtbile ejfe , qudm  nett  am  in- 
tricate ret  perueffiganda  fufficcrct.ld fine  praterquam  quod  aflruerent  tantorum  uirorum  ,quot 
haSlensss  Ceometna  eduxir,  indefatigabiles  quidem,  uam  tamen  labores  , tArchimedaa  certe 
Spiralis, & Pappi  fiuadratnx  idipfum  emneere  mihi  rz>ifa  funt.  Pt  quid  emm  defend  Geome- 
tria  tried,  fimttd  , ah  am  ipfi plane  njiam  trigredereniur  •inti  in  Geometncis  acutijfimi , ft  bde 
qua  omnibus  patet , quaque  omnium  njejhgiis  tcritur , adoptatumfinemducifi  pojfi  exfiimaf- 
fent?  Adde quod  a praclaris hoc auo  uirss  fattummideo  ,nit , dum  ad  idem  problema  filuen- 
dum  fi  accmgunt,  •uttert  rebila,  nouam  f Jbi  Ceometna  form  am  effinxennt , & per  praruptos 
calles  quo  s fuo  fibt  marte  aperuerunt,  eniti  eo  conatifint,  quo  alios  tenders  quidem fern  per,  num- 
quam  tamen  peruenturos  •Didebant.  Hac  mihi fino  confldcranti,  idem  profetlom  mentem  wc- 
nit  aggredi,  quod  ab  alus fummd  cum  laude  nndebam  attentatum : illudque  'Poet a prafertim 
amnios  dab  at: 

Lflc  aliquoprodire terms,  fi  non  daturvltra. 

Ad  nouas  itaque  artes,  nouaque  muenta  animos  (iudiaque  conuertr,  nibilque  non  tent  at  urn  re- 
hqui,  donee  non  produjfc  tantum  penetraffeque  bunc  montem  abquoufque,  fed  met  as  ipfiu(abfit 
yerbo  muidia)  attigiffi  nobis  -otfifumus. 

Atque  ~ot  aliquam  hie  itinerum  meorum  rationem,  ambagefijue  quas,  dum  in  mcertum  erro, 
percuniaperiam,  primo  Archimedis  exemplo  w duel  us,  difficult  at  cm  banc  in  aham  baud  paullo 
dtjfialtor  cm, Spiralis  mquam  contingent e,  conieci.  quod  dum  ago,  impenfiufque  diu  Spiralis  con- 
templation! tnfifio,admirorque  qua  contmgentem  Spiralis  inter  &•  Circuit  quadraturam fit  con- 
nexto,  ecce  tibi  alsud plene  in  mentem  tnetdit,  mtrafctlicct  fymbohgatio  concordtaque  Spiralis 
cum  Parabola  ■ quam  dum profiquor,  oilendo  Spiralem  inuolutam  ejfi  Parabolam,  (sr  'viciffim 
TarabolamnonnifiSpiralemelfeeuolutam.  Romam , yt  moxaperiam,  pofimodum  euocatus, 
remhanc  cum  P.Cbnfiophoro  Gnenbergero,acutiffimofane  m e! Matbematicis  viro,totajue  turn 
ft  aba  celcbemmo  , ahtfquc  contub  : a quibus  cum  forte  rogarem  , num  fimbohgatio  hac  Ar- 
chimedifortajfisnotaoccajionem  fiuggejfijfet  Sptralem  ad  Circub  quadraturam  tarn  admirabib 
artificio  appbeands,  noneiufinodi  ejfe  muentum  affirmabant  till, quod  ab  Archimede,  fiennno- 
tuifiet,  mho  modo  celandum  futjfe  crederent.  JE quits  LcElor fiatuet  quid  fit  de  re,  cum  ea  qua  b - 
bro  de  fdyperbola  fubiunxi,  peruobsent.  Hie  tamen  cum  abfibu  "via  problema  pofie  dtffidercm , 
a Spiralled  Quadratncem  ammum  fiudiumque  conuerti : quam  dum  nouis  efformo  producoque 
modis,  plunmafque  eius  exbibeo  proprietates,  qua  file  lufium  hbrum  conjhtuere  potuijfent  ( con - 
flituifjcntque,  ntfi  is  qui  ceteros  fere  omnes  Ubores  mcos,ettamhos  abflubjfit  cafits)  nebic  qui- 
dem adhumenttfatis  repeno,  quo  tarn  arduurn problema  poffim  abfoluere.  Inde  igitur  rurfits  ad 
noua  confiba  conuerfiss  , reperi  tandem  matenam  earn  qua  de  corponbus  agtt , ab  antiquis  in- 
cheat  am, plane  impcrfcRam  in  ipfis  adbuc  harere  incunabibsinefiio  tamen  qua  mea  hac  in  par- 
te 
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if  lux  mint  i abitccrctur,  gy  ad  noun  rssrpa  fudia  annnos  daret.  Totumigiturmem  corporum 
coniemplatioucm , cjformationem , comparationem  rperuigth  multorum  annorum  cur  a contub, 
yt  tandem  aliquant  mihi  ynim  corap/anarem,qua  ad  mantem  hunc,impcruium  hadenus  ,pojJem 
unitt.  Res  ex  fen  ten  tut  tandem fieccejjit , comp  Ian  am  quoad pot  hi  omnia,  an  atitem  aptcem  tpfum 
dttigtnnij.ccc'mt  res. 

'Prune  igitar  curafuit  noua  orr.nis generis  corpora,  nouo  & Geometrico  more  effbrmare,  qua 
islro  buna  operis feptnno  contmenturi  (y  quia  corpurtbus  ns  mebgebam  qua  cum  Spheric u com- 
parer! po/feut,  librum  de  circuits, qui  tertium  b!c  locum  obttntt,  Ires  preteredcomcorum  prermji, 
qm  exmde [it  > or  dine  quart  um,  quint  um,  fextumquc  conpcmnt,  quartern  quidem  de  Elhpflquia 
motor  cm  cum  Circulo  cognac ionem  habetylh fubtunxi ; quint  um  de  Parabola , fixture  {Unique  de 
Hyperbola > copiofifint  fingub,  qutppe  qutbus  naturam  abflrufam  hadenus fedionum  il/arum, 
ab  Appollomo  fortaffefudso  tnuoluiam  tta  euoluo,  yt  a communis  Geometne  persto , nullo  Ap- 
folhmij  admmiculo,  intelbgipopit.  Horum  uerb  demonjirationes , cum  d line  arum  propnetatt- 
bits  depen  derent,  alteram  de  bnas  premitt  ere  ncceffe fuit , quo  e arum  affed tones  qua  yfui  nobis 
future  errant,  lemmatum  infer  explanarem ; hteque  totius  operis  primus  efymfque  quafi  baps, 
lam  '-verb  cum  tarn  in  Conicis  quam  in  corporum  comparanone injcriptiombus , cxbauthombufi 
que  mdigerem,  bbrurn  de  Progreffionibus  Geometncis  placuit  confer  there,  turn  quod  non  parum 
yidcrem fubleuandum  Ledoru  mcumque  tedium  longis  ilia , Archimedt  tamen  uptatis,  ratio- 
anationibns,qmbus  'z’titur, quotas  cxhaujl tones  demonjlratiombus  adbibet turn  quod p/uri- 
ma  noua,  (y  non  in  maw  da  ex  In  beat,  que  non  mediocrem fortafjc  legenti  afferent , ye  l admit a- 
tionem,  r velyvoluptatcm , hicqucfecundus  liber  eSl.  TRurfus  quia  corpora  diuerfarum  in  quan- 
titatefleaerum  comparare  inter  fe  non  poteram  nip  in  exbaupiombus  odo  plant  yterer  termi- 
ng, nfqucptpi  dtfsimihumrationum, quorum  tamen  in  Geametria haSlenus non  fuit'Vpss,  Is - 
brum  de  Troportionahtatibus,  quas  oSlauus  exhibtt,  nouam  quap  (feometrtam  conannare  me 
■ oportutt.Ecquando  emm  hadenus  Gcometna proporttombus  yfa  nip  que  in pmilitudmc  ratio - 
num  conpflerent  l mihi  'verb  etiatn  dfumthbus  rationtbus  rvtendumfust.  Hipe  ttaque  rite  tx- 
poptis,  turn  dernurn  ad  Quadratures  varies,  ac  demum  Circub,  quas  relsquis  Ubris  abpluo,hoc 
fere  tenor  e me  accingo  In  bbro  de  Parabola  confer tpt  oft  chorus  produce  Parabolical, prater  abas, 
tbas  quoque  qua  circular  mihi  ojfercbat.  dan  ex  illis  duos  femiparaboLu  equates  ajfumo , abt - 
tudinem  verb  habentes  earn  quam  lotus  reclum  tp pus  axis  exhibit ; que  in  femuiccm  fuhaberna 
dude,  corpus producunt  equate pmicylindro,  emus  baps pmsarculsu  ef , ex  quo ' Parabola  ilia 
miuntur , (P altitudo  Parabola  communis , ytt  in  bbro  de planorum  dudibus , fiptimo  nempe, 
demon  (l ro.  Tandem  partes  corporis  or  it  ex  Parabola  propofto  modo  dud  n,  per  Proportionabta- 
tts  confer « cum  partibm  cybndrt  cut  corpus  illud  equate  cfi.  not  a autemratione  fart  mm  corpo- 
ris Parabolas,  innote fcit  ratio  parttum  cybndri  que  ilia  equates  pint.  Quart,  cum  partium  cy - 
bndricarum  baps,  que pmt  circub  figment  a,  paraUelis  bnca  intercept  a,  eandem  inter p propor- 
t ionem  habeant  quam  partes  ipfecybndnce,  not  a ettam pt  proportio pgmentorum  circulanum, 
que  inter  par  alleles  bneas  funt  popta.  T um  denique  ex pgmentorum  tllorum  ci  not  a proportio- 
ne,  nullo  negicto  circuit  ad  rechbneum  proport  ionem  exhtbeo.  Eadcm  pent  ratsonc  Hyperbole 
quadrat uram  exhibeo , per  Parabolas  parallelas  in p dud  as, qua  cybndro  equantur  hyperbobco. 

At  que  bee  HI  opera  totius  adumbratto,  obfeura  adbuc  iy  tenuis,  fed  quam  opera  tppus  dc- 
dud to  f octet  mamjeflam  ; preprtsm  equis  rerum  Geometricarum  , qmbus  hoc  opus  confcribo, 

- seftmetonbus,  qutbus  fperovclob  mater  tarunrnouit stem,  yel  ob  Problematic , quodfeluendum 
fufeepi,  non  tnfeltcem,  vt  quidem  rtor,acccffum,  nonommno  difpbciturum. 

Herum  non  intucundum  fortaffe  futrit , intelbgere  qui  ca/us  quap  concatcnati  femper  fu- 
diorum  me orum  curfum  snterrupenne  part  umque  hunt  rneum  , quern  d <-vigtntiqutnque  annis 
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conceperam  tamdiuretardarint,  quo  minus  lucem  banc  in  quam  modi  prodeunt , cttiusafpicc- 
rcnt,  luuat  enim  prateritorum  meminijfe  nonnumquam  , nequc  fine  prat  a recordationc  eorum 
mentw  fit , prefcrttm  ft  cum  arnica,  bcncuolis  inquam  Ledonbus , defacato  nunc  demum  , njt 
cum  Comico  loquar,  ammo  commumctntur . Anno  itaquebuius  facult r zngefimo  qmnro  , com 
omnia  qua  hoc  opcrc  contmentur , ft hlrum  dc  Proporttonahtatibits  cxcipias , parata  halter  cm, 
beet  non  ita  concmnata,  njtpralo fubitct  liatim  potent,  fed  furntna  tautum  capita , propofitto  - 
net  inquam  cum  dtmonflratwmbus fummatnn  memorta  tautum  cauffdfcriptas  , Romam  ab 
oAdmodum  R P Generab  tiofiro  euocatus  abij , lucubratwnes  meat  filutioncmquc  problema- 
tic de  quadrando  Ctrculocum  P.Gricnbcrgero  , eoquem  dixi  fummo  Mathcmatico  collat  urns'. 
cUmque per p lures  menfes  longo fludio  mea  expbeare  efjem  aggreffus,  (yiUe  ad  calculos  tndefejjo 
labors  Jinguta  reuocaret ,dimidium  opens  abfoluere  nitmquampotuimus  ttum  quod  ea  qua  Pro- 
portionaiaaces  concernunt , necdum plane perfeciffem  , quamquam  in  ns  nulla  effet  difficulty ; 
turn  'vel  maxime  quod  ipfcgraui  (y  diuturno,fapiusque  interrupt o implicitus  morbo , maiorem 
moram  requirerct,  quammaximorum  Pnncipum,  quorum  nut  us  irnpena fimt.preces  htteraque 
permittebant. 

In  ea  itaquedum  "Roma  meumbimus,  ecce  ttbi  bina  e locu  httcra  adAdmod.  R.  P.  Cjenera- 
lem  perferuntur,  quibus  Roma  ad  iMathefn  doccndum  euocor;  Cathobci  "Regis  rPhihppi  tana,  , 
qiubus  Madntummitti postulate  ab  Auguflifftmo  Imperatore  Ferdmando  altera,  quibusme 
Pragam deflinarrvult.  Vtrtquc  certi  Impcno  obfcqm cum  non pofet admo/iitm  R.P.Cjcnerahs, 
huic  me  afjtgnat,  tl/icoque  cum  res  moram  non  ferret , eo  me  profictfci  tubet.  Pragam  yix  attige- 
ram.rurfum  fccundis  Liter  it  in  Htffamam  euocor,iamqi  ad  iter  accmgcbim  me,  ciim  ecce  para  - 
lyfi fibito  correptus  morem  gerere  tarn  mffo  Regis  mei  defdeno  non  potui:  (y  quamquam  <i>im 
fubiti  mob  infrcgcnm  abquoufque,  non  tam  fehciter  tamen  eluSlaripotm,  quin  integrum  quin- 
quennium me  i/lhic  morbi  njis  tngens  detinuerit.  Vtx  hoc  malum  cuaferam  , non  it  a tamen 
quin  cum  morbi  rehquiis  toto  dein  ceps  vita  tempore  mihi  fuerit  decertandum  ,•  cuaferam  tamen  . 
ahquoufque,  paulatimque  a morbo  refnrare  iam  cceperam , cum  alius  hand  paulio  tnjhor  cafiu 
fertptamea  laborcfque  excepit.  Saxonia  enim  Duxpofl  funeflam  illam  cladem  noflris  ad  Lipfiec 
muros  ill  at  am,  deditumc  Pragam  turn forte fuperat ; vitlor  itaque  miles  , (y  harcticus  , quod 
Vntimfatiseratne  nobis parceretur,  in  Collegium  nojhum  irrumpit,  diripieque  mtjerrimum  in 
modum  omnia  : quid  quid  itaque  breuifsimo  ante  tempore  abquorum  diligent  ii  mihtum  ma- 
ntes non  euafit,  cefstt  eorum  hbidini,  aut  certi  flammis,  & quod  mcommodo  mihi  turn  non  exi- 
guo,  tmo  commodo  full  maxima,  ed  hors  reliquta  mcendio  fecuturo  frbducebantur , qudegoad 
or  am  facrificaturus  fiabam : mcommodo,  quod  plcrofque  ingenij  feet  us  amijenm,  commodo  eer- 
ie quad  cum  faltempramambushaberem  tunc , quern  qui  habet,  habet  omnia  ReJciuitldRiP. 
Rodericus  de  Arriaga  celeberrmus  hoc  tempore  ,multis  etiam  exmde  tomis  elarus  Tbeologus: 
fcfhnus  itaque  ad  cubtculummeum  aduolat,fcripta  qua  in  menfa  expofueram  expolienda  ad- 
hut,  v nd  cum  fin's  in  currum  coniicit,  caquc  cum  foleriiafummd  hofhum  mambus  fubduxtffet , 
Vunnamdcfcrt.  cetera  omnia  qua  ciflam  mtegram  impiebant , caqueferi  erant , qua,  cumins 
vltima  adhibita  tam  effet  manus , praloparabantur , prada  aut  flammis  reltBa,  ciim  tempori 
fubduemonpoffent.  Inter  plurima  qua  ijlbic  deperdita,  Lber  trat  quo  tot  am  St  at  team  Geo- 
metric! ex  Arcbimedais  deduct  am  principal  comprchcnderam , mfla  ffifsitudinu  tomo.  Inerant 
praterea  Cjeometrica  plurima  qua  tomos  duos  htfee  non  abfimiles  magmtudine  expleuijfcnt.  At- 
que  La  labores  plurium  annorum,  Deo  La  volenfe,fuautterq-,  ad  mams  virtutu  exercitium  din- 
gente  omnia, vmco  bora  quadrante  deperdidi.  Perdidi  ilia,  non  tamen  ammos,quos  exmde  ma- 
iores  mibi  Juffcctt  Dcus.Spolmto  itaque  Collegio,  Vicnnam  cum  cetera  remijfusfumiinie  adBcl- 
gai  meos,  ciim  Itaha  rurfus  defttnarer,redij,non  ea  tame  valetudme  qua  ab  iL  difiefferd.  Script  a 
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meaqua  cladi  Juperfuerant , cum  mccum  define  non  pojfiem,Gracio  Oenipontem  Tyrolis  aman- 
data  fiunt,  ficcundo  demum  R hcno  m Helium  defierenda, fed  cum  impedua fimper  ejfent  'via, 
rvarijq  uc  betlorum  tafia  omnem  R bent  tract um  quo  tan  mi  exciperent,  neque  mamfefio  peruulo 
txponenda  ludicaremurfiecenniUm  totum  ea  expettatr  necefie fiuit ; donee  tandem  non  fine  ma- 
gnis  xmpenfis,  rnagnaque  amteorum  curd,fimmo  mco gautho  ficamum pofl  annum,  Cjandauum 
deists funt,  eaque firipterum  mcorum fiunt  rebquia,  qua  mibi  materiam  buna  opera  prabue- 
runt.  djhto  nomine  quantum  qmdem  debeam , imo  omnes  qut  hifie  rebut  delect abuntur , R.  7>. 
Roderico  de  Arriaga,  qm  tan  turn  mi  hi  bcneficium  inopinato  praslitit,  ego  ficio : omnia  e mm fieri 
excider  ant  qua  tilts  chart  is  fiueram  complexut;  qua  emm  omnium  tarn  finex  recordetur  qua  a 
triginta  quod  exccdit  anna  ,fiuent  commentatu/i  prxfertim  cum  breuiffime fingula  quafi 

p>er  compendium  diqefiiffiem.  Gratiot  itaque  ago  maximal  bono  Tatri  amici jsnno  into ; & hoc 
fialtem  alicuius  gratia  loco  repen  do , ex  tare  mcvclle  publico  ah  quod  debut  mei  monument  unf, 
publicamqfte  tefiificationem  benefieij  priuatim  quidem  impenfi  fid  ex  quo, publico  etiam  Geome- 
triabono,  nifi mea. me fiallat fintentia,  'vtihtas  emanabit. 

Atquc  hac fiunt  qua  tecum,  Let! or  bcneuole , more  meo,  ideftcandidi  commumcanda  ducc- 
Bam.  Interim  fit  quid  in  opera  dccurfiuminus  expolttum  occurrerit,  id  Jane fiefiinatiom  nimia  ad- 
fertbas  vehmt  cum  emm  rurfia  morbi  met  Traga  contraSh  vires  recrudeficerent  ,finemque  tarn 
defiebta  vtrtbut  opprefifiura  nonnumquam  viderentur , Supenorum  lujfiu , quorum  nutus  etiam, 
nontmpmatantumobfitruo  , conqmfitu  'vndiqueauxdui  , hocqualenunc  njides  oput  effiudt 
die  am,  an  concmnaudantequam  mors  fiubita,expe£lata  tamen femperfiatum  hunc  opprimeret. 
JMihifiani  rebufque  meu  parum  ejje  labor andum  cer.fibam  ego ; fid  cum  in  eorum  mambas  ego 
fim,qutcogere  pofsmt,  malui  qualecunquehoc  opus pubbet turd  fiacere,  qudmrefragan  minima 
etiam  eorum  nutui.  Vti  emm  nos  noftri  minimi  fiumus,  it  a fiat  us  etiam  ingenij  non  nofiri , mi- 
nimi nobis  arrogandt  feint , quos  Religion i obnoxios  ficctt  profiefito.  Si  quid  tamen  laude  dignum 
fortajfie  duxeris,  totum  id  Deo  adficriptum  cupio , cuius  honori  & gloria  labor  am  toto  noita  mea 
tempore ; neque  fane  fine  mgenti  admtrattonc , aterru,  etiam  in  minima , artificij ; non  tnim 
turn  ordtnem  ,fiymmetriam , proportwnem,quam  in fingulis  fitperficiebus  corponbu/que  demon- 
ftramusfeosipfi  mduftna  noftri  auc  arte  \ffingtmus,fied fiaila  tarn,  &•  at  emit  legibusitadtfio- 
fita, felicitate  ah  qua  ingenq,  aut,  quod  mihi  ctmtigtjfie  profiteer , ems  fiauorc  qm  omnia  tarn  con- 
cinne  in  partes  fiat  difiribmt,  inuemmus,  inutnta  demon  ftramus. 
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c Summa  Triuilrgij  CafSrei  Socictati  I e s v conccfli. 

CVm  exmandatolacrj:  Carfares;  Maicftatis  omnibus  Sa  fingulis  Typographis,  Bibliopolis, 
atque  alijscpnbufcumquc  librarian!  negoriationcm  excrccntibus  fetid,  (irifteque  inlu- 
bentur  ne  -,u,s  lihros  illos  a Socicratis  noltrx  Parribus  Eiaclcnuscditos , aut  edcudos  impoflc- 
rtim  intra  S R.I.Rcgnorumque  KDominiorumSacric  Carfare*  Maieflatis  hcredirariorum  fi- 
nes ,(imili  alioue  charaftcre  aur  forma,  fiuc  in  fora,  Cue  in  parte*  excudere , vcl  rccmlere,  vel 
alio  recudendos  mitrcrc  aut  alibi  etiam  impreflos  inucherc,  vcndcrc,  leu  diftrahere,  clam  feu 

iialam  , citrafupr.idiaorum  Patrum  confcnfum  ac  tertimonium  audeat , vel  prxfumar.  Ego 
oannesBaprtlla  Engclgrauc  per  Prouinciam  Fl,indro-BcIgicam,Pr$poiitus  Prouincialis  con- 
cedo  IoANNI  <S£  Iacobo  Mevrsus  , ficultatcm  excndendi  Opm  Grometrtcum  Qutiritnr*  Cir- 
cuit, AudoreParrc  Gkegorio  a Sancto  Vincentio  Socictatis  Iesv,  in  cuius  fidemlit- 
tcras  manu  mea  fublcriptas  & ligillo  offici)  mcimunitas  dedi  Gandaui  51. Marti)  1647. 

Ioanna  Baptifia  Engclgrauc. 

ECo  infraferiptus  Societatu  Tesv  in  Vromncia  F/andro-Belgica  Proumciabs  tuxta  PrwtCt- 
gium  a Scremffimis  Principibus  cidem  Socictati  noftra  conccjfum , quo  bibliopolis  ommbui 
prohibct,nc  bbros  ab  ctufdcm  Socictatis  homimbus  compofitos  abjque  Supenorum  pcrrrujjione  im- 
primanr  : Facultatetn  do  Ioanni  &:  Iacobo  Mevrsus  Typographic  'vt  hbrum cm  titulsv 
cjl  Opus  Gcomcrricum  Quadrature  Circuli,  Auftore  P.Gregorio  aS‘°.  Vin- 
centio Societatu  I es 0 ^tm primer c, hbcrc di /habere pojfnt. Datum  G and.  Marti]  1647. 

.1.  Ioann es  Baptifta  Engclgrauc. 
APPROBATJO. 

LIbrum  hunccompofitumaR.P.GREGORio  a SanctoVincentio  Socictati* 
Iesv  tanquam  nihil  con tinentem  Rcligioni  noftrx  orthodoxs  contrarium, 
aut  monbus,  fcdvt  vtilcm  feientisiftius , cjuamtra&at , amatoribus  approbo, 
Ac  prxlo  dignifiimumcenfeb.  Datum  Antueipix  ij  Fcbt.1647. 

Christianas  Foochts  j Arcbiprcsb.Antutrp.Lib.CmJbr . 
SVMMA  PRIVILEGII. 

PHilippvs  Dei  Gratia  Hifpaniarum, Indiarum, &c.  Rex  Catholicu* , Archi- 
dux  Auftrix,  Dux  Burgundix,  Brabantix , 8cc.  Sereniifimus  Belgarum  Prin- 
ccps,  diplomatc  fuofanxit,  ncquis  iibrum,  cui  titulus  eft,  R.  P.Gregorii  a San- 
cto Vincentio  Socictatis  Iesv  Opus  Gcomccncum  Jjiuadraturz  Circuit,  citralpANNis 
Ac  Iacobi  Mevrsiorvm  voluntatem,  vllo  modoimprimat, aut  alibi  terrarum 
jmpreflum  , in infcriorisGcrmanixditioncs importer , venalemvehabeat.  Qui 
fecus  faxit, confifcationclibrorum,& alia graui poena mul&abitur,  vti  latius pa- 
tctinlittcrisdatis  Bruxcllx  xxvin.  Febr.  m.dc.  xlvii. 
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ELEKCHVS  MATERIARVM 

cjuse  toto  hoc  Opere  continentur. 

LIBER  P R I M V S. 

* 

De  lint *rwn  potentys. 

P A,R  S P R I M A. 
rDc  'varia  hnearum  inter  ft  proportione. 


Inee  diuijio  extrema  & media  rattone proportiondb  ,•  alia  jut  piopofttio- 
nes  ex  hue  dtui/ione  eruuntur.  fag.  i .pr.i  3 . 4.  j . 6.7.8. 9.  t o . 1 1 . l z.  1 3. 
14.1  j. 

In  eadem  baji  conflitittu  duo  bus  trtangulu  inxquahs  magnitudims,  dua- 
tur  tinea  faraUela  baft,  -vt  fortes  tinea  inter  later  a tnangubrum  intercept  a da  tain 
babeant  rationem.  <j.prof.\6. 

'Datis  duabus  reclis , reft  a aidant  ur  -vel  detrahuntunn  dot  A rations , W compofita 
-vel rehqua  datam  babeant  rationem.  y pr.  1 8. 

PARS  stCVNDA. 


De  triangulu  corumcp  propriet at ibtts. 

Tfjanguli  ijbjcelis  proprietates.  21  .pr.  19.20.  ii. 

Tie  trtingulu  ifbpenmetru.  22.pr.21.i2. 

'Proprietates  triangult  reflanguli.  2i.pr.2j.24. 

Par  id  problemata  abfoltutntur  dato  angulo , & intra  rvel  extra  eum  pun  ft 0 , circa  ti- 
nedmper  datum  pitnflum  in  dataratione  dimdendam.  23pr.lj.i6.27.28.29.30. 
Item  ijfdem datis exhibetur  tmea  fie dmija,  cuius  fegmenta  minimum  exhibeant  re- 
ft angulum,  quodfegmentis  culufuis  Imca  per  idem, punfium  dtutfa  contincn'potcfl, 
imb  dr  dato  equate  exhibetur.  • 26.pr.j4  jj. 

Proprietates  refldngulorum  ortorum  ex  -Varia  inftriptione  paralieldrum  in  tn angulo. 
17.pr.j6.j7.j8. 

Proprietates  quadrat  or um  qua  ohuntu?  ex  lateribuS  triangult,  collatoruin  cum  qua- 
dratic lines  ex  -Vno  angulo  adbafimdufta.  ti.pr.  j9.40.41 .4 1. 

Tythagoncaabter  demonfir ata.ltcm  Prop.  1 i.er  1 3 ./.  1.  Eucl.dcmoujlratur  eodem  dif 
curfa  if  conftruflionequa  Pythagoras  ufus  prop.q7.E1ul.  30.pr.43.44.4J. 

ffn  dot 1 paraltelogrammi  dtametro  tres  continue  proportionates  dfjtgndntur.  j j .pr.  46. 
In para/lelogrammo  , diametrorum  quadrata  aqUdlta  funt qUadratut  latcrUm  fimul 
Jumptorum.  46.pr.47. 

Dato  tnangulo  obtuf angulo , lattuobtujb  angulo  oppofitum  it  a fpuiditurfet  quadrata 
ftgmentorum  aquaha ftnt  quadrat  is  reltquorum  laterum.  34.pr.49. 

Varia  problemata  circa  tnangulorum  thuifioncm  per  bneam  reft  am.  34  pr.  jo.  j 1 . 
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ELENCHVS 
PARS  TERTIA. 

DenB angular um  int  erfe proport  tone. 

Db.fignantitruirie  equal  tones  rettangulorum  & quaint  or  um  qua  ormntur  ex 
figment  is  knee  rette  dimje  out  in  equales,aut  in  partes  inequities.  pag.y7. 
pr.ff  j6.j7.j8.59.60.6161. 

Alquationes reflangulorum problematics  muemuntur.  4 o.pr  6j.64  6j.66. 

Parte  equationes,  £7  compare!  tones  redangulorum tfi  quadratorum  que  punt  fiper 
Imeit  proportionalibus.  qi.pr  67.6%, peg  4J  pr.67.68.69, 

Problemata  -uana,dc  linei  dtuidendaaul  augenda , fit  njt  rctlangula  aut  quadrate 
note  ex  figment  is  hnee  Muifit  inter fi  certain  liab  cant  rationem.  44.pr.70-7 1 71. 
73.74.7j.76.77.78.79.80.8t.8j.84. 

Data bap, aggregate  latcrum,Cr  altitudine  triangub,exhibere  triangulum.  49.pr.81. 

LIBER  SECVNDVS. 


Deprogrefsiombus  Cjeometricu. 

Argument  urn  (P fiopus  hums  bbri.  j 1 . 

'Defimt  tones progrefftonum  earumque  expltcationes.  j+. 

PARS  PRIMA 

Progrefs tones  non  terminates  confidtrat. 

COntinul proportionabum  mire proprietates.  59.  pr.  1 .l.j.q.pag.6o.pr.S.^.  10. 
1t.ll.1j.14.1j. 

Proprietates  duarum  finerum  trium  aut  quatuor  continue proportionabum. pi.pr.p.  6. 
7p4g.74pr.31.j5.j4. 

Si  fit  prime  adficundam,  nut  tertia  ad  quart  am, erit  vt  prime  cum ficunda  ad  tertum, 
ita  omnes  quatuor  ad pnmam  cum  quarta,mel  njt  prune  cum  ficunda  adfictmdi , 
itaomnes  quatuor adficundatp cum quarta.  6f.pr.16. 

Pappi  prop . 1 8 /.  J propomtur  njmuerfaliter.  66. pr.  1 7. 

AQignatur fines  proportionabum  in  proportion  Arithmeticd.  67  pr.  18.19. 

Proprietates  quatuor proportionahum  etiam  noncontinuarum.  68  pr.io.lt.  11, 

De co/itinuato proportionabum proceffu -vane £7  use  unde  proprietates.  69.pr.lj.14. 
1p.pag.74pr-i0.il. 

Proprietates  duarum  firierum  continue  proportionabum  tandem  habentiumprimam. 
71.pr.16  17.18.19. 

Datarum  reel  arum  altera  tta ficatur  nat  partes  hnee pile  cum  mfiSdfint  in  continual 
analogid.  76.pr.y6. 

pat  arum  duarum  reElarum  abera  itaficatur,'Vt  reQangidum fub  mp3  a £7  parte  ti- 
neapile, ad  refidde  hnee  quadratum,datam  babe  at  rationem.  7i.pt.  j 7. 

Data  media  trium  continue  proportionabum , £7  aggregato  linear um  prime  tertie , 
exbibctur primal  tertia.  78.pr.j8. 

Data  maxim  A trium  contmuarum ,47  excejfu  quo  media  fuperat  minimum , exhibetur 
media  whim*.  7<)-pr.  J9- 
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M A *T  E R I A R V M. 

Dttu  duobiu  cxcejfibus  trium  magmtudmum  continue proporttonalium  exbwcnturtret 

MM***.  ws-w-f*- 

/Equations  reBangulorum  aut  quadratorum  ortorum  ex  figment  is  line a in  proportio- 
nates quota's  continual  diuifie.  8l  pr.41.4i.44.4y-46.pag  89.pr.6yoq.65.66. 
Equalities  reBangulorum  ortorum  exfigmentis  duarum  linear  urn, quarum/inguU  in 
qualms  continue  proportionates fine  diuifie.  81.pr.4lr.48.48.jo. 

Continual  10  reBangulorum  aut  quadrat orum  in  eadem  proportions, ortorum  ex  uarid 
di(j?ofittone  aut  dust  {tone  lute  arum  in  partes  proportionates  continual, aut  dijcrctas. 
34jr.j1.j1.j3.j4jM6  J7.j8.j9. 

f report lonaha  rcBangula  orta  ex  linen  proportknahbtu.  " tb.pr.57. 

De  duphcatis,&4  triplicate  ratiombus,quas  habent  rcBangula  ex  vani  diuifions  U- 
nearum  in  partes  proportionates.  tt7.pr.60.61 .61. 

Plana  quauu  proport  ionaint,fupcr  duabus  rechs  eadern  rat  tone  diuifis,ita  confiituta  vt 
pianamterfi  fint  fimiha.  91  pr.69. 

Triangula  & trapezia  quotcumqi  fimper proportionates  continue.  91.pr.71.71. 

Triangulatriaadcirculum confiituta qua eandem  rationemcantmuenf.  94fr-7b 
Triangula  ad  duos  circulos  confiituta  qua  redprocam  babeant  rationem.  94-fr-7  4- 

PARS  SECVNDA 


T" t rmtnuftt progrefstortu  in  infinitum  continuat & afsignat . 

PTtpporttones [j/eSlantes  adterminum progreffior/u  inucniendum.95  pr.75.76.77- 
Pnma  1 o.  €ucl.  -vmuerjatiter  propofita  & demonflrata.  96.pr.78. 

Oflendetur  magnitudlncmajfignart  pojje,  qua  aquatis fit  toti fienei  proporttonabum  m 
infinitum  contwuota : imb  magmtudo  ea  affignatur.  97.pr.79. 

Terminus  cmufqueprogrejfionu  in  infinitum  continuata  dmerfimode ajfignatur . 98. 
tr.80.81  pag.100.pr.85.86.87. 

Keflondetur  ad  argument  um  Zenonis  quodipfim  materia  de  continuo  tAchyllcm  vo- 
lr(dt'  101.  or.  87.10  Schot. 

Troprtetxtcs  iucunda  firiei  continue proportionatmm  in  infinitum  produBa.99.pr.  8 1 . 
84.84.pag.toypr.88  89. 

Trobtemaea  circa  dimfionem  data  magnitudmis , aut  magnttudsnum  incerta  ratione, 
fic  vt  certus  babeatur  terminus  data  rational.  1 bypr. 90.91 .9  J.94.9J.96. 

Dm  fines  mfimtarum ptoportionahumfunt  tnterfi  vt  duo  pnmi  termini.  Io6.pr.o7. 
Qomparotvmes  njanarum ferterum  mfimtarum  proportionahum  inter  fi.  x07.pr.98. 

99100.101.  io»ioj.p4g.ii9.^r.i  16.  H7.1 18. 

Comparatior.es  njanarum  ferterum  ortorum  ex  ratiombue  fimitsbus  quafimt  inter  al- 
ternatim  pofitos  termmos.  1 11  .pr.  1 06. 1 07. 1 08. 1 09. 1 1 o.  11 1 . 1 1 1. 1 1 $•  1 1 4' M J- 
Vuterfi  continuations  raltonum  qua  fisnt  inter  quantitates , per  quas  admagmtudt- 
nemdatammorem,autdatimaioremdeueniitur.  111.pr.H9.iio.111.111. 

PARS  TER.TIA 

Progrefsiones  terminatas  plants  appltcat  ,pr  afertimfimilibus. 

QVa  de  ratiombus  magmtudmum  itf  infinitum  continuatu  dicta  .pecuhariter  ra- 
tiombus  fiperficieru fic  continuatu  appheatur.  115 . pr.  123. 114.  uj.u6.  U7. 


EtENCHTJ 

Ton  quadratorum  fenci  datur  redangulum  equate.  pag.i]o.pr.  118119. 

Item  firm  quarumcumque fiupcrficierum  , njtia  fimihs  fiperficies  equalis  exbibetur. 
iji.^r  j jo. 

Oflenditur  hneam  eandemtranfire per omnts  omnium  rechlmeamm  fimilium,  fimih- 
terque  pofitarum  cmgulos  , mode  bafis  indirect  urn  fint pofite , O'  feries  datorum 
ciufinodi  rechhneorum  determinitur.  13  z.pr  131.131. 

Idem  circuit. i occommodacur.  \ Jj.pr.  1 33. 1 34. 

Vanatnangula  'varijs  quadratorum,  trapecc/orum,  ire.  firtcbns  m infinitum  conti- 
nuatis  equalta  defignantur.  138  ^r.  138.1 39  140. 141. 

Series  diuerfarum  fuperficierum  in  infinitum  continuatarum , inter  fi  comparantur; 
141.^.142.143.144  14J.146. 

Data  piano,  (xhibetur  fines  planorum  fimilium  incipient  a data  rations , que  equalis 
fit  dato piano.  144.^7-.  147.148. 

Exbibetur  feries  incipient  a dato  piano,  equalis fieriei  data  planorum fimilium,  aut  qua 
Habeas  ad finem  dot  am,  rationem  datum.  146.^.  149.1  jo.ij  1.1 42. 

Series  planorum  fimilium  quorum  bafis  m eadem  fint  lined,  comparator  cum  piano  fi- 
miU  conftituto fitper  lined  m qua  tot  a fines  planorum  fimibum  terminator.  1 49. 

F*sy *54- 

Senes  complcmentorum  ad  unam  partem  diametri  in  parallelogrammo  confiituto- 
rum  comparator  cum  fine  quadratorum  ad  atiam  partem  diametri  confiitutorum, 
totiquefiriet  equate  reSlanpulumdeterminatur.  1 po.fr.  1 55.1  56. 1 57. 

In fine  quadratorum  quorum  bafis  mdireBum  font  confittute,  confiderantur  quadra- 
te impares  bafis  obtmentia,  hoc  efi prmamjtertiairi,quintam,(yc.  ijl.pr.  1 58. 

fiomparantur partes  firterum  inter  fi.  1 159.160.161.  i6z. 

PARS  QVARTA. 


Hec  qua  in  plants  demonjlrata , cor  paribus  applic.it. 

S Erie  1 cuborum  in  infinitum  contmuatorum  in  eadem  ratione , terminus  inuent- 
tur.  ijj.pr.16fi 

P ones  fenei  cubic  e cum  partibtufinei  linearis  comparantur.  1ff.pr.164. 

Series  cubice  equate  parallelepipedum  exbibetur.  1j6.pr.16y. 

Series  cubice  bine  comparantur  inter fi.  lJ7.pr.\66.pag  161  pr.171. 

Senei  cubice  equalis fines  parallelepipedorum  datur.  Ij7.pr.l617. 

Pyramidi  quadrat  am  bafim  habenti  mfinbiturfiries  cubice,  O mcludentu  O mclufi 
differentia  affignatur.  158^7.168.169. 

Dat^firiei  cubice, pyramid  fiuper  dato  quadrate  equalis  affignatur.  160.pr.170. 
Series  cuborum  quorum  bafis  omnts  ad  eandem  hneam  termmatam  confiituta,  corn- 
par  at  ur  cum  paral/elepipedo  quod  fit  fiper  shSla  line  a terminata  O'  latere  quadrat 1 
mprimo  cubo.  161.pr.171. 

Superficiebue  omnibus  totitu find  cubice  'vna  equalis  datur , maria  pretered  circa 
has  fiperficies , O fiperficies  parallelepipedorum  O'  pyramidum  certanm  deter- 
minantur.  i6i.pr.  173.174.1 75. 1 76. 1 77. 
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M A T E R I A R V M. 

LIBER  TERTIVS. 

De  Circuits. 


PARS  PUMA. 

Dc  line  arum  in  circuits  proportion t. 

Tatuuntur  tra  circuit  quorum  communes  intcrfcBtones  in  eddem  fine  It- 
nea.  pag.  167.pr.i- 

Item  Imea  duBa  per  ncartas  arculorum  mterfethones  bifartam  Jecatur, 
168  pr.l. 

Per triangulum xquiluscrum  crrculo  mfcrtptum  Imea quads  trifariam fcBa.  \6q.pr.y 

/Equabtas  bnearum  ex  determinations  circulorum  fi  mterfecantium  aut  tangen- 
tturn.  '■  16q.pr.4pag  i7o.pr.6.pag.i7\.pr.iq. 

Super  bafis  triangult  defer ipto  quouis  figmento  circuit,  fuper  aim  later  thus  ftrntba  fi- 
gment a dtfcnbuntw.  tfyjfcii. 

Duttfio  Imea  in  partes  equates per  defer iptionem  figment  arum  fimdiumfuper  tnanguh 
lateribut,  dum  bnea  per  evert  teem  triangult  rranfit.  177  pr.l  4. 

Inuentuntur  item  dmerfi  Imea  equates  in  did  is fegmcntis.  177  pr.ip.i6. 

Jnuemuutur  mulcts  modts  continue  proportionates  ex  vana  arculorum in  ijs  bnea- 
rumconstruBione.  180.^.17.18'. pag.l%\ . pr.ic/.lo.  2.1.12.  pag.iH. pr.34. 

Item  quatuor proportionates  licet  non  contmui.  181.  prop,  1^.14.  pag.  1 84  prop. 161 

pag.iU.pr^ypag.iiq.pr.p'. 

Item  duabnex  qua  tripbeatam  babeant  rattonem  abarum duarum.  xi4.prop.1y 
pag.iq6fr.tf. 

Preprint  ates  uarix  continue  aut  diferetim  proport  tonabum , extreme!  til  me  it  dr  at  to - 
ne  fell  arum , &c.  qua  competunt  circub  contingents , quando  ex  e ms  abquopunSlo 
quodnon  JitpunBum  contaCius,  per  circulum  ducuntur  bnea.  ltypr.17.1i.tq. 
30.31  pag.xtqpr  36  37. pagy1.pr.4c. 

i Mira proprtetae  duorutn  punBoru  qua  in  diametro  circub  affgnantur,  quorum  ynum 
Ultra  arculum  aberum  extra  catbt,  aqutbus  ft  ad  circumferentiam  circub  dux  in- 
jkBantur  angu/um  qucmcumque  continences,  anguhts  is femper  diuidetur  bifariam 
per  uncam,  qnaab  angulo  qui  in  circumferentia  eft  duett ur  ad punBum  in  quo  dia- 
meterfecat  arculum.  1 87  ^.  3 1. 

Troblemata  at  ana  de  iuccniis  lineis  a punBo  extra  as  el  intra  circulum  dato,njt  bnea 
darculodiuidatur  in  rations  data , aut  vtdiuifd  aqualis  fit  data  ,•  autvtin  circu- 
lomflexa  datum  babeant  rationem,  tile.  191.31r.41.41.43.44.47.46.47.48.49. 


PARS  SECVNDA. 

...  De  angulorum  Of  arc  stum  comparattone.  , 

A Uguh  inter [e  comparantur  mfiflcntcs  cert  is  ar  cubits  circuit  , t£  ex  punBo  data 
JlX  dua  Imea  ebmittunturmtercipientes  duos  arcus  datis  aquales.  iqj.pr.po.pi. 


i 
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ELENCHVS 

PARS  TERTIA. 

Demutuacirculorum  tnterfechone  ip)  contain. 

IN  (inulos  fe  contingentes  mmittmtur  lines,  a certo pundo , fic  T/t  intercepts  a cir- 
cuits ft  r.t  squabt  inter fe,  out  certs  cert  is.  psg.  199 .pr.q6.q7. 

nAnnuloqui  intercipiturs  duobtu  circuits  concentricis  datin'  circular  squabs.  loo. 

prop.pS. 

De  circuit fegmentis  fmibbus  fuper  lateribut  trisnguh  dsfcrtptis,  ctrcum/cripto  ctreulo, 

■ es  aut  corttingentc  aut  jecante  marts proprietates.  100.pr.j9.60.61.61.6j.64. 

Dalis  duobut  circuits  ,punduminuenUur, per  quod  ads  hues  Jiuidst  circuits  in  jinn- 
ies partes.  104.pr.6p. 

PARS  QVAR.TA. 

‘De  lintarum  in  circulo potentia. 

VtArijs  modis  ducuntur  bnes  in  circuit),  jic  mt  redsngula  fuper  Imtarum  fegmen- 
t is fint squaba.  loj.pr  6i.70.71.7i.74.pag.lll.pr.Sp. 

Item  quadrats  squaba  rcdsngulis,aut  quadrats  quadrat  is  squalid.  107.pr.74.7p. 

pag.loS.pr.77pag  109.pr.80.pag  21j.pr.86. 

Item  rellangula  squaltacertsfigurs.  10p.pr.6y.pag.20S.pr.76. 

hem  Jtc  ducuntur  bnes  mt  ctrcub fuper  eis  njt  diametris  dcfcrtptt  aquales first  uni 
certo  1 09.pr.78. 

Confiderantur  rat  tones  quas  hsbent  certs  redsngula  (y  quadrats  inter fe,  aut  deter- 
minatur  quantum  mnum  excedat  alterum.  10yTpr.7y.pag.  uo.pr.  8 1 .81.8  J .84. 

pag.uypr.S7.  * 

Polygons  infiripts  circuit  conferuntur  cum  qusdrato [emidtametri.  1 1 4 pr  8 8 . 89. 

Recisngula  defignantur  qua  tripbestam  habeant  rattonem  etus  quam  certs  lines  tn- 
terfe.  up  pr  yo.yi.yi  yy 

Indrametro  ctrcub  lines  per  punftadefignatur, fuper  quavt  baft  ft  id  pertphenamton- 
Shtuantur  qusuts  trisnguls,  femper  quadrats  Uttrum  qua  non  funt  bafes  fimul 
fiimpts  squabs  funt futurs  inter fe.  1 1 6 pr.y  4. 

Prolegomena  ad (eel tones  coni. 

DBfinitio  coni  eiufque  expofitio,  (S'  quit  up  lex Jit.  ilo. 

(on fderantur  later  a trtangulorum  fcabnorum , qua  funt  ex-maria  fidione  co- 
rn fealent  per meiticem  if  centrumbafis.  121  .pr.l.pag.llj.pr.  J. 

yarts  (y  tucunds  conjider at  tones  circs  bnesm  e merttce  coni  festem  perpendicular!- 
ter  dtmijjam  ad  bafim  tnangult  per  axem , cuius  puncla  incident  is  ctrccllos  in  bafe 
com  defenbere oflenduntur.  lll.pr.i.pag.U4 pr.4. p.6* 

In  data  cono fcsbno  exhibetur  minimum  (y  maximum  triangulorum  qua  fed  tone  per 
axem  fads  exfurgerepofunt.  nS.pr.7.8. 

Item  tnangulum  quod  cum  minima  triangulorum per  axem , dot  am  babeat  rattonem , 
qua  tamen  motor  non  (it  qusm  es  qusefi  inter  maximum  (y  minimum  triangu- 
lum  per  axem.  ljo.pr  9. 

Proprie _ 
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materiarvm. 

'proprietates  coni fcaltni,  item  coni  refit  redanguh  &•  acutanguh.  peg.  i J l . prop.  I o. 
n.u. 

Daeo  triangulo  orto  exfidione  coni  red, fidiper  axcm,ahadtriangulum  nonperaxem 
exhtbetur,  quod adtriangulum per axemhabeatrationcm datum.  i}} 

In  conereflo  tnangula  non  per  axem  dude,  quorum  bafts  in  eodem  pundo  fe  tnterfi- 
ctnt,  habent perpendtcuUres  ad bafis  e merticr  dados,  in  peripherta  circuit , cuius 
diameter  efi  redo  inter  centrum  bafts  conics  ,&•  pundwnmterfidumu  wteried*. 
l)Jpr.  14. 

In  cono  redo  exhtbetur  triangutum  quod  per  apicem  coni  is~  pundum  datum  fine  ex- 
tra/iue  mtra  com  bafim  tr. an feat , bobcat  vero  ad  triangulum  per  axem  dot  am  ra  - 
tionem.  Ij6.pr.ij, 

In  cono  quocumque fedio  bap pdrallela  circultu  efi.  if&.pr  1 6. 

In  cono fialeno exbibetur circular  bafi  non  eqmdtftans.  ljy.pr.17. 

Ojlenditttrm  cono  fialeno  duos  axes  efft.  i40.pT.  18. 

LIBER  QVARTVS. 

‘DcEUipfi. 

PARS  PRIMA 

SeQionem  econo  edited  primafy  ac  effent  tales  cites  exhibit proprieties. 

. . 

f Efimt tones.  * *4*’ 

l Ex  ipfi  cono  educitur  elltpfis , &•  prima  eius  proprietor  demonfiratur  ex 
\ cono  ,nempe  quod  quadrats  ordmatimappUcatarum  fint  inter fi,  vt 

i redanguh fitper  fegmentst  diametrt feda  per  ordsnatun  applicator . 144. 
pT,l.t.  3.4. 

Ofienditur  differentia  inter eUipfim  & ctrculum.  *4 7 an  ocOol. 

Ellipfeos  diameter  ajfignatur . 148  .pr.j. 

Item  ellipfeos  centrum.  14fi.fr -o. 

Item  diametri  comugate.  14y.pr.oy. 

Confiderontur ordmotim  applicate.  lJO-pr.iopdg.lJl.pr.\J. 

Lotus  redum  exhtbetur  dato  axe  out  quauis  diametro.  ifO-pr. » 1.11. 

T>e  contingent, but  elhpfin.  ijj.pf.ll.il.lJ.pagljSpri^-li. 

rjie  iiueit  dudsr  ex  extremitotibur  lines  ordmotim  applicate  concurrentibutm  idem 
psmdam  diametri  ad  quam  lines  ordinatim  erit  applicate.  rj7.pr.14.lf.l6. 

Van*  proprtetates  orte  ex  contingents  ellip/in,  alijfque  Itncis  cert  a rations  dudit.vjy. 
/*■.  19. 50.31.  $H4-3M6?7?8?9-  „ j , 

Circulars  fitper  axe  maiorc  ellipfeos  nit  dusmetro  defiriptut , elltpfi extermt  m duobut 
ton  turn  pundit  occurrit  164.pt  40. 

Et  circular  centre  elltpfis  defer, pt us  fi  elhpfin  ft  cat  in  quatuorpunditfecabit.  16j.pr.4t. 
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PARS  SECVNDA 


De fecloribus  & [cgmentii  ellipjeos. 

TT^dngula  maxima fiegmento  cllipfistnjcrtbuntar , eorumque  propnctdteS  expen- 
duntur.  pdg.166.pr.4t.41. 44. 

Diametri  comugata  qud{umquc  elhpfin  quadrifanom  fimper  dim  dun  t ,/iul  in  fiflores 
qitatuor  equities.  16i.pr.4y  .46. 

Seclores  dd  'verticem  oppofiti  fimper  fint  aquales.  169  pr.  47. 

Stilor  r vane  bifariam  cbutdttur.  i6q.pt.  4i.pdg.t70.pr.  yo. 

Segment d aqualia  diuerfimode  inucmuntur.  170  prop. 49  p dg.  17 1 prop.y  1 . yt. y y 

pdg.17ypr.y7. 

Segmentorum  (y fiBorum  circa  diametros  camugdtas  confhtutorum , gy  comugata- 
rum  didmetrorumper figment d (y fill  ores  defir iptantm  tmra  proprietittet.  171. 

pr.y4.yy.pdg.174pr.yH.pdgt7i.pr.67. 

blhpfi  hexagonum  reguldre  tnfirtbitur.  t7y.pr.yq. 

Vropnetates  alixfigmentorum,  item fiBorum  aqualium  tfi  inaqualmm.  17y.pr.60. 
61.61.6-yj64.6y.66.pdg.17i.pr.6i.6q. 

PARS  tERTlA 

In  elltpfi  confiderat  axium  & diametrorum  contugatarum  aqualium 
ac  tnaqualtum  proprieties. 

ICNjtUipfi  diametrorum  maxima  (y  minima  fint  axes.  lio.pr.71', 

‘Kecldngultim  fib  dtmidiu  axibus  a quale  fimper  eft  pdraOelogrammo  quod  fit  A 
qmbufiit fimtdiametru  comugatu.  281  pr.71. 

Tarallelogrammum  quod fit  a Line  is  extrema  axium  coniungentibus  equate  fimper  eft 
paraUelogrammo  content  0 lincis  quarumuu  contugatarum  extrema  comungentibm. 
1i1.pr.7y 

yaria  quadratorum  & reoldngulorum  xqudlitatcs  (y  compdrattones  ex  njdria  fi~ 
Bione  diametrorum contugatarum.  282  pr.74. 7J~6  pag.iqy.  pr.qq. pag.iq6. 
pr.  1 o 1 pdg.  29  7.pr.  t oypag.  1 98  .pr.  1 05. 1 06. 
eAxium  quadrate  fimulfumpta  xquahd fimper  pint  quadratic  cuufiumque  coniuga- 
tionis  diametrorum fimuljitmptis . li4.pr.77. 

oAxcs  elltpfios fimul fimptt , minima  fint  omnium  diametrorum  contugatarum  fimul 
fimptarum.  1i4.pr.7S. 

fil uadi  at  a linearum  extrema  axium  iungentium  fimkl fimpta  xquaha  fint  quet- 
dratit  line  arum  qua  extrema  diametrorum  cuiufius  coniugationu  comungunt.iSy. 
pr.  80. 

Quxdam aba  proprietates  bnearum  coniungentium  extrema  diametrorum  coniuga- 
tarum.  28^.^81.82.83, 

tAxium  extrema  contungcntes  fimul  fimpta  maxima  fint  omnium  qua  quarumuu 
diametrorum  contugatarum  extrema  eoniungunt.  28 6.pr.  84. 

SMira  circaangulos  cAnthmeticb proportionates  propriety.  iii.pr.27s 

’Data  quiuis  diametrorum  comugattone  elltpfios  axes  repertuntur,  (y  fippletur  defe- 

nses 
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MATfiRIARVM. 
t htsquiirtdemdnf brat  tone  hums  propofitionis  apud  Tappnm  obrepfit . Li.  fir.  14. 
pag.iitqfr.qo.cr  Schol. 

T’atis  axibus  in  elhpfi,  due  equates  diametri  conwgdta  reptnuntur , quale s in  ontnt 
ellipfi  tantum  dua  fiunt . 291  pr.9i.9l. 

^Equates dutmetrt  comugata fimul  fiumpta  maxima fiunt  omnium  dtametrorum  con- 
mgatarum  fimulfumptarstm.  I91.pr.91. 

prtpnttdtet  line  arum  extrema  dtametrorum  comugataru  comungentiam.  J92  3-7.94. 
95.96. 

Line*  soniungentes  extrema  nniugatarum  aquabum fimul fimpta,  minima  junt  out J 
mum  qua  quafcumque  diametros  coniugatae  tungunt.  194  pr  97* 

Quadrat  a dirnidiorum  axium  fimul fiimpta,  duplafiunt  quadrat!  fimidiametri  •umui 
nniugatarum  aqualsum.  194.^7.98. 

In  tUipfidiametrtconmgata  exhihentur  quit  inter ft  datum  rationtm  habeant.  30a. 

ft.it)  8.  / 

yurt*  proprtetates  area  contingent es  diametrorum  emiugatarum  (4  axiom  , quxfi- 
cantur  per  diametros  coniugatae  produBas.  ]o®.pr,  1 09. 1 to.  1 1 1. 1 1 a.  tl 3 . 1 1 4< 
Ii5.ll6.li7.ll8.119. 

PARS  Q^VARTA 

St&ionU  polos , & lineam  d puncio  in  axe  data  adperipht- 
narrti  breuifstmam  deft  gnat. 


ELhpfios poll  affignantur.  JO 6.pr.  I 20 .pig  joS  pr.  1 14. 

Potorum  propriety  pranpua , quod  a polls  infieXa  queuis  ad  peripbena  quodniS 
punBum fimul fiimpta  equates fint  axi,<  aepropterea  aquales  inter fi fimul fumpta. 
^07 pr.n\  p*g.l,\\ pr.\i9- 

Proprtetates  duarum  tangentmm  tllipfin  In  duobtis  punBti  , in  qmbut  axis  etlipfin  fie- 
cat , feci  arum  per  alteratn  tangentem.  307. 3-7.121. 123  124.125. 126. 1 17. 128. 

E polls  axis  due  reft*  mehnantur  ad  idem  punBum  peripbena  qua  datam  rationcm 
Contmeant,dcterminaturque  quanam  ratio  dan  poffit.  J 1 2 pr.  l J 1 . 

Breuiffima Imeaajfignatur qua d dato  punBoad clhpfin ducipottSl . 313  />7. 1 311 33. 
Vropnetates  circuloru  fiuper  ahquo  puBo  axle  elhpfios  defiriptoru.]\q.pr.\ 34.135.136. 
'Proprtetates  quxdamlmearum  ex  polo  ad  peripberiam  duBarum  fimul  cum  quadam 
tangentci  tnueniunturque  mire  aquahtates  quadratorumyeBagulorum,  line  arum, 
(F per  eas  hyperbola  defenbuntur  3 1 6 pr.  137138.1391 4 °-pag  318  pr  142.143. 
Data  bafi  aggregato  laterum  tfi  alt  it  udine ,exbibetssr  triangulum.  3 1 9.317  1 44. 

Data Jubtcnfa  cmufiuis  arcus  circuit  per  alteram  lineam  fiecatwr, fie  Ojt  figment  a hnea 
ficantis  datam  habeant  rationem.  3203-7145. 

Data  reSla  (?  altitudine , defiribiturellipfis  cuuu  poll  tint  extrema  tinea  data , item 
tllipfis  fiuper  data  rcBddefcnbuur.  ‘ 320.3-7.146.147. 

PARS  QV1NTA 

V arias  exhtbet  ellipfis gtnefes. 

Encfis  elhpfios  ex fiBiotse  quadam  ImeapercBis parallelis  ex punBls  ImexfiBx. 

y .. 
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Gentfis  txtnangulis.  ’34g.3n.3r.  149.342. 314  37.131. 

Gcnefes  ex  paraUelogrammo.  • 313.3r.130. 

Gcnefes  ex  ctrculo, fimtcsnulo,  Jcgmentu  circuit.  314.3^  1 31.  1 3 3 . 1 34 . 1 33.  1 36.1  37. 
138.139.160. 

Vatur  elite fis ficans  circulum  in punch,  ex  quo  edufla  tangent  ctrcuUm , etiam  nibt- 
lomtnui  tatigat  elhpfin.  3 18.3^  139. 

Cjenefis  elhpfis  ex  clhpfi.  - 319.3r.161.161.163. 

PARS  SEXTA 
Circulum  cum  ellipft  compare  t. 

PRoprietates  line  arum  diuerfarum  in  circulo  (y  elltpfi fuper  eodtm  axe  iejcnptu. 
331.3v.168.169. 170. 171. 171- 173. 174.1737^  937.^.179. 

Quadrate  ordinatim  applicator um  ad  vnam  comugatarum  equalium  , equals  a 
oilcnduntur  reilangalu  fuper figment  is  diametn  comugate fecit  per  ordinatim  ap- 
plicatiu,proute/lmcnrulo.  336.3v.176. 177.178. 

Segment  a elhpfis  equalia figment  is  circuit.  338.3V.  180. 181 . 

eiltpfs  ad  circulum fitper  eodem  axe  defcriptum  , ell  ut  ordinatim  appltcata  m elltpfi 
ad  ordinatim  applicatam  in  ctrculo.  3 39.3V.  1 81. 

Segment  a (y  feClores  elhpfis  circuit fuper  eodem  axe  defcriptvrum  comparantur  inter 

fi.  339.3r.183.184.18y. 

Qomparantur figment  a (y fi&tres  elhpfis  (y  circuit  non  dejeriptorum fuper  eodem  axe. 
341.3r.186.187.188. 

Comparantur  tnangula  maxima  elhpfis  figmento  tnfcripta , cum  tnangulis  maxim  is 
inferiptu figment 0 ctrcuh,(y  ex  comparattone  borum  triangulorum  comparator  el- 
hpfis  cum  ctrculo.  3 44.3V.  189. 190. 

Data  circulotvel elltpfi exbibetur  elhpfis  equalis,  (y  contra.  343.3r.191. 

GDatur  quedam  elhpfis ,duabui certii  equalis . 346.3r.194. 

Dato  ctrculo  dtuifo  in  duo  figment  a,  in  fimilta  dtuichtur  elhpfis , (y  equate fegmentm 
elhpttcum  datur figmento  circulars  347 .pr.  1 93. 196. 197. 

E Ihpfis  a dato  in  pcripheria  punflo,  in  datos  numero feilores  equates  dimditur.  348. 
pr.  198. 

Tolygona  rcgulana  chip  fi  infer tburmur , qttalia  inferipta  dato  circulo.  349  .pr.  199. 
34g.330.3r.lol. 

Segmentum  ctrculare  ah  altquo  laterum  polygons  Mat  urn , efl  ad figmentum  elhpti- 
cum  ah  altquo  Lucrum  ciufdcnt polygon i elltpfi mfcriptt  ahlatum , rut  circular  ad  el- 
hpfin.  330.3r.loo. 

Omnia  quadratapolygoniinfcripti  in  elltpfi,  equaha  funt  quadrat  is  polygons  eiufdem 
infcrsptscirculoyCHSHi  diameter  equalised  uni  ex  dhametris  comugatL  equahbsu 
tUipfios.  331.3r.101.103. 

Oflenduntur  due  Lneetn  elhpfi,que  earsdem  habcant  inter  fe  rattoncm  , quam  omnia 
quadrate  polygons  elltpfi  infer rptt , habent  ad  fuferfictem  tpfnu  polygon!.  334. 
p.104. 
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LIBER  Q#V  I N T V S. 

Dt  Parabola. 

PARS  PRIMA.  ^ 

Parabola  i cono  tducitur,  pafsioneftf  illitit  fundamentals  exhibentur. 

'■  Efimttones  parabolam  [pedsntes.  pag.  3J7. 

! I’nma  parabola  proprietas  econo  demon  fir stur , quodordtnsttm  applies-  , 
tarum  quadrat  a fint  ut partes  dtametri  inter  parabolam  ordinal  un 
duclam  appheata.  }J9f7.i. 

Problem  at  a yens  quibus  muemuntur  diametn,ordmatim  appheata  &•  latni  reltum. 
l6\.pr.4.f.6.7.S.pag.]7i.pr.ii. 

Latin  reClttm  a nobis  muentum  oflenchtur  idem  cum  eo  quod  muehtt  Apollonius.  364. 
mSthol. 

Pane propnetat.’S  lateris  recJi-  36 j.f 7.9  l o.  1 1 . 1 1. 1 3 . 1 4. 

Decontmgente parabolam,  em/que  muentione.  3 67  pr.  lj.  16. 17.18  peg.  37 o.pr.io. 
H.pag-]<)t)'pr.'il. 

Ex  cono  demon  fir  at  ur  quod  diameter  intercepts  inter  or din  at  tm  appheatam , & pun- 
(lummquo  contingent  cum  dtametro  cone  unit  , a paraboU  bipariam  dtuidatur. 
pag  368  /17.17. 

In  parabola  omnesdiametrieqiiidifiaiit  axi.  370 .pr.  1 91 

P araboU  axis  inuenitur.  371.f7.13. 

E aria  circa  occur (urn  bnearum  cumparabo/a.  i7}-pr. 14.  t J.16. 77.18. 29.33. 


PARS  SECVNDA 
Linearum  in  parabola  tam  continuam  quant  difert- 
tam  proport  tonem  contemplatur. 

V Artis  moths  tnueniuntur  in  parabola  tres  continue  proportionates, pracipue  ex  U- 
terertdo.  377f7.31.33.343r- 

Imb  Or  qumque  continue.  379-/17.36. 

Item  lines  qua  ad femmeem  in  duplicata,  triphestsfint  ratione.  3 7$pr.  37. 38. 39.40. 
Tres  proportionates  inueniuntur,per  hneam  conmngcntcm  punds,  m qutbus  due  dta- 
metri parabolam Jccant.  item  aha  squat  tones  rcElangulorum  38  3 .pr.  41. 4 3 .44.43. 
fomparstiones  tfi  aquat tones  redsngulorum,  art  arum  ex figment  is  duarum  parafieU- 
rum  quomqdocumque  p 0 fit  arum  , qua  fills  fint  per  duos  diametros.  38j.fr.46. 

4?-4*- 

Cornpsrstiones  tfi squat tones  redsngulorum  ortorum  exfegmentis parallelarum  in  pa- 
rabolafidarum  per  rvnam  out  duos  hneas.  • 386.f7.49.jo.jij 

Item  eompsrationes  reclangulorum  fiuper  fegmentis  parallelarum  fedarum  perdisme- 
trum  & aliam  quandam  hneam.  387  f7.jl.j3.j4. 

Tandem  eompsrationes  parallclogrammorum  ortorum  ex  tribus  dia/netris  quibufdam, 
£r  ex  contingents  d am  trum  cadentem  intraparabo(am,rchquis  extra  earn  caden- 
ttbus.  • 389.f746.j7.j8. 

VstraboU  dtametrum  fiect  quauis  ,omtrrens parabola  in  dttobus  pundis , exquibui 
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dua  ordinatim  due  ante  addiametrum,  oftendstur  ea  diameter  in  tres  fro  fort  ton  a- 
Us  diutfa.  1 • ' fag  390.pr.60. 

Triangulum  in  parabola  dcjcnhte , emus  bafis  tranfeat  perpunflum  cerium  diametri, 
quod babtat  unguium  rrfhtrn  in  perifberia.  y tyt  p/\6j. 

iff  (ism fit  lonje  'vmuerfahbuj  ,quando fer funclum  in  axe  defignatum  tranfiunt  baftt 
trtangulorum,  omnia  enim  odenduntur  habttura  Unguium  redum  adperipheriam. 
i91.pr.64. 

Conpderantur huiut  trianguli  quadam frofrtefatei.  tyl.pr.6j.66, 

.Tres frofortionaUs  tmtimuntur  ex  conttngente  eique  paralleld  , (f  ex  lined  tungenle 
fund  a in  quibus J e parabola  gy  tinea  far  allele  mterfecant . Item  aha  circa  hac  pro- 
prietates.  393.pr.67  68  69. 

Tres  tmb(y  flees  contmui  proportionates  mueniunte  per  interfidioncm  diamclro- 
rum,  (y  vmue  linee  eatfccantis,  item  aha propnetates . ty4.pr.71 .7z.73.74.7j. 

Vane  m parabola  lines  per  njenu  mterfichones proporttonaliter diuija.  ty6.pr.76. 
77.78.79-80. 

Ex  quotas  pundo  contingent  is  parabolam  demit  tatur  red  a , qua  parabolam  fecet  in 
duobtu  pundit;  ex  pundo  contadus  ditmfja  diameter  cam  lineam  jicfecabit , <vt 
tot  a gy  pars  inter  diametrum  (y  tangentem  mtenacens , item  Inter  parabolam, (y 
tangentemjtnt  tres  proportionates.  ty8.pr.8i, 

Faria  circa  lineamita dudam con/iderationes.  399  pr. 83.84.8j. 

rDuorii  tangent  turn  punda  contadus  lungantur  ,tum  ex  pundo  quocumque  vnius  tan- 
get  is  ducatur  alten  t agent!  paraUela,erit  cadtutfa  in  tres  proportionates.  4 00  pr.86. 

Hint  duafiquuntur  propnetates  .•  400  fT.87.gy  Coroll. 

Ahxredangulorum  aquahtates ,tnum  conunuarum , tf quatuor  proportionahumin- 
uentiones,  altxque  determinationes,qua  per  contmgentem  detemmantur.  401.  a 
pr.88.'vfquead  111. 

Quadam  Unea  m parabola  extrema  if  media  rationeficatur.  408  pr.  1 07. 

' Item  quadam  extrema  if media ratione proportionali.  408 .pr.  1 08.pag.410.pr.  1 1 1. 

PARS  TERTIA 

Settionis  foe  u m,  & mutueu  parabolarum  vel  circulorum 
interfedtonelCjeometriccdcfignat. 

Dlmidta  iy  quart  a pars  lateru  redi  theorematice  ajfgnate,  ahaque  proprietatet 
ex  data  quart  a parte  lateru  redt  deducuntur.  4iidpr.i  14.  -x/jut  ad  113. 
Data  parabola  focus  problematic e exbibet ur  , expheaturque  ratio  combujhonu  m eo 
pundo  in  fpeculo  p’araboltco.  414.pr.174, 

. Determinatur  circuits  qui parabolam  in  ~vno  tantum pundo  interim  contingat.  4 1 6. 
pr.116. 

Item  qm parabolam  prater  contadum  inter  fecet  in  duobus  pundit.  416.fr.  1 17. 

Comparanturredangula  inter [i  qua  fiunt  ex [egmentis  ordmatm  applicatarum  feSlis 
per  parabolam  if sirculurr.  iam  dtdum.  416.p1-.  1 2.8. 

Item  per  cum  circulum  determinate  latiuredum.  41 7-pr.  t 79. 

. Troprietates  circuit  contingentu  parabolam  intus  in  duobus  pundit,  ijquearculusr  de- 
ttrmmatuf.  417. pr.ity.wfque  ad  ■ 3 j. 

Determt- 
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Dttermmatur  cir  cuius  maxtmus  qui  parabolam  incus  m rvn«  tan turn  punclo  com  in  - 
gut.  . pag.410.pr.1l6. 

Exdsto  in  axe  parabola  punflo  Iweabrcuijfima  ducitur  earitrn  qua  ex  tllo  punflo  si 
fcnpbcrutm  duct  poffunt.  4x0  prA]7- 

Ve  arculo fic  ante  parabolam  m quatuor punflit , eiufijue  proprietatibue.  41 1 -pc • 

I }&  *5  9. 140. 

rpunfla  circulorum , item  bnearum  ficantium  parabolam  Geometnce  defignantur . 
^^yi.ft-HU'v/que  *4J- 

'Bcttrmnantur  parabola  ad  eundem  axem  conjhtuU  nmnquam  concurrences,  fine 
parallel*  inter fi.  414.pt. 146. 

Determmantur parabola Jlbt  inutcem  occurrences,  interfidionumque  punSla.  41}  .* 
pr.*47svjque ad  ijx.  . . 

PARS  QVARTA 

> « • ^ 

Propnetates  parabolarum  fi  inuicem,  aut  circulos 
contingent  iumjntcrfecantutm. 

PRoprietates  duarum  parabolarum  ad  eundem  njcrticem  &•  axem  confhtutarum, 
fic  myna  intra  abamcontmeatur.  4x9  pr.1j3.174  157.156. 

In  ijs  fiptem  continue  proportionates  muemuntur.  454.pr.n4. 

'Propnetates  parabolarum  ad  eundem  uerticem  &•  axem , aut  adfolum  axem  confit- 
tut  arum,  fic  mtparaboU  parabola  opponatur.  43 1 .pp.  1 77. 1 58. 1 59. 

rProprietates  parabolarum  muerfe  ad  eundem  axem  confhtutarum,  fic  not  apex  vmue 
intra  alteram  parabolam fit.  43  x.pr.  160.  nfque  164.pag.44).  pr.188. 189. 

paj.447pr.19x. 

propnetates  parabolarum  ad  eundem  aptcem  confiitutarum , fic  not  axis  aut  diameter 
•emus tangent fit alterius.  434pr.167.166.167.p4j.136.4pr.17i-  yfqu*\74- 

paj.  1 40.  <i  pr.  1 8 1 .o^»r  1 87. 

jfn  ilia  parabolic  ficconfhtutu  line*  defignantur,  qua  abarstm  bnearum  dupbeatam, 
tnpbcatam , quadruples! am  mb oflupbeatam habeant rationem.  417-dpr.  177.. 
rafepue  1 So.paj  44i.pr.i  86. 

'Propnetates  parabolarum  fic  adeandem  tangent em  confiitutarum , vt  diametriper 
punfla  contacluum  dimijfic , paraUclafint.  437.  pr.i  68. 1 69.  170. paj  444. 
pr.t90.191.  • 

Propnetates  parabola feSla  bis  per  circulum.  447  .pr.  1 93  1 94- P“g  4f  1 -fr- »6.  1Q7. 
Propnetates  parabola  quam  mtertus  tangit  circuits/.  446.  dpr.\t)psvfique  103. 

propnetates  parabola  quam  tangit  circubte  & in  duobus punttis  pratered/ecat.  470. 

pr. xo4.x07.p4g.453  pr.xi  1. xix  pag  474 pr.xi 3. 

Propnetates  parabolarum  Jubalterne  pofitarum  ad  eundem  axem , quat  in'vcrticibus 
tangit  circulus . 471.pr.X08.109.x10. 

Problemata  circa  ebutfionem  bnea  in  cert  a ratione  filuta  per  inter  fell  tones  parabola. 
474.pr.x17.x16  X17. 
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Quadrat  ur a parabola.  . 

PHopofitiones  praambula  ad  quadratures.  peg.  477.4'  f r. I 1 8.  njfque  ii6. 

Triangula  maxima  figment is  mfinbuntur  , e orumque  proprietates  explicate. 

■ afi0.apr.n7  ,'vfiquevyo. 

Quadrature  parabola  conuexa.  462  .f  7.23  I . 2}2. 

Triangula  maxima  parabola  concaua  infiripta.  463.fr.233.234. 

Quadrature  parabola  concaua.  464  pr.  237.136. 

Con  usx a parabola  dupla  efi  parabola  concaua . 467.fr.237.238. 

Segmcntum  paraboticum  datum  quadrature.  466.fr.239. 

Parabola  conuexa  inter  fi,  item parabolarumfigmenta  tarn  concaua  qudm  conuexa  in- 
ter fie  nj  an  a comp  or  ant  ur.  466.4  fr.  2 40.  nsfque  248 . 

Inter  dual  datat  due  media  proportionates  organise  exhibentur.  470.fr.  270.271 .271. 

PARS  SEXTA 


Segmcntaprimum  parabolae  inter  ficonfert,  deinfigurae 

maxima s field  tom  inficr'tbit. 

Llnea  qua  extremitates  paratlelarum  duarum  in  parabola  connect unt , figment* 
aufbuut  equalta.  472.fr.  173. 

Data  in  parabola  figmento,  alijjque  dot  it,  auferunturfigmenta  data  aqualia , ‘out  qua 
fint  in  data  ratione.  472.4' pr.  274.  vjque  277. 

Pant-  ajfignantur figment  a figmentis  aqualia.  473.  pr.  178.f4g.477.  pr.1A6.pag. 

478.fr.168. 

Confinklio  facilhmd,  qud  quotcumque  figment  a aqualia  a parabola  auferantur.tfii. 
pr.i67.pag  479.fr.269. 

LinearumtSfegmentorum  tam  conuexorum  qudm  concauorum  odmiranda  progrefifin 
sArtthmctua.  481  .tnSchoL 

yaria  conflruliiones  Unearum  in  parabola , qua  auferunt  figment  a qua  in  dupheatd 
tripltcatafintrationc certarum lmearum,aut compofitamhdbeant  tationem  bnea- 
rum qua ifibic determmamur.  474.  dpr.i6o.  y/quel6y  pag.  480.  pr.  181.' 
•283.184. 

Xquahum  figmentorum  pulcbra  proprietor.  4 76.fr.  264. 

Segmenta  quotcumque  in  conttnudonalogia  affignantirr.  479  pr.  280.28 1 . 

Omni! parabola  parabola  fimilit  ejl.  48  3-f  r.  2 76. 

Parabfla  cum Juu figment  it  comparatur.  48+ pr.  277.178.279. 

Parabola  cum parabold  confertur.  487.4 pr.i'ii.'vjque  2S4. 

Parabolajnaximum  infiribitur  paraUelogrammum.  488.f  r.287. 286. 

Polygonum  regulate  data  numero  laterum  conftans, parabola  infiribitur.  489.fr.  287. 
Quadnlatcrum  maximum  eorum  qua  parabola  terminate  infiribipoJfunt,determina- 
tur.  * 489.fr.288. 

Polygonum  maximum  infiribitur  eorum  qua  dato  numero  laterum  parabola  mfcribt 
pojjunt.  ■ 490.fr.289. 

PARS 
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Van  as parabola  genefis  exhibit. 

Gj Entfis  parabola,  item  determinate  Uteris  redt,  ex  Tmd Unea  -zitcumque  diui- 
ft.  pag.4y1.pr.1yo. 

( jentpi parabola,item  determinate  latenertdi,ex duabus  lined angulum  quemeum- 
que  confiituentibue.  4y1.pr.1yi.1yi.pag.4y1.pr.iyf.lf4. 

Cjenefis  ex  triangulo.  491.pr.19j  198. 

Genefis  cxfimicirculo.  49j.pT  199.p4g.496.pr.J0i  .rufqtte  fo4.pag.foo.pr.  309. 
Genefis  ex figmento  circuit.  495.pr.joo. 

Gentftstx  circuits  plus  thus  fc  intcrficantibueauttangentibut.  498.4  pr.fof.vfque 
J08. 

Genefis  ex  paraUelograsnmo  quod  circuit  mfenbitur.  jot.pr.310  m/qne  313. 

Cjenefis  ex  elhpfi.  . fai.d  pr.fif.-v/que  318. 

genefis  ex  parabola.  f04.dpr.fiy.-v/que  ffl.pag.fii.dpr.fff.-v/que  339. 

Genejis  parabo/arum  paraUelarum  fine  a/ymptoucarum.  joy.pri331.333. 334. 

PARS  OCTAVA. 

Miram  exhtbet parabolarum  paraUelarum , cum  hyperbola  inter  ajym- 
ptotos  con/htutafymboliZjationem. 

PtArabola  in  infinitum  produda,magis fimper  ad  ft  muicem  accedentes ,numquam 
tamen  occurrentes  ajfignantur.  j 1 4 .pr. 343. 344  34J. 

Omnia  redangula  fad  a fiuper figmentit  hneaparabolu  parallels  fed  a inter Jeaquaha 
fimt.  JiJpr-J^. 

Et  aquaba  dimidta  contingent u cuiufdam  parabola  parallels!  intercept  a.  j t y.pr.  3J1. 
Triangula  qua  fiunt  a contmgentibue  parabola  parallels i intercept it  , fj  diametric  per 
contaduum  punda  dudis,  inter fi  aquaisa fimt.  fi6.pr.f4y. 

Alfis  modi*  parallela  parabola  defignantur.  316.pr.3jo.p4g.j17.pr.jj3i 

Apphcantur  materia  pr  act  dentes parabolas  urn  paraUelarum,  hyperbola  inter  afimpto- 
tos  conBituta.  fii.dpr.ff4.-v/quef0o. 

De parabola  inclsnat d-.  Jlo.pr.361.361. 

In  parabola  diameter  ajfignatur,  cut  data  hnea firuiat  pro  latere  redo,  mode  minor  ta 
Jit  Utert  redo  axis  data  parabola.  Jlj.pr.363. 

Data  htua  applicatur  ad  parabolam,  qua figment  urn  auferat  dato  equate-,  oportet  au- 
tem  lineam  datum  non  mmorem  ejfe  lined  fitbtendente  jigmentum  datum,  jn. 
pr.364. 
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De  Hyberbola. 

Epnitiones  hypcrbolam  concerns#  es  txphcatt. 

PARS  PR  IMA 

I/yperboUm  [cflioneftf  oppofitai , dcntcjue  & afymptotos  e cono  t duett t 
primafef  ac  fundamentals  hyperboU  pafstonts  demonRrat. 

PRirna  hyperbola  proprietor,  yuatn fcihctt  habeant  inter  ft  rationem,  qnadrata  or- 
dinatim  appucatarum , e cono  ip/o  demon ftratur.  PagJ}°  pr.  I . 

HyperboU  oppopta,earumque  alsqua  proprieties.  y j tp’.i.pag.jii.pr.if.j. 

HyperboU/imdes.  ' „ 

HyperboU  comugata.  JX4pr6 

Explicatur  dsUctde  natura  hyperboles.  535 .in  SthoLor.i. 

Deajymptotd.  Ji9.pr.9.lo.U. 

AJymptoti  ex  cono  eruuntur,  eorumque  proprietates  exp  opt  a.  y40.pr.11.  ufque  1 8. 

Propqpt  tones  rvana  & fundamentals  circa  muenttonem  & determtnationcm  dta- 
tnetrorum,axd  ,centntordinatim  appltcatarum,contingenttum,  UterdrtEH  hyper- 
*tkt‘  J4j-dpr.\<).nifque^\. 

Pars  secvnda  - 

Setftonum  oppoft tarumac  coniugatarum  affeci tones  confiderat. 

^ Ell  tones  oppojha  communes  habent  dtametros.  item  latera  recta  habent  equals 
KJ  qua  communi mfiruiunt diametro.  ffl.or.ll.lt. 

Infchombtu  oppofins  njana  redangula  comparand#  inter fe.  ffl.pr.14.1j.26. 
Diametri  comugata  determinant ur.  , jj.pr.40.  vfque  4.J. 

Omnia  reclangula  afymptotd  (y  hyperbola  terminata , quorum  latera  afymptotd  pa- 
ralleUfunt , xquahajunt  inter [c.  jjS.pr.46. 

Omnes  contingents  hyperboUm  terminate  ad  afymptotos  , cum  lit  factum  tr  languid 
femper  inter  feaqualra.  J)9  pr. <47. 

Axes  minima fimt  omnium  diametrorum coniugatarum.  jy9. pr  4% 

In  bind  byperbolarum  comugatiombut , paraUelogramma  qua punt  fub  lined  qua  atjui- 
dillant  diametns  comugatu,  iffedions  comingunt , omnia  xquaha  pint  inter  fi. 
ioo/v.49.  ■ 

Redangulum  quodpt  a lined  extrema  axium  coniugatarum  conncElcnttbue , a quale 
tptUiparallclogrammo,  quodpt  aimed  extrema  diametrorum  cuiufuu  comuvatio- 
nu  conneSientibue.  l6o.pr.jc. 

Quadrat  a Imearum  extrema  axium  umgentium  pmulfumpta , minora pnt  quadrats 
Unearum  qua  extrema  diametrorum  cuiufud  altcnus  conmgationd  conned  ant.  At- 
que  ha  trs  propnsates  communes  funt  hyperboU  cum  cUtpprvt  fipra  ojicnjdm. 

y ana 
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{'aria  & lucunde  proprieties , circa  xquolitates  line  mm , & rcclangulorum  cum 
quadrat  is,  item  tnangulorum  & traptztorum  inter ft,  dcnique  reflangulorum,  a! 
quadratorum  compatationes in fefhombus contugatu.pag.j6i.d pr.ji.ufque  6j. 

In  0KU  hyperbola  diameter  trdnfuerfa,  etufyue  coniugata,  & rtflumpgur a latus funt 
jBMMt  analog!  a.  567  pr  66. 

Exquouis  pun  fin  a/ymptoti  Unites  ordiudtim  pofitarum  quadrat*,  funt  inter  five  la- 
ms retium  ad  nanjuerfum  dmmetrorum  contugatantm.  j68.pr  67. 

Ordinatim  quadam  poftta  in  hyperbola,  ftcante  dtartietrum,  erit  quadratum  diametrl 
adreflangulum fiper  tot  a diametro  , tft  parte  mteriacente  inter fthhonem  ordi- 
natim dull  am  ut  latus  rectum  ad  tranfuerfum.  j68  pr. 68. 

Omnes  Uiamctn  coniugata fint  axtbus  proportionates  in  quibufuu  hyperbolas  coniu- 
gatis.  j68  .pr.69. 


PARS  TERT1A 


, xi(ymptatos& concauam  contcmplatur  hyfterbobtm , ac Isnearum prx- 
firtim  afymptotis  xqitidiftantium  exhthet  proporttonem. 

VtAria proprieties  luuarum  paralkiafum  adafymptotos , continue  iydifcrctim 
proportsonalaum.  J7l  .pryyu/quc  80  .pag.  f80.pr.96. 

Item  quatuor  & qumque  continue  propart  tonabum.  J7J  pr.  86.  pag.  yp6.pr.88. 

Imo  & ftp  tern  continue  proportionates  linen  defignantur.  pag.  J74.  propof.  81. 

. . ....  • 

Item  Imea  qua  in  duphcata  triplicat'd  ratione funt  altar  tun.  . j7j.pr.84.8j  pag. 

j76.pr.87.  _ 

JEquahtates  &■  comparationes  reflangulorum  & quadratorum , quxexfeChonepa- 
raUelarum  adafymptotos  exfurgunt.  J76.a  pr.  89  .ufque  9}. 

JQuatuor  proportionalium, quorum  data  uni  afymptoto ,aha  alter! parallel it  f int,extre - 
nutates  lunguntur  jkut  duos figuras  conjlituant  equates . • j79.pr.94. 

JEqualitatcs  trtangulorum  O4  trapczjorum  diflu paraBclu  determinatorum.  j8o. 
fr.96.pag.j8  i-pr.99.100.101. 


PARS  Q^AR  TA.  ' 


De figment  is  hjperboltcis  conutxit  0*  cone  etuis. 

DE  tnanguluftgmentohyperbohco  mftriptis.  j8ypr.< oz.ufque  loj. 

Segment  a hyperbohea  conuexa  aqualta  uariftmodu  dtterminantur.  j8  j.pro- 
pofi  06.png.j88.pr.  1 1 4 pag.j89.pr.  1 1 J. 

Segmento  conuexo  hyperboheo fegmentum  equate  problematic  aufertur  ab  hyperbola. 

j89.pr.i17.  » 

ffmo  xquaUa  m inpuitura figment*  cotttinuantur  metptendo  a data punllo.  ibid  in 
Coroll.  , 

Jtem fegmenta  concauavarijt  modi  xqualut  defignantur ettam  quatuor  unica  con - 
flruflmt.  1 07. ufque  1 1 1 . 

* * * Concauo 


BLENCH  VS 

Concauo figment o hyperbobco  inter  dual  afymptotos  parallelai  intercept o,  thud  sqaak 
aufertur  ab  hyperbola, addatamhneam  paralleUm  afymptoto  confiuutu  pag.fyf. 
pr.  ill. 

sEquattones  iy  comparationes  rvanafegmentorum  dattrum  hyperbolarum  comugati- 
rum • ' Wl.pr.n&.'vjqueil^. 

Troprietatcs  admirand*  defuperficiebui  inter  hyperbolam,afymptotonvnam,t!l  dual 
parallel*!  alttri  afymptoto  mteriacentibui, tones fife  contmentibui,quoties  cert  a rd- 
tiones  bnearum  out  fupcrfictcrum  per  paraUelat  Mat  abfitjfarum , continent  ratio  - 
net  aharum  eiufinoch  bnearum  out fuperficinum.  j94.pr.11y.  njfque  119. 

Line* parallel*  rvni  afymptotorum  , inter  alteram  afymptoton  (y  hyperboUm  inter, 
cepte,  qu*  auferunt  figmtnta  equaba  font  omnei  m contmua  analogt.i.  dhun  ti 
terminal progreffionu  harum propornonabum  ajfignatur.  J97.  pr.  1 30. 

Terminal  progreffionit  exbibet  or  hnearum  qu a ad fe  muiccm fint  in  dupbeata  ratioru. 
j9S.pr.t3*. 

Imo  (y  minima  exhibitor  tinea  omnium  qua  in  tab  progreffione  dart  pojfunt.  j 99. 
pr.133.  . 

T ermmuj  progreffionu  exhibetur  bnearum  qua  ad fe  muicem fint  in  trip  Heat  a rat  tone. 
6oo.pr.  1 34. 

dMnra  propnetai  progreffionu  bnearum  qu*  ad ft  muicem  fint  in  quadruplicate!  ratio- 
ntji terminal  hutut  progrejfiotiis  detur,  admuenundat  dual  medial  proportiona- 
tes. 6 00. pr.  1 3 q.tn  Schol. 

Vna  e duabut  medtii proport  ionahbue  mttr  dust  data s affignatur  in  hyperbola.  601. 
pr.i}6. 

Imb  du*  afignanturcomce.  . 6ol.pr.  I 37.138. 

'Parallelogrammum  afiignatur  equate  {patio  comprehcnjb  inter  dual  hyperbolas  mm- 
quam  concurrent!!  in  infinitum , tSfemper  magii  ad fe  muicem  accedentes.  603. 
P'  39- 

PARS  Q.V  INTA 

Hyperbolam  expendtt  d parabola  tnterfetlam. 

Line a arm  afymptoto  parallel*  expenduntur  qu*  in  dupbeata , triplicate  fint  ra- 
tione aharum deterfomatarum.*  604.  pr.  140. 141.  1 41. pag.6o%.  pr.  1 49. 
pag.6\^  pr.\6i.\6l. 

Segmenta  per  etufinodi  parallel*!  ablata  a concaud  hyperboL  aquaba  defignantwr. 
6oj  pr.  1 43  • 1 44. 1 4 J .pag.6  07  pr.  147. 

Item fegmenta figmentorum  dupla,  quadrupla.  6o6.pr.  146.  pag.607pr.lfyl.pag. 

6o$.pr.\po.pag.6io.pr.lpy. 

Item mixtihnea mixutmcorum  dupla.  6oy  pr.ipi.iqi. 

Spat  turn  inter  parabolam  (y  hyperbolam,  (y  quandam  paraHelam  afymptoto  interia- 
censyum  aba  quadam  fupcrficic  comparator.  610  pr.i  J3.  1 54. 

Segmenta  per  parallel*!  quafdam  afymptoto  ablataab  hyperbola  conutxa  comparantur 
inter ft.  610.pr.t56. 

St  bnea  tret  fint  parallel*  afymptoto , quarum  prima  tj  proxima  afymptoto  cue  eft 
parallel*,  duda fit  per  interfidiontm parabola  (y  hyperboles,  ofienduur  quod  ratio 

fecund* 
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fecundz  ad  tertiam  tones  multtp licit  rattoncm prim  a ad ficundam,  quo t res fieperfi - 
ciescoimexahyperboticainreriacens  inter  fecundam  is- tertians  paraUelam  multi- 
plex eft  juperficiei concaua  mtenaccntis  inter pnmam  tfi  ficundam.  pag.  6 1 1. 
pr.tJ7. 

Dc  duabus  hyperbohs  inter eofilem  afymptotos  fiRis  per  parabolam.  611.  pr.  158. 

IJ9  160.  . , 

JJuat  prater ed , qua  ad  banc  materials  [feRant,fed  locis  juts  excidere  , '-vide  6 3 1 . 
pr.  189.190. 

Oftendttur  quod hac  materia  njcrgat  ad  inuenttontm  duarum  mediarum  proport tona- 
lium.  614  .snSchol. 

r2)e  hyperbola  inter  ajymptotos  conftituta,  is ' feRa per  dual  parabolat , quorum  axes 
fint  afymptoti  ,is  -vertex  fit  punRum  concurfits  afymptotorum,ac  its prtmss  issue - 
niusstur  ires  is  quatuor  continue proportsonalcs.  61 4 .pr.  1 63  1 64. 

Ex punRo  concur  [us  eiufinodi  parabolarnm , ad  afymptotos  disnittanturdua  parallels, 
babebuntur  tres fisperfiaes  aquales , due  quainter  vnarrs  paraUelani,  -on  am  par a bo  - 
lorn  ifi  hypcrboLm  interjacent, aba  qua  duabses parabola  ifi  hyperbola  contsnetur. 
6\6.pr.  166. 

Item  aba/uperfictes  refidua  ad paraUdogramnsum  quodex parallelts  dsciu  , is  afym- 
ptoto fit, aquantur inter fi. aha praterea  comparatsones figurarum  affignantur.(n6. 
pr.  167. 168.  i6ypag.6i  8.pr.  171. 171. 173. 

PARS  SEX  T A. 

Solutto  variorum  problematum , altacfi  theoremata  ad plemorem 
hyptrboUcognstsonem  Ipcclantsa. 

D. At arum  conuexarum  hyperbolarum  exhibetur  ratio.  6io.pr.  174. 

hyperbola  ad  tandem  applscata  dsametrum,  is  commtmem  habentes  dsamttru 
tranfuerfam,  eandem  habent  inter ferdtsonem  , quam  ordinatim  pofita  ex  eodem 
punRo  dtamttn.  6n.pr.17j. 

Tsaiarum  hyperbolarum  concauarum  exhibetur  ratio.  611.pr.176. 

Hyperbola  communem  habentes  diametrum  tranfuerfam  , habent  ordinatim  pofitas  ex 
eoiem  punRo  proportionates.  6n.pr.  177. 

Exphcatur m quo  confiRatfimilnudo  hyperbolarum.  61^111  Schol. 

Data  hyperbola  fimilss  exhibetur.  6i^.pr.  1 78. 1 79. 

Dux  hy ptrbols, dmerfamagmtuih ms  axe m habentes  reducuntur  ad  duos  finales , ean- 
dem  diametrum  habentes.  6ij.pr.i8d. 

Dates  afymptotis  exhibetur  hyperbola, qua  per  datum  tntra  afymptotos  punRum  trass- 

feat.  ' ' : , <5ij.pr.i8i. 

‘Data  hyperbola  ahaaqualis  datur, cuius  afymptoti  datum  tout  meant  angulum.616. 
pr.  181. 

Problcmata  area  dsmfionem  hneareRa,  quaper  Isyperbolam  abfoluuntur ,617 .pr.  183. 

18418J. 

In  onsni  cono fiRumes  hyperbolica parallcla  fimsles  hyperbolas  exbibent.  pag.61%, 
pr.  1 86. 

In  parabola  pars  diamctrs  a -Venice  tiufiem  is  contingent t sntercepta,  aqualis  cR  ills 

***  1 Itneg 
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hnea  qua  ab  eiufdem  'vertice  &■  lined  coat  dBm  comungente  interapitur , m eSipfi 
ant  cm  maioreji , in  hyperbola  •verb  mmorydqi  ex  ip  jo  cono  demon jlr at  ur.pag.  619 . 
pr.  1 87. 

Lmea  aliqua  m hyperbola  in  continue  proportionates  dmifa.  6’o.pr.  1 88. 

Item jlc  dmifa  <vt  reBangula  exhibeat proportionaba facia fuper ftgmentu  lmea  6 3 1. 
pr.lty. 

PARS  SEPTIMA. 

Gcncfes  varia  hyperbola,^  ex  hyperbola  rdtejua [id tones  (duel a. 

GEneJIs  exreclanoulo.  6^.pr.igi. 

Genefis  ex  tribut  lined fidecuffontibrn.  6^4. pr.  193. 194. 

Genefts  ex  duabm  lined  angulum  quemeumque  canflituentibm  gr  ajfumpto  intra  cum 
punBo.  -•  6ffpr.  193. 

Genefis  hyperbolarumoppofiearum  ex  duabm  linen  fi  ad  redos  mterficantibm.  6 3 3. 
mm  96. 

Item  hyperbolarum  coniugatarum.  6$6.pr.  1 97. 

Gencfes  alia  ex  duabm  Itneii  quemeumque  angulum  contmentibm.  6}6.pr.  1 98. 1 99. 
loo. 

Genefis  ex  rrtangulo.  646  pr  no. 

Cjenefis  ex  circulo,  quorum  aliqua  etiam  oppofita  aliqua  ettam  comugata.6iy.pr.  zoi. 
' vjquetoypag64i  pr.iu. 

Genefes  ex  pluribm  circuits fe  tangcnubm,fecantibm,conccntricit.  640.pT.  1061-vfi 
quel10.pag.641.pr  111.113.114. 

Genefis  ex  parabola.  644.^,11  yvjque  1 1 9 pag  646.pt.  m.vfque  up. 

Genefis  ex  hyperbola.  649  pr.n6.ru/que  134 

Genefis  ex  tUipfi.  6yypr.iy.  •vfquc  * 39/’<«£.  6 38  /r.  14  3 . 24* 

Omnes  tres  com  ficliones  ex  duabm  paralicLs  <vnd  reBd  decujjatu  , und  eademque 
praxi  educuntur.  637  pr.140. 

Ex parabolair  hyperbola generatur  hyperbola.  • 6p&.pr  141. 

In  elhpfi ex  punBo  axis  mtertacente  inter  centrum  (fifocum,  duBa  ad pertphenam  It- 
nea  producunt  hyperbolae  oppofitai.  6yg.pr.  143. 

Ex  punBo  even  inter  '-vert teem  eUipfis  (fi  Jbcum  intenacentes  duBa  ad  pertphenam, 
generant  hyper bolam  t angentem  elhpfim  m -vertice.  660  .pr.146. 

Ex  foco  'verb  tpfi  eUipfis  duBa  ad pertphenam  producunt  lirteam  rcBam.  J 1 7.pr.  1 3 9. 
Hyperbola  cuim  axis  communuefi  parabola  ex  qua  ortaeft,  reduettur  ad  parabodam. 
66l.pr.147. 

Hyperbola  communem  habens  axem  cum  elhpfi  ex  qua  orta  eft , reduettur  ad  elhpfin. 
661.pr.148. 

Parabola  adparabolamaut  circulum  e quibm  ortaeft  reduettur.  661m  Schol, 

Hyperbola  quacumque  reduettur  ad  by perbolam , cuius  ajymptoti  rcBum  continent 
angulum.  661.pr.14g. 


Spiralis 
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Spiralis  & parabola fym  bobcat  to. 

ARgumentum.  pag.664. 

Genefis fptralis  Archimedes  apphcatur genefi plane  fimih  parabola.  66j  pr.  1 . 
Parabola  eadem  contmuatur  eodem  mode  -vti  fpiralem  cArcbtmcdes  conrmuar.667. 
pr.l. 

, Lines  ex  'Venice  parabola  duSla  ad quondam  reft  am  eodem  modo  ficantur  -vt  lines  a 
prmcipio  Spiralis  duU a ficantur  a jjnrah . 66sp.pr.  } .4. 

Pappiprop  19  /. 4 de [pirali  apphcatur  parabola.  67i.pr.p- 

tArchtmcdis  \i  dejp  trait  apphcata  parabolas  nempequod  lines  ex  prtnctpio  jp  traits 
ad prttnam  arcumuoluttonem  duels  qua  cont meant  angulos  aquales  ,fe  squall  ex  ■ 
cefuexcedant.  6n.pr.6. 

Apphcatur  parabola  Archtm.  pr  14.  m qua  comparator  ratio  hnearum  dubiarum  a 
prmctpto  Spiralis , tfi  qua  mteriacent  inter  ctrculum  (y  Spcralem.  67n.pr.fi 
oApphcatur parabola  Archtm. ip. in  qua  comparatur  ratio  reclarum  a principle  reuo- 
lutiows  dull  arum  acLrcuoluttontm  fecundam.  67j.pr.8- 

oApphcatur  parabola  admit andatlla propojitto  Archtm.  1 8.  qua  ox  contingents  fptra- 
Its  adtenmnum  ficunda  reuoluttonis , quailratur tbeoremattee  ctrculus . 676.pr.9- 
Apphcatur  parabolaprop.  Archtm  19. cum  mantfeSlo'i.quaper tangentem  tntermmo 
ficunda  circumuolutionis  tnuentt  duplam  fecundt  circuit.  678  pr.  10. 

Apphcatur parabola  prop  Archtm.  10.  in  qua  profequUur  hone  mattrtam  de  tangentt- 
btts  qua  non  funt  in  termini's  circumuolutionis.  6Ho.pr.  1 1. 

Apphcatuj parabola  prop.  Archtm.  14  in  qua  oSlendtt  quod  comprchenfum  Jpatium  a 
fp  irah  exprima  reuolutione  nata  prim  a lines qua  pnncipium  eft  reuoluttonis , 

tertta pars  fit  circuit  primt.  68 1 .pr.  1 2 . 

Apphcatur  parabola  rPappi  pr.  z 1 . 4 qua  rvniucrfalna  oflencht  ettam fiSlorem  fptra , 
fell  or  is  ctrcuh  tertiam  partem  ejfe.  68 1 .pr.  1 } . 

Apphcatur  parabola  Arch,  pr.ip.  qua  oflendit  Spftium  contentum  fub  ficunda  reuolu- 
tione Spirah,  adfecundum  ctrculum  habere  rattonem  quam  fiptem  ad  duo  dec  im. 
68}  pr.  14. 

Apphcatur  parabola  Arch,  pr.16.qua  comparatur  ratio feShnit  helices, ad fiSlorem  ctr- 
. cult,  fiSlorem  Spiralis  mcludentem.  684  pr.  1 y. 

Apphcatur  parabola  Arch  fir.  17.  qua  oSlendtt fpattorum  comprehenforum fid) fpiraltbus 
(y  reShs  hneis  qua  in  circulations funt,  ter  Hum  quidem fecundt  dupltun  ejfe  ,quar- 
tum  'verotriphtm,  qumtum ejfe quadruplum,  tfic.  686.pr.t6. 

Apphcatur  parabola  Pappi pr.  21./.4.  qua  oflendit  fit  reSla  qua  cfl  in  principle  circula- 
tion ts  produSla,  per  (ptra  pnncipium  normahter  diuid.it  ur  reel  a , figment  a quoque 
candem  firuare  rationem  quam  1 ,7, 1 9,  }7-  687.pT.  1 7. 

Apphcatur  parabola  prop.  Arch.  iq.  in  quaofiendit.fitn  Spiralemex'z/na  reuolutione 
ortam  dprincipio  /pirabs  reSla  incident  ,f pat  turn  comprchenfum  fub  Jptrah  (y  li- 
ned prim  a , earn  habere  rationem  ad  Spat  mm  comprchenfum fub  prsma  Spiralu  par- 
te, iy  lined  incidents,  quam  cubuspnma  lines  ad  cubum  incident  is  ^ 188  pr.  \ 8. 
Apphcantur  <-viciffim  fptrali  quadam  proprietates  hnearum  qua  funt  m parabola. 
z89.pT.  19.10.21.z1.p4g.696.p7  .zy . 

Jguadam  pr  opr tetat  parabola  apphcatur fptralt  orta  excirculo,  cumffiiraltortaexcl- 

hpfi- 
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Eodem  modo  quo  quadam  punBamuemunrur  ad  parabolam,  inuenmutur  qua  pnt  ad 
fjnralem.  ^ ' ' P*g  fys  pr-H- 

Trout  in  parabola  defignantur  ferment  a continue  proportionally  m infinitum  , ita  dr 
ajfignantur fro  modo  in  (jnrah.  697  pr . 16. 

Item  p>  out  in  parabola  inucniuntur  figment  a fimpn' proportionals  cert  is  triangulis, 
O hoc  m infinitum,  ita  iS fro  modo  dantur  in ff  trait.  6cfr.pr.17. 

Dtmque  multiplied  proprictatcs  muenta  in  nani  parabola  , applicants  fr  trait. 
6t)<).pr,lZ. 

LIBER  SEFTIMVS. 

De  duett* plant  in planum. 


| '^F.finil  tones  dr  explications  ducluum  plant  in  planum.  pag.  704. 

PARS  PR1MA 

Superficies  prtmo exhibet, (fi qualcsfint dt terminal , •vti(fiomnes 
tnterfechones  ort/u  ex  duttu  reBilmei  in  rcchhncum.  Detnde 
corpora fieprodufiatnterfi  compared. 


Qy adratum  tn  fi  duBum  produat  cubum.  706. pr.  1. 

T riangulum  rtBangulum  duBum  in  quadrat um  aut  rtBangulum  eiufdem  alti- 
t admit  produat  corpus  babtns  quatuor  bads  at planar , quarum  mterfilhones fimt 
ImeareBa.  , 707pr.l. 

T riangulum  rtBangulum  in  fi  duBum  produat  pyramidem  cumt  bafis  tfl  quadrat  um. 
707 -pr.y 

T riangulum  rtBangulum  in fi  frbalttrne  duclum,  pyramidem  produat  emus  bafis  tfi 
trtangulum.  * zoi.pr.f. 

Triangulum  rtBangulum  in  fi  duBum  frbalternt , equate  tfi  dimnho  pyramidis  qua 
refrit  at  tx  duBu  eiufdem  trianguh  in ft.  70i.pT.  6. 

Tnanguh  rtBanguh  latut  n/num  btfanam  diuidaturperhntama/ttri  lattn  anguktm 
rcBum  constituent  1 parallelam,fic  Vt  trapezium  a tnangulo  auferat,  oflenditur  tl- 
lud  trapezium  duBum  in fi,  ad  idem  duBum  in fi  frbalternt  rationtm  habere  quam 
14W13.  709./V.6. 

Aha  aquatio  trapezjorum  in  fi  duBorum  in  eodem  aut  fimthbus  dr  aquahbut  trian- 
guht.  7lo.pr.7. 

' Oflenditur proportio  partium pyramidis  diutfie  per  utter uaUa  equates  altitudtms.pw. 
Corr.i. 


Triangula,  reBangula , aut  trapezia  triafi tandem  babeant  altitudmem  , dr  bafis 
proportionates,  cor  put  ortum  ex  duBu  primi  in  ten  mm  aquale  efi  1I/1  quod  oritur  ex 
duBu  medij in fitpfrm.  71  i.pr.i.g. 

Vane  comparantur  corpora  ex  duBu  evano  tnangulorum , qua  exfrurgunt  ex  trapezes 
eiufdem  alt  it  admit  per  dtagonalem  trapezia  biffecantem.  1 r ].pr.io.  1 1. 

Si  quatuor  reBangula  aut  trtangula  in  eodem fint  altitudme,  dr  bafis  babeant  propor- 
tionates, corpus  quod fit  exduBu primi  in  quart  um,  aquale  e(l  ei  quod  oritur  ex  du- 
y Bu ficunds in  terttum.  714 pr.il. 

Idem 
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Idem  eflfi  trtangula  ida  fitkalteme  ponanlur , ficundum prime , &•  quartum  tertio. 

Idem  euensetfi trapezia  m cademalutudmc  amflituta , bafts  habeant  proportionates, 
later a qua  bafibut  opponuotur  ijfque  parade  la  tandem  cum  bafibus  firuent  ra- 
ttontm.  7if.pr.14. 

PARS  SECVNDA 

Superficies  contempUtur,  & communes  interfeS tones  natas  ex 
duciu plant  ctrcularis  in  retttlmeum.  ‘Demsle  corpo- 
ra fic  pro  dull  a exhibet. 

SEmictrculus  dull  us  m rellangulum  ewfiem  altit admit Juperficiem  pro  due  it  cylin- 
dricam.  • 716.pr.if. 

Semtcircului  dull  us  in fi,fitperfictes  duos  product t cyltndrtcas,  quorum  communis  m- 
terfelht  eft  eUtpftt.  717.pr.16. 

Idem  ejl fifimutrculo  adijaatur  rellangulum  eiufdem  alttt admit.  717.pr.17. 

Semicirculo  rellangulum  circumfinptum , figuram  concauam  cum  fimicirculo  f'aciens 
duRum  in  totum  rellangulum , corpus  producet  babeni  fupcrfictcm  concauam  , (y 
extimas  tres  pianos.  71i.pr.1S. 

Tiguraconcauaorta  ex reSangulo  circumfiripto  tpfi femicirculo  duUam  je, duos  frper- 
ficies  cyltndrtcas  products,  quorum  comm ums  inter ficho  cRelltp fit.  719.cr.19. 

Badsm figura  dulla  tnfimtctrculum  cut  congrmt , product t Juperficiem  cylatdricam. 
719.pr.zo. 

Semicirculi  duo  aquales fitangentes  fic  art  totiextrafiinuicem  colon t , duclt  tn  fim- 
uicem,faperficies producunt  cylmdrtcat  quorum  communis  mterfelho  tOtpfis.  710. 
pr.it.  ■ 

Oflenditur  different  to  corporis  orti  ex  duHufimtctrcuh  tn fe,  (y  corporis  orti  exfimiCtr- 
culoduRo  tnfimtctrculum  aqualem,  quern  tangit  (y  extra  quern  coin.  710.  in 
Schol.  • 

Circuit  duo  aquales fe  extends  tangent es,  tn fe  duclt  piper  fetes  producunt  cylindricas. 
yii.pr.n. 

Et  harum  communis  mtcrfieilio  cflellipfis.  7ll.tnSchoL 

Eseponitur  quid figment  a circulorum  dulla  in  reliquum  circuit, out  tn fiipfit  producunt. 
Item  qmdjuperfictes  concaua  mtertacentes  inter  tangentem  tf  ctrculum,  dulls  tn 
rehquum  circuit.  711.pr.1yev/que  ] o. 

PARS  TERT1A. 

Vniuerfkles  quafdam  propo fit  tones  contmet,  & fundamentales 
cjutbus  corpora  mterfecomparantur. 

TRiangults  (yfiguris  quadrtlateris figura  mfiribuntur  qua  fimul fumpta  maiores 
fint  dtmtdto figure  cut  mfiribuntur.  7x8  pr  yi.ajfque 

Item figUrth  qua  hneis  reliis  unguium  rcclum  contmentibue,  iy  tinea  curua  termman- 
ttsrfic  ait  figuram  mtxtilineam  concauam  aut  conuexam  confhtuunt , parallelo- 

gromma 
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gramma  infitibuntur  qua  mOtora  firtt  fimui  fitmpta  dimidio  figure  cut  infinhut- 
tur.  pag7]u.pr.]6  mfiput 4 1 . 

Infcnbuntur  emfinodi  mixtibneis  conauus  aulconuexu  tetlangula  equslem  habenttei 
altttudtncm,  'Vt  refiduum  ex  figure  mxulmei  auferam  quouts  deco  minus.  73  3 . 
/>M0. 

Corponbus  qua  ohuntur  ex  dullu  concUuarum Juperficterum  in filpfss , Out  tnfi  fub al- 
terne pofitiu, mfir  1 bun tur paralleleptpcdu  communem hobentia altitudinem,queal ; 
illis  corponbus  ablate  relmquant  refiduum  quouts  date  minus.  73  3.  pr.  41 . <vf- 
?«f44-  ■ 

Si  trie  plana  quahdcurhque  tandem  habeent  aJrirudinem , linen  'verb  perellcU  per  il- 
ia plana  dulle  earn  babeant  propnetatem,vt fempei fint  tres  continue  proport  ma- 
les, erit  corpus  ortum  ex  dullu  pnmi  pltni  in  tertium  equal*  ei  quod  oritur  ex  ficun- 
doduHoinfiipfiim.  738  pr.qj. 

Et fi  quatuor  plana fuerint  in  eadem  altitudinefince <■ verb  par  allele  fint  proportiona- 
tes, erit  corpus  ortum  ex  dullu  primi  plani  in  quartum  equate  ei  quod  oritur  exdu- 
11  it fecundi  m tertium.  7 40.pt.  46. 


•P  A R S Q^VARTA.  , 

Comparantur  corpora  orta  ex  dutfu  rcftiltnct  in  rechltneum,  cum  cor- 
■ ponbtts  or  tit  ex  dullu  part  turn  circuit  in  fe  vel  in  alt  at  ctrculares. 

Esnicirculus  ductus  in  fe  equate  profert  corpflt.  ei  quod  projertur  a.  reclangulo 
O triangulo  in  fiduSlo  fiib  alt  erne  , cuius  latere  angulum  reclum  continental  e- 

quaba  fint  dsametra  circuit.  , 7q1.pr.47. 

Superficies  concaua  intercepts  inter  quadrantem  circuit  (7  duos  tangentes  quads an- 
tem  includeutes, duels  in fimtctrculum  til  in  idem  ipfam  Jupcrfiaem  dtclis  tangen- 
. tibue  content  am, equals  profert  corpus  ills  quod fit  a triangulo  reclangulo  in  fi  du- 
els, cuius  latere  angulum  reclum  continentia,fint  tpfie  tangentes.  741.^.48.49. 
Vasia  corpora  orta  expartibus  circuit  dulhs  in  aluu  partes  circulorum , aut  duclu  in 
fitpfas  reducuntur  ad  corpora  ortaexdullu  triangulorum  aut  reliangulorum  m fi. 
74}  d pr.fo.vjquc  57- 


PARS  Q^V  l N T A. 


T T Arie  equat tones  gr  proportumes foltdorum  que  gignuntur  ex  duSu  pare  tuns  cir- 
V culanum  cauarum  aut  conuexarum,  m alias  circulates  cauas>covvexast  (ye. 

749.  dpr.fb  .'vfque  66. 


PARS  SEXTA 


Ampltorcm  con t met  comparattonem  corporum  product orum  ex  duElts 
plani  circularbt  in  circularc^cum  tjs  qua  oriunturex  duflu  circula- 
rtum  part  turn  in  EUipUcasparabolicatJoypcrbohcai. 


ASfignantur  due  partes  elhpfis , qua  in  fe  dulse  corpus  proferunt  equate  ilh,quod 
oritur  ex  dullu femiarcuh  in fe.  7j4.pr.67. 

tAlsse 
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Mu  comp  or  at  tones  corporum  ortorum  cx  parti  1>m  eUipfis , iT  ex  part  ib  as  circuit, 
par  754  pr.68.69. 

oAJftgrtantur partes  parabola, qua  duSle  m fe profcrunt  corpus  equate  ilh,quodfit ift- 
micircult  dud o in Je,  cuius  diameter  equahs  eft  laten  redo parabola.  755  pr. 70. 

Scmtparabolaum  ditto  .dull a in  fe  aquatur femicirculo  duUoin  ft,  'imdcum  trian- 
galo  rcliangutom  fe  ducio , cuius latcra  unguium  reclum  continental ftnt  equal/ a 
Uteri  retlo parabola  out  dtametro  dich  circuit.  ■•/■■■'  yj6pr.7 1. 

Palis  equations  corporum  ortorum  ex  partil/M  circuit  dudu  in  fe,  autin  ohm  partes 
circuit, aut  etta/nm  partes  paraboU,  cum  corportbus  orris  ex  dud  11  part  turn parabo- 
la in Ji,aut  in  allot  partes  paraboU, out  etiam  in  partes  circuit.  7j6.d  pr.71.rvft 
que  <)Q.pag.76<)pr.c)6.  ... 

Corpora  not  a ex  dutlu  partium  hypcrboL  m ft, out  etiam  in  allot  partet  hypcrboU,  e- 
qualta,aut  comparata  corportbus  not  is  ex  dutlu  partium  circuit  m ahai  drcutipar- 
f«.  766.0  pr.q\./-cjfqut  9jp4g769.pr.97.98. 

PARS  SEPT1MA. 

Confert  inter  fe  corpora  nata  ex  dfttfu  parabolici  in parabolicutn. 

Jf^tOrpon  ortoex  duSlu  partium  paraboU  in  alias  paraboU  partes , a quale  datur  cor  - 

V_>  . pus  ortum  exduilu paraboU  tn ftipfim.  771  .prop.  99.  100.101.fMg.776. 

pr.107.108  pag777pr  .110.11 1.115. 

Alta  e^tiones  corporum  ortorum  ex  dutlu  partium  paraboU  in  abat  paraboU  partes. 
77i.pr.10i,  1 03 • 1 04 peg-77 ypr.  1 oj.  1 06 pag  77i.pr.u1. 

Comparantur corpora  t}A(a ex  parabolarum in  parabolas fttbalterne pofttat. 77 4. 

pr.  1 04.p4jj.776-pr.  1 09./^  778pr.  1 1 j. 

PARS  OtTAVA. 

Corpora  hue  vpeueex  vario  planorum  tn  plana  dttdu , rt duett  ad  cor- 
pora determinatam  habentia  baftm  & altitudincm. 

GOrpora  nataexpartibus  circuli,  ducks  tn  partes  circuit,  reducuntur  ad  corpus  bo- 
bens  pro  baft  partem  circuit,  (jr  altitudincm  notam.  780.4  pr.i  ij.  njfque 
' ' 118.p4g.783.pr.  1 20.p4g.784.apr.  1 ll.njftqut  llj. 

Corporanataex  dutlu  partium  circuit  in  partes  paraboU, reducuntur  ad  corpus  habeas 
baftm  certain  & altitudincm.  yilspr.  1 1 9-p4g.784.pr.  1 1 1 .pag.7ii.pr.  1 16. 
Corpora  natd  ex  dutlu  partium  elhpfism  partes  eUipticas,  comparantur  cum  corportbus 
ortisexduilu  partium  circuit,  in pdrtjis  circuit.  * 7%7-pr.  1 17- 

Semicircular  ductus  in  ft,  corpus  producit  equate  illi  quod fit  ex  parabola  habentc  lotus 
reblum  equate  ftmidiametro  ilhus  circuit,  daCla  m altitudincm  latent  reCit.  788. 

pr.  118. 

eAlstcr  determinatin'  hoc  corpus,  babens pro  bafiaham  parabofam  its*  aftam  altitudi- 
nem.  7<p.pr.\  31.1.34. 

Corportbus  ortis  ex  dutlu  flam  ctrcuUris  concaui  in  conuexum,  datur  corpora  squalid 
habentia  baftm  mixtihneam , exparabold  &■  circulo,  /&  certam  altitudmem.  788. 

tot  tor  ib  its  ortis  ex  rmxti  lined  fuperficie  circular i C~  paraboheaduititn  mtxliuneam 
f ****-■  fuper- 
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Juperfiacm  ex  par alolica  O'  circular!, dantur  corpora  equal a habentia  fuperficiem 
ciufmodi  mtxtihneam  O'  certam  ahitudmem.  p4g  788.pr.130. 

Corponbuj  ortis  ex  duiiu  circularmm  conuexorum  in  conuexa,  datur  corpus  equate  ba- 
fim habeas  mixtibneam  ex  ctrculo  O'  parabola , O'  certam  ahitudmem.  790. 
pr.1jj.pag.796.  pr.  147. 14K.  pxg.7y7.pr.150.  paglioa.  pr.\jj.\j6.  pag.ioi. 
pr.  1 j8. 1J9. 

Corponbuj  on  is  ex  duiiu  circular ium  concauarum  m conue.vas , datur  corpus  aqualc 
habens  bafim  parabohcam  &•  certam  ahitudmem.  7<)ipr.  1 j6.pag.791.pr.  1 39. 
pag.7qlb.pr. lyi  pag. 801  .pr.tj7.pag%01.pr. 160.p4g.808.pr.  iry. 

Corpori  orto  ex  circular 1 concauom  conuexum , datm. equate  or  turn  ex  chichi  parabola 
concaue  m conut x am.  7C)\.pr.\  ip. 

Carport  orto  ex  conuexo  circular 1 m fi  duilo,  datur  corpus  equate  bafim  habyts  parabo- 
hcam  Or  cert  am  altitudinem.  791  pr.  1 fl.pag.7qj.pr.146.pag.797.pr.149. 

Idcmfit  de corpora nato ex circulari concauo in  fi  duilo.  79% pr. lji.iyj. 

Cor  port  ono  ex  duclu  circular  is  conuexi  in  conuexum,  datur  corpus  aqualc  habeas  ba - 
Jim parabohcam  O'  certam  altitudinem.  79j.pr.14j. 

Corpori  orto  ex  duiiu  circularmm  concauorum  in  concauet,datur  corpus  aquale  habeas 
ba/im  mixtibneam  ex  parabola  O'  ctrculo,  O'  certam  altitudinem.  f99.pr.1j4. 

Corpora  not  a ex  duiiu fitperficicrum  mix  tar  urn  ex  ctrculo  O’  parabola , rcducuntur  ad 
corpus  habens  bafim  triangularem  O'  altttudmcm  not  am.  789.pr.13t. 

Corporanata  cxduilu  partium  parabola  in  paries  parabolic.es fubaltcrne pofitasjreda. 
cuntur  ad  corpora  cybndrica  habentia  altitudinem  not  am.  791  pr.  140  141. 142. 

Corpori  orto  ex  duiiu  parabola  conuexe  in  fi  tpfim , datur  corpus  equate  habens  bafim 
tnangulum , not  am  altitudinem.  80  3 pr.  161. 

Corpori  orto  ex  duiiu  parabola  concaue  in  cenam  altitudinem,  datur  equate  corpus  ex 
tnangulo  in  fi  duilo.  804  pr.  1 6j.pag.  80  6.pr.  1 70. 

Corpus  ortum  ex  parabola  conuexa  in  concauam , reduatur  ad  corpus  habens  parabo- 
hcam bafim  (fi  not  am  altitudinem.  803  pr.\6i. 

Corpus  ortum  exfigmento  parabobco  conuexo  duilo  m certam  altitudinem , datur  <- 
quale  corpus  ex  duiiu  trianguh  in  fiipfum.  804 .pr.  164. 

Corpori  orto  ex  duiiu fitperfiaet  parabohee  concaue  in  conuexam,  reduatur  ad  corpus 
habens  bafim  triangularem, & certam  altitudinem.  804  pr.  1 6j. 

Vane  equat tones  ex  duiiu  figment  or um  parabobcorum  in  aba  parabobca  figment  a 
out  in  tnangula. 8 9J.pr.  1 66  1 67. 1 6i.pag.%07.pr.  171.1 75 pag. 8 1 o.  pr.  1 78.179. 

Segmento  parabobco  concauo  in  fi  duilo , datur  corpus  equate,  habens  bafim  parabo- 
Um  concauam,  certam  altttudmcm.  80 6.pr.  169.pag.i97.pr.171 . 

C or  pus  ortum  ex  figment  0 mixtibneo  circulm  O'  parabobco, duilo  in  certam  altitude  - 
nem,  datur  equate  corpon  orto  ex  figment 0 circulm  duilo  tn  altitudinem  determt - 
natam.  8o8pr.  174.' 

Datur  corpus  ortum  ex  parabola  duila  in  certam  altitudinem  , qmdadfimiarcuUtm 
in  fi  duilkm  habeat  rationem  quam  bneaad  bneam.  809.pT.  176. 

Corpori  orto  ex  figuraquam  conihtmt  reilangulum  cum  fimictrculo  eiufilem  altitude- 
nit,  in  fi  duct  a, datur  corpus  aquale  quod  bafim  habeat  not  am  O'  dot  am  altitudi- 
nem. 810.pr.177. 

Datur  corpus  habens  altitudinem  certam  equate  corpori  nato  ex  fimiparabola  conuexa 
duct  a in fiperficiem  concauam,  fidfitbalterne  pofitam.  81  i.pr.180.- 

PARS 
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Applicants exllE ud.prop  4 j 6.to. 
Item  'vmca  ex  Fredenco  Ctmmandmo. 


MATERIARVM. 

* PARSNONA. 

Praxit  hum  Itbri  de  ptanorum  inter fi  duttu  feu  multiplication. 

J\  Vphcanturnjxria  propofitiones  ex  hbro  noSlro  de  hnearum  potently,  ad  cor  pert 
li  not  a ex  Jupcrficicrum  in  fi  dudu.  pag.il  3 dpr.iii.no/que  189. 

w*t  propofitiones  ex  libra  nofiro  de  Progref tombs  Geometricis , corponbta  ap- 

811  dpr.  lyo.v/quc  198. 
ii8.dpr.iyy.nn/que  loi. 

830  fr.ioj. 

Applicants  ex  1.7-Ptppi-prvp.i  3.14  41.41.4j.6j.i49.ljl.  160.178. 179.  8j  1 .d 

pr.ioq.y/qsu]. 

' ’ w PARS  DECIMA. 

DeParabelu  virtualtbus.ttemalsquamateruquaprioribus  excidere. 

VSs  O'  defimtio  paraboUrum  'vmuahum.  840. 

Intel  10  centra  partboltrii  parabobs  virt  ualibs fubfirutentiu.  841.fr.114  11J. 
Intent  10  prim  a (7-  definptio  'virtuabum  paraboUrum.  841.fr  116. 

Vtnt  aquationes  corporum  ortorum  ex  fegmentu  paraboUrsnin fe  duct  arum.  S44. 
pr  119  110. 

Inuentui ficunda  O'  definptio  parabola  -vinualis.  84j.fr  n 1 . nz. 

lnutntu  tenia  eiufdem.  847  pr.  114. 

Intent  10  quarta  paraboUrum  duarum  ^virtuabumfifeimphcantium  ,quas  biftriam 
jecant  due  mera  parabola . 849  pr.  1 1 j.  1 16. 

hiuentto  quinta  eiu/dem,  item  aquationes  corporum  ex  dudts  fiperficierum  parabola ■, 
out  parabola  minuahs,in  that  fuperficies.  8 jo.fr.  117. 118. 

Inunit:  fixta  parabola  njtrtuaUs.  8jl  pr.  119.1  ja 

Inusntio  /optima  O'  odaua.  8jj.afr.ij  1 .nj/que  1J  j. 

Vana  ex hac corporum  aquationes.  8j8  pr.i^6.mCorr.pag  8j9.fr.1j8.fag.860. 

pr.  140  141.141. 

Triangulum  redangulu fedum  lined  fit  bafi ' parallels fie  vt  triangulum  a toto  auferat, 
ojlenditur  triangulum  hoc  minus  in  fi  dud  urn  ad  totum  in fi  dssdum  efje  in  tnpli- 
catiratione  tinea  reficia  ad  totam.  8j8.fr.1j7. 

T nangulum  in  fi  dudum  dots, quod  ad  tot  am  parabolam  in  fe  dutdam  rationem  ha- 
beas qudm  duo  ad tria  859  fr.  1J9. 

& quotients  corporum  ex  duSlu  figment orum  interceptorum  inter  parabolas  paralle- 
ls, dud  orum  mrchquam  parabolam.  861.fr.14j. 

JEquationes feegmentorurp paraboUrum Jubalterne  pofittarum.  86j.fr.l44.  -p/9i  147. 

LfBER  OCTAVVS. 


N 


De  Proportionalitatibns  Geometric  it. 

Bcefittas  O'  mtilitas  proportionalitatis  Geomttrica. 
t)efimt  tones  proportionahtatum,earumque  cxpltcattonet. 


**** 


86j. 

867.0- fiq. 
870. 
PARS 
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PARS  PRJMA  , 

Fundamentals  propojtt  tones  complechtur  naturam  denom't- 
natorum  concementes.  

DVe  r attorns  habentes  commuap  conjequtns , earn  fortmntur  rationem  que  truer 
antecedentes  termmos  repentur.  pag  i77.pr.it 

Sx precedent!  r attunes  proportion  ales  quatuor  a/fignantur,  (y  ex  quatuor  proportiona- 
hbusratwnibus, quatuor quantitates  proportionates.  H78  pr.^.v/que  6. 

Rat  tones  dux  commune  antecedent forttta  , eamobtment  rationem  quam  fetundum 
con/cquens  ad  primum.  88 opr. 7, 

Item  ex  hat  njxrtx  rationes  proportionates ,(y  ex  his  ratiombus  quantitates  proportio- 
nates dantur.  880  pr.  8.  ufque  1 1 . 

Datis  tnbus  quantitatibus  quibupus,  ratio  prime  fy  fecunde , eft  ad  rationem  prime 
sty  ter  tie,  ut  ratio  prime  (y  tertix  eft  adrationem fecunde  iy  prime.  88 1 .pr.  1 2. 
rDenommatores datarmn  rationum  muenmntwe.  . 88i-/>r  1 j.  1 4. 

Vane  comparationes  rationum  ,expopte  in  denommatoribut.  Hi.pr.iy  v/quf  1 9. 

pag.Mypr.il. 

jEquabrates  (y  comparationes  quanfitaium,  ex  ratiombus'uarie  inter p comparand. 
iiq.pr.10.11 .11. 

Datis  duabus  ration  thus  due  atix  rat  tones  exhibentur  que  communes  babeant  rat  ia- 
mbus datis  denominator es . H6.pr.1q. 

Duas  rationes  exhibere  que  datam  inter p rationem  contineant.  i$6.pr.iy 

Datis  duobus  termmis  ahquam  rationem  contmentibus , (y  datis  duabus  quantita- 
tibus,due  ahe  quantitates  exhibentur,  11 1 ratio  primarum  quant  it  atom  Jit  ad  rat 
ttonem  peundarum  ,ut  terminus  primus  datus  esl  ad  fetundum.  H7.pr.l6. 

Datis  duabus  rat  iambus,  tp  date  reild,  ea  it  a pcatur,ut  partes  Imee  inter  p pnt  ut 
datarattopnma  eft  adpeundam.  H7.pr.17. 

Data  r attorn  duorum  termmorum , (P  duabus  lined,  ee  it  a plant ur , nit  ratio  quam 
habent  partes pBe  prime  tineead  rationem  quam  habent  partes  pile  fecunde  hnee, 
fit  nt primus  terminus  adpeundum.  H7.pr.1i. 

Data  rat  tone  duorum  termmorum, & duabus  quantitatibus,  exhibentur  due  rationes 
quarum  antecedentes, out  quorum  conpquentes pnt  quantitates  date, que  babeant 
inter p rationem  quam  terminus  primus  ad peundum.  Hi.pr.it)  50. 

Datd  rations  duorum  termmorum,  fP  denommatoribus  duarum  rationum , fp  termmo 
quouii  afpgnatur  quart  us  terminus, it  a Vt  ratio  dot  a ad  rationem  inucnfam.pt  ut 
denominator  primus  adpeundum . 889  pr.^i. 

“Datd  rat  tone  quoad  duorum  termmorum, due  quantitates  exhibentur, vt  ratio  prime 
■ ad [ecurtdam,ad  rationem  fecunde  ad primam  ft  ut  terminus  primus  datus  ad /?_ 
ettndum,  ' 890 

PARS  SECVNDA. 

• De fimthtudtne proportionum  quemter  rat  tones  cxiftunt. 

P Roportto  rationum  ex  ratiombus  compopta.  891  .pr.^.u/que  36. 

Vane  proport  tones  orte  ex  quatuor  termmis  datis, (y  ex  proportiombus  datis  ya~ 
neratumes  termmorum.  iqi.pr.  ys.yfque  qi.peg.iytppr.jypyjd. 

Due  proport  tones  orte  ex  rat  tombs*  duabus  pmthbus.  894.^.43. 

rDue 
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M A f E R I A R V M. 

Due  proportions  comparantur  inter fi permutando,  maertcndo , compomendo , dim. 
dendo  rations  Cx  quibiu  proportions  confhtiiuntur,  item  per  cdnuerfioncm  ratio- 
nis,&  argumcntatio  ex  equo propofitis  tnbut propornombus.  pag  icpp.apr. 44. 
njfqucqq. 

Varu  proportions  ortecx  quatuor  rationibui proportionalibus,  i97.pt. po.pag  900. 

pr.p7.pi.pag.901  prA3.61.pag.903.pr.6q.6p. 
proportions orte  ex duabut ratiombtu (sr'enatcrtia.  i9i.prp1.pl. 

Proportions  orte  ex  otto  quibufiumque  quxntitattbus.  90 1 pr.pt). 

Itemortte  exquantitatibus  qutnqnc.  ’ 904 .pr.67. 

Proportions  orte  ex  duabus  rationibui  (y  duabut  quant  it atibut.  90  l.pr  62.65. 

eDxtts  quotuis  pari  nttmero  rationibui  , exhibcntur  rations  qua  inter datarum  ra- 
tionum  denominators  continent ur.  904.^68. 

Vatu  tnbiis  quibufiumqueratipmbiu  j & quantitate  quami  inuenitur  aha  quanti- 
ty , fie  njt  tat  to  prim  a fit  ad ficundam  , Dt  ratio  tcrtta  ad  rationem  qua  eft  inter 
’ invent  at  quantitates  jmb  yt  proport  10  pnnie  rat ion  is  Cr  ficunde,  ad  proportionem 
tertie & quart e datum habeat  rationem.  yop  pr.69.70. 

Ex  0EI0  ratiombtu  proport ionum fimilitudincs  detcrmmantur.  90 6,pr.  7 1 . 

Data  duabut  ratiombtu,  Crquadam  tertia,rnaior  ratio  ad illamteftiam  maiofe  ha- 
bet  proportionem  quam  minor  ratio  ad  eandem.  St  qua  ad  tandem,  maiotcm  ratio - 
nem  h abet  ,eamaior  eft.  907.pr.73.7p. 

PARS  TERTIA. 

De  rat  ionum  multiplicatione feu  compofittone. 

D Eterminatur  quam  rationem  producat  ratio  m rationem  dufla.  90i.pr.7p. 
76.  banc  emendatarn  njode  pag.qpq. 

Vane  rations  qua  in  fi  dude  eandem  producunt  rationem.  909.pr.77.  rvjque  80. 

pag.qi  5 pr.ii.  » 

Data  querns  ratio  duorum  ter  minor um  duila  in fi,  duplicate!  eUeittt  quam  hebet  pri- 
mustetminiuadficundmii.  9u.pr.i1. 

Dine  rations fimiles  in  fi  duel  a producunt  rationem  equalstatis.  9 1 1 .pr.  8 J. 

Dost  quotum  quant  it  at  thus  confiderantur  rations  ortorum  exdutlu  prime  in  quar- 
tairir&/eciiHdemtertiam.  # 91l.pr.iq.ip. 

Data  quatuor  raahub  us  proportionalibus,  idem producitur  ex  duliu  prime  in  quar- 
tan,quod  ex  dttci u fecunda  in  ter! tarn.  9 i l pr.i6. 

Etji pnma  in  quartern  idem  producit  quod  fecunda  in  ttrtiam,  cruntee  rations  pro- 
portionals. 916.^.94. 

Si  quest  hot  rations  proportionals fint , tcrmimupnmtu  prime  rat  ion  is , efl  ad ficun- 
tdum  quart *,•  ut  ter  minus  pnmtu fee  unde  rationit  efl  adtermmum  ficundam  t er- 
ne. 91 3. prir. banc  emendatam  rv.pag.9pq. 

Vane proprietats  rationum  compofitarum  ex  plurtbus  rationibui.  9 1 4^/r.  89  ; 9 2 . 

Ratio  qtseuis  dnila  in  rationem  equaht  at  is, producit  fiipjam.  916.pr.93. 

Dot  si  quatuor  ratiombtu, cxbibctur  proport  to  rationum  quds  producunt  pnma  dull  a 
sn ficundam,  (S tcrtix  tn  quartam.  916.pr.9p. 

Quatuor  proportions  rationum  njsrietnfe  dulle,  idemque  producents.  ■ 917.pr.96. 
Vatu  quotcumquc  rationibui, proponio  prime  ad nskimam  ex  proportiombus  media  - 
rum  eft  compofeta,  l)i  i.pr.97. 

****  3 . Datis 


Datis  quotcumque  ratiombus, ofitndttur  ex  ilia  quomodomnque  dtfirofitis , earundan 
fimper product  rattonem.  pag.  9 1 g pr.  98 . 

PARS  Q^VARTA 

Rationum proportions  confiderat,maxtme  fecundum  re  El  Angulo  - 
rum  comparationem  qua fiunt  ex  ter  mines  rationum,  termi- 
ni autem  fiatuuntur  line a. 


DAtis  ratiow  bus  dual  us  linear  urn , reflangulum  quod ft  a prim  a bnea  (y  quart  a, 
ad  reflangulum  exfeeuda  (y  tcrtia,cflvtratio  prima  adfecuntta910.pr.99. 
Comparationes  reftangulorum  inter fe qua fiunt  ex  termmis  datarum  rationum.  910. 
pr.  100  10i.i0ypag.9iypr.lil. 

Vat  is  duabut  ratiombus  ,ofienditur  quomodo  fe  habeat  proporlio  itlarum  rationum  ad 
rat  lone  reftanguloru  qua  fiunt  ex  termmis  dot  arts  ration  u in  fe  duflis  .91  1 .pr.  101. 
Mira  comparatio  reftangulorum  ex  termini:  duarum  fcncrum  trium  proportionahum 
certo  modo  in fe  duflis . 911. pr.  1 04  pag.91q.pr.no. 

V ana  comparationes  reftangulorum  ortorum  ex  termmis  quatuor  rationum  , quarum 
bins  inter fefimt fimiles . 912 pr.ioy  10 6. 107. 

Sint  quatuor  lines  proportionals!  beet  non  continue,  quadrat  um prims,  reflangulum 
Jub  fecunda  (y  t ertta, quadrat  um  quarts, eattaem  rations  continuant.  91 j pr.  1 oS . 
Dus  rat  tones  quatuor  hnearum  in  fedufls,  squantur  rat  tom  quam  habet  reftangu  lit 
fab  prima  tfi  quart  a, ad  reflangulum fab fecunda  (y  tertta. ' 914  pr.  1 09. 

Jteftangula  quinqueaffignantureandemcontinuantia  rationem,orta  ex  tubus  propor- 
tion abb  us  ,iy  duabus  qutbujcumquc  abis  qua  inter  fe  rationem  habeant  quam  pri- 
ma continuarum  adfecundam.  • 924.pT.  1 1 1 . 

Troportio  reftangulorum  ortorum  ex  terminis  quatufr  proport  tonum,  certo  modomfe 
duflis.  • . 925'pr.i  13. 

PARS  <^V  I N T A. 


Exponunturea  qua  proportionalitatibus  communia funt 
cum  operationibus  Arithmeticis. 

Qyantitas  qusuis  dtwfa  fit r vtcumque,(y  data fit  alia  quatitas-,  ratio  tot  ins  pri- 
ms adfecundam,  cademefl  cum  ratiombus  partium  prims  quant  it  atis , ad 
partesficunds.  ' • 916.pT.  11 4. 

Jpusuis  dusrattonesrcducuntur  ad  du&i  ipfis  squalcs  qua  idem  habeant  antecedent 
aut  confequens.  916.pr.uyu6. 

Data  r attorns  dupta  ajfignatur  aut  dimidiata,aut  aba  m data  proportionc.9i7p.  i 1 7. 
Vats  q usuit  rat  tones  m ntnam  iUss  squalem  aggregantur.  9 z7.pt.  118. 

Data  ratio  minor  ex  mason  detrahitur.  928 .pr.  1 1 9. 

Data  rasio  per  datam  mulupbcatur  tnbus  modis.  919.pr.ii0.1u.iiz. 

Data  ratio  in  duos  rattones  ipfam  component  es  diuiditur  , qua  t amen  datam  inter  fe 
habeant  tationem.  y19.pr.uy 

Oftendttur  quod oomis  ratio  ,m  duos  ipfam  components: cbuifa,  rurfus  coalefiat  , .pcr 
partium  ex  dnuftone  art  arum  inter fe  multiplications.  9 j o.pr.  1 24. 

Data  ranoper  alteram  diuiditur.  9J0pr.i2j. 

Data  proportions  insquabtatis  duarum  rai tonum ,affignatur  cxceffus  quo  maior  rnino- 
rem/uperat.  9jo.pr.tl6. 

PARS 


w 


MATER1ARVM- 
PARS  SEXTA 
‘Varies  proportionalitatum  proprie  tales  compleclitur. 

DAtu  tribal  cent  mu  is  , ratio  prim a ad ficundam , duels  m rationem  fccunda  ad 
ttrtiam,idem  produat  quod  ratio  tertia  ad ficundam , dull  a m rationem  fe- 
cund* ad  primam.  pag.cq^l  pr.  1 27. 

Propnetates amana fcritrum qua ab  cadem inetpiunt.  932.pT.  118. 119  pag.9^4. 

p-w-m- 

Propnetates  duarum  finerum  fiptem  proport  tonahum  quarum  quart a funt  xquales. 

9W-‘3a,3'- 

Propnetates  finerum  trium  continue  proportionabum  qua  ab  eadem  incipiunt.  95  5. 

AIim  propnetas  quatuor  finerum  continue  proport tonalmm , quarum  bin*  ab  eadem 
mciptunt,(y  rurfus  ad  dual  alternatim  tefminantur.  936  pr.  1 57. 

Tret  rat  tones  continue  proportionates  determinantur.  9 3 6,  pr. ! 3 8. 1 59. 1 40. 

Inter  dual  datas  rationes  media  proportionals  inuemtur.  937. pr. 141. 

Dans  duabus  rat  tomb  us  media  proportionals  inuemtur.  9 3 8 .pr.  1 4 2 , 1 4 j . 

Darn  tnbui  ratiombus  quarto  proportionals  muemtur.919.pr.  1 44  pag  940 .pr.  1 43 . 
OJlenditur  differentia  inter  rationes  continue  proportionates  (y  quantitates  qua  eam- 
dem  rationem  continuant.  939./W  Schol. 

Si  tret  quantitates  fint  continue  proportionates,  rationes  prim a ad  ficundam,  (y  ficun- 
da  ad  tertiam  minima  funt  omnium  rationum,qu a ra  nonempnma  ad tertiam  com- 
ponunt.  940.pT.  146. 

Determinantur  rationes  qua  dupbeatam  tf  quadrupheatam  rationem  habeant  alte- 
nui  rattonS  determmat*  94  o.pr.  1 q7.'vfquc  1 57.p4g.947.pr.  1 59. 1 6o  pag  940. 
pr.165.p4g.952.pr.l69.170.i71. 

Determinantur  rationes  qua  tnplicata  habeant  ratione.  94 6.pr.  1 58.p4g.950.pr. ! 66. 
Imo  (y fines  continue  proportionaLum  datur , m qua  rat  tones  ad  fimutcem  triplicate, 
quadruplicata,qumtUplicata  <y  fic  in  tnfinitu  ratunehabcat.947.pr.  1 6 1 .yfq,  1 64. 
OJlenditur  diuerfitat  inter  rationes fimphees  (4  rationum  proport  tones.  949  m Schol. 
Dantur  rationes  qua  quadrupheatam  habeant  rationem  ena , emus  aha  determmat  a 
ratio  ell  tripheata,  imo  (y  qua  fit  fextuphcat*,cuuu  ah*  ell  qumtupheata.  951. 
pr.167. 168. 

ylttmus  terminus  exlnbctur progrcfiionS  rationum  qua  ad  fi  muicem fimper funt  m 
duplicata  ratione.  95  3 pr.  1 62. 

LIBER  NONVS. 
<Decylindro,cono,J}>htera,JI>haroide,  & ‘vtroqucconoidepara- 
boheo  (S’  hyperbolico. 

D Efim  t tones.  955. 

PARS  PRIM4 

Vrigulas  cylindrical , eiufy  partes,  plants  adeylindri  axem 
parade  Its,  refetfias  ad  ctsbum  re  duett. 

PRifinata  duufa  in  cert  a ratione.  9P-pr  !1- 

Segmito  circuit  infinbitur  parallclogrammum  manu  dimidio figment i.  958  pr.  3 . 


***  * 


Trian- 


elenchvs 

T riangulum  maximum  cttiuts figmcnto  circuit  mfiriptum , quod fimtcirculum  non  ex- 
cedit, mains  eft figment  i dtmtdio.  pag.yycypr  4- 

Cylmdro , (fi  Vaguin  mfinbuntur  prifinata  qutc  ablata  d cylmdro  (y  'vngula  rclinquSi 
quantttatem  quants  data  mmorcm . 960.fr  y.6  pag:y6ypr.  to.  ill ». 

In  eodim  cylmdro  vnguit  ad unguium  cjl  vt  altirudo  ad abitudmem.  item  alia  un- 
gularum  aquatibnes.  y6i  .fr.7.8.9. 

Soltda  magnttudines  habentes  utramquebafim  par  allclam  fimibterquepofitam,  earn 
inter fejbrtiuntur rationern  qua  ex bafibtts  & alutudmibus  compofitaefi.  9 6j. 

ri  ?• 

Truflum  cylmdricum  firufi  cylmdrico  aquale  datur.  965.fr.  1 4. 

Segment  it  cylmdricu  duabut  bafibus  parallels  mclujum  dimditur  bifariam  piano  quo  • 
dam  tranfitmtc  per  diametrum  parallelogrammi  quod  efl  bafts figment  1. 9 66. pr  15. 

Segment  urn  cylmdricum  figmcnto  ungttlart  aquale  datur.  y67.pt.  1 6; 

Tartes  ungulares  dantur  qua  inter fi  flint  ut  altitudmes.'  y67.pr.t7. 

Comparantur fiegmentaungula  inter fi.  968.fr.  18. 19. 

Ollenditurquod fimicirculm  duclus  in  fi fit  ueta  vngula  cyhndricafitem  qmbut fuper- 
fictebus  duel  is  in  alias  fuperfictes  aquiua/cant  partes  unguis.  *'  y6y.in  Schol. 

Vngula  ad  vngulamtriphcatam  bal/ct  rationern  lata  urn  bomologorum.  y71.pT. 10: 

Vngula  confertur  cum fuo figment  0.  971  pr.  n.xx. 

Baft  ungulari  infiripto  hcxagono,per  cmua  latcra  pofita fint  plana  parallels  axs  aufe- 
rent! a figmeta  ab  vngula, ertt  vngula  ad  rehquum  ablatisfigmentts  ‘is t olio  ad  fix; 


y7ypr.xy 

Culatura  'vngula.  974  pr.  14.15. 

PARS  S E C V N D A. 

Deinuolucro  vngulari  eiufitfi  adtubum  vel parallelepiped^  redufilione, 

A Equal  tones  corpora  or tor  it  ex  duElu  circular!  concauo  in  conuexum . y76.pT.  26.17 
Oflcndttur  hoc  corpus  ejfe  inuolucrum  vngula, tlludque  cxbibetur.  977-  tn  ScboL 
Inuolucram  tonus  unguis  ad  tot  am  ungulam  efl  ut  pars  muolu  triad  partem  'vn- 
gula quam  muolutt.  yyibpr.  1$, 

Cub  at ur a muo  Inert  vngula  (fi  ex  bac  noua  cub  at  ur a vngula.  yry  pr.iy.cyC  on-.fr . 3 o. 
tAha  comparatio  inutlutn  ad  ungulam.  yio.pr.  3 1 . 

Comparattones  & cubationes partium inuolucri . 98 1 -pr.  51.33. 

V ngula  quorum  altitudmes fitnt  aquales  dtametru  bafium  cylmdrorum  d quibua  de- 
cujjdnturyriphcatam  babent rationern earundem dtametrorum,  J^ifr.j.y.  35. 

PARS  TERTIA. 

Superficies  cyltndrtca  cjua  'vngulam  cingit  ad  re  cl  1 1 in  cur  it  reduci- 
tur  aliacfi  etna  affecliones  not a redduntur. 

QVadam  propofitiones  buic  materia  nece/Janx  pramittuntur. 98^ -pr.  ]6.vfq ; 4°* 
fifitodltbct polygonum  regulare  fimictrculo  'vngula  d cylmdro  abfciffa  infinba- 
tur  , Co-  ficyndum  latcra  polygon! fiant fill  tones  qua  fint  axs  cylti.drt  parallels; 
erunt  plana  ommavngula  mfiripta  aqualta  redangulo  quod  fit  fub  tota  diametro , 
(Sr  latere  quod  omnia  lot  era  polygon! fubtcndit  ,dempto  ultimo.  987.fr. 41 . 

Item fi etufinodt  polygonum  circumfinbatur  circulo,  perqtsc  euu  latcra  fiant  dtclx.fi- 
ll  tones, quadam  plana  partem  •vngula  ambtentta  dempto  ultimo  triangn/o,tqua- 
turccrto  rcflangulo.  989.fr.  41.  lm<r 
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imi  omnia p Una  tot  am  yngulam  ambient  to  Jem  ft  it  duo  but  • 1 limit  triangulis  aquan  - 
tur  quadrato  dtamctri.  fag  990.pT  4 j. 

Tot  a fupcrfietci  cylindnca  <vnguU  cuiut  altitude  far  efl  diametro  circuit  qut  baft  efl 
'-cingula,  equalis  eft  quadrato  diametri.  991  pry  5. 

‘Paries ftperficiales  etupnodt  yngula  etiam  quadrantur.  991  ,pr.  46. 47. 

Omm* plana  yngulam  ambient/ a (sr  *d  elliptic  am  •vngula  bafm  terminal a , demptii 
* tnangults  latcrahbuj  frperfictei  cybndncx  njngulam  cmgentis  , fimnlftmpta  a- 
quahafunt.  995  pr.fi. 

Plan a contingentia  'vngulam, parti  detei  minata fupcrficict  'vngularis  aqualia  994. 
pr.d9.j6. 

Vngularis  fuperftcies  cylindnca pcundum  datam  rationem  diuiditur.  99 q pr.  j 1 . 

Compar  at  tones  part  turn  fiiperficierum  'vngu/anum.  99J.  pr.q1.pag.99r.pryq. 

pag.99i.pr  q6.'vfque6\. 

Superficies  -vngularis  ad  cyltndrtcam  earn  obtmet  rationem  quam  diameter  circuit  ad 
penmctrum.  996  pry j . 

Cutufumque  yngula piper fiaes , flue  altttudinem  parem  habeat  diamefro  baflos  fiue 
non,  squabs  efl  rcSlangulo,  quod  diametro  bafios,  (sr  iff  us  yngula  abitudwe  con  - 
tinetur.  . '997.pr.qq. 

Corpora  ambient  1* *■ zrngulam  content a plants  ambient  thus  ( Tpolygonu  duobus  circu- 
la  (sr  elhpfi  circumflrtptis  cubantur,(jr  comparantur inter f.  1002.pr.6z.63  64, 
Cybndro  paraboheodatur pyramid  squabs.  1004  pr.6q_ 

Exhocrurpts  cubatur'vngula.  1 004  pr.66_ 


PARS  QVARTA. 

Comparatto  vnguU  cyhndric .«  cum jfrhxra  (S’  <*/w  corporibus. 

QVadam  neceflana  pramittuntur.  iooq.pr.6r.6i. 

’Prim* 'vnouLc cum  fbhara proprietas  quam  cArcb  pr. 58.  l.t.de  flha.  (sr  cyl. 
demonflramt . 1007.pr.69. 

slitter dcmonflratur prop.  14  hums de cubaturavngul a , (sr  titer* camfphar* analo- 
gia  ex  hac  oflenditur.  1 007.pr.70. 

Omnis  njngula  a cybndro recto abfliffa,  dupla  e(l mpripta pbipyramidit maxima,  cu- 
ius ntmirum  baps  efl  tnangulum  maximum  quod  ftmtarculo  qut  baps  efl  mogul* 
mfcribi  pot  efl, alt  it  udo  njerb  eadem  qua  ungula.  €t  in  hoc  mtr*  oileuditur  Jymbo- 
hcftnflhar*  (sr  njnguU.  tooi.pr.71. 

prt/ma  cutuie  yngula  a cybndro  rcblo  abfliflx  circumpriptum,ipflus  angola  pjqutal- 
tcrum  eft, in  quo  rurflis pulcbra  analogiaflbara  cii  njngula  oflenditur.  1 c09.pr.7z. 
Analogue fuperfiaerum  asnguUnum  cumfluperfiaebus  [fhxrtcis.  1010pr.7j.74.75'. 
Jmb in  omnibus  conuenire Juperficiem  yngularem cum Jphanca  oflenditur.  ton  pr. 76. 
Symbohzatio  fegmeutorum  yngulanum  cum  figment  is  fthancis.  101  Jpr.77. 

Synlbobccatio pyramid it  yngula  in[criptaru,cu  com  mjcripto  fphar a.  1 o 1 4p.78.79. 80. 
hlenchus Jywbob\attonum  yngula  cum  fjibara.  1017. 


PARS  Q.V  1 N T A 

Vrtmlam  paraboheam  conpderat , infuper  cytindricam  vnpulam  (rf 
Jpkaram  confcrt  cum  parabola  (5  cyltndroparceboltco. 

TJ  &4tio  quam  habet  yngula  cybndrica  ad (tutln  fegmentum  concert ur  cum  parabola 
(srcius  fegmento.  io2opr.8i.  Cybn- 


ELENCHVS 

Omni) feftio  conotdeos  qua  tranjeat  per  centrum  hyperbola  facia per  axem  conadmi; 
• hyperbolam exhibit.  pag.1076  pr.i7u 

but  hyperbolic  in  cone  parallel)  enter  fe  font  Jinnies.  1 077. pr'.  1 7 j. 

Omnes  hyperbolic  enter  eafdem  afymptotos  confetuea f miles  fient.  i077.pr.174. 

Const)  fedt lit  ttb  afymptotis  cum  concede  hyptrbohco  numqua  concurres  1 078  .pr.  1 7 J. 
Alee  propreetdtes  diUt  cone  gy  conoeiis.  1078.^.1 76. 1 77. 1 78. 

Omni)  fcElio  conceit)  hyperbolise  text  parallel)  exhebet  hypcrboUm  tUt  fimilem  qua  ft 
pertinent!  lo8opr.  179. 

Parabola  genera  tier  ex  JeSlione  quadam  conoids s hyperbobce , gy  ex  duab/ts  oflendeteer 
qua  ft  minor.  t o8i.pr.i  8 0png.1c82.pr.181.185. 

hem  ex  com  (y  conoids ndfunt ter  parabola paralleU  feu  ajymptota.  1 08 i.pr.  1811. 

Alea propnetates fidionum  hyperbolicafum  in  conoede  byperboltco.  1 08 l.pr.  1 84. 1 8j. 
Similes ellipfis , (y  f miles  hyperbole  m. concede  hiper boheo  affignantur.  1 08}. 
pr.  186. 187. 

Spatea  conoede s hyperboheum  ctngentea  comparantur  inter  fe.  I087.pr.190  pag. 
1088.pr.191. 

toatur  conus  conoidi  aquales.  1 oSy-tf- 

Ratio  concedes  hyperbohaadconum  inclujum  exhibitor.  1 088. pr.  19^' 

Ratio  comidis  ad  eyhndrum  tllud  encludentem  affignatur.  1 08  q.pr.  1 94, 

Conoides  hyperboltcum  cum  conoide  paraboltco  comparator.  1 oyo.pr,  1 spy . 1 96. 

Item  cum [Jh  oroide.  1 091  pr.  1 97. 

toatur  pars  cone  qua  ad pyramidem  quondam  rateonem  hale  at  quam  quatuor  ad  trio. 

. 1093.pr.198. 

Partes  coni  cum parttbiu  cyhndri  comparata.  item  inter  [eft fed  a fntfedtone  fac'ientc 
paraboUm.  • i09}.pr.  199100.101.101.203.204. 

Nona  quadrat ur a parabola.  1098.pr.10j. 

LIBER  DECIMVS. 

De  ipfa  circuit  quadrature. 

PARS  PR  IMA 


VAria  Lemmata  complecletur  qua  arariji  quadrature)  eoncinnandii  in  fe  ruere 
poterunt. 

PARS  SECVNDA. 

COrpori  produdo  ex  duflu  mutuo  parabolarum  fubalterne  poftarum  nihil  prorjsu 
habenti  circulate, tripled  via  eyhndrum  inuenet  aqualem pr. 46.47.48. 49.  jo. 
Ji.  item  prop.  68.  etempropyp.  &•  ipfut  demum  circuit 'varias  quadraturat  exhs- 
bet,  modofque  rtducendi  cyhndnca  corpora  adredtlinea s itlagnitudmes  fohdas. 

PARS  TERTIA. 

HTperbolemquoque  per  eyhndrum  hyperboheum  ad  reShhnea [oh  da  re  dad  urn  ad 
figuras  redehneas plana)  reduett.  Atque  'Vnd  meram  quadrature:  hyperbo- 
he  a cum  circular!  fmihtudntem  prrojequitur. 

QVA- 
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QVADRATVR^E 

CIRC  VU 

LIBER  PR.IMVS, 

D E 

LINE  ARVM  POTENTIIS* 

argvmentvm, 

Liber  btc fere  Lemmaticut  eft  ,qucmadmodum  (ft  alter,  quide  Cir- 
culorum  vanjs  proprietatibsu  traftat.Porro  quit  magis  materia  Lettori 
udmanum fint,  omnem  in  ttes  partes  diuidere placuit. 

Trima  quidem  maxrne  circa  lintarum  proportionem  verjatur. 
Secunda  is  arias  trianguli  affetfiones  exhibet. 

Terna  illas  lintarum  contemplatur  proprie fates , qua  earum  po- 
tential concemunt . 


PARS  P R I M A. 

T>e  varia  line  arum  inter ft  proportioned 
PROPOSITIO  PRIM  A. 


Int  AB,  BC,  CD,  DE, .linear  in  continua  proportion^ 
fitautem  media 

A B C D E 


■ FG,  inter  AB, 
^ B C ; & inter 
AB,  CD;  media  GH: 
Deniquc  inter  AB.  DE. 
media  lit  HI. 


H 


Dico  AB.  F G.  G H.  H I.  lineas  efle  in  continua  analogii. 


Dcmonftratio. 

QVadratum  AB  eftad  te&angulum  AB  C.  ,Vt  AB.  ad  B C.  & ABC.  reflan-  . . 

gulumad  AB.  CD.  rcflangulum  eft  vt  B C.  ad  CD.  ideft  vt  A B , ad  BC. ‘ 
Eodcm  modorc&angulumfnper  AB.  CD.  ad'AB.  D E reftangulum,  eft  vt  CD 
ad  D E i id  eft  A B ad  B C.  Quadratum  autem  AB,  ad  F G.  quadratum.  eft  vt  A B 
ad  BC  - Igitur  quadratum  A B.  eft  ad  quadratum  FG,vt  ABC  rcctangulum  , ad 
redangulum  AB.CD.  id  eft  ad  quadratum  GH.  Vndecaudcmrationem  conti- 

A " nuatu 


1 LINEAR  V'M  • 

nuant  quadrats  AB.  F G.  GH.  HI.  acproinde  ipfit  linear;  quod  fuic  demon- 

* • , . v •:  . n i '■  . *•.  y 

pro?  o s if  i'o'ii.'' 

Clrculum  ABC  contingant  reda:  D A , D C.  & duda  A C,  pona- 
tur  altera  DG  occurrens  AC  in  H.&  circuloin  G & I. 

Dito redam  DG.  fedameffe 
< in  .1  & H.  vr  fit  D G ad  GH. 
rqUemadmod6m  eft  D I ad  I H. 

DemonHratto. 


!v  S Vi>fcr  IG‘  dianicrrb  > dcfcribacur 
E ‘-'c  ire  ulus  GLK  6c  pcrHpunftum 


crigatur  nonnalitcr  HL.vcl  HK.ad 
diametrum  G li  ponaturque  D L,  eric 
a u.Tmii.  'V  itaque  GHI  rc&angulo , , hoc  eft 

A H C . xquale  reftangulum  LHK, 
Cue  LH  qtiadratum  ; pertinent  igi- 
h,M-  T .. __  „ . tur  ad  cundem  k citculum  punfta 

LAKC.  lundtaigirur  D L eft  iqualis tangenti  DA.adcoquc  tangensmam  LQ 
C i« tm,  qu.idr.uum cftxquale  quadratol,  Hi  id  eft  reftangulo  GHI.idcftc  AHC  vnacuin 
d 1 t.s,x,i.  quadrato  HD:  id  eft  quadratis  HF,  FD-  vndeLD  quadrato  reftangulumJ  IDG 
c LH.j.  *qu.ilc:  ac  proinde  cum  I G.  diameter  CccirculiGL  I.  eritpci  Pappum=  vt  DGad 
t*- if/-  GH.  ita  DI  ad  IH.  quod  fuic  demon Arandum. 

Scholion. 

Q Voniam  mullet,' s in  hoc  of 're  recurret  dmifto  line* , front  prafenti  proportion'  expo  fit  x 
<CJ } '•  op'rtpr'tium  'X, St  imam,  aliqnod  Uli  peculiar'  nomen  adiunoere , quo  illim  coenitie 
m*&*  "‘note [cat  ; placuit  autem  nomenclaturam  til,  appropriate , Jilt  ion  it  line  a , fecundum 
rued, am  dr extremam  ration',,,  proportionalem , cjuoniamJlmiUtudinemnon  ex, quam  babe, 
cum  eadmifione,  tjua  in  element  is  voeatur,  ratio  media  6-  extrema : differ,  tamcn  abea,  quod 
tllafolumjit  aquahtatis,  hoc  verb  de  qua  agimut , omnem  omnino  proport,  on  cm  admit  tan  lb- 
Um  aq  unlit  at  is  cxcludens. 

•PROPOSITIO  III. 

EX  termino  diametri  circuli  A BC:  fuman- 
tur  arcus  hinc  inde  arquales,  BC.  BD.  Sc 
dudta  qualibet  C F , qux  occurrat  perimetro  in 
E,  ponatur  DE  interfecans  A B in  G. 

Dico  redam  FB  fedam  efTc  in  A & G.  me- 
dia & extrema  rationc  proportionali. 

. Dtmonft ratio. 

i 

rNEmonftratum  inucnieslibronoftrodcCircuIis,  pro- 
pof.ioi.  re  chi  in  BF  ad  FA-  eandem  habere  ratio- 
nem,  quam  BG-  GA.  hoceft  toram  FB.  ad  alcerutn 

pc’  ,i. . fxtretnorum  FA,  eandem  rationem  obtinete  , quam 

l extremum,  habetad medium  A G • ergo  Icftaeft  refta  FB-  in  A & G 

Schobo  faftam'™*  PtoPotcio™li  Sccundam  explicationem  prxeedenri 

PRO- 
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PROPOSITIO  IV. 

SE&a  fit  A B.  in  C & D.  media  Sc  extrema  ratione  proportionali,8e 
compofica  ex  altera  extremarum,  & media,  Verbi  gratia  CB,  bifa- 
narafeceturm  E. 

F A C D E B 

Dico  C E quadratum,re&angulo  D E A,  xquale  exfurgere. 

Dcmonflratio. 

T)Roducatur  C A.  in  F,  vt  C Ai  AF  xqualcs  lint  inter  fe  : quoniain  cftvt  B A ad 
AC;ira  BD  ad  DC;  erit  componendo,  BA  cumAC  hoe  ell  BF.  adFA. 
id  eft  AC,vc  BC  ad  DC.  fedrotius  BF,  dimidiaeft  AF,  ipfiusquoque  BC,di- 
midiae'll  EC,  per  Conllrufiioncm. 

Igitur  AE,  ad  AC,  ellvt  EC  ad  CD.  Sc  conuertendovt  AE.  adCE  iracll, 

EC  ad  DE.  ergo  AE.  CE.  DE.  funr  in  concinuata  ratione.  Vndc  & quadrato 
a CE.  rcilangulum  AED.  zquale.  Quod  fuit  dcmonilramium.  aj t.smk 

PROPOSITIO  V. 

POnanturttcs  in  continuaratione  E D,  EC,  EA.'  & E B , fiat  arqua- 
IisEC,&ip<r  CA.  xqualis  AF.  dico  A B.  inC.&D.  dmilam  die 
media  8c  extrema  ratione  proportional!. 


Dcmonflratio. 


QVoniam  eft  ratio  cOn. 

tinuata,  trium  ED.  F 
EC.  EA.  erit  quoque  di- 


D E 


uidendo,  DE  ad  DC.  vt  EC-  ad  CA.  Sc  componendo  ,vr  CE  adDC.  licAE 
ad  AC-  quare  8c  BC  ad  DC  ita  BF.  ad  AC-  hoc  ell  ad  AF-  Sc  diuidcndd 
B D ad  DC.  vc  B A ad  AF.  hoceft,ad  A C.  Quod  fuic dcmonllrandum. 

Corollarium. 

/ 

r\ Vo hinc Coofcquunrur ; primum,  rc&angulum  BDC.  re&angulo  ADE.  cfle 
^zquale,  altcrum  BAG  rcdlangulo  zquale  exiftere , E AD  re&angulum. 

Ptimi  dcmonflratio  inde  pacec : quoniam  B C.  in  E.  ic€ki  cfl  in  xqualia , &:  non 
zqualiain  D*  re&angulum  iub inxqualibus fegmentis  cocius  BDC.  vnacumaqua-  5,tt,n' 
drato  quod  fitab  intermedia  DE.  zquale  eft  ci,  quod  a dimidia  C E.  dclcribitur. 
quadrato.  Rurfus  cum  AEfccla  fit  ini),  vtcunque  eric  reftangulum  A£D.  i*zqoa-  b 
lerc&angulo  ADE,  & quadrato  DE  fed  iam  oftenfiim  eft,  AED  re&angulum dt' 
quadrato  CE  zquale , Igitur  BDC  re&angulum  , vna  cum  DE  quadrato , xqua- 
le  eft  ADE rcclangulo  >vna  cum  DE  quadrato.  Sublatoiratjuc  common  i D E qua- 
drato, reflduum eric  BDC  rc&angulum , rc&angulo  ADE  zquale: 

Altcrum  quoque  fie  mamfeftum erit.  Quoniam  B C in£*  fcfta  eft  bifariam , ipfi- 
queadditurpars  C A,  erit  reftangulum  BAG.  c vna  cum  quadrato  CE,  zquale  c 
quadrato  AE.  fed  cum  fecctur  A E in  D.  vtcunque,  erit  auadratum  AE,  zquale 
duobus  4 rcftangulis  AED,  ScEAD.  Igitur  re&angulum  B A C » vna  cum  quadra- 
to  CE,  zquale  eft  duobus  rc&anguhs  AED,  E AD.  fed  horuro altcrum  AED>W'* 
oftenfiim  cfl  quadraro  CE-  cllc c zquale  , his  itaque  dctradis , reftduum  manebit' 

B A C rcflaiigulum,  rcclangulo  E A D zquale*. 


A x 


PRO- 
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a j.  Terti). 

b ji.TVr/f. 
x$4.Tatf. 


PROPOSITIO  VI. 

LInea  AB.  fctla  in  C.  & D.  fecundum  mediam  & extrcmam  ratio- 
nem  proportionalcm  ,•  fiaccirculusfuperAD.  diamcrro,  cuius  cen- 
tum E,  erigacur  dcindc  B F G.  normalisad  A B.  cx  pun£to  B. 

Dicoredtas  omnes  pcrC.  dudtasqux  circulo  in  K.  & L.  occurrunt  & 
FB.  normaliinaliquopunfto  G.  diuifaseflc  fecundum  mediam  & extre- 
mamrationcm  proportionalem. 

Demonjlratio. 

■px  E.  ccntro  Circuli  ALD, 
•^ducatur  re&a  E H , normalis  ad 
rc&am  KG.crit  itaque  KL.  bi- 
fariam 1 diuiia  in  H;  Sc  quia  reiftus 
eft  vtcrque  angulorum  ad  H,  8c  B, 
Circulus  diamctro  G Edefcriptus, 
percurret  pun£hH,b  8c  B:  Re- 
ttangulum  itaque  B C E , c atqua- 
le  eft  G C H redangulo  > eft  quo- 
que  rctlanguluin  BCE,  reftan- 
gulo  ACD  aquale, per Corolla- 
rium  praccedcntis  propofitionis  > 
“ '««•  Huic  autem  atquale  eft  & re&angu- 

lum  K C Ljgitur  reftangulo  G C Ffrc&angulu  K C L,  atquale  crinadde  ergo  vrriqt 
rccUngulo  quod  ex  C H.fitquadratii,  erit  denuo  redbangulum  K C I.,  vna  cum  qua- 
draro  CH,  atquale  rcftangulo  GCH  , vna  cum  quadraro  CHj  fed  rc&angulo 
KCL,  vna  cum  quadraro  C Hoftcnfum  eft  atquarifcftangulum  GHC,fiue  G CH 
vna  cum  quadraro  CH  id  eft  quadraram c H L.  Itaque  rciftangulum  GHC,  atqua- 
leeft  HL  quadrate  : vtque  CH  ad  HL,  ita  eadem  HL  ad  HG.  quo  fit  vc 
f j.  Hmm.  cum  fir  H L tequalis  H K.  Ipfit  G K.  ■ in  c.  & L , fc£Va  fit  fecundum  racionctn 
extremam  8c  mediam  proportionalcm  , per  pratccdcntcm  propofitioncm.Quod  fuic 
demonftrandum.  * 

) VII. 

ESto  ABC  trianguli  ba- 
lls A C diuiia  bifariam 
in  D ; adbaque  per  B linea 
B E , parallel!  bafi  A C,  aga- 
tur  per  D linea  quxeunque 
E F,occurres  trianguli  ABC 
lateribus.  In  G.F. 

Dico  E F lincam  in  D & 
G pun&is  extrema  8c  media 
ratione  proportionali  dlediuifem  : id  eft  clle  vt 
EF  ad  FD,lic  EG  ad  GD. 

Demonjlratio. 


A x>  . 

ad  GD.  Qupdcrat  demonftrandum 


QVoniamEB,  &AC  linear  aequidiftant, ericvcEB 

ad  DC,  id  eft  ad  AD,  fic  EF  ad  DF;  fed  eft  ve 

C EB  ad  AD,  ficEGadGD,jgitur  vtEFadFD,  ficEQ 


In 
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POTENTI£.  .} 

In  2.  figura  eft  FD  linea  in  E & G diuifa  media  & extrema  tatione  propor- 
tional!. 

PROPOSITIO  V 1 1 r. 

Sit  angulus  A B Cdiuifus  bi-e 
fariam  redta  BD,  ad  quam. ' 
crcdla  ex  B normaliBE.agacur 
Jinca  quxeunque  E G per  pun- 
dlum  D. 

Dico  EG  Iincam  in  F & D, 
media  & extrema  rationc  propor- 
tional) eflcdiuifam. 


Demonjlratio. 

POnatur  per  D,  linen  AC,  parallcla  redtxBE  . oe- 
currcnsanguli  A B C lateribus,  in  A&C-  Quoniam 
igitur  A C Iinjca  xquidiftat  , reftx  EB  qua:  normalis 
ponicur  ad  lineam  BD,  crunt  anguli  ADB.  CDB  rc- 
&j.  iunt  autem  per  conftrudtioncm  , &:  anguli  ABD* 
CBD  inter  (e.Jtqu.iles,  St  BD  linca  communis,  igitur 
ttiangulum  ABD  xquaiecftmangulo  CBD,  & AD 
bafts,  arqualis  baft  DC:  igitur  per  prxeedentem  vt  EG 
ad  GD,  fic  EF  ad  FD  Quod  cratdemonftrand  >m. 

Ini  figura  linca  GD.  diuifa  eft,  fccundum  mediam 
& extremamrationeinproportionalcm. 

PROPOSITIO  IX. 

E'Sto  ABC  trian- 
^gulibafis  AC,  in 
D bitariam  diuifa,tun- 
dtilquc  B D,  agatur  per 
B linea  B E , parallela 
bad  A Cidcincx  C,rc- 
ftaducatur  CE,  occur- 
icnsvtcunquelinex  BE 
in' E,  BO rcdlx  in F, & 
lateriABinG.  Dicoin 
prima  figura  Iincam 
E C;  in lecunda lineam 
F C;  in  tertia  redlam  E G, extrema  Si 
media  ratione  proportional]  elTc  di- 
uilam.  , 

Demonjlratio. 

DVcatorGH  linea,  parallcla  bafi  ACi 
Quqpiam  AC,  E B.  GH,  linex  xqui- 
diftant.erit  AB  ad  BG  vtCEadGEi 
fed  eftvt  AB  adGB,  fic  AD  ad  GH, 


, Gooale 


a y.Huiu). 


6 * LINEA.RVM 

hoceft  DC  .id  GH,  hoceft.CF  ad  FG.  igitur  vc  CE  ad  EG,  fic  CF  ad  EC. 
Quod  ccat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  X. 

DEmittanrurex  A punfto,  line*  tres  AB,  AC,  AD,  qua:  angulos 
conftituant  BAC,CAD  rc&is  minorcs.  Ponatur  autem  cjuxuis 
ED  occurrens  duchsex  A.  lineis,  & diuila  in  B.  & C.  extrema  & me- 
dia ratione  proportionali. 

Dico  omneflineasex  E dudas.occurrentesredis  AB,  AC,  AD,  ab 
ijfdcm  media  & extrema  ranone  proportionali  diuidi. 

DemonH  ratio. 


DVcatur  ex  E,  quxuis  linea  EF.  occurrens  In 
ncxAD  in  F.  reflx  AC  in  G.  & AIi 
lincx  in  H.  dein  per  G . agatur  linea  IK,  pa- 
rallela  reftxBD.  Quoniam  15 D,  IK  lincx  x- 
quidiftanc  , erit  vt  DC  ad  C.B  . lie  KG  ad 
GI.  fed  per  liypothcfim  ells  DC  ad  CB  , vt 
DE  ad  EB,  igiturdritvt  DE  ad  EB.ficKG 
ad  Gli&pcrmutandovt  DE  ad  KG.  ficEB 
ad  IG.  eftautem  vt  D E »d  K. G,  fic  EF  ad. 
FG,  & vc  EB  ad  IG.fic  EH  ad  HG,  igitur 
vt  EF  ad  FG,  fic  EH  ad  HG.Sepermutan- 
do  vr  EF  ad  E H, fic  F G ad  G H.  Quod  crac 
dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XI. 


ESco  ABC  trianguli  balls  AC,  cui 
petB,  verticem  agarur  xquidiftans 
B E;oporcctex  A rc&am  ducere  A E„vt  AEad 
EG  . datam  habcat  rationcm  maioris  mxqua- 
litatis  H ad  1. 

Conftruclio  0s  demonjlratio. 

T'\Iuifa  A C bifariam  in  D , fiat , vt  H ad  I fic  A I) 
..  -*-^ad  DK,  iun&ilque  pundHs  BD,  erigatur  cx  K 

linea  KG,  parallela  ipfi  BD,  occurrcns  BC  latcn  in  G>  tumex  A pec  G,  aga- 
tur linea  A E,  ietanS  BD  bneam  in  F,  £c  re&am  EB  in  E , dico  faflum  clFc 
quod  petitur.Quoniam^F  D GK  lincx  funt  parallel*  erit  vt  AD  ad  DK,  fic  AF 
ad  F G,  fed  A 1)  eft  ad  D K vt  H ad  I per  conftru&ionem  igitur,  vt  H ad  I fic 
AF.  ad  FG  eftautem  vt  a AF  ad  FG  fic  AE  ad  EG. ’igitur  vc  H ad  I fic  AE 
ad  EG.  Duximus  igitur  cx  A Iincam,&c.  Quod  ccat  faciendum. 

PROPOSITIO  XII. 

Sit  AC  linea  vtcumque  diuifa  in  D, 
oportet  illi  rc&am  quandam  CE  adij- 
cere,  vt  A E tota,  in  D & C,  diuila  (ic  me- 
dia & extrema  ratione  proportionali. 

Cow- 
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H 


Conslruflio  & dcmonflrtttio. 

CVpcr  AC  vt  bafi  conftitoarur  rriangulum  icdangulum  AB  C,  liabcns  ad  B 
k~^rcdumangnlum»&  ex  B dctnirtarur  Imca  B Econlfitucns  angulum  EBCxqua- 
lcm,,angulo  DBC  ; occurrcns  AC  lines- in -K-f/dico  fadum  cll'c  quod  pctttur. 
Quotuam  angidi  1)B  C.  C II 1 per  cnnllrtidioncin  fijpc  imer Ic xqualcs,  & [;  ]j. 

neinormal.sad  redam  I5C  a eric  A Ujad  DC  yfAE'a'd  EGr"datx  igitur  lines 
A C,  adiccimus , &c.  Qugij .erat  pofluWim. 

P R O P O S iyi  O.V'  X 1 I f. 

ESro  ABC  triangnli  bafis  AGfiff 
D bifariam  diuila,  iunitifcjuc  B D, 
ponatur  per  B Jinea  B E parallcla  ball 
A C : turn  in  h B linea , punctum  fu- 
matur  quoduis  E,'cxquo  Jincadcmit- 
tatur  EC  , occurrcns  AB  lines  inG, 

& redtx  B D in  F ; dein'  ex  C rc&a  cri- 
gatur  CH,  lecans  orthonalitcr  lincam 
AB  in  H.  iunganturque 
pundta  H F E H. 

Dico  angulos  EHG, 

F HGefle  inter  Iciquales. 

Demon]) ratio. 

T'XVcacur  per  G linea*  KL, 

^-^parallela  reds  H C ; oc- 
currcns HE  lines  in  K.& FH 
reds  in  L.  Quoniam  igitur 
HC  KG  > lines  lime 
parallels , eric  vt  H C 
ad  KG  . fie  CE.  ad 
EG  fed  vt  CE  ad  jj 
EG.fic  C F i eft  ad  FG>  ' 
igirurvt  HC  ad  KG. 
licCFadFG:  eft an- 
te m vt  CF  ad  FGific 
H C ad  G L,  igicurve 
HC  ad  KG,  lie  HC 
eft  ad  GLiquareKG. 

CL  lines  lunt  idler 
lexqualcs.  Rurfumeu 
FI  C lines,  xquidiftcc 
linea  KG  > fit  autem 
& HC  normalis  ex 

hypotheli  ad  redam  AB,erit  & KG  linea  perpcndicularis  ad  lineam  AB,  adco- 
queanguli  HGK,  HGL  redi  ; igitur  cum  HG*  GLlincs  duabus  lincis  H G 
GK  liint  squalcs , &anguiiiilis  contend  redi , crunt  HGK*  HGL  triangula  in- 
ter lexqualia  &limi]ia, & anguli  EHG,  FHG  squalibus  lineis fubcenfi.xquales. 
Quod  crat  demonftrandum. 
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PROPOSITIO  XIV. 


ESto  ABC  trianguli  bads 
A C,  bifariamdmila  in  D; 
iundifq;  BD,  agatur  per  B li- 
neaBE,  parallela  redx  AC, 
inquaallumpto  pudo  quouis 
E,  ducatur  reda  E C , & ex  C 
erigatur  linea  C F orthogona 
redtx  A B,  occurrcns  E B fin  ex 
in  G;  dein  ponatur  EFintcr- 
fecans  B D in  I,  & B C in  H. 


ducaturq^CI,  occurrcns  line*  EB  in  K. 

Dicolineam  EB  in  G & K,  diuiiam  extrema  & media  ratione  pro* 
portionali. 


Demonfiratio. 


i 


A GaturpcrG  linea  LM,  parallels rcd.t  ABmccurrens  FK  inM.  Quonianx 
-X Imca  GC>  per  conftrudioncm  normalis  eft  ad  redam  AB  > erunt  anguli 
GFA,GFBrcdiieftautcm  angulus  KFB  xqualis  * angulo  BFI,  id  eft  angulo 
AFL;  igitur  rcliquus  angulus  GFL  xqualis  eft  rcliquo  GFK;  rurium  cum  LM 
linea  xquidiftctlincx  AB  normali  ad  redam  GC.  cruntanguli  FGL.FGM  re- 
fill igicurcumtam  anguli  FGMi  FGL.quam  GFM,  GFL  lint  inrerlexqua- 
les.Sc  FG  linea  communis,  erunt  FGM.FGL  triangula  .adcoque  & lateraL  G* 
GM  inter fe xqualia.  Quare  vtFB  ad  LGific  FB  ad  GM: fedeft  »t  FB  adLG, 
lie  BE  ad  EG,  & vt  FB  ad  GM,  fic  BK  ad  KG,  igitur  vt  BE  ad  EG,iic 
BK  ad  KG.  Quodcratdcmonftrandum. 


PROPOSITIO  XV.  * 


COnftituant  AB,  BC  redum  angulum,8c  AB  maius  fit  latere  BC. 

oportet  A B lacus  producere  in  D,  vtiunda  DC.  fiant proportio- 
nals DC.AD.&CB.AB. 


Confirutho  & demonfiratio, 

TVVda  C A,  demittaturex  C linea  C E, 
Ez  normalis  ipfi  AC&alia  qu^di  CD.quj 
angulum  DCB  'confticuat  dupium  anguli 
CAB.  dico  fadum  eft'e  jquod  pecitur.  Eri- 
ganturex  D lmexDF,DGi8cDFquidem 
arquidiftetipfi  EC;  DG  serd,  rcdxCB. 
Qlioniam  angulus  ACE  per  conftrudio- 
nem  redus  eft  , & CB  Jinca  normalis  ipfi 
A E. erunt  ABC  EEC  triangula  limilia. 
Si  angulus  ECB  atqualis  angulo  CABs 
quarc  Sc  angulus  DCS,  reda  CE  bifariam  eft  diuifus.  Rurium  cum  DG  linea, 
per  conftructioncm  xquidiftet  rcctx  BC;  & FD  iinea  . ipG  EC;  crlt  angulus 
GDC  xqualis  angulo  DCB,  Sc  anguius  FDC.  xqualis  angulo  ECDi  adcocjue 
GDC  angulus,  recti  FD  bifariam  diuifus ; funr  autem  Sc  anguli  DFG,  DFC 
recti  ( cum  F D linea  aquidiftet  ipfi  E C , normali  ad  A C)  Sc  F D linea  communis, 
igitur  triangulum  DFC  , xqualc  triangulo  DFG  , Sc  DC  latus  , laccn  CD 

xquale. 
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xquale.  Quare  CD  ad  DA  vt  GD  ad  DA;  fed  eft  GD  ad  DA  , vt  CB  ad 
BA,  igiturvt  CB  ad  BA  lie  CD  ad  DA-  Quoad  igitur  AB  lincam  produxi- 
mus,  &c.  Quod  erac  faciendum. 

PROPOSITIO  XVI. 

Sint  ABC  ADC  triangu- 
la,inxqualisalticudinis,fu- 
per  cadcm  bafi  ACconfticu- 
ta;oportctducerclincam  E F, 
parallelam bafi  AC,  vt  EL  ad 
M F datam  habcat  rationem 
TV  ad  XV. 

ConftruSliOjir  demonjiratio. 

/"''Onftituantur  perB&Dlinex 

* D HGqu?dcHmFo«lt r™„£,E A B C in  H,  dein  AD  Htoe  B CB- 
near  occurrat in  G.agaturperH.  line,  AH  I.  occurrcn.BG  I.nc*  ml:  dm.da- 
turque  BlinK.vt  BI  ad  IK  datam  habcat  rationem  TV  ad  VX  ; KcxKde- 
mittatur  line,  K A,  occurrens  BC  line*  in  L,  turn  per  L d%url‘n.c"  1 %ul' 
Iclabali  AC,  occurrens  ABCtriangulo  in  E & L.rcdx  CD  produaxinF,  & 

AD,coELadMF  datam  habere  rationem  in  TV  ad  V X.  E F reAa  occurrac 
Linci AlinNi  Quonum  HAD.HCD  tr.angu  a fupereadem baf.  HD  femter 
cafdemparaUelasconllituta  lunt,  erunt  LF.MN  hnex  mter  ic  xquales  r dempta 
igrrurcommum  NF.vel  additi  ML,  erunt TLN;FM,U«e**|I,l«^ta.ri 
ad  L N fic  EL  eft  ad  III',  led  EL  eft  ad  LN.rdcft  BK  adKI  vt  J^adn  i 
igitur  vr  TV  ad  VX  , He  ELeftadMFi  d.u.mus  igitur  Irneam  EF,  Stc.  Quod 

er‘“dcm  patcl  euenire  fi  diAa  duo  triangula.xquales  habeant  bafes  in  direflu  pofitV. 

PROPOSITIO  XVII. 

Sit  AB  lineadiuifa  vccunquein  C,  opor- 
tet  illi  rettam  addere  B D , vt  tota  A D fit 
ad  A B , vt  AC  eft  ad  B D. 

A 

Co»ftrucl:o,Cr  dcmonflratio. 

T~\Efcripto  fuper  AB  vt  diatnetro , circulo  AHB, 

^--'crigacur cx  B cangcns  EB,  quae  Tie  media i 
A B 8c  AO  dein  ex  E per F centrum  circuu  A H B 

rea,  ducatur  EG  occurrens  cftculo  .n  H add^  A jt1,r. 

turque  linex  AB  quxdam  BD,  xqualisipn  is  A eula  [ntcr  (e 

Quomam  HERD  lm»  font  aroualcs  , erunt  HEG - BD A .met  W 

^uaha;  fed  HEG  reAangrdum 

ADefud  ABvl  ACad  B Vdatx.g.tut  Imcz  A Bqnandain  adieermus  vt.  See. 
Quod  erac  poftulatum. 

PROPOSITIO  XV  II  I. 

DAtis duabus rcrStis  AB,  CD,  rectas addere  , vel  dctrahcre>1^ 
ratione  E ad  F;  vt  compof.tx  vel  rel.qu*  datam  habeant  ratio- 

nem  G H ad  H I.  CwJ_ 


. i 
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Conffruflto  & demon jlrAtip. 

i.  T"\Atxre&x  AB  CB^finc  inter  i'c  xqualcs, 
cam  ratio  Ead  F , quam  GH  ad  HI# 
fit  xqualitaris;  addantur  autc.vel  dctrahancur  in 
ratione E ad  F\  lincx  B K»D  L,  patet  vcricas pro* 
poficionis. 

a.  Si  fueric  AB  maior  quam  CDi  & ratio 
G H ad  H I,  maior  quoque  ratione  A B ad  C D, 
ratio  autem  E & F xqualitaris;  Dico  xqualcs 
addi  non  poll c vt.cbmpofitx  Tint  in  ratione  data 
GH  ad  Hl.Cum  emm  A B ponatur  maior  quam 
CD,  fiat  LB  x^ualisipfi  CD;  addaturque  re- 
€tx  AB»  quxuis  BK  ; & fi  fieri  pollic, lie  A K 
ad  L K vt  G H ad  H I.  eric  igitur  ratio  A K ad 
LK  maior  ratione  A Bad  LB, id  ell  adC  D:  &: 
quta  ratio  G H ad  H I maior  ponitur  ratione  A B 
ad  L B,  erit  diuidendo  a quoque  ratio  G I ad  1 H 
maior  ratione  ALadLB.’lcdeftvt  GH  ad  HI 
fic  A K.  ad  L K cx  liypoihclijadcoque  vt  G I b ad 
I H,fic  A L ad  L K , igitur  & ratio  ALadLK 
maior  eft  ratione  A L ad  LB*  Quod  fieri  non  po- 
tcft;«cum  LB  minor  fit  zpla  L K>  Quarclincae 
xqualcs  addi  non  poterunt , vt , &:c.  Demi  vero 
poterimt  xquales  , Vt  rcliqux  fint  in  ratione  GH  ad  HItfa&acnim  LBxquali  ipfi 
CD,fiatvtGl  ad  iH.lic  ALadLM,  cadet  M inter  L&B;.(cum  A Lad  LB  ofteia 
fit minorem habere rationem, quam  Gl  ad  IH)  dcin  redtx  MB, fiat  xqualisND: 
Quoniam  igitur  pcrconftru&ioncm  eft  vi  GI  ad  IH*  ficAL  ad  LM,  critcompo- 
nchdo,  AM  ad  LM»id  eft  ad  CN  per  conftruftioncm  vt  G H ad  H I.  Quodcrat  dc- 
monftrandum. 

$.  Si  AB  linca  turfiim  fuerit  maior  rc&a 
A L K B N CD*  & ratio  G Had  HI  minor  ratione  A B 

ad  C D , ratio  autem  E ad  F xqualitaris, xqua- 
lcsaddi  poterunt  vt  compofitx  rationem  ha- 
beant G H ad  H I i fiat  cnim  L B linea,  xqua- 
lis  rc&x  C D»  quoniam  perhypothefim , ratio 
A B ad  L B,i  i eft  C D per  conftruft.  maior  eft 
ratione  G H ad  H I,  erit  * diuidendo,  ratio  A L 
ad  L B,  maior  ratione  G I ad  I H ; fa&o  igitur 
vt  G I>  ad  I H,  fic  A L ad  L N,  patet  L N ma- 
iorem  cftc  linca LB;nam  ratio  GH  ad  HI 
minor  ponitur  ratione  AB  ad  LB, id  eft 
o ihm.  ^ adeoque  & ratio  G I b ad  I H,id  eft  A L ad  L N minor  eft  ratione  A L ad  L B.* 
turn  CD  line*  addatur  quxdam  DO  zequalisipfi  B N : Quoniam  igitur  eft  AL 
ad  L N,  vt  G 1 ad  H I , erit  coniponcndo , A N ad  L N,td  eft  C O , vt  G H ad  H I: 
Quodcrat  pn  mum. 

Iifdcm  poiitis,  xqualcs  demi  non  poterunt , vt  rcliqug  «Uram  habeant  rationem 
GH  ad  H I ; auferantur  cnim  xquales  K B,  M D;Sc  fi  fieri  poflit,fit  vc  G Had  H I fic 
A K ad  L K»  id  eft  ad  C M.  cum  igitur  per  hypothefim,  ratio  G H ad  HI  minor  fit  ra* 
tionc  A B ad  L B,id  eft  ad  C D,  lit  autem  vt  G H ad  H I,  fic  A K ad  L K,  id  eft  ad  C M> 
a cr  ratj0  A K ad  L K , minor  quoque  ratione  A B ad  L B,&  diuidendo,4  ratio  A L ad 
L K*  minor  ratione  A Lad  L B-  Quod  fieri  non  b poteft  ciim  L B linca  , maior  fit  li- 
nca LK.  qtiarchoc  calit  demi  xqualcs  line*  non  poterunt  vtrcliqux,  Sec. 

4.  Si 
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4.  Sifucrint  AB,  CB  line?  xquales ; Sc  ratio 

EadF  in-rqualitatis, Sc  eadcm  cum  ratione  GH  A 

adH.l,  ■ 

B • 

H 


Dico  addi  non  poflc  lincas  in  racionc  F.  adF, 
vtcompolit?  datam  habcant  rationcm  Gil  ad 
HI.  Rationi  cntmGMad  HI  nonpoteftaddi 
ratio  xqualitatis , quin  producatur  ratio  minor 
ilia, quam  habet  Gil  ad  HI.  Ergo  nee  racioni 
Squahtatis  potcft  addi  ratio  GH  ad  HI,  quin 
producatur  ratio  minor  ilia, quam  habctCHad 
H I.  cum  cxdem  (intqu?  reiultant.  * 

liidcm  poiitis ; denn  refls  potcrunt  fc- 
cundutii  rationcm  F.  ad  F,  vt  rclidu?  obcr- 
ncant  rationcm  GH  ad  Hlr'cciproce:  id 
ell,  vt  vrriulqucrationisantecedcntcs  non 
inn  in  eadcm  linea : crigantur  enim  ox  G 
gc  1 parallel^  G K,  I L , yqualcs  ipfis  A B, 

CD;  Sc  ex  L per  K agaturdinea  I.KM 
^qualis recta:  GH,  ducaturf|ue linea  M H 
occurrens  GK.1L  rcdisinN  ScO.  Quo- 
niarn  igitur  NK  OL  line?  libi  muiuo 

xquidiftant,erit  O Lad  N K ablataad  ahlaram  vt  LMadM  K.  id  eft  vt  GHadHI, 
id  eft  vt  E ad  F per  hypothelimiSc  vt  G H ad  1 H.fic  N G eft  ad  O I,  refidua  ad  refi- 
duaimigitur  lincas  abftuliinus  iecundum  rationcm  E ad  F vt  reliqu?  datam  obtineant 
rationcm  reciproccG  Had  HI. 

5.  A B, Cl) lines  fintruriitm  inter  lesequales,  Sc 
ratio Ead  F minor  ratione G H ad  HI: 

Dico  addi  non  polle  linear  iecundum  rationcm 
E adF,  vt  compoiicx  rationcm  obtineant  G H ad 
H I.  patet : cum  ratio  GH  ad  HI  ponatur  minor 
ratione  Ead  Firatio  verb  E adFaudla  ratione  x- 
qualiratis,  fiat  minor  ratione  E ad  F. 

Iiidem  poiitis  . aul'erripoteruntlinex.in  ratio- 
ne Ead  F,vt  reliqux  rationcm  habcant 
CiHadHl,  reciprocc : erigantur  cnira 
exG  Sc  I,  parallel?  GK,  IL,  xquales 


A 

B 

C 

D 

G 

I H 

" if 

F " 

X 

X. 

ipfis  A B,  C D : dcin  ex  L per  K , agatur 
linea  I.  K M : faftaque  LMad  K M vt  E 


ad  F;ducatur  recta  M H occurrens  GKi 
IL  lineis  in N ScO : eritigitur  I.Oad 
H K.ablata  ad  ablaram,  vt  L Mad  M K, 
id  eft  vt  E ad  F;  Sc  N G ad  0 1,  rcliqua 
ad  reliquatn,  vt  GH  adIH. 

6.  Sintiterum  AB , CD  lines  atquales,  8c  ratio  Ead 
F,  maior  ratione  GH  ad  HI; 

D/co  addi  polle  lincas , in  ratione  E ad  F , vtcompo- 
lirx  habcant  rationcm  G Had  H I.  Dcnjittantur  enim 
cx  G & I,  parallels  G K,1  L,  dacis  A B,  C D lineis  xqua- 
les  i Sc  ex  K per  L agatur  parallcla G H refta  KM,  vt 
KM  fit  ad  EM,  ficuthiad  F;  turn  ex  H per  M retfta  aga- 
tur H N;occurret  ilia  lineis  IL,  G Kin  O ScN  ••  Cum 
enim  ratio  E ad  Fdd  eft  KM  ad  LM,  maior  ponatur  ra-  4 
tionc  G Had  HI,crit3diuidendo,  ratio.KJL  ad  LM, 
maior  ratione  G1  ad  IHi  adcoquc  LM  refta  minor  • 
bipsa  H I-  Quarc  Sc  HM  produfta  fccabit  linear  IL> 

G K in  O de  N:  vndc  N K eft  ad  L O addita  ad  additam, 
vt  KM  ad  LM,ideft  EadF,  & GN  ad  1 0>  totaad  to- 
tam.vt  CJ  H ad  H I.  Quod  erat  primum. 

B-  1 
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lifdcm  politis , porcrunt  auferri 
line*, in  rationeEadF,  vt  refidux 
datam  habeant  rationcm  GH  ad 
H 1 reciproce.  Engantur  enim  cx 
G fiz  I parallel*  GK  1L,  xqualcs 
rciSis  AB  CD  ; & ex  I.  per  K 
^ ducaturlmea  LKM.vtLM  lit  ad 
*MK,  quemadmodum  eft  E ad  Ft 
- decaturquerefla  MH,  occurrcns 

G K I L lineis  in  N Sc  O-  paret  L O ad  N K ablaram  ad  abiata in  e'U'e  , vt  L M 
ad  MKiideft  E ad  F;  S N G ad  Ol,  rcliquam  ad  rcliquam,  vt  GH  ad  H I 
Quod  erat  dcmonftranduni. 

7-  Sit  AB  maior  rcftA  CD,  habcarljue  E 
ad  F eandem  rationcm  , quam  AB  ad  CD, 
qu*&  eademfitcumrationctiHad  HI.  Ad- 
di  potcrunt  line*  in  carione  E ad  F , vt  fom- 
po(it*,rationein  habeant  GH  ad  HI.  addan- 
turenim  BK  DL  linear,  (ecundum rationcm 
E ad  F:  Quoniam  igicur  per  hypothclin,  AB 
eft  ad  CD,  vt  E ad  F,  id  cftperconftrudio- 

an.gy.-—  “ f_  nemvt  BK  ad  DL,  erir"AK  adCL,  vtAB 

’*  ad  CD,  id  eft  GH  ad  HI. 

lifdcm  politis  tdemipoterunt  line*,  in  rationc  E ad  F,  vt  rcliqux  rartonemha- 
biM.  |?cant  GH  ad  H It  demantur  enim  BM,  DN,  Quoniam  igitur  cftvt  A Bad  CD, 
lie  E ad  F, id  eft  per  conftru&ioncm  BM  ad  ND,  crit  AM  11  ad  CN,  rcliqua 
ad  rcliquam,  vt  AB  ad  CD,  id  cftvt  GH  ad  HI.  Quod  erat  demonllrandura. 

8.  Sit  ratio  A Bad  CD  inxqualitatisi&c 
maior  quidem,  ratione  GH  ad  HI;  (it 
autem  ratio  E ad  F , maior  rationc  A 13 
ad  CD. 

Dicoaddipofle  lincasin  ratione  E adF, 
vtcompolit*  habeant  rationcm  GH  ad 
HI.  Fadocnim  KL  ad  ML  vt  E ad  F, 
engantur  cx  K & M parallel*,  KN,  MO, 
xqualesipfis  AB,CI)  ; iundifque  N.O, 
liatvt  GH  ad  HI,  ftc  N P ad  OP ex 
1’  per  L lineaagatur  PR  quz (cum ratio 
NP  ad  OP  , id  eft  GH  ad  HI,  minor 
(it ratione  KL  ad  ML,  ideft  EadF,ad- 
coque  P Lnozquidiftet  ip(i  OM)  conue- 
nieccum  OM, NK lineis,  in  Q Sc  R.  Vn- 
dc  patet  M Q ad  K R addiram  ad  addi- 
tame(l'e,vt  KL  ad  LM,  ideftpercon- 
ftruftioncm vt  E ad  Ft  & OQ  ad  NR, 
totam  ad  totam  ,e(Te  vt  N P ad  OP,  id  ell 
GH  ad  HI.  Mdem politis- 

Dicodcmi  pofte lincasin  ratione  E adF, 
vtreliqux  obtincant  rationcm  CD  ad  HI.  Producatur  enim  ON,  donee  cum 
MK  linca,  conueniatin  Ztfadoque  OT  ad  NT,  vt  GH  ad  HI,  Sc  lumpen 
K S zqualt  ipli  ML,  crit  N T maior ipla  NZ, Sc  K S minor  re&a  KZ , vtoften- 
dam;  quarcliex  T per  S agarurlinea  occurrens  NK  OM  lineis,  in  V Sc  X, 
faflum  crit  quod  pc’ritur.  Quoniam  enim  ratio  OZ  ad  NZ,  ideft  OM  ad  NK, 
id  cftpcrconftruflionem  AB  ad  CD,  maior  ponitur  ratione  GH  ad  Hl.idcfl 
OT  ad  NT,  ent  diuidcndo,  ratio  ON  ad  NZ,  ‘ maior  ratione  O N ad  NT: 
vnde  IN Z minor  eft  linca  N T.  eodem  modo  cum  ratio  E ad  F,  id  eft  M S ad 
K S,  exhypothcli  (it  maior,  ratione  AB  ad  B C , id  eft  O M ad  N K , id  eft  M Z 

ad 
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ad  KZ  , eric quoquediuidcndo,  ratio  MK  ad  KS  , major  ra,i0ne  MK  -id  KZ, 
quarc  & KS  l.nea <>  minor  Imci  KZ:  & rcfta  T S _ f<.„hit  ,incas  O M,  NK.*n-ki.f« 
c:e  patccXM  eilcad  VK,  ablataro  ad  abiaram,  vtMSail  KS,idcftvrEad  F; 

^ OX  cfle  ad  N V,  rci.di.uni  ad  rcl.du.mi,  »c  Q T aiJ  N T,  id  eft  vc  C M ad  HI- 
9.  Situermr  ABiCD  l.nca:  inxqualea  , & 
ratio  liadF  cadem  cum  rationc  (ill  ad  III, 
quaeminorfitrationc  AB  add); 

Dicoaddi^oilclmeasinrarionc  EadF,  vc  . _ 

compolica:  rationcuihabcant  G Had  II I , re  'SH?*,  £ — 

ciproce.FiatenimviEadFficKLadMI..  Sr  ^ •Pr\rs\  £ J? 

MNad  KN;  cre&.lquc  ex  M & K,  parallels 

K O,  M 1’,  xqualibus,  ipiis  A li,  C L)  i iungan-  

tur  O P > hatquc  vt  OH  id  HI,  lie  OK  ad  M Ji — 1 

PR,8c  PS  adOS,  & 1‘ O produ&aoccurrac  r, 

MN  linexinQ.erit  PS  ma.orquam  PQ_,Sr  . (i I H • 

M Qmjnor  qua  MN,  vt  oftenda  1 tu  refta  du- 

catur  SL;  qux  lecer  M P OKlincasin  V&T;  Quoniam  gitur  M Qcft  adKQ.  vc 
P M ad  O K,  ideftpcrconftrudlioncm  vt  AB  ad  CD,  & MN  ad  KN,*cEad  1*;  ■> 

•fitaurcmcxjiypothel.  ratio  A Bad  B C.maior  rationc  EadF, crit'racio  M QadKQ,  cj  - 
maior  rationc M N ad  KN,  &di.micndo>  .ratioMKad  K Q, maior  rationc  MK«. 
ad  KN.quarc  M QJinca  minor  ell  l.nca  M N.codcmodopfteditur  P Qrcfla  minor 
refta  P S.Vndc  K1  eft  ad  M V add.taad  addictive  KLad  M L,  id  eft  E ad  P,&  P V 
ad  OT  totaad  totam,vt  P S ad  O S,  id  eft  GH  ad  H I.  Similiter  additio  fiet  rccipro- 
ca,t.  reftaducatur  N R occurrens  O K,PM  lineis, in  X Sc  Z :erir  enim  X O ad  ZB, 
additaadaddita.il,  vt  OR  ad  P R,  id  eft  per  conftruftioncm  vcGH  ad  H I , id  eft 
ex  hypotheii  vt  E ad  F>  & Z M ad  X K,  rota  ad  totam,  reciproce , vc  M N ad  K N, 
ideftper  conftruftioncm  vtE  adF,  id  eft  ex  hypotheii  vtG  H ad  H I. 

liideni  politis : Dico  add.  non  pollc  lincas  in. rationc  E ad  F,  vc  compofita  lit  ad 
compofitam,  in  rationc  G H ad  HI  ordinate  ; id  eft  vt  vtriufque  rationis  antecc- 
dentes  iint  in  cadem  litica  : addantur 

enim  fccundumranoncm  EadF,  lincx  a M B K 

B K, DL.  & ii fieri pollic , (it  AKadCL, 

vtG  Had  H I:  erir  igiturvc  A K adCL  N n T 

f.c  B K ad  D L , (quia  ex  hypotheii  ra-  • 

tio  E adF,  eadem eft  cum  rationc  G H 

adH  IJadeoque  & A Bad  CD,  vt  AK  G I H 

ad  Ct>  "deft  vc  GH  ad  II I;  quod  eft 

contra  Suppofituni  : nam  ratio  A B ail  E F 

CD  maior  pou'irur,  rationc  G Had  HI: 
quare  ordinata  additio  non  contingcr. 

Sedncque  hoc  calu  detraftio  ordinata,  aut rcciproca continget.  Detrahanttir 
enimordmatimlincx  11M,  DN,  in  rationc  EadFi  & fi  fieri  poilit, fit  AM  ad  CN, 
vt  GH  ad  H I-  Quohiam  igitur  A B ad  C D , maiorem  habet  rarionem,.quam  BM 
ad  DN , id  eft  E ad  F , eric  AM  rcliqua  , ad  rchquam  C N , in  maiori  rationc 
qtiam  ABadCD;adeoquc  multomaiorc  quam  EadF,  id  eft  G Had  HI  i quod  eft 
contra  hypothefim  , ciim  ponatur  cadem  cum  rationc  GH  ad  HI : quarc  ordinata 
. dctraftionulla  fiet.  • . 

Dc  rcciproca  detraftione  iic  conftabit : liar  vt  E , 
adFficLDad  KB; &fi  fieri  poilit,  fit  AKadCL,  a K B 

vt  g Had  HI.  Cum  igitur  ratio  AB  ad  CD,  ex  — ' 

hypotheii  maior  fit  ratione  A K ad  CL.id  eft  GH  , D 

ad  H I,  fiac  A K ad  CM,  vt  A B ad  CD;  eritq;  . — bio.jvi*/. 

C M lined,  1>  minor  ipsa  C E t quare  corn  fit  vt  A B . cr- 

ad  CD,  fic  AKadCM, erit  quoque  c K B ad  MD,  G I ‘1’  ®-“'*' 

refiduaad  refiduamvt  A Bad  CD;  adeoque  KB 

maior  , quam  MD  , (Sc  nuilio  maior  quam  I.D.  E p 

Quod  eft  conrra  hypothefimi  non  igitur  detraftio. 

rcciproca  contingcr.  Sint 
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io.  Sine  A B C B line*  inxqualcs , & ra- 
tio E ad  F , cadcm  cum  ratione  G H ad 
HI, quxmaior  fie  rationc. A B ad  CD. 

Dico  additioncm,  neque  ordinacam,ne- 
que  reciprocam  fieri  polli?.  Addantur  enitn 
ordinacim  in  rationc  E ad  F»  line*  BL, 
DM.  &fi  fieri  poflir , fit  A Lad  OM,vtGH 
ad  HI.  QuOniam  eft  BL  ad  DM  ,vr  AL 
ad  CM,  igitur  eric quoque a ratio  AB  ad 
CD, cadcm  cum  B L ad  DM,  hoc  eft  E 
ad  F , vcl  G H ad  H 1.  quod  eft  contra 
fuppofitum;  poniturenim  ratio  A B ad  CD 
minor  rationc  E ad  F.  Ted  neque  reciproca 
additio  contingcc : fiat  cnim  vc  E ad  F , lie 
DL  ad  RK,  addicaadadditam , &:  li  fieri 
pollic , fie  AK  ad  CL  vc  GH,ad  HI. 
Fiatq;  vtGH  adH],  licABadCM  b eric 
CM  minor  quam  CD,  quia  ratio  AB  ad 
CD  minor  eft  ratioue  GH  ad  HI,  id  elV 
AB  ad  CM.  igitur  cum  fir  vc  A K ad  CL, 
id  eft  GH  ad  HI,  fie  AB  ad  CM  , eric 
CBK  ad  ML,  refiduum  ad  refiduum  vc 
fcB  ad  CM  5 adcoqj  BK  maioripfaML, 
6c  multo  maior  quam  LD.  Quod  eft  con- 
tra hypothefin:  quarc  nee  additio  reciproca 
contingcc. 

Iifdem  poficis,  neque  ordinaea  detradio 
contingct -.dec rahan tur  cnim  in  rationc  E ad 
F,  line*  KBLD,&  li  fieri  pollic,  fit  A K 
ad  C L,  vc  GH  ad  HI;  Q^uoniam  igitur 
ratio  AB  ad  CD,  ex  hypothefi  minor  eft 
ratione  E adF,  id  eft  KB  adLB,  abiatxad 
ablatam,  eric**  ratio  A K ad  CL,rehqux 
adxdiquam  , minor  ratione  A B ad  CD* 
adcoquc  multo  minor  ratione  KB  ad  LD, 
id  eft  G H ad  H I:  quod  eft  cocra  fuppofitu/o: 
quare  detradio  ordinaea  non  contingcc. 


Contingef  vero  detradio  reciproca 
hoc  modo.  Erigantur  dux  parallel*  K M> 
LN,*quales ipfis  AB  CD  ; iundilque 
pundis  M N,  KL  fiat  vc  E ad  F,fic  M O 
ad N O,  Sc  N P ad  M P , item  vt  GH 
ad  HI,  fie  KQ  ad  LQ,  & LR  adKR: 
cadent  R & P incraconcurfum  lincariim 
OP,  QR,  vt  oftendam:  quarc  red*  du- 
cancurK  0,P  Q^;  & PQ  quidem  feccc 
lineas  KM,  N L in  S & T.  R O vero  li*  * 
ncamPQm  V, &:rcdasMK, LN in  Z& 
X conucniant  O P.R'Qjinc*  in  i3.Quo- 
nfam  ratio  A B ad  C D,id  eft  per  conftru- 
dionem  M K ad  N L , id  eft  N Q ad  M /3, 
minor  eft  ratione  E adF,  id  eft  per  conftru&ionem  pN  ad  MP,  eric  diuidendo, 
c quoque  ratio  NM  ad  M|0  , minor  rationc  N M ad  MP;adeoque  MP  linea  f minor 
fio  gi-iB.quamMi0.  codemmodooftcnditur  KR  linea  minor  quam  K /3; quare iund*RO» 
ti.  "**  P Qjecabunt  lineas  M K,  N L,  vt  didum  eft : vndc  N T eft  ad  M S,  ablata  ad  ab- 
lacam, vt'hfp  ad MP.id  eftE  adF , &:  SKeftad  T L,  rcliquaadrcliquam  , vc  S Q. 
ad  T Q,  id  eft  G H ad  H I : fimilitcr  dr  it  M Z ad  N X , ablata  ad  ablatam , vc  M O 

ad 
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id  N O ; id  eft  E ad  F»  & X L ad  Z K , rcJiqua  ad  rcliquam,  vc  L R ad  K R > id  eft 
GHadHI. 

ii  Sinciterutn  AB  CD  lincxinarquales  , Sc  ratio  GH  ad  HI  minor  rationc  A B 
ad  C D;  ratio  aucem  E ad  F minor  rationc  GH  ad  HI: 

Dico  tam  ordinatim  quam  reciprocc  addi  pofle  Jineas,in  rationeE  ad  F,  vtcom- 
pofita:  rationcm  habeant  G H ad  H I.  fiacenim  vt  E ad  F fic  LM  ad  K M,  & KN 
ad  L N : ercCtifque  cx  K &C  L parallels  KO.LP,  qux  rc&is  AB  CD,  Tint  atqualcs, 
iunganrur panda  P Cbfiatquc  vc  GH  adHI , fic  P R ad  O R;  occurratauccm  P O 
refta  ipfi  LM  in  Q^,  erit  O R maior 
reda  O Q^Sc  L Q minor ipfa  LM:  vc 
oftendam  : quarc  duda  cx  M pcrR 
linca  M R, occurrcc  OK,  PL  lincis 
in  S Sc  T:  iun&aque  R N,  cafdcmfe- 
cabit  in  V Sc  X.  t^uoniamergo  ratio 
LM  ad  KM,  id  eft  perconftrudione 
ratio  E ad  F minor  eft  rationc  L Q^ad 
KQ^id  eft  LP  ad  OK,  id  eft  AB 
ad  CD,  cricdiuidendo,aquoquc  ra- 
tio L K ad  KM,  minor  rationc  L K 
adKQjfdcoquc  LM  linea,  b maior 
recta  L K *■  eodem  modo  often dimr 
ORreeta  maior  recta  OQ^Vndc 

LTadKS,  ordinatim  addita  ad  additam  eft  vt  LM  ad  KM,  id  eft  E ad  F;  & TP 
eft  ad  S O,  compofita  ad  compoficam , vt  PR  ad  OR,  id  eft  GH  ad  HI-  igicuror- 
dinatim  iincasadiecimus  , 

Reciprocc  vero  pofle  rcdasadiici  , in  rationc  Ead  F,8cc.  fic  oftendo.  V K eft  ad 
LX  addica  ad  additam, vt  K N ad  LN,  id  eft  per  conftrudionem  vt  E ad  Fi  Sc  X P 
eft  ad  O V coca  ad  cocain,  vt  P R ad  O R;  id  eft  G H ad  li  igitur,  &c. 

Iifdem  pofiris  : Dico  detra&ioncm  tam 
ordinatam  , quam  rcciprocam  fieri  non  pof- 
fe.  Dctrahanturcnim  ordinatim  lincoc  KB 
LD,  in  rationc  E ad  F:  &r  fi  fieri  polfit,  fit 
AK  ad  LC,  vt  GH  ad  HI  : Quoniam 
igitur  ratio  A B ad  CD  maior  ponitur  ra- 
cione  E ad  F , id  eft  K B ad  L D , erit  quo- 
que  ratio  AKad  CLrcfiduiad  refiduum, 
c maiorrationc  AB  ad  CD,  quodcftcon^ 
frahyporhefim;  cum  ratio  A K ad  CL  id 
cftGH  ad  HI,  minor  ponatur  rationc  A B 
ad  CD.  quarcordinatadctrattio  noncon- 
tinget. 

Dc  reciproca  decra&ionc  fic  confta-  A 
bit.  Dctraliantur  reciprocc  LD  KB, 
in  rationc  E ad  F:  & fi  fieri  polfit , fic  C 
A K adCL,vt  GHad  HI;  fiat  dcinde  " 
vcABadCD,  fic  AK  ad  CM  , erit  q 
rcSta  CM -minor  quam  CL, quia  ratio  — 

AKad  CD,  id  eft  AKadCM,  ma- 
jor ponitur  rationc  GH  ad  HI  , id  - 
eft  A K ad  CL.  igitur  cum  fit  vc  AB 
ad  CD,  fic  AK  ad  C.M,  ablara adablatnm  * eric  KB  ad  MD,  d reliquaadre- 
liquam,  vt  AK  at!  CM:  & KB  linca,  maior  linca  MD:  adeoqurmulco  maior"' 
refla  LD.  Quod  eft  contra  hypmliefim:  quaredetraftio  rcciproca  non  contin»cr. 
>2.  Sint  AB  CD  linex  inxqualcs  ratio  E ad  F minorratione  AB  ad  CD, 
maior  veroranone  GH  ad  HI-, 

Dico ncqnc ordinatim, ncc  reciprocc  linear  pofTc  detrahi  ,in  rationc  £ ad  F,  vc 
rcliqnx  obcineanr  rationcm  GH  ail  HI:  dematurenim  reciprocc  in  rationc  EadF, 
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rc&xLD  KB>  St fi fieri poflit , fir  AK  ad  CLvt  GH 
ad  HI,  fiatque  vt  AB  ad  CD, fie  AK  ad  CM,  eric 
CM  minor  ipfa  CL  , quia  ratio  AB  ad  CD  , id  eft 
AK  ad  CM.  maior  eft  ratione  GHadH  I,  id  eft  AK 
ad  C L,  ciim  igiturfit  vt  AB  ad  CD,  fie  A Kad  C M, 
enr fie  KB  ad  MD  , refiduum  ad  refiduum,  vt  AK 
ad  CMiadeoi)ue  KB  maior  ipfa  MD,  Sc  multoma- 
ior  rc&a  L D.  Quod  eft  contra  hypothefim  : quare  de- 
traflio  reciproca  non  continget.  Sed  tuque  ordinata  de- 
t radio,  rafii  hoc  continget. 

Dctraliantur  enini  m ratione  F,  ad  F , line*  KB 
B LD  i Sc  fi  fieri  poflit, fie  AK  ad  CL,  vt  GH  id  HI. 
— cum  igitur  ratio  AB  ad  CD,  maior  ponatur  ratione  E 
adF,  id  eft  KB  ad  LD  , crir  fic  ratio  AK  ad  CL, 

• maior  ratione  A B ad  CD;  adcoquc  multo  maior  ra- 
tione GH  ad  HI,  id  eft  AK  ad  CL.  Quod  eft  con- 
tra hypothcfim.Igicurneque  ordinata  decra&io  fieri  po- 
teft. 

Iifdem  pofids  , neque  addirio  ordinata  continget. 
Addantur  enim  in  ratione  £ ad  F,  linez  BL,  DM: 
L fic  fi  fieri  poflit , fit  AL  ad  CM,  vt  GH  ad  HI. 
Quoniam  igitur  ratio  AL  ad  CM,  ideftGHad 
H I , minor  ponitur  ratione  E ad  F , id  eft  BL 
ad  DM , erit  b ratio  A B ad  CD,  minor  ratio- 
neAL  ad  CM,  ideft  GH  ad  HI.  Quod  eft: 
contra  hypothefim ; quare  ncc  ordinata  additio 
continget. 

Iifdem  pofitis  additio  reciproca  fieri  potent: 
fiat  enim  vt  E ad  F,  fic  KL  ad  ML  ,Sc  MNad 
KN.credilque  ex  M Sc  K parallels  KO,  MP,  quae 
re&is  AB,  CD  fint  zqualcs  , iungantur  OP  , Sc  fiac 
O Q ad  P Q,  item  P R ad  OR,  vt  GH  ad  HI,  oc- 
curratque  PR  linea  ,rcdz  MN  in  Si patecexfzpe di- 
£tis,  S O lineam  mmorem  efle  recta  O R > fic  S K mi- 
noremipiaKN  i quia  ratio  A B ad  CD,  ideft  MP  ad 
OK,  id  eft  PS  ad  OS,  maior  eft  ratione  G H ad  HI, 
ideft  PR  ad  OR;  item  MS  ad  KS,  maior  ratione 
MN  ad  KN,  id  eft  E ad  F.  Quare  iunda  RL  leca- 
bit  reftas  , OK  PM  , in  T Sc  V.  Vndc  KT  eft  ad 
MV,  addicaadaddiram,vc  KL  ad  ML,  ideftEadF, 
Sc  PV  ad  OT,  compofitaad  compofitam,  vt  PR  ad 
O R.ideftperconftruaionem  GH  ad  HI. 

Addiiterum  poterunt  linez  in  ratione  E ad  F.vtOK 
minor  vrriufque  rationis  antecedentes  habeat  : ducatur 
enimineademfigura.ex  Q_J>er  L refla ; occurrct  ilia 
iincis  PV  OT  in 2,  8cX"f quiaratio  OQadPQ.id 
eft  GH  ad  HI,  minor  ponitur  ratione  KL  ad  LM  , id  eft  E ad  F;  namfi  LQ_ 
Iincanon concurrcretcum  PV,  O T lineis, fed illis zquidiftaret, eflct ratio  KLad 
M L,  eadem  cum  ratione  O Q ad  P Q.  Quod  eft  contra  hypothefim  : occurrct 
igitur  LQ  linea,  rcdlis  PV,  OT  in  Z Sc  X.  Vnde  KX  eftad  MZ,  addita 
adadditam.vt  K L ad  M L. ideft  E ad  F.  Sc  OX  ad  PZ,  vt  O Q_ad  PQHd 
eft  GH  ad  HI. 

ij  SintAB  CD  linese  inzquales;  ratio  verb  GH  ad  HI  , minorratione  E ad 
F ; quz  maior  fit  ratione  AB  ad  CD  fieri  non  poterit  additio  reciproca.  ad- 
danturenim  D K,  BL  in  ratione  E ad  F.  Sc  fi  fieri  polfic  , fit  AL  ad  CK  vr 
GH  ad  HI:  dcin  fiat  vt  AB  ad  CD,  ita  BL  ad  D N ; erit  DN  bnea  minor 
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re&a  D K , cum  ipsa  B L minor  po-  A B L 

natur  rcdU  DK  , .adeoque  tota  C N 
minor,  CK-igitur  ctim  fir  vt  A B ad 
CD,  fic  B L ad  DN.Jc componcn. 
do  , vt  AB  ad  CD,  fic  AL  adC  N, 
crit  ratio  A L ad  C N , minor  ratinnc 
GH  ad  HI  > id  eft  per  conftrudtio- 
nem  ratione  AL  ad  CK.  quod  fieri 
nonporcft;  cum  CN  linca  minor  fic 
rcfta  CK  : quarc  addiiio  reciproca 
non  continger. 

Ncqucetiam  ordinata  detra&io fie- 
ri porerit : demantur  enim  linca:  KB, 

I.  D in  rarione  E ad  F,&:  fi  fieri  pof- 
fit , fit  AK  ad  CL  , vt  G H ad  H I; 

Quoniam  igirur  ratio  A Bad  C D,  mi- 
nor ponitur  ratione  KB  ad  I.D,  fiuc 
E ad  F,  eric  ratio  A K ad  CL  , id  eft 

GH  ad  H I >J  minor  rarione  A B ad  o t?  ■* si- 

CD,  quod  eft  contra  Suppoficum: 
quarc  ordinaca  detradio  non  contin- 
gec. 

Dctrahitameu  potcrunt  line*,  in  rarione  Ead  F,  vt  reliquar  recipcocd  habeanc 
rarionem  GH  ad  H I.  Fiac  enim  vt  E ad  F ■ fic  K L id  ML,  &MN  ad  K K'j 
erc&iiquecx  K & M parallels  KO.MP  , quzredhs  AR , C D.fintzquales',  iun- 
gantut  OP;  &fiatvt  G H ad  H I,  fic  OQ_ad  P Q , & P R ad  OR : oftendetur 
vt  in  ca/u  dccimohuius  propoficionis  pundta  N 5t  R , efle  imra  concurfum  lincarum 
L N,  Q R , quare  du&z  R L , N QJecabunt  lincas  O K,  PM : & N Q_  quidem  il- 
/asfecec  in  S T,  reifta  verb  R L eifdcm  occucrat  in  V & X.  patec  TM  cfic  ad 
S K , ablatam  ad  ablatam,  vt  M N ad  K N , id  eft  per  conftrufiioncm  vt  E ad  F , Sc 
S O cfic  ad  P T,  refiduam  ad  refiduam  ,’vt  O Qad  P Q,  id  eft  GH  ad  H L 

Addictiam  potcrunt  ordinatim  line*  in  ratione  E 
adF,  vc  compofitx  Tationem  habeanc  G Had  HI, 
agaturenim  ex  RperN  linea  R N,  occutrct  ilia  re- 
als OK,  PM:  quod  fzpius  oftenfum  eft,  cum  ratio 
XR  adVR , ideft  P R ad  ORjideftperconftru- 
dionem  GH  ad  HI,  minor ponatur  ratione  EadF, 
ideft  MN  ad KN. occurracigitur inZ erit  M<t 
adKZ,  additaadaddicam,vtMN  adKN; ideft  E 
ad  F , & T a Ad  O K , compofita  ad  compofitam , vc 
PR  ad  OR, id  eft  GHadHI. 

Rurium  addi  pofiunc  linez  vc  minor  O K,  vtriufquc 
rationis , habeat  anteccdentes ; ducatur  enim  cx  Q_ 
per  L refia  , quz  cum  O K,P  M lineis  conucniec  vc 
oftcium  fizpius;  quia  ratio  O Q,ad  P Qjninor  eft  ra- 
tione KLad  MLiconuematigitur  in (3 Sc  yeritKy 
ad  M/3,  additaadaddiram,vt  KL  ad  ML,  ideft  per 
conftrudlionem  vt  E ad  F,  Sc  O y ad  P IS , tota  ad  to- 
tam , vt  O Qjtd  PQ, ideft  GHad  HI. 

14  Sint  ircrum  red!*  A B,  C D inzqua- 

les, ratio  verd  EadF  maior  ratione  A B A M B K 


ad  CDi  quz  eademfit  ,cutn  tationeGH 
ad  HI:  nequeaddi , neque  demi ordina- 
tim potcrunt  linez,  in  ratione  E adF,  vt 
compofitz  vel  rcliqtiz,  rarionem  habeanc 
CH  ad  HI.  addanturenim  ordinatim  li- 
nez BX,  DL  inrationc  Ead  F:Sr  fifieri. 
pofiit,(it  AKadCL,  vt  GH  ad  HI.Quo- 
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*.'»• g>fc-  niam  igitur  A Kcft  adCL.vt  AB  adCD,  crit,  reliqua  BKadDLreiiquam.idcft  F. 
^d  F,vt  A K ad  C L id  eft  exhypocheii  GH  ad  H X.  Quod  eft  conrra  Suppoficu.  Quare 
ordinatim  addi  non  poterunt  linea*, See.  Neque  dcmipofi’unciinczin  rationc  EadF 
vt  rendux  rarionem  obtineant  G H adH  I.aubrramur  cnim  lincx  M B>N  D in  rationc 
ht9.  kac*  * ^cr‘  vc  G H ad  H I>lic  A M ad  C N»cu  igitur  lit  vc  A B ad  C D,fic 

" G H ad H I»id  eft  per  conftruftion*  AM  ad  C N,cric  t>  M B reliqua adrehquam  N D* 
vt  A B ad  CD;  Quod  eft  contra  hypothc^n. Quare  neque  ordinatim  demi  poterunt 
line?,  Sec.  « 

• ’ Iifilcm  points;  neque  addicio  reciproca 

A J5  L ficripotcnt.addanturcn1mlinc5DK.BL, 

lecundtimrationem  Ead  F,  Jt  ft  fieri  pof- 
fit,  fit  A LadC  K vt  GHad  HI.  crit  igitur 
A L ad  C K.vt  AB  ad  C Dr’S:  BL  reliqua 
ad  reliquam  D K , vt  A B.  ad  C D : quare 
BL  maiorquam  DK.Quod  eft  contra  hy- 
potliciin.  Vndc  addicio  reciproca  fieri 
non  pocerir. 

Poterunt  tamen  detrahi  reciproce  line* 
in  rattone  E ad  F,  vcrcliqu? rationeni  obtinranc 
GH  ad  HI.  fiat  enim  KL  ad  ML  , vt  GH  ad 
HI,  creailque  ex  KSt  M parallels  KO  M Nr 
qua:  atquales  lint  lineij  A B , C D , ducatur  re&a 
ONioccurrctilla  linc^-^KLinLiquia  OL  eft 
adNL,vtOKadNM,ideftvtABadCD,  id 
eft  GH  ad  H I»  id  cftpcrconftruftioncm  vtKL 
ad  ML. ‘dcm  O P facia  ?quali  ipfiNLfiatvtE 
ad  F,  lie  K Q ad  M Q^ducaturque  tefta  QP.oc- 
currct  ilia  lineis  O K , N M,quia  ratio  O L ad 
N La  id  eft  G FI  ad  H I,  id  eft  ratio  KL  ad  M L, 
minor  ponitur  rationc  EadF,  id  eft  K Q ad  M Q: 
adeoqtie«M  Qlinea c minor  recta  M L : fccct  igi- 
tur P Qlinea,  reftas  O K.NMin  VScX:  patet 
VM  eile  ad  XK  ablatam  adablacam,vt  K Q ad 
W Q,id  eft  EadF : Sc  N V efic  ad  O X.reliduum 
adrefiduum , vt  N P ad  OP  id  eft  G Had  HI. 

Addi  ctiam  poterunt  linez  in  rationc  EadF, 
vt  minor  vtnulquc  rattonis  habcatantccedentes. 
FadU  cnim  KR  zquali  ipfi  MQ>  ducatur  re&a 
PR?  occurrct  ilia  lineis  O K,  N M in  S & T: 
quia  ratioMR  adKR  . id  eftEadF,  maiorponitur  rationc  GH  ad  H I,  ideftNP 
ad  O P.  Vndc  patet  MT  efle  ad  K S.additaad  additam  vt  MR  ad  K R.id  eft  Ead 
F,  Sr  N T eftc  ad  O S.compofitam  ad  compofitam,vt  N P ad  O P,id  eft  G H ad  H I. 

15  Sit  iterum  ratio  A B ad  C D , eadem 
jK  cum  rationc  G H ad  H I , quz  maior  fit 
— rationc  EadF;  dice  ordinatim  addi , nec 
demi  pofle  linear , in  tationc  E ad  F , vc 
compofit?;  vcl  reliquq.rationem  habcanc 
GH  adH  Ijaddantur enim  lincz  BK.DL 
in  rationc  E ad  F , Sc  fi  fieri  polsic , fit  A K 
ad  C L,vt  GH  ad  H 1 : crit  igitur  vt  AK 
ad  C L,  fic  A B ad  C D ; vndc  Sc  B K ad 
DL, ideftper  conftruthoncm  EadF.vc 
AKad  CL,  id  eft  GH  ad  HI:  Quod  eft  contra  liypothcfim : igitur  ordinataaddi- 
tio  non  contingce. 

Eodem  mododetrahantur  ordinatim  BK,  LD,  in  rationc  Ead  F;  8c  fi  fieri  pop- 
fit  fit  AKadCL.vt  GHadHI;  erit  igitur  A KadCL,  vt  A BulB  C,  quare  ScB  K 
ad  L D,'id  eft  E ad  F,  vt  A B ad  C D,  quod  eft  contra  Jiypothcfim.'gitut, See. 
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POTENTI1. 

Ncquc  cciam  addi,  vcl  derai  re- 
ciprocc  potcrunc  line*  in  rationc 
E ad  1*  , vcrelidu*  vel  compofit* 
ntioncin  h-ibpnc  G Had  HI.  a*l- 
dantur  enim  D L , B K in  rationc  E 
ad  F , & fi  fieri  poilic  lie  A K ad  C L, 

VC  GHadHI:  critJgiturvc  AKad 
C L,fic  A B ad  C D quarc  &:  B K ad 
D L,cft  vc  A B ad  C D,  uicoquc  B K 
muoripCiDL.Quodeft  contra  hy- 
porhefim .■  ergo ,(scc.  codcm  modo 
oftenditur  dccraclioncm  rccipro- 
cam  fieri  non  pofl'c. 

16  Sicncto  E adFcademcum  ra- 

tionc AB  ad  CD  » minor  autem 
rationc  G H ad  H I : dico  ordinatim 
addi  nee  denvi  po/Ic  linens  in  rationc 
E ad  F , fie  vc  compofit*  vclrcli- 
quar,  rationcm  habeaur  G H ad  H I. 
adilwtur  enim  B K , D L in  rationc 
E ad  Fj  &:  fi  fieri  poflic  fit  A K ad  p p 

CL)  vc  GH  ad  H I : eric  igicur  ra- T * 

tio  A K ad  C L , id  eft  G H adH  I»  maior  rationc  BKa<l  CL,  id  eft  E ad  F>  quire 
fle  ratio  A B ad  CD  a maior  rationc  AK  ad  C K>ici  eft  G Had  HI,  Qjiod  eft  contra 
hv  pothefim  :igitur  ordmaca  additio  non  contingct. 

£od cm  plane  modo  oftenditur,  ordinatam  decra&toncm  fieri  non  pofle: 

Detrahi  tamcn  rcciproce  poicrunt  line*  in  rationc  E ad  F,vt  rcliquz  rationem  ha- 
berne  G H ad  H 1.  Fiat  enim  vt  Eadl* , fie  X L ad  M L & M Q_  ad  X Q,  ere&if- 
qnc  ex  X fie  M,  parallels  XO.MN,  quzlincis  AB,CD,finc*qualcsiducacur 
O N Itnea , qu*  occurrcc  X L line*  in  L,quia  OX  4 
eft  ad  N M , id  eft  AB  ad  C D > vt  X L adML,id 
eft  E ad  F jdeinfiac  vt  GHadHI, ficOPadNP, 
crit  N P linca  minor  linca  N L , quia  ratio  O P ad 
N P , id  eft  G H ad  H I , maior  pomtur  ratione  O L 
ad  NL,ideft  XL  ad  ML, id  eft  EadFvtfzpius 
oftenfum  : quare  iun&a  PQjcqibit  lincas  OX, 

NM  in  R & S : erirque  iM  ad  RX  ablaca  ad 
abJjcam,  vtMQjxdX  Q,idcftEad  F,  &recipro- 
tc  OR  ad  NS»  vt  OP  ad  NPiidcft  GHadHI. 

Addi  vero  rcciproce  line*  non  po- 
tcrunt  in  rarionc  II  ad  F , &c.  addan- 
tur  enim  line*  DL  BK  in  rationc  E 
ad  F^iifi  fieri  poilic  , fit  A K ad  CL 
vf  G H ad  HJL  Fiat q uc  vt  A B ad  C D» 
ira BMadDL,erit  BM  maior  quam 
I fL,  adeoque  multo  maior  ipfaBK. 
efim  igicur  fit  vc  A B ad  CD , fie  BM 
ad  D L , Sc  componendo , A M ad  C L 
vt  B M ad  D L,id  eft  A B ad  C D , eric 
ratio  AM  ad  CL  minor  rationc  AK 
ad  C L,  id  eft  G H ad  H I ; Quod  fieri 
nonpoteft,  cum  AM  rc&a  maior  fie' 
rc&a  A K.quarc  rcciproca  additio  non 

contingec.  , 

17  Sic  irerum  ratio  E ad  F in*qualitatis  , & eadem  cum  ratione  AB  ad 
CD)  qu^  maior  fie  ratione  GH  ad  HI  > dico  ordinatim  lincas  in  ratione  E ad  F 
•icmi  vel  adcinon  pofic,  vtrcliquz  vel  compofit*  rationem  habcanc  GH  ad  HI. 
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demanturcnim  inratione  EadF,  line* 
B KL  D,  tuque  ti  fieri  polfit  A K ad  c L, 
vt  GH  ad  Hli  cum  igitur  fit  vt  AB 
ad  CD,  fie  E ad  1; , id  eft  KB  ad  LD, 
ablau  adablatam ; crude  A K ad  C E 
rcliqua ad  rcliquam  , vc  AB  ad  CDi 
quod  eft  contra  hypothefim  : cum  ratio 
AKad  CL,  id  eft  per  conftru&ioncm 
GH  ad  HI  , -minor  pnnatur  rationc 
AB  ad  CD.  Quaie ordinata  detractio 
non  continget. 

Eodem  modo  probatur  ordinatam 
additionem  fieri  non  polfc. 

Sed  ncque  detractio  reciproca  con- 
tinget: demanturenim  in  rationc  E ad 
F,  tinea:  KD,  LB;  & fi fieri poflit,  fit 
vt  CH  ad  HI,  tie  AL  .Id  CK:  fiat 
dcinvt  AB  ad  CD, tic  MB  ad  KD, 
crir  MB  maior,  quam  KD,  adeoque 
multo  maior  refta  LB.  igitur  cum  fit 
vt  AB  ad  CD,  tic  MB  ad  KD,  eric 
& AM  ad  CK,  vtAB  ad  CD,  fed 
ratio  AM  1 ad  C K , minor  eft  rationc 
A L ad  C K,  igitur  & ratio  A B ad  C D 
minor  eft  rationeALad  CK.ideftGH 
ad  H I : Quod  eft  contra  hypothefim. 
quarc  nee  reciproce  lines  detrahi  po- 
tcrunt  in  rationc  E ad  F,  See. 
Poterittamcn  fieri  additio  reciproca,  &c.  Fiacenim 
1 vt  E ad  F , fie  K L ad  M L , eredilquc  ex  K Si  M 
parallclis  KN,  MO,  qux  AB,  CD  iincisfint  xqua- 
les i ducatur rcfla  ON.fiatque  O P ad  N P.item  N R 
ad  OR • vt  GH  ad  HI : occurratque  OP  tinea  re- 
Etx  KM  in  Q:  erit  NQ  tinea  minor  re&a  N P , quia 
ratio  OP  ad  NP,  id  eft  GH  ad  HI,  minor  eft  rario- 
ne  OQ_ad  N Q.  > id  eft  OM  ad  NK,  fiue  AB  ad 
CD:  quarc  & iundta  PL  fccabit  tineas  NK,  OM, 
in  S Sr  T.  Vnde  KS  eftad  MT,  addita  ad addiram, 
vt  K L ad  M L,  id  eft  E ad  F , & OT  ad  N S , vt 
OP  ad  NP.  id  eft  GHadHI. 

Addi  ctiam  fie  poterunt  tines  in  rationc  E ad  F,  vt 
NK  minor  vtriutque rationis habearantecedentes. du- 
catur enim re&a  RL:  occurrctilla  lineis  OM  N K in 
V 8c  X,  quia  ratio  KL  ad  ML  id  eft  R,ad  F maior 
ponitur  rationc  N R ad  RO.  Vnde  erit  KX  ad  MV  r-addita  ad  additam,  vc  KL 
ad  ML,  id  eft  E ad  F,  Sr  NX,  adOV,  eompofitaadeompofiram,  vtNRad 
RO,  idcfUGH  ad  HI. 

Scholion. 


1) Ojfent  in  hie propofiticnt flutes  cafns dttermintri , O'  tlitjui  etitm , tjuibutprtpefiit  ti- 
X foluinonpotcjl ; fednt  ttdium  Lcttori  ddferam , confulto  dbjlinui,  fit  it  ejfc  duccntt'vUm 
nd  7 clip  has  dcterminttioncs  Ctomctri <t Jludiofa  r.prruijjc. 
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PARS  SECVNDA.- 

cDe  T riangulu , torum cp  proprietatilna. 

PROPOSITIO  XIX. 


Sto  A B C triangulum  IfofccIcs,habcns 
A B , A C , Iatera  arqualia;  ducanturq-, 
cx  A & B normales  A E , B D , ad  op- 
pofita  laccra,  occurrences  fibi  mutuo 


in  F. 

Dico  cfle  A F ad  B C , vc  A.D  ad  D B. 


Dernonflratto. 


QVoniam  anguli  AEB,  BDC.  perconllru&ionem  rcSlilunr,  angulusEBF, 
communis triangulis  EBF,  DBC.crunt  EBF.DB  C triangula  inccrfe  limi- 
Iia.  Eodcmroodoollendicur  triangulum  AFD,  fimilc  triangulo  DBC:  vndc  vc 
AD  ad  DB>'lic  AF  ad  BC.  Quod  cracdemondrandum. 

PROPOSITIO  XX. 

EX  quouispun&o  bafeos  triangu- 
li  AB  Cllofcelis  cduftx  D F,D  E 
exhibcanc  angulos  arquales  EDC, 

FDA,  iungancurque  A E,  CF. 

Dico  A ED,  CFD  criatigula  efle 
inter  fe  xquaha. 

Demonftratio. 

/'"''Vmenimramangulus  FDA>  angulo  EDC  per  condruflioncm  , quam  an. 
'“'gulus  FAD,  angulo  ECD  aqualis  lit,  erunc  AFD,  CED  triangula  ineqr 
fc  funtlia.  Quare  vt  AD  ad  DC,  fic  FDad  ED.  Rurfum  cum  angulus  FDA, 
xquetur angulo  EDC, addito  communi  angulo  E D F,  crit angulus  EDA, xqua- 
lis  angulo, C D F.  Vndecum Sc latera,xqualcs angulos  concinentia , reciproce  lint 
proportionalia,1erunt  A ED,  CFD  triangula  inter  fc  xqualia.  Quod  crac  demon- * 
ilrandum. 

PROPOSITIO  XXI. 

Sint  duo  triangula  Ilbperimetra 
ABC,  ADC,  fupet  cadem  bafi 
AC  conftitucajdiuifi(q;  AB,  CDla- 
teribus  proporcionalitcr  in  E & G, 
ducantur  EF,  GH  parallels  bafiA  Cs 
Dico  Ilbperimetra  quoque  fore 
E B F,  DGH  triangula. 
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Demonftratio . 

QVoniam  in  rriangulis  A B C , A D C pro- 
portionaliter  fc&x  funt  lincxfuper  ball 
#crc£txcrunt  vt  ABCfunulfumpr.r,  ad  EBP 
limul  lumpens,  iea  ADC  fimul  liimprx  ad 
H D G fimul  liimptas,  & permutado  vt  A B C 
latera  ad  latera  ADC,  lie  EFB  ad  IIDG 
limul  lumpra  ; fed  ex  fuppofirione  xqualcs 
flint  linex  ABCi  tc£Hs  ADC  *-  Ergoctiam  EBF,  rc&is  HDG-  Sed&  recta  FE 
jequalis  cftlinex G H. Igitur  Ifopcrimetra  quoquclunt  triangula  EBF  & HDG- 
Quod  fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XXII. 

TRiangulorum  Ifopcrimctrorum  fupercadcm 
bafi  conftitutgrum , maximam  habet  alcitu- 
dincm  Ifofcelium. 

Demonftrario. 

Clnr  ABC,  ADC  triangula  ilopcrimecra  , & ABC 
^quidem  ilofcclium  ; dico  ABC  maioris  efl'c  alcitudi- 
nis  quam  lit  ADC. Habcat enim li fieri pollic  triangulum 
ADC,  eahdcm  cum  ABC  triangulo  alticudincm:  produ- 
catur  C B in  E,  vt  BE  linea  fit  xqualis  linex  C B.iun- 
ganturque  BD,  ED.  Quoniam  AC  , BD  linex  cx  foppolitione  funt  parallel^, 
eritangulus  A BD,  xqualis  angulo  C AB,  id  eft  angulo  ACB.ideftanguloEBD; 
funt  autem  latera  duo  B E , B D , duobus  A B»  B D latcribus  xqualia ; igitur  mangulu 
A BD  xqualc  trianguJo  E B D,&  A D latus.latcri  ED  xqualc.Scd  E D,  D C latera  li- 
muliiimpta,  maiora  funt  latere EC,  hoc  eft  Jatenbus  A B>BCfimullumpcis;  igitur 
&AD,DC  latera  fimul  fumpta*  maiora  funt  latcribus  AB,BC.Quod  cftcotra  hy. 
pothefin.  Vndc  triangulum  A D C»candc  non  habet  altitudin£  cum  triangulo  ABC. 

Habcat  jam  ADC  triangulum  , maiorem  alcitudi- 
nemquam  ABC;  ducaturex  B linea  BE,  paralle- 
la  ban  AC,  occurrcns  A D latcri  in  E;  iungantur^; 
CE.  Quoniam  AEC  triangulum,  candem  habcral- 
titudincm  cu triangulo  ABC,&  ABClit  Ifofcclium; 
erunc  AE,CE  latera  limul  fumpta,  maiora  latcribus 
A B,  B C limul  fumptis  per  primam  partem  huius  pro- 
politionis;  fed  AD»  DC  latera  maiora funt lateribus 
AE,  EC;  cum  E cadat  infra  D,  igitur  & latera  AD, 
DC,  multo  maiora  funt  latcribus  AB,  BC.  Quod 
eft  contra hypothclira.  igitur  triangulum  ADC,  ma- 
iorem non  habet  altitudinem  triangulo  ABC;  fed  ncque  xqualcm  habet ; igitur 
triangulorum  ifopcrimctrorum  fuper  eadem  ball  conftitutorum,  &c.  Quod  crat dc- 
tnonftrandum. 

Propofitto  h<te  titter  cUmonftr  At  ar  libro  n*sirc  de  Eiligfi. 

PROPOSITIO  XXIII. 

ESto  ABC  triangulum  re&angu- 
lum , & cx  B,  ad  A C bafim  , dc- 
mifla  nornialis  B D. 

Dico  ABC  triangulum, ad  cria  late- 
rum  quadraca , earn  habere  rationem, 
quam  B D linea  ad  quadruplum  lincx 
AC. 

Demon - 
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DemonUratio. 

QVoniam  Angulus  ABC  ponitur rcftus, &:  BD  normalise crunt  ABD>A  BC 
friangtila  fimilia,  Sc  AB  ad  BI>,  vt  AC  ad  CB,  vtidc  ABC1  rciftangu->  17 
lum  zquaie  redhngulo  AC,  BD,  led  AC,  BD  rcaangulum , cO  ad  quadratum 
AC,  vtBD  Iineaad  lineam  t>  A C;  igitur  & ABfc  reflangulum,  eft  adquadratum  t> 

AO , «BD  linea  ad  lineam  ACs  eftaureni  quadratum  AC,  acqualc  quadracis 
c A B.BC,  igttur  reflangulum  ABC,  eft  ad  tria  laterum  AB,  BC,  CA  quadra- 
ta  vt  idem  rcflangulum.ad  quadratum  A C bislumpcunijideft  vt  B D Iineaad  AC  C47ffilii 
Jincam  bis fiimptam.fed  ABC  triangulum,  dimidiumcftrefhnguli  ABC,  igitur 
triangulum  ABC,  ad  A C quadratum  bis  f'umptum,  id  eft  ad  ma  laterum  quadra- 
ra  ,illam  habetrationem,  quam  BD  linea , adquadtuplum  line*  AC-  Quod  crat 
demonftrandutn. 

• PR  O POSITIO  XXIV. 

Ilfdcm  pofitis  , diuidatur  BD  bifa- 
riam  in  E’. 

Dico  ABC  triangulum , ad  quadra- 
tum B C,  (im  habere  rationem,  quam 
babec  E D linea,  ad  lineam  D C. 

Demonftratio. 

QVoniam  BD  lineam  1-.  diuifa  eft  bifariam  , erit  ABC  triangulum,  zquaie 
rcei.ingulo  AC  D B;  naminprzeedenti  propofitione oftenfum  eft  , reftangu* 
lum  ABC,  zquaie rcdl-ingulo  fiiper  AC  & B D : rurfiim  cum  ABC  angulus  sit 
redus,  Jc  BD  normalis , erit  A CD  retftangulo  , zquaie  quadratum  BCi  quatc 
ABC  triangulum,  eft  ad  quadratum  BC,  vt  A C DE  rcftangulum , ad  rc&an- 
gulum  ACD,  id  eft  vt  ED  linea,  ad  lineam  DC.  Quod  crat  demonftrandutn. 

PROPOSITIO  XXV. 

LAteri  AB,  anguli  AB  C,xqui- 
diftet  DE.  oporcet  per  F pun- 
dtum  intraangulum  DEC,redtam 
oncrc  A G , vt  A D ad  F G,  datam 
abcat  rationem  H ad  I.  . 

Conjirucho,C~  dtmonflrjitio. 

DV catut  F C , quz  xquidiftet  ipG  A B; 

& fiat  vt  H ad  I , lie  B E ad  C G:  dcin 
ponaturGFA.  Dico  fa&u  quod  requiti-  . \ 

rur.cum  cnim  fit  tarn  EBad  AD  quam 

CGadFGjVtEGadDG,  (ob  AB.ED.CF  parallels)  eric  EB.adAD,  vc  CO 
ad  FO;  & petmutando  AD  ad  FG  vt  BEad  CG;  1 A eft  per  conftrudtionein  vt 
H ad  I.  igitur  &rc.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  .XXVI. 

IN  dato  triangulo  ABC,  parallelam-vni 
laterum  conftituere,re£tam  DE  : vt  qua- 
dratum E D , zquaie  fit  A E C,  rectangulo. 
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ConflruBio  £r  demonjlratio. 

VT  AC  quadratum*  ad  CB  quadratum , ita  fiat  linea  AE  ad  ,EC:  Sc  eriga- 
cur  ED,  quxxquidiftct  ipfi  BC.  Dico  ED  ioluerc problcma; quoniam conn 
D Exquidiftat  reftx  B C , ctit  quoquc  quadratum  AE,  ad  ED  , vt  AC  quadra- 
tum,  ad  CB : hoc  eft  re  linea  A E,  ad  EC:  igitur  funt  tresin  continua  ratioiic  A E, 
ED,  EC.  cum  ratioquadrati  AE,  ad  DE  quadratum,  hoc  eft  ratio  AE.adEC, 
duplicatafitrationis  AE  linex,  ad  ED  lineam;  eft  igitor quadratum  DE,xqua- 
iereftangulo  AEC.  Quod  cracexhibcndum. 

PROPOSITIO  XXVII. 

I (Idem  pofit is  conftituatur  G H,  qua:  xqui- 
diftet  ball  AC. 

Dico  rcdangulo  G F H xquari  redtan- 
gulum  FDi.  * 

Demonjlratio. 

» i 

T)  Eflaneulum  GF H , adFDE  reflangulum  , rationem  habet  compofitam.ex 
XVrationcGF.adFD,  hoceft  AEad  E D ; & ex  rationc  FH,  ad  ED.hoceft 
ECad  ED;  fiigitur  fiatvt  EC  > od  HD,  ita  ED  adaliam,  erit  ilia  per  prxce- 
dentem  ip(a  AE:  igitur  vt  AE  ad  AE  , ita  retftangulum  GFH  ad  FDE:patct 
igitur  xqualiacffcrcftangula  illainter  fe. Quod  fait  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XXVIII. 

DAto  A.  pundlo,  intra  angu- 
lum  BCD,  pcrillud  lineam 
BAD  ducere,  qux  diuifa  fit  in  A 
iuxeadatam  rationem  EadF. 

ConjlruRio,(y  demon jiratu. 

POnatur  AE , xquidiftans  ipfi  D C : 
&fiar  vt  E adF.itaCE  ad  EB;de- 
inde  ex  B , per  A ducacur  re&a  B A D, 
qux  pertingat  in  D.  Dico  faftmTi  quod  quxntur : maliifcftum  eft  ex  dementis. 

PROPOSITIO  XXIX. 

ADato  pundto  D extra  angulum  ABC. 

re&am  ponere  qua:  diuidatur  fecun- 
dum  datam  rationem  a lineis  angulum 
conftituentibus. 

ConflruElto  £?•  demonjlratio. 

Sit  data  ratio  E ad  F,  ft  ex  D pun&o  duca- 
turquxuis  GHr  Itavtfit  DG  ad  GH  vt  E 
ad  F;  quo  faflo ponatur  HA  parallela  ipfi  BG.  & ducatur  DA,  occurrcns  B G 
produ&xinC-  Dico  DC  adCA,  eandem rationem continere, qux reperiturin- 
terdatas  E ,-F.  Cumcnimxquidiftent  AH, CG.  eruntin  eadem  ratione D C,C  A> 
cum  rcctis  D G GH:  hoc  eft  E & F.  prxftititnus  igitur  quod  requifitum  fuit. 

• , PRO- 


Digitized  by 


Googl 


POTENTIAL 
PROPOSITIO  XXX. 


DAtoangulo  ABCi  & D pun&o  extra  li- 
neas  datas : reftam  D F poncre  qua  reclas 
E B B F auferac , in  data  ratione  G ad  H.  X> 

Conjlruflio  (sr  dcmonjlratit. 

Plat  vrGadH.itaBAadBC.iumftxque  ACducatur  ^ 

DF  :£quidiftans:patcc  cx  dementis  faftum  edequod 
peticur. 

PRO  P OS.ITIO  XXXI. 

ESto-  A B C trianguli  bafis  AC;  qua  diuisi  in  D , vt  D E refta  xqui- 
diftans  latcri  B C , media  quoque  fit , inter  A D,  D C : ducatur  qux- 
uis  GF,  parallcla  bafi  A C,  occurrens  ED  lines  in  H. 

Dico  G H F rcdtangulum,  xquari  rcttangulo  D EH. 

Demonjlratio. 

ESc  cnimvc  A Dad  DE.fic  GHadHEi 
quia  AD  >GH  linexxquidiftanti  fedvt 
AD  ad  DE,  fie  DE  eft  ad  DC.  ex  hy- 
pochelt  iergo etiam vt GH  adHE.ficDE 
ad  D C : eft  autem  H F ipfi  D C * acqualis, 
igitur vt  GH  ad  HE.  fic  DE  ad  H F : Sc 
. G HF  reftangulum , i>  xqualc  re&angulo 
DEH.  Quod  fait  demonfttandum. 

PROPOSI  TIO  XXXII. 

ESto  ABC  trianguli  bafis  AC,  bifatiam  diuifa  in  D;a&aque  p« 
D linca  E F , occurrcnte  trianguli  ABC  latcribus,  in  E & F,  du- 
catur  quxdam  HG  parallcla  re&x  EF,  vt  HI  illius  dimidia,  media 
quoque  fit  inter  E D & D F; 

Djco  GBH  triangulum , xqualc eftc triangulo  ABC. 

DemonTimtio- 

ACti  perD  8c  I,  linea  KL,  eri- 
gantut  ex  1 8c  D linep  I M.D  N : 

& IMqUidem  lateri  CBiDNverd 
AB  latcri  parallcla.  Vt  F Dad  GI» 
fic  GI  eft  adDEper  liypothefim, 
fed  vr  FD  ad  GI,  fic  DK  eft  ad 
IK,  &r  vt  IH  ad  DE,  fic  IL  ad 
DL , igitur  vt  DK  ad  IK,  fic  IL 
adDL,  8c  diuidendo  vtD  I ad  IK, 
fic  D I ad  DL:  quarc  IK  , DL  li- 
nes fum  inter  £ fc  atqualcs.  ac 
proindc  cum  (vtex  conftruflione 
pater,)  rriangula  KMI.  DN  L,fin- 
gula  triangulo  KBL  fimilia  fine, 
erunt  8c  inter  fe  fimilia,  adcoquc 
(cum  I K,D  L reStx  atqucnt  utj  erunt 
& inter  fc  zqualia;  laculque  KM. 


aj4 -?ri»E 
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laccriD  N>  Sc  Mllatus,  NLlaceri  atqualc:  RurGim  eftvc  KladlL,  Gc  KM  ad  MB, 
Sc  vt  L D ad  D K . Cc  LN  aj  K B.  led  vt  K I ad  I L , Gc  L D ad  UK,  ( ex  ante 
dnftis)  igiturvt  KM  Cue  DN  ad  MB  , Gc  LN  Hue  I M ad  NB  : fed  quia  CA 
dupla  ponirur  ipfius  CU,  eritfie  AB  Ipfius  DN,  itCB  ipfius  CN,  id  eft  reflae 
NB  dupla  : lion  liter  quia  GH  linea , ipfius  G l duplacft,  crir  quoqucBH  dupla 
linea:  M t i vti  Sc  G B ipGus  M B ; (tint  autem  DN,  MB  i 1 M , N B oftenfie  pro- 
portiunales,  ergo  Sc  A B,  B G,  B H , BC  illarum  duplzquoquc  iiinc  proportion  ales: 
Sc  A B C > GB  H miangula inter  fe  xqualm, cum  circa  communcmahguluinABC, 
-11"  latcrJ  lubeanc reciprocc  proportionalia.  Quod  fuit  dcmotiGrandum. 

PROP  OSITIO  XXXIII. 


b 40. FriZ 


Ilfdcm  pofitisqux  fupratfi  H B G rriaii- 
gulum xquale  fucrit triangulo  ABC: 
Dico  quadracum  G I,  dimtdi.x fcilicet 
ipfius  G H,xcjualccirercdtangulo  F D E. 

Demonjlratio. 

TVnganturpun&a  AH.GC.QuoniamABC 
•fcriangulumperhypothefin  atqualc  eft  rrian- 
gulo  G B H,  ablatocommuni  triangulo  A BH, 
aqualla  remanent  triangula  AGH.AC  H,vn- 
de  fie  AH,GC  lincx  t> libi  mutuo xquidiftanc 
fie  cum  LK  linca, bifariam  fccet  refitas  AC, 
H G , ex  hypotheft  crir  & L K , ipG  AH  paral- 
lel , fie  1 K reftai  zqualis  rc&x  DL-'  qiiare  vt 
D1  ad  IK  GcIIJad  DLifie  componcndo  vt 
D K ad  IK  He  I L ad  t)  L : Ted  eft  vt  D K ad. 
IK.fic  FDad  IGj  fiivtlLad  DL  Gc  1» 
ad  DEj igSturto  FD  ad  Gl,  Gc  HI  flue  GI  ad  DE:  adeofjue  FDE  reftaiigu- 
Jum  atqualc  quadrato  GI,  Quod erat detnonftrandum. 


PROPOSITlO  XXXI V, 


DAto  angulo  A 6 C , 8c  in- 
craillum  punfto  E,opor- 
tetper  E redtarn  ducere,  occur- 
rentcni  vtrimqucanguli  larcri- 
bus,  cuius  fegmenca  minimum 
concincant  rcdpanguloru  quod 
legmentis  cuiufuis  line*  per  E 
dudhc  contineri  poteft. 


ConslruRio  (sr  demonjlratio. 

/'’’OnfticuatrciSIa  AC , per  E duifta Ifofcclem  ABC,  dico faftum  effe  quod peti- 
^“'tun  ag.u ur  enim  per  E retfta  quxuis  alia  FED,  Sc  li  C E A rc&angulum  non  fit 
mlnimu.fit  D E F reflangulu.vcl  xquale  reftangulo  A E C,vcl  nunusiprimo  fic^qua- 
i H.smni  le.Quoniam  igitur  A E C , D E F redtangula  Glut,  inter  fcxqualia,  eric  vt  DE  ‘ ad 
AE,ficECad  FC,  funt  autem  angub  ad  Eoppofiti inter fc  arquales  •,  igitur  trian- 
gula AED.FEC  Hint inrerfc fimilia  i adcoque  angulus  D A E. id  eft  B C A cx- 
iis.trmi.  ternus , aqqalis  angulo  interno  CFE.  Quod  fieri  non  potcftiquare  D EF  rcclatl- 
gulum,  xquale  non  eft  rcdangulo  AEG 

Sit  igitur  D E F rcc  tangulum  minus  rectanguio  ABC-  producarut  F D linea  in 
' • G,  vt 
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PROPQSITIO  XXXV. 

DAto  pun&oAintraangu- 
lum  BCD;  per  A redam 
ducere  pertingentem  ad  latera 
BC,CD,vc  redangulum  quod 
fub  iegmencis  continctur,  x- 
quale  fit  quadrato  . dato  Z: 
quod  oporcet  dTe  non  minus 
minimo  redangulorum  qux 
fegmentis  lincarum  per  A du-* 
datum  concinsntur. 

Conjltuclio  Cr  demonjlntio. 

QVadratum  Zvel  xquale  eft  mi* 
nimo  redangulorum  qua:  Tub 
fegmentis  lincarum  per  A deferibi 
poffunt.vel  mams.  Si  xquale,  agatur 
per  A tinea  E F exhibens  E C F trian- 
gulnm  ifofcelcs,  pacer  per  praccdd- 
tem  E AF  rcdigulum  xquari  qua- 
draro  Z.  fit  igiiur  quadratum  Z ma. 
sus  minimo  redangulorum-  Dues. 

tur  per  A linca  DB  Tt  in  A diuHa  fit  bifarism  (quod  fiet  fi  duda  ex  A linca  A O ' 
parallelalateriCB,  fiat  DC  linea  xqualislinex  GC  :&e*  Dper  Aredaducatur 
D B)  dein  ducatur  linca  H K , paraliela red*  EF  , » triangulum  auferens  HCK 
xqullt  triangulo  BCD,  critl);  HCK  quoqu$  ifofcelcs , H I quadratum  b quod  h-Hhuu 
fit  adimidia  lmea:  HK>  xqualc  re&angulo  E AF:  quod  per  hyporhefim  minus  ell: 
quadrato Z.  duplaigitur  rc&atZmaiorerit  linca  HK,  pareritqucaufcrretriangu- 
lum  ifofcelcs  (ubanguloC.maius  triangulo  HCK.  Ducatur  ergo  LM,  duola  re- 
Ox Z , auferens  c triangulum  LCM  xquale  triangulo  HC  Ki  4c  per  A reda  aga- ■«»<**• 
tur  NPi  paraliela  linca:  LM.  Dicofadum  cirequodpetitur.  cum  cnim  reda  B D 
in  A diuifa  fit  bifariam , 4c  per  A duda  quxdam  N I',  cuius  paraliela  L M . crian- 
pjlum  aufert  xquale  triangulo  HCK.  id  eft  per  conftrudionem  xquale  rriaogu-  dj;;,..** 
lo  B CD  icrir  N Ap  rcctangulum  xquale  i quadrato  dimidix  ipfiui  LM,  id  eft  per 
eonftrucrionera  qnadrato  Z duwmus  igitur  per  A lineam.acc.Quod  erat  facicndnm. 

PROPOSITIO  XXXV I. 

ESto  ABC  triangulum  fealenum  du&aq;  ex 
C,  linea  CD,  ad  oppofitum  latns,  qux 
angulum  ACDxqualcmfaciat  angulo  ABC, 
ducatur  ex  D linea  D E,parallclaipliCB-,quam 
in  H fccenc  rtdx  quotcunqb-  F G , parallel! 
ipfi  CD,  occurrences  CAD  trianguli  larcri-  ,■ 
bus  in  F,  8c  G.  .1.  .. 

Dico  DH  E reclangula,  xquari  rectangulis 
FHG.  . id' 

Tlemonjlratio. 

\ Ngulus  A G F.id  eft  A CD,  per  conftructionem  eft 
-tAxqualisanguloABC,idcftADE:funtautem  & 
anguli  FHD  , EHG  ad  vertieem  oppoiiti  inter  fe 

D 1 xqualej, 
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arqualcs,  igitur  DFH,  HEG  triangulafuntfimilia.VndeFH  ad  HD,  vtllEad 

HG , adcoquc  D HE  xrcftangula,  arqualiarcftangulis  FHG.  Quod  fuit  demon- 

ftrandum. 


PROPOSITIO  XXXVII. 


ESto  ABC  rriangulum,ducaturijucex  C,re- 
£Laqua:uis  CD,  IcCans  AB  lacus  oppolitum 
in  D.diuilaautem  CD  bifariam  in  E,agatur  per 
£ linea  1 K , parallela  bafi  A C , cui  & alia  qu^uis 
GH,  ducaturxquidiftans,  occurrcns  CD  linear, 
in  F. 

Dico  I E K redangulum , maius  cfle  redlangu- 
lo  GFH. 

Demonfiratw. 

DAtio  I E K re&anguli , ad  reftangulum  GFH  ,tcoro- 
* '■pofita  eft  cx  ratione  IE  ad  OF,  id  ell  DE  ad  DF, 
& ex  ratione  EK  ad  FH  , id  eft  EC  ad  FC  ; fed  ex 
ljidem quoque'compoGta  eft  ratio  reflanguli  DEC,  adreftangulum  DFC.Igitur 
»t  DEC  rc&angtjbiro  t ad  re&angulum  DFC,  fie  IEK  re&angulum,  eft  ad  re- 
itangulum  GFH.  eftautem  DEC  rcctangulum  maius  rectangulo<lDFC  (cum 
D C in  E diuifa  fit  bifariam)  igitur  & I E K rcccangolum  maius  eft  rcctangulo  GFH. 
Quod  erat  demonftrandum- 


PROPOSITIO  XXXVIII.  , 


OCcurrant  A B linear  quoccun- 
que  inter  le  parallclx , redhs 
£ BD,  EC,  EF  :quas  omnes  fcccc 
linea  FAD. 

Dico  ABC  rcftangulum , ad 
rc&angulum  ABC,  cam  habere 
rationcm,  quam  habec  DBE  re- 
£langulum,ad  rcdtangulum  DBE. 


Dcmonjiratio. 


■.  <J  . 


T>  Atio  rectanguli  A B C , ad  rcctangulum  ABC,  ' compomrur  ex  ratione  AB 
^■ad  A B, id  eft  DB  ad  D.B>  & ex  ratione  BG  ad  BC,  id  eft  BE  ad  BE,  fed 
ex  ijfdcm  compofira  eft  ratio  rectanguli  D B E,f  ad  rcctangulum  DBE,  igitur  rc- 
ctangulum ABC, ad  ABC  rcctangulum,  cam  habet  rationcm , quam  D BE  re- 
etangulum.adtcctangulum  DB  E.  Quodfuitdemonilrandum.  ’ 1 

PROPOSITIO  XXXIX. 

ESto  ABC  trianeuli  balls  A C,  bifariam  diuifain  D,  & rc&a  du£U 
BD. 

--  Dico 
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rtanguliABCquadrata,  funt  asqualia  quadrato  ADfcmel,  quadrato  D R bis,  & 
ZO  quadrato  ter  1'umpto.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XU. 

E'StoABC  triangulum  rcitangulum,  & ex  B 
l/recla  demitcacur  quzuis  BD  , ad  oppofuum 
latus  AC. 

Dico  AD,  BC  quadrata  fimulfumpta,  squad 
quadratis  AC,BD  fimul  fumptis. 

Dcmonflratio. 

QVoniam  angulus  B A C reftus  ponitur.erit  B C quadra- 
ture vna  cum  quadraco  AD,  atquale  tnbus  quadratis 
AB,  A C,  A D .'(edijfdem xquaic eft quadrarum  BDvna 
cum  quadrato  AC  .igitur  AD,  BC  quadraca,  squalia  funt  quadratis  AC  BD. 
Quod  crat  dcfnonftrandum. 

PROPOSITIO  XL  II. 

ESto  ABC  triangulum, 8c  ex Hngulisangulu du- 
Gtx  lines  B D , A F,  C E feccnt  latcta  oppofin 
bifariam  in  D,  E,F. 

Dico  AF,  EC,  BD, quadrata, ad  quadrata tria la* 
tcrum  tdanguli  ABC,  cam  habete  rationcm , quam 
triaadquatuor, 

Dcmonjlratio. 

. /"'VVadrara  AB , BC  fimul fumpra , squalia funt  quadratis 
3 V^Bp.  "AD  bis  fumpcis;  &c  AC.BC  quadrata , xqualia 
^ funtquadratis  EC, AEbisfumpcis;quadraraverdAB,AC 
squantur  quadratis  AF,CF  bis  fumptiss  igitur  quadrata 
AB,BC,  CA  femel fumpra, zqualiafunc quadratis  AF,CE,  BD,  AD,  AE.CF 
femel  fumpcis. Scd  AD,  A E,  CF  quadrata  , funtquarta  pars  quadratorum  AB, 
BC,  A Cl  igitur  quadraca  reiiqua  AF,  CEBD,  tres  habencquartas,  quadrato- 
rum  A B,  B C,  A C.  Quod  erat  demonfirandum. 

PROPOSITIO  XLIII. 

IN  triangulis  rcdagulis  qua- 
dratum  , quod  He  a latere 
retSlum  angulum  fubtenden- 
te,  squalecftcisquxa  latcri- 
bus  retftum  angulum  conti- 
nentibus,  dclcribuntur  qua- 
dratis. 

Derhotiftratio. 

Sit  ABC  triangulum reffangu- 
lum  , fc  laccrum  quadraca  ime 
AE,AF,CH,&FB  linca  fecet  AD  in  G-  Quoniam  anguli  KCB  EC  A funt 
inter lezqualcs dempro communi angulo  F.CB.crunt anguli  ACB,  ECKrcliqui, 

inter 
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inter  fc  xquales : fuiit  autem  E C, 

KC  duolatcra,  xqualia  duobus 
lateribus  A C>C  Biigicur  rcliquum 
latus  triangub  C KE,  rcliquo  la- 
tcri  trianguli  ABC  eft  xquaie: 
vndc  pundum  E eft  in  refta  H K> 

& EKC  triangulum  , xquaie 
triangulo  ABC-  Eodem  modo 
oftenditur  triangulum  ABC  x- 
quale  rriangnlo  DL  A , & pun- 
flum  D efle  in  diredumeumLF 
produ&a.  Rurfum  cum  D L latus, 
xquaie  fit  lateri  C K>  boc  eft  K H, 

& FL  xquaie  ipfi  AB,  id  eft  EKjerit  rcliquum  latus  EH,  xquaie  reliquo  DF> 
eftautem  angulus  FGD  (ob  BF,  LA  parallclas ) xqualis  angulo  DAL,ideft 
1 AC, id cftangulo  EIHi Sc angulus  EHI,  xqualisangulo  D FG,  igiturDFG,  , • 

EHI  rriangula,Sc  DG,  1 E latcra funr  inter  fe  xqualia.  Icerum cum  arrguli  ADI, 

GAC  fint  inter  fe  xquales , & A C,  AG  latcra  , xqualia lateribus  AD  , D1 , eric 
IDA  triangulum  , xquaie  triangulo  GAC;  vnde  dempto  communi  triangulo 
ABG.erit  ABC  triangulum  , xquaie  Trapezio  I BCD  I-  Igitur  cum  triangu- 
lum ABC.  id  eft  EKC  xquaie  fit  trapezio  IB  GDI,  & DFG  triangulum, 
xquaie  triangulo  EHI,  rcliqua  veto  Tint  communia, eric  AE  quadratum,  lace- 
ris  reflurn  angulum  lubteudentis,  xquaie  quadratis  A F,  C HJaterum  rc&iim  atl- 
gulum continentium.  Quoderat  demonftrandum. 

Scholion < 

“V\2monflrat  hdtie  cUnius  dj  47.  primi  Element.  triplici xhi  methodo.  fecut ejuamPele- 
L'/iran  fieri  pejfe  exi/limauit eopid  temen , non  necefiuta  erpo , etiemne:  ilUm , dlil 
vis  tfemonflmndam  djfumpjimus , mdxime  occdfone  Jequentium  audrttm  propejitionum.^ 

PROPOSITIO  X LI  V. 


ESto  A B C criangulum  amblygonium,&  lacerum  quadrata  A D,A  E, . 

CF.  ducaturq;  ex  C linca  C H lecans  orthogonaliter  in  H & I, lineas 
AB.KE. 

Dico  AD  quadratum  .fuperare quadrata  AE,CF,red;angulo  AB  H 
bis  fiumpto. 


Dtmonftratidi 

BVcatur  ex  A tinea  A M.fccans  in 
L X M orthogonalitet  lineas  CB 
GF,  Scfuper  AC  vcdiamecro  de- 
IcribatiirfemicirculiisAHCj.crafi- 
bii  is  pet  H St  L.  lunganturq;  pun- 
£ la  AG,CK,BD,BN,deinexB, 
rcdla  demittatur  BO,fecansort(io- 
gonalirerinOP  1 lineas  AC.  DN. 
QuoniamAM.CGlinex  .petcon- 
flru  dbonero  xquidiftant,  crit  AG  C 
triangulum  xquaie  dimidio  reftan- 
guli  Gl : eodem  raodo  triangulum 
C AK.xqualc  eft  dimidio  redtangu- 
li  A I i Rurfum  cum  anguli  A B E, 
CAN*  pet  conftrutftionem  refli 
fint.addico  communi  angulo  B AC, 
crunc  anguli  BAN , C A K inter  fe 
xquales  : funcautera  AB.ANlace- 


a y.ftrtf. 


fa. 
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ra,xqualia  duobus  latcribus  A C » A K ; igitur  triangulum  NAB,  xqualc  eft  rrian- 
gulo  CAK,&AI  re&angulu,  xqualc  rcdtangulo  A P : codcm  modo  oftendicur  re- 
<ftangulumCM,  xquarire&angulo  CP-  Vndc  AD  quadratum , xqualc  eft  rc- 
danguJis  AI,CMfimul  fumpcis.Sed  A I rettangulum,  iupcrac  quadrature  AE.re- 
ftangulo  B I,  id  eft  re&angulo  A B H,  Sc  C M re&angulum,fupcrac  quadracum  C F» 
rc&angulo  B M , id  eft  rerftangulo  CBL  ,ideftABH  rc&angulo ; igitur  quadra- 
ture A D,  fupcratquadraca  AE>  C F.  rcttangulo  A B H bis  fumpeo.  Quod  crat  de- 
monftrandum. 

Scholion.- 

T)RopoJ!tionem  h*nc  ,vti  dr fcquentem , licet  demonjlrtt  Euclidet  Lib.trprtp.il.  dr  tj.  non 
•*-  miucundum  ttmen fore  put  dm  ft  vtrtmque  eo  dtfeurfu  quo  Fpthdpprm  47 . prime  Element, 
hoc  loco  demonjlrorem, 

PROPOSITIO  X L V. 

EST&  ABC  triangulum oxygonium,  8c  larerum  quadrata  AD,  CE, 
A F.  Ducaturqueex  A linca  AG,fccans  orthogonaliccr in H,8c G, 
lincas  CB  ,IE. 

Dico  AD  quadratum  dcficcre  a quadratis  CE,  AF,  rectangulo 
HBC  bis  fumpeo. 

Demonflratio. 


a ji.  Ttrtif. 


DVcatur  ex  C ti- 
nea, fecansor- 
thogonaliterinL8c 
K lincas  A B,  FM, 
iunganrurque  pun- 
cta  AI.CM.BD, 
BN-  deferipto  dcin 
fuper  ACvt  diamc- 
tro  , fcmicirculo 
AHC,  (quirranfi- 
bitpcraH&KJdc- 
miitaturexB, linca 
BO, fecans  ortho- 
gonalitcrin  O 8c  P, 
lincas  AC  , DN- 
Quoniam  AM,  L C 
lines  asquidiftanr, 
etit  MAC  trian- 
gulum,  zqualc  di- 
midio  rcccanguli 
A K,  eodemq;  mo- 
do triangulii  AIC, 

zqualc dimidio rcctanguli  CG-  rurfum  cum  anguli  MAB.C  ANperconftructio- 
ncmfintzqualcs,  addico  communiangulo  B AC erunt anguli  MAC, BA Nquo- 
que  inter  fe  xquales , funt  autem  & latera  A M,  A C xqualia  duobus  lateribus  A B, 
A N,  igitur  triangulum  M A C.atquale  triangulo  B AN,  8c  A K rectangulum^tqua- 
le  tectangulo  A P : duplo  nimirum  trianguli  B AN.Eodcm  modo  oftendicur  rectan- 
gulumCG,  zqualeeiTc  rcctanguloCP  : quare  AD  quadratum,  xqualc  eft  re- 
crangulis  CG  , A K.  fed  C G rectangulum  deficit  a quadrato  C E , rectangulo  H Es 
id  eft  rectangulo  HBC;  &AK  rectangulum,  deficit  a quadrato  AF  , rectangu- 
IoLF.ideft  rectangulo  AB  L,  id  eft  rectangulo  HBC  j igitur  quadracum  AD, 
defici  t a quadratis  C E,A F, rectangulo  H B C,bis fiimpto.Quud  crat  demonftrandu. 

PRO- 
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proposition  lvi. 

PArallclogrammi  ABC,  diamctrum  AC  , fecet  EF  , xquidiftans 
ipft  AB  in  G.  ponatur  iniupcr  B F. 

Dico  GH.HA.HC.  tres  ells  in  continua  rations. 


Demonjlratto.- 

Slmilia namquc  (untcriangula,  AHF.BHC, 
auemaftmodum A triangula  GHF,  AHG: 
quare  vr  CH  aft  HA  , hoc  eft  BH  aft  HF, 

)ta  HA  aft  H G. Quod crat ftcmonftranftum. 

PROPOSITIO  XLVII. 

Sint  A B CD  cuiufcumqueparallclo- 

erammi.diametri  AB,CD.  . , 

Dioodiamctrorumquadrata  fitnulfumpta,  xqualiacfte  quadraus  a- 
terumfigurx.  ' 

! Demonfiratio . 

PEr  ttigefimam  nonam  huius,  quaftrata  A C, 

A D xquantur  quaftraris  EC  » FA  bis 
fumpets:  & pereandem  quadrata  CB,  BD 
xquaha  hint  ijfftem  i icilicet  quaftratis  EC, 

EB  bis fumptis ,fed quadratum  CD  equa- 
tor EC  quadratoquater  fumpto, & ABqua- 
ftratuin,  quaftrato  EA  quater  fumpto : patet 
ergo  veritas  propofitionis. 


PROPOSITIO  XLVI II. 

ESto  ABC  trianguium  ifofcelcs,  du&aque  ex  C , alterutro  angulo- 
rumxqualium,  vtcunquelinea  CD,quxAB  lateri,occurrat  in  D, 
fiat  ipfi  C D xqualis  D E,  iunganturque  EC. 

Dicoangulum  BCD,  duplumcfle anguli  ACE. 

Demonjlratio. 

A Ngulus  DAC  xqualis  b eft  duobus 
■a*angulis  D E C , A C E , id  eft  pet  con- 
ftruAhoncm,  angulo  DCE  vna  cum  an- 
gulo  ACE,  id  eft  angulo  DC  A vna  , 
cum  angulo  ACE  bis  fumpto.  Scft  angu- 
lo D A C xquatur  angulus  B C A,  eftm  c 
A B C fit  ifofceles;  igitut  angulus  B C A, 
acauatur  angulo  DC  A,  vna  cumangu- 
lo  ACE  bis  fumpto, ftemptoigitur  com- 
muni  angulo  DCA,  manct  angulus  BCD,  xqualis  angulo  ACE  bis  fumpto. 
Quofterat  demonfttandum. 
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PROPOSITIO  X L I X. 

ESto  ABC  triangulum  obtulaugulum , oportcat  AB  lacus  fubtcn- 
lum  angulo  obtufoita  fecare  in  E,  vc  AF. , EB  quadrata,  a-qualia 
lintquadratis  AC.CB.  ‘ 

ConJlruUio^  demonflr.itio. 

• ' pRodufla  AC  inF,  vt  AC,  CF 

B 

\ 

:»  Ac 


■*-  lirrez  fine  inter  fczqualcs.iungan- 
tur  FB,  producaturquc  AB  inGve 
G B , B F line*  lint  zquales : turn  AG 
bifariam  fecccurin  E : Dico  fa&um 
efle  quod  peti^ur Quoniam  A C,C  F 
linc^  func  inter  fe  zquales,  cruc  ABC, 
G B F triangula  zquaiia , Sc  quia  an- 
. . .. , , . gulus  ACB  obtuius  eft,  erit  AB 

latus,  lubtenfum  angulo  A CB , tnaius  latere  BF,  id  eft  per  conftruaionem, latere 
, , s,„.  • qUtrC  Pu"-‘u,m  K cadet  inter  A & B.  igitur  cum  AG  Imca  diu.fa  fit  bifa- 
A "J3"1 £ ’ (&!’on  ^3r,3m  m B > crunt  AB.BG  quadrata  dupla  » qu.tdratorum 
EBi  fedSAIi,  BG  quadrata,  id  eft  AB,  BF,  dupla  !>  funt  quadratorutn 

AC,  CB, igitur  quadrata  AE,  EB.atqualiafuntquadtatis  AC,  CB.  diuifimus 

igicurlatus  AB,  &c.Quod  era c faciendum. 

A liter.  * 

TTNhmittaturcx  B linea  BD,  normalis  ad  recbam  AC, fcccturquc  ABin  E re 
* \ £ rcaangulum *q uccur  rcdangulo  A CD  ( quod  fieri  poife  cx  coconftat, 
ci> turn-  Hi!  '"rl  ' r5  AD>)  B,C0f3<3lim  eflcqnodpccinir.  Quadratum 

j,  A B zqualc  cftquadrans  AC,  CB  & ACD  ' redangulo  bis  fun,pto/Ted& A B 
a , .s««,- quadratum zqualcJ eft quadratis  AE,  EB  & AEB  reftangulo  bis  lumpto,  Wur 
quadrata  AC,  C B,  vna  cum rcdanguln  A CDzqualia  lunt qtiadratis  AE,EB 
vna cum reflangulo -AEB.  funt  autem  A C D,  A E B rcdangula inter- (e  percon- 
jfu.Stlone.tn.  zqualia , igitur  & quadrata  AC,  CB,squalia  limtquadratis  AE.EB. 
diuifimus  igitur,  &c.  Quod  crat  faciendum. 


PROPOSITIO  L. 

DAtisduobus  triangulis  ABC,  CDE  inxqualis  alticudinis, fuper 
cadcm,  vel  zquali  bad  in  dirc£him  conftitutis,  lineam  duccrc,panl- 
lelam  bad  A C , qua:  auferat  triangula  in  data  ration*  M ad  N. 

Conftrnclto  (y  demonflratw. 

T\Vcaturex  D lineaDK, pa- 
A-^rallcla  bafi  AC , occurreus 
ABC  triangulilatetibus , inK 
6c  L : dcin  fiat  vc  Mad  N,  lie 
LBK  triangulum,  ad  triangulu 
OPQ,  quod fimile fit triangu- 
lo  CDE- turn  quqdamducatur 
F G , parallela  bafi  A C , occur- 
tens  ABC  trianguli  latctibus 
in  F Sr  G>  6c  CDE  ttiangtlli 
latcribus  in  H 6c  1,  vt'  FGfic 
ad  HI,  ficut  LK  ad  PQ/Di- 
co  factum  cftc  quod  petit  ur.  Quoniam  FG  eft  ad  HI,  vt  LK  ad  PQ^ritpermu- 
tando  inuertendo  vt  L K ad  FG.lic  P Q_ad  HI  : fed  LBK  triangulum,  eft  aft 
f triangulum  FBG,  in duplicata  frarionecius,  quamhabet  L K linea, ad  lineam  FG, 
s Hid.  ' 6c  POQ.  triangulum  eft  ad  triangulum  CDE  in  duplicata  g rationc  line?  PQ_ 

• « aci 
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ad  H I, qui.r P O Q> H D I tri.ingula funt fimiliaiigitur vt  triangulum £. B KlJ trian- 
gulum  F B G> ita ell  triangulum  p O Qj  ad  triangulum  HDI,  Srpermutando  vc 
LBK  ctiangulum,  ad  triangulum  POQ,lic  FBG  criangulum , eft  ad  tri.uigulutn 
HD  I : fed  LBK  triangulum,  per  conftruflionem  eft  ad  criangulum  P O Q^vtMad 
N.igiturvtM  ad  N lie  FBG  criangulum  eft  ad  criangulum  HD  I.  Duximus  igi- 
tut  lincam,  &c.  Quod  erac  faciendum. 


PROPOSITIO  LI.* 

DAto  triangulo  A B C,linea  DE,  Stangulo  ABC.  Oporreat  in  eo- 
dem  angulo  ABC  reftam  fubtendcre  L M,datx  D E xqualem, 
qux  auferat  triangulum , dato  ABC  trianguloxquale.  Oportetauttm 
ABC  triangulum,  non  ciTcmaiusilofcdi,  quodfuper  DE  poni  poteft, 
habens  ad  verticem  angulum , data  ABC  xqualem. 

, ConfiruClio  &•  demonjiraxio. 

CVper  DE  line*  fegmentum  fiat  circuli, 

‘■'concinens  angulum  , A BC  sequalcm.Di- 
uifaque  DE  bilariamin  G,  crigeur  refta 
GI  > normalis  ad  lincam  A C»  iungamurque 
pundta  Dl>  lE.  Dein  ex  B dcmitcatur  li- 
nca  BF  , normalis  ad  bafim  AC  : fiat^ue 
vt  DE  ad  AC,  ica  BF  ad  HG  • crunt 
ABC,  DHE  * triangula  inter  iexqualia. 

Sc  H puneftum  non  cadet  lupra  I, quia  A B C 
triangulum  pcrconftru&ioncm  non  eft  ma- 
ins, criangulo  D I El  cum  refla  ducacur  H K, 
parallela baft  DE,  occurrens  circulo  in  K. 

IunCtilqucpundis  DK.EK,  fiacBM  xqua- 
lisipfi  DK,  Sc  BL  arqualis  ipfi  KE , iun- 
ganturque  LM.  Dico  LEM  triangulum 
latislaccre  petitionl : Quoniam  HK.DE 
line* funr parallel*,  erit  EKD  triangulum 
atqualc  criangulo  D HE,  id  eft  per  conftru- 
flioncm criangulo  ABC;  eft  autem  angu- 
lus  ABC,xqualis  angulo  DIE, id  eft  an- 
gulo b DKE.&  DK,  KE  Uccra  per  con- 
ftrnflioneni  xqualia  lateribus  L B , B M,igi- 
tur  triangulum  LBM  qqualc eft triangulo  DKE,  idefttriangulo  ABC,  Sc M L 
latusxquale  laceri  DE-  igtcurangulo  ABC  reftam  fubcendimus , 8cc.  Quod  erac 
faciendum. 

PROPOSITIO  LII. 

DAtarc&i  A B,  vtcunquc  diuifain  D;  fuper  A B triangulum  confti* 
mere  AC  B,  habens  ad  C verticem, angulum  dato  F,xqualem;quem 
re&a  ex  C per  D a&a , diuidat  bifa- 
riam. 

CanSlruEho  ty  demonftrdtu). 

CVper  AB  reSa  legmentum  deferiba- 
c^tur  circuit,  continens  angulum  B C A 
xqualem  dato  F ; pcrfeSoljue  circuits 
ACB,  fccetur arcus  AEB  bffariamia 
E,S£  ex  E per  D linca  agatur  E C.occur- 
rens  circuli peripherix  in  Cl  iungantur- 
quepundaAC,  CB.  Dicofaflum  efle  quod  petmir.cilm  enim arcus  AEB  per 

E a sonftru- 


a CUu.td 

tf/utk 
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a tl.Tmi  eonftru&ionem bifariam in  E fitdiuifus,erunt  ACE, BCEanguli inter fc  »xquales, 
adcoque  angulus  ACB  bifariam diuifus,  fed  angulus  ACB  per  conftruttioncni 
eft  xqualis  angulodaco  F;  igitur  luper  AB  retta  trianguium  conftituimus  , &c. 
Quod  erat  faciendum. 

PRO  POSITIO  L II I. 


DAto  Angulo  ABC, re&am fubtendere,  qua:  ABC  trianguium  x- 
qualeconfticuat,  figura:  rectilinear  G;(ic  vc  A B,  B C latcrum,  dif- 
ferentia fit  tcqualis  data:  re£ta:  H. 


b Prr  A»- 
dtrfmtMM 


eij.Sfxti. 


Co»Jlru£ho,Cr  demon/iratio. 

Flat  EF  D trianguium  ifofcelei  xqua- 
le  figura-  rcftilincx  G,habensangu- 
lum  ad  vertieem xquale angulo  ABC: 
habita  dcin  media  D F , exceffu  cx- 
tremaruih  H,  b inueniantur  extrema: 
AB,BC  iungamurque  punda  AC. Di- 
et) faftum  cilc  quod  petitur.  Quoniatn 
angulo  A B C>per  cohftruflioncm  squa- 
lls eft  angulus  EFD  , fitaucemvtAB 
ad  DF  lie  1)F  ad  BC  per  conftru- 
dtionem,  id  eft  EF  ad  BC.erirABC 
trianguium  c xquale  ttiangulo  DFEi 
id  eft  per  conftru&ioncm.figurx  reeb- 
Imcx  Gieftautem  H differentia  late- 
rum  AB,  BC  ( igitur  angulo  ABC  rcctam  fubtendimus , See.  Quod  erat  facien- 
dum. • "■-*  ■ .1, .. 

PROPOSITIO  LIV. 


DAto  Angulo  ABC,  refrain  fubcendefe  AC,  Vtex  B in  AC,  de- 
miflalinea  BD,  angulum producat  ADB,  xqualefn angulo  ABC; 
ablcindatq;  refram  C D,  ad  quatn  AB  linca , datam  habcat  rationcm 
Had  I. 

ConHruilio  & Demonftrutto.  , 

. "Clat  vc  H ad  I,  fic  AB  linca  ad  lineatn 
F G.  dataejue  A B media , & F G ex- 
tremarum differentia , inueniantur  extre- 
ma: EG,  EF:  eric  EG  maiof  recti  AB. 
> ' !•  Ducatur igitftr  ex  A linea  AC  xqualis re- 
cta EG,  occurrens  BC  Uteri  in  C.pina- 
pta^ue  CD  xquali  ipfi  F C,  iuniSnriK 
' d puncra  DB.  Dico factum  effe  quad  peef- 

ft  V X tur.  Quoniam  tam  A C , EG  linca.,  quam 

DC,  FG  funt  inter  fe  aquales , eric  AD 
reliqua,aqualis  rcliqua  EF.  Quare  AD  eft  ad  AB,  vt  AB  ad  ACieftauteman- 
gulus  CAB,  communis  triangulis  AD  B , A C B ( igitur  triangula  A D B,  A C B 
iif.Smi  Hint  Jintcrle  fimilia:  angtllufque  ADB  xqualis  angulo  ABC. ;Rurfum cum  DC 
perconftruffionem  fit  xqualis  ipfi  FG.eritvc  A Bad  F G , fic,  AB  ad  DC,  fed 
A B eft  ad  F G pet  conftru£tioiiem  vt  H ad  I,  igitur  vt  H ad.I-,  fic  A B.  eft.  ad 
DC,  vnde  angulo  ABC  rcctam  fubtendimus  Sic.  Quod  erat  faciendum.  , 

• : i.M  - If!  i \ 

i '..i  n.j  - , o .i  . . i 

...  i :.ii3tint  - Us  , .,.rj  . P A R S 
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PARS  TERTIA. 

• cDc  reclangnlomm  inter fe  proport tone. 

PROPOSITIO  lv. 

£^1  ABlinea,  diuilafuerit  vtcunque  in  C & D: 

Dico  ACB,  COB  rcitangula,  xqualia  cfle  rciftangulis  BDA, 

rvr1  A 


Dcmonjlratio. 

QVadratum  AB  , xquale  eft  B A quadrato  fed  AB  J quadrature  xquatur  a 
quadratis  AC»C  D , DB , vna  rum  re&angulis  ACB,  CD  B .bisfumptis,  Sc  * 
B A quadratum  xquatur  quadratis  BD,  CD,  CA,  vnacumre&angulis  BDA, 
DCA  bisfumptis  • Igicur  ablatis coinmunibus quadratis  AC,  CD,  DB  , rema- 
nent ACB,  CDB  re&angula j acqualia rcftangulis  BDA,  DCA. 

CoroUanum. 

■pRopofitio  hxc  quoque  vera  eft , fi  AB  Iinca , vtcumque  Sr  quotcumque  punftis 
A diuidatur.  E.ideroquc  ell  methodus  progrcdicndi , id  dcmonfirandi , qua  in  pro 
poiitionc  vfifilmus.  ' ' . 

■PROP0SITIO  LVI. 

SI  fuetic  vtAB  ad  BC.fic  AO  ad  D F , & BC  line*  xqualis  E F. 
Dico  A B O E , re&angulum  xquale  efli  rcdtangulo  C B D. 


Demonfiratto. 


QVotiiam  per  conftruftionem  A B C E F 

cft.vt  AB  ad  BC,  fit  AD  ~ ip 

ad  DF,  critpermuiando , inuer-  . ; . , ( .. 

tendo.vt  AD  ad  AB,  fif  DF  ad  FE,  it^ftad  BC  : 8c  diuidendo,  vt  AB  ad 
BD.fie  FB  ad  D£|  id  eft  B,C-ad  DEii  quarc  ABI,)E  re&angulmn,  Xquale 
eftreflanguio  CBD.  Quodetardemonftrandum. 

PROPOSITI  O L V 1 1 . 

SI  fuerit  AB  re&a  diuila  inC&DvtAC  t>B,  line*  fint  inter  fe 
arqualcs;  • • * * ' ' 1 

A C D B 

Dico  CB  quadratum  > .sequari  quadrato  AC  vna  cum  rcdangqfq 

ABCD.  tiv:-i|-r,  . f = i * ill 

Demanftratio.  - ( ( 

QVadratum  AB , xquale  eft  quadratis  AC,  CB  , vna  cum  ACB  redangulo 
bis  fumpen : fed  AC  quadratum , vni  cumrcftangulo  ACB  , xquale  eft  re- 

E 5 ftangulo 
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ttangulo  CAB.  igitur  quadrature  AB,  xquale  eft  qua.lrato  CB,  vna  cum  re- 
Aanguhs  ACB.  CAB.  Rurfum  A B quadratum  ,xqualecft  reiftangulis  AB  CD. 
C A B , D B A;  igitur  quadratum  C B , vna  cum  rcAangulis  A C B,  C A B , xquale 
cftrc&anguiis  A B CD, CAB.  D B A. quarc  dempto communircSanguloC  ABi 
arqualia  remanent  C B quadratum . vna  cum  redangulo  ACB,  recftingdlis  AB  C D, 
DBA,  id  eft  re<ftangutis  A BCD,  B D A , vni  cum  quadrato  D B : abiatfs  igitur 
xqualibus redangulis  BDA,  ACB,  manet  CB  quadratum,  xquale  quadrato 
D B,  id  eft  AC,  vna  cum  rc&angulo  A BCD.  Qiiodfuicdcmonftranduin. 

PROPOSITIO  L VII 1. 


A . ” E c D Cl  fuetit  A D linea, diuifa in  B 

Osc  C , Vc  A B CD  linez  lint 
zquales,  fumaturadtem  inter  B Sc  C,  pun&um  quoduis  E; 

Dico  A E D rcftangulum , zqualc  elle  rectangulis  C E A , E B A,  vna 
Cum  quadrato  AB; 

Dtmdrtflratio. 

EAangulumAED,  Zqualc  eft  rectangulis  • ABEC,  BEC  * BECD  , vna 
Avcumquadrato  AB:  ledijfdem,  zqualia  funr  rectangula  AEC  , ABE,  vna 
1 cum  quadrato  AB;  (quia  AEC,  * xqaatur  rectangulis  ABEC,  BEC  ) igitur 
A ED  reccangulum  , xquale  eft  rectangulis  CEA,  EBA  , vna  cum  quadrato 
AB)  Quod  crac  demon  0 rand  urn. 

PROPOSltlO  LIX. 


SI  fuerit  AC  linea , vetunque  diuila  in  D , B,  E| 

Dico  rectangula  ADC,  AEC,  DBE;  zqualia  clTe  reftangulis 
ABC,  ADB,  BEC,  ADEC. 


B E 


Demonjlratio. 

ciM.  15  Ectangulum  ADC , zquale  eft  rectangulis  ADB,  c ADBE.  ADEC:  8c 
iiM.  ^AEC  rectangulum,  dzqualecft  rectangulis,  CEB,  CEBD, CEDA;quate 
addno rectanguloDBE,crunt  ADC,  AEC, DBE rectangula.atqualia  rectangu- 
lis ADB,  ADBE,  ADEC.  CEB.  CE&D,  CEDA,  DBE.  fed  Sc  ABC 
rectangulum,  zqualc  eft  rectangulis  DBE,  ADBE.  CEBD,  CEDA;  additis 
Igitur  reccangubs  ADB,  BEC,  ADEC.erunt  ABC,  ADB,  BEG,  ADEC 
rectangula,  zqualia  rectangulis  ADB,  ADBE  ; ADEC.CfeB,  CEBD, 
CEDA,  DBE:  fed  8c  ijfdem  rectangulis,  oftenlafunt  zqualia  .rectangula  ADC, 
AEC,  DBE;  Igitur  rectangula  ADC,  AEC, DBE,  zqualia  funt  rectangulis 
ABC,  ADB.  BEC,  ADEC.  Qjiod fijit demonft randum. 

. ..  . • * • ).  • 

PROPOSITIO  LX. 

QU  fuerit  AB  linea,  diuila  inquinque  partcs^quales , pundis  C,  D, 
O E,  F.  Sc  ciqu^uis  in  direilum  adijeiatur  G A. 

Dico  GD  quadratum,  xquale  elfc  quadrato  AG,  vna  cum  rciftangu- 

G A C D E F ft 

Vemon- 
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Demonfiratto.  , 

Q Vac) raram  C.D,  xqoale eft quadratis  AG,  AD  vnactnn*  rcdhngulo  G A D »<!*«»• 
,bis  Ibmpto  ■ led  AD  quadrarum .xqualeeftquadratis  AC, CD,  vnacumre- 
ftannuld  ACD  bis  *>  (inn  pro  i id  eft  vua  cum  quadratis  DE,  EF  i &:  G AD  re- 
ftangutlrtn  bis  fqmptum.xqnalc  cftrectangulis , G ACE,  GAEB,  id  eft  rct'tan- *cri'  . 
gulo  GACB  (till  CE  ■ EB  lineas  xquales  linex  CB)  igitur  quadr.itum  GD, 
arqitalc eft, quadratis  AG, AC,  CD,  DE,  EF.vnicumretftiilguIo  GA,  CB.  , 
Rurftim  rc£t.ingulum  G CB  • xqu.de  eft  rcclangulis  GACB  i ACB:  led  A C B 
rc&angulum xqup4c  eft , re&angulis  ACD  i ACDE  > ACE't*  . ACFB,  id  eft 
quadratis  AC,  CD.DE,  EF,  vnacum  rcAangulo  GACBi  igituraddito  qua- 
drato  AG,  crit  G C B rcchngiilunt,  vna  cum  qu.ulr.uo  A G , xquale  quadrato  G D. 

Quod  crat  demonftrandurn. 

PROPOSITIO  L X I. 


C D 


#~*Eccrur  A B,  in  quotuis  partes  A 

vtcunquc  in  C,  D,  E,  &c. 

Dico  quadrata  AC,CD,DE,  E B , fimul  cum  rc&angiilis'ACB, 
CDB,  D E B bis  fumptis , arquari  quadrato  totius  A B: 

Demonflratio . 

QVadratum enim  AB,  xquatur  quadratis  AC,  CB  $c  -re&angulo  c A*CB  bisc  4 
fumpto;  codcm modo qu.uftatum  C B , xqudc  eft  quadratis  CD,  DB.&rc-^ 
&angulo  CDB,  bis  fumpto  ; denique  & quadratum  DB  xqualc  eft  quadratis  DE, 

E B , & rc&.uigulo  D E B bis  fumpto.  collc&is  igitur  in  vnum  quadratis  A C , C D, 

D E,  E B , &c  redtangulis  A C B *CD  B , D E B bis  fumptis;  exfurget  quanticas,qua- 
draco  AB  xqualis.  Quod fuic demonftrandurn. 

CorolUrium. 


HInc  colligcrc  licet > quod  de  duabusf  e&is  lineis,quomodocumque  diuiHs  etiam 
fecundum  diffi mi llimas  rationes,  iudicium  ferre  debeamus.  Ex  difcurlii  enim 
pofico  in  demonftrationchuius  propofitionis  conftati.quadr.ua  partium  cuiufcum- 
quelfcex,  cum  re&angulis  bis  fimul  fumptis  ,qu£lpb  porcibus  Hunt,  fecundum  tc- 
Jiotetkpropofitionc  contcntiim , xqualia  efle  quadrato  totius ; vndc  cam  proporrio- 
/jcmhTOercncccftariumeftquadr  ira  partium  vnius, fimul  cum  rc&agulis  bis  fumptis, 
ad'quaeftata  .omnia  partium  altcrius,  cum  rc&angulis  (iiis  bis  fumptis, quam  ipfamec 
- quadrata  totarum  inter  fc  obtincnt.Quod  admirat i one  non  caret,  cum  vua quantira- 
cum, m pauciflimas  partes  poilit  diuidi,  deera  vero in quamplurimas. 

Hoc  etiamquod  fubiungam,  ignorantibus  Gcometriam  maxime*,  videbitur  parum 
crcdibilc  ; fi  datum  numcrum  verbi  gratia  ioo.quis  iubeatur,fccum  tacitusin  plurcs 
pro  libicu  partes  partin' , dcinde  lingularum  partium  quadrata, in  vnam  Vummam  cob 
lccca , feponar  j qux  fummx  , ex  multiplicanonibus  partium  inter  fe , fecundum  fen- 
fum  propofidonc  contemum,  coniuncta,  certum  queodam  numcrum  iibi  compu- 
rarir.  Alter  vero  Geometric  gnarus.fponfionccumcofacta,  ccrtecfe  diuinaturum 
cum  numcrum  , quern  fupputationcracta  , in  codicillis confcripferir.  Vt  res  etiam 
ryronum  captui  magis  accommodetur ; cam  fufius  nonnibil  dcducam. 
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3° 


5o 


B 


400 


900 


1600 

JiOO 


D 

1500 

3000 


1500 


Ponatur  numerus  loo.cx* 
polltus  , Junius  in  qubtuis 
partes ; verbi  gratia  in  A C» 
Cl),  DB.  fitque  AC  par- 
tiumxo:  CD,  parjiura  30: 
refid uutnigitur  pardumjo. 
iubetur  lingulas  partes  muh 
tiplicarc  per  feip/asf  produ- 
cent  hx  muhiplicactoncs 
tres  futnmas ; quarum  prima 
400.lcca.-ia  900.  tertia  1500, 
partes  comincbit.  Vltcrius, 
iubetur  AC  , muldplicare 
per  numcrum  C B.  hoc  eft 
10.  per  So.  8c  emergit  fum- 
ma  1600.  qua:  bis  lumpca,ex- 
cref  it  ad  lum(nam  .3100. 
Denique  hoc  facto,  etiara 
numeru.m  CD  ducerc  m 
DJJ.8c  cxlurgct  fumma  1500. 

qua:  btsfjthptacflicicnumcfuiT)  3000.  tandem  colligic  hare  produftainvnammaf- 
fam , cuius  fumma  eft  10000.  quam  Geometra  difcuriu  propolitioms  iam  pofitx,(ola 
mulriplicationc  numcri  too.  per  100.  fa&am  lllico  man.feftara.habebu,  fcthcct 
joooo.  9 

PROPOS1TIO  L X 1 1. 


400 

900 

2500 

3000 

3200 

10000 


D 


SI  fucric  AB  linca , diuifavt- 

cunque  pun&is  C D. 

' Dico  re&angulum  fub  AB,6c 
compofiracx  ACDBj  vna  cum  rc&angulo  Tub  CD,  &compofitaex 
AC  D B y a^quale  efle  redangulis  BC  A , L)  BC,  aDB,  CAD,  iimui 
fumpeis. 

DemonJIrdtio. 

D E&angulum  fuper  AB,  8c  compofira  ex  AC  DB  , arquale  a eft  redangu/i* 
^CAB.DBA;  id  eft  re&anguhs  ACB,  ADB,  vna  emu  quadrads  AC,DB; 
id  eft  arquale  reftang  hs  CDB,  ACDB,  DCA,  BDCA,  vna  cum  quadrads 
AC,DB  *Rurfum  redangulum fuper  C D,  8c co  i.polita  ex  ACD  B , ae^uakeft 
rjr&ang.  Its  AC  D,C D B:  igttur  rcdangulum Cper  A B,  8c  compel] ta ex  A^DB, 
vi»c  .mrc&angulofuper  C D,  8c  compofita  ex  ACDB,  xq  iale  eft  rodtjJjgulis, 
CDB,  ACDB,  DCA,  BDCA,  ACD,  CDB,vua cum  quadrads  AC,DB- 
Jtcrum  redtangulum  B C A , xqualccft  re&angulis  DCA,  B DC  A *Jrcm  DBC 
rc&angulum,  xqualccft  rc&angulo  BDC,  vnd  cum  quadrate  DB  \ item  ADB 
rc&angJum,  xquale  eft  re&angulis  CDB,  ACDB  ; denique  rcdangulum, 
CAD,  xquale  eft  rc&angulo  ACD,  vna  cum  quadrato  AC;  igitur  rc«3angula 
BCA,DBC,  ADB,  CAD,  xqualia font rc&angulo fub  A B , 8c compofita ex 
ACDB,  vnd  cum  rcdangulo  fob  C D , 8c  comppfica  ex  A C D B.  Quod  crat  dc- 
monftrandum. 


R 


PROPOSITIO  LXIIf. 

Edam  AB.diuifam  vrcuncjuem  C D,iterumin  Ediuidcrc,vt  A ED 
rcttangulum , arquale  fit  redangulo  B E C. 


I 


Con- 
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Confirntiio  & demonfiratio. 


CVper  AD,  CB  vt  diametris,  circuit 
^defcribantur,  AFD,  DFC.  qui  oc- 
curranc  fibi  muruo  in  F : turn  ex  I'  rc&a 
demictatur  FE,  normalis  ad  lincam  AB. 
DicopunAum  E,  fatisfaccrcpctmoni.pa- 
tcr ; cum  ra  m A E D,  qudm  BEC  rcdl.in- 
guium  xquale  , lit  quadrate  FE.  igitur 
Imeam  AB,  vtcuinque  in  C & D diui- 
i'am,  iterum (ccuimus  in Ei  See.  Quod crac 
faciendum. 


a ji .Tina. 


PROPOSITIO  L X I V. 


Lincam  AB  diuifam  vtcunque  in  C , D.  iterum  diuidere  in  E , vt 
CEA  rcdangulum,  xquale  fic  re&angulo  DEB. 

QmfiruElio  demonfiratio. 

DEfcribantur  fuper  A C > D B li- 
nei$ , vt  diametris,  circuli  A I C, 

BHD:  quos  in  H & I contingac 
linea  HI;  quabifariam  in  G diui- 
fa , demittatur  ex  G linea  G E,  nor- 
malisad reftam  AB.  Dicopun&um 
E,  cite  quod  queritur. iecetur  BE 
linea  in  F , vt  EF  quadratum  Cc 
xquale re&anguio  DEB.  Si  per  F, 
ex  G ducatur  refta  GN,  occur- 
rens  circulo  D H B in  M , & N.  & 
ex  G ducatur  altera  GK.occurrens  circulo  AIC  in  L 8c  K. facta  conftructio- 
ne  vt prius.  Quoniam per conftructionem, EF  quadratum,  xquale ponitur  recran.  ^ ? , 
gulo  DEB;  Sc  H'C  recta  eft  tangens,  eric  FG  quadratum,  xquale b rectangulo 
MGN;(edFG  quadratum  xquale  eft  quadratis  EG,  EF,  igitur  Sc  M GN  rectan- 
gulum  xquale  eft  quadratis  , EG.EF  : id  eftquadrato  EG,  vna  cum  rectangulo 
DEB;  eodem  rttodo  oftendetur  LGK  rectangulum , xquari quadrato  EG,vni 
cum  rectangulo  AEC.  Vnde , cum xqualia lint rectangula  LGK  ,MGN,dem- 
ptocommutWquadrato  E G,  erunt  AEC,  DEB  rectangula,  inter  fe  xqualia. 
Diuilimus  igitur  lincam  A B in  E,  Sic.  Quod  erac  faciendum. 

PROPOSITIO  L X V. 


DAtx  fint  dux  line*  A & BF.  oportet  BF  line* , quandam  FC 
adijeere  , vt  quadratum  A ad  BCF  retlangulum  datam  habcat 
rationem  D ad  E. 


ConflruEho  (y  demonfiratio. 


'Clat  vt  D ad  E , lie  A quadratum, ad quadra- 
A cum  G;  dem  FB  linea:  quxdarn  adiungatur 
FC,vt  BC,  G,  FC.  tres  fintincontinua  analo. 
gia:  quod  fiet  li  data  difFerenda  extremarumBF. 
Sc  media  G.  inuemantue  extrema*  FC,CB  per 
Andcriomum  Sc  alios.  Dico  Factum  cfl'c  quod  pc- 
titur.  Quoniam  B C,  G.  F C linex  funt  conti- 


A G 


B F C 

D F. 

F nux 
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niixproportionaies,eric  BCF  reccangulum,  xquale  quadrato  G:  igitur  quadra- 
tum  A eft  ad  reccangulum  BCF  vc  A quadratum,ad  auadratum  G;  id  eft  per 
conftruceibnem  vt  D ad  E.  Igicurrcctx  B F qu.md.im  addidimus,  &c.  Quod  erat 
fociendum. 

PROPOS1TIO  LXVF. 

DAtx  lines:  A B , inxqualirer  in  C diuifie , quandim  B D adiiccrc,  vt 
BD  A rcftangulum,  arqualc  fie  quadrato  C D. 

Conslruclio  demonflratio. 

Flat  AE  xqualis  CB.  & fiat  qua- 
draco  CB  xquale  rcftangulum 
' ’ ECB1).  Dico  faftum  cfl’c  quot  peci- 

tur. Sunt enim per conftruftioncm  continux  DB,  BC,  CE  > &'quia  AE  xqua- 
tj.Hmm.  Jiscft  C B,  cruntdz  BD,  DC,  DA  ' continux  proportionates  i vnde  CD  qua- 
drato  xqualc  eft  reftangulum  BDA.  addidimus  igitur  reftam.  Quod  erat  facien- 
dum. 

P ROPOSITIO  LXVII. 


A 

E . F 
habere  rationem , 


SI  fuerit  A ad  B , vt  C ad 
D,  & E ad  F , vt  G ad  H. 

Dico  AH  rcftangulum, 

ad  reftangulum  B G , cam 
quam  habet  C F reftangulum  , ad  reftangulum  DE. 


H 


Demonflratio. 


b ij.  Stun,  p Atio  reftanguli  AH)  ad  B G rcctanguium , eft  compofica  ex  ratione  A ad  b 

ex  H ad  G.  Scdetiam  ratio  CF  reftanguh , ad  rcctanguium  DE,  compo- 
fica eft  ex  ratione  C ad  D ■ id  eft  per  conftruftioncm  A ad  B ; & ex  F ad  E , id 
eft  H ad  G.  igitur  reftangulum  A H , ad  rcftangulum  B G,  earn  habet  rationem, 
quam  C F reftangulum , ad  reftangulum  D E.  Quod  erat  dcmonftcandum. 

PROPOSITIO  LXVII  I. 

A BCD  C*1  A,B,C,D  lines:  fucrint 

O in  continua ratione,  Tint 

E F G H autem&alixquatuor  E,F,G, 

H in  continuaanalogia; 

Dico  AH  re&angulum , ad  rcctanguium  D E,  rationem  habere  tri- 
plicaram  cius,  quam  habcc  B G reftanguluin  , ad  rcftangulum  CF. 


Demonflratio. 

ertu.  1)  Atio  reftanguli  AH , ad  rcftangulum  ED,  c compofica  eft  ex  ratione  A adD, 
d to. Dtfin.  AVjj  c(p_  cx  triphcata  ' ratione  B ad  C,quia  A,  B,  C,  D continux  funt  proportio- 
ff'fuxti.  nales  & cx  H ad  E , id  eft  ex  triplicata  ratione  G ad  F ; fed  B G rcctanguium, 
ad  rcftangulum  C F,  rationem  habet  compofiramcx  'Bad  C,  & exG  adFjigitur 
rcftangulum  A H,  ad  rcftangulum  DE,  rationem  habet  triplicacam  , cius  quam 
habcc  DE  rcftangulum, ad  rcftangulum  C F.  Quodcracdemonftrandum. 


PRO- 
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SI  AB,AC,  AD  Iihcx  fuerint  concinux,  quibus xqualcs Katie  AE> 

A F,  A G,  in  dirc&um; 

DicoDC  G redangulum  , ad  CB  F rc&angulurti,e(Te  Vt  D AadB  A. 
DemonflratiOx 

CEntro  A,  intcruallis  AC  , AD  > fcmicirculi 
dcfcribrntur  t)  H G , CKFi  erc&aque  cx  C 
normali  CH,  ducatur  reifta  AH.  occurrcns cir- 
culb  CKF  in  K>  lunganturque  BK  , vc  AC  ad 
ADi  fic  AK  ad  AH,  iedvt  Ac  ad  AD  ficAB 
eft  ad  AC  per  conftru&ionemi  igitur  vt  AB  ad 
A C , fic  A K ad  A H adco^uc  B K , H C line* 

Turn  parallel*  , & BK  refia  , normalis  adlincam 
ACiquare  DCG  redttngulum,  eft  ad  rcftangulum  CBF,  vr  HC  quadratum, 
adqdadracum  KB,  ideftin  duplicata  rationc  line*  HC  adKB.idcft  ACadABi 
id  eft  vt  A D,  linea  ad  lineam  A B>  Quoderat  demonftranduni. 

PROPOSITIO  L X V 1 1 1. 

SI  fuerint  quotcunquc  linex eoricinux  proportionates  AB,CB,DB, 
EB.FB.GB. 

A C D E F G B 

Dico  rc&angula  A B D E , CB  D E , CBEF,  DBEF,  DBF  g/ 
EBFG  in  contmua  cfleanalogia , 8c  quidem  in  rationc  A B ad  CB. 

Demonjlratw. 

D E&angulum  enim  AB  DE.ad  rc&angulum  CBDE.eft  vt  A B * linea, ad  lineam , tS,xtk 
•“^•CBi  Sc  CBDE  reflangulum  ad rcdanguJum  CBEF,  eft  vt  b DE  ad  EF,  b ,t,j. 
id  eft, vt  A B ad  CB;  Rurlum rc&angulum  CBEF,  ad  redangulum  DBEF, 
eft  vt  CB  ad  DB,  id  eft  AB  ad  C B.  (quia  AB.CB.DB.Stc-  ponunturconti- 
nuz.Sc  DBEF  redangulum , ad rcdangqlum  DBFG,  cftvt  EE  ad  FG  ,id  eft 
itetum  A B ad  C B; &lic de ceteris  Jguur redangula  ABDE,CKDE,CB EF, 

See.  in  continuaiunt  auajogia, &c  quidem  in  rationc  AB  ad  C B.  Quod  ctat  de- 
mooftrandum. 

PROPOSITIO  LXIX. 


SI  fuerint tre*  ordincs  continue  proportionalium  A,  B, C,  D.  E,  F,  G, 
H.  I,  K,L  , M,  8c  A F rcciangulo  zqualc  fiat  quadratunTFT:  Sc  R 
quadrat ii m zquale rcftangulo  EK;  Ktautcm  fic  IF  rc&anguto,  xquale 
quadratum  0,8c  EB  reiSanguIo, quadrat um  S.dcin  &reiSanguloCH, 
equate  quadratum  Pi  8c  T quadratum,  xquale  rcdtangulo  G M;dcniquc 
reftangulo  LH  , zqualc  quadratum  Q,  Sc  GD  rcctangulo,  quadra- 
tum Vi 

Dico  quadratum  N cfle  ad  quadratum  P,  vt  eft  quadratum  S , ad  qua- 
dratum V : 8c  R quadratum,  ad  quadratum  T,  vt  O quadratum  ad  qua-* 
dratutn. 

F x Demox- 
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aif.Stxii. 


b j;.T mij. 


i j ■/  / 

A. 

B;  R a: 

C- 

D.; 

E. 

.J-.  • 4 

.Ac 

G. 

H. 

I. 

K. 

L. 

M. 

N. 

P. 

S. 

V. 

R. 

T. 

O. 

Qa 

! V ' Demonflratid.  • 


t i <5 


QVadracum  enimiN  id  quadratum  P , id  eft  per  con- 
firuftionem  , AF  rc&anguleni  , ad  re$aiigulura 
CH  tacioncmbab.ee  a comp^iitjnj,  ex  A id  C, *d  eft 
perhypothefim  exduplicar*  racib’rie  A ad  ti;  & ex  F 
ad  H,  id  eft  duplicate  racione  E ad  F ; fed  ratio  qua- 
drati  S'iMquadratlrm  V,  ideftperhypocbciim  redtan- 
guli  EB,  ad  rcdangulura  GDi  etiam  componitur  ex 
rationd  B ad  D , id'eUduplicarityationc  Aad'i8>&eic 
rationc  Eat!  G,  id  eft  duplicara rationc  E ad'^FYIgittir 
, vc  quadratum  N adqaiadiarumPrficquadracutnS  ad 

qu»dratnm  V.  Eodem  modo  oftertditur  quadriitum  R,  adqpiiltatum.Tfqflc ;“vt 
quadratum  O. adquadratum  Q^Quod erat demfenftrandum. 

3 #'  ‘ ! ~ ‘-'n  ’ 


PROPOSITIO  LXX. 


A i.... 
At  atl,Jt 

o • j 


CMc  AG  l^hta  diuifa  inatqualitcrin  B,  opoftet  vtritrique  re&as  *qua- 
l31es  adij'cere  A D,  C E,  vc  ABC  le&angulum,  ad  rectangulqip  PB  E, 


datam  habeatracioncm,  R ad  S, 

' ! 7 ' 


>1  H 


A (: 


’ (O' 1 

Conflruttio  (zr/lemonjlratio.  ^ ^ J ' j 

'P\r/cripco  fuper  A C>vc  iliametro/emicirceloAECi 
L-'crigacurcxB,norm.dis  B Fi  & fiaeve  R linea  aa 
S.  lineam,  ica  BF  quadratum,  ad  quadratum  B G» 
turn  ccntro communiFJ,  interuallo  HG>  deicribatur 
(imicirOuKis  i)GH  occurrcnV'A  C linear  proddetx' 
in  D.  StuQ-  .Dico  Al>,  CE,  lineas  i’atisfoccro  pe- 
tition'’. Rcftangulum  enim  ABC.  zqualeeftqua- 
drajp.fc  ft&i  & QB  quadrato,  zqualccft  redangu- 
lum  D BE-:  igicur  rcftangulum  ABC,  eft  ad  rcdlan- 
t,  gulurq  ftjl  E,  vt  pj}  quadratum  »ad  quadratum  B G, 
id  cftiiyca.R  ad  ljncam  S pcr.fonftructionem  datar 
igitur  line*  AG  tectas  xqnales  vtritn<jHfiadiccw»i&c.  Qpjqdcrac  przftandum. 

•*  rid  ••  > , 1 A ...  - j . bi  , :i  u .. . day"  1 

. P R O P O S.I,T  I O LX  XL 

DAto  qUadrato  AySc  line!  D F,  vtcunquein  E diaisa , exhibcrc  tc- 
Aam , qua: diuifa  fecundum  rationem  DE  ad  EF  , exhibcat  qua- 
dratum fub  tota  , voacumteftangulo  fub/c^juil , id  quadratum  A, 
in  data  rationc  B ad  C. 

' ",  : • j:  luuu.ijj 

Conftrutho  & dtmonjltdtio 


. r .i  i 


1 


A 


i ova  i ii  i:nv 
./  ,.!  '{•]  . 
.... 

INuenta  M,  media  inter  B&C  , fiat  vt  quadra- 
tnm Bad  quadratum  M,  ita  DF  quadratum 
vna  cum  rectangu lo  D E F , ad  quadratum  G>dcin 
vt  G linea,  ad  DF  lineam.  fic  lacus  quadraci,  A 
fiat  adquandam  IK;  quz ica fccetur in  L,  vtD  F 
eft  diuifa  in  E.  Dico  I K lineam  ciTe  quzfitam. 
Qupniam  eftvt  G linea , ad  lineam  DF,  ficlatus 
quadraci  A ad  rectam  IK,  eritinuertendo  , pcf- 
mutando  , DF  ad  I K,  vt  G ad  latus  quadraci  A. 
Rutfum  cum  IK,DF  line*  proporcionaliter  fint 

diuifie. 
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diujfit,  crkvr.LK  ad  DF  GcL'K  ad  Is  F.  Eft  aurcm  ratio  redlanguli  I LK  ad  rc-  . 
dlangulum  D EE  > *compdfita  cx.ratiorttf  ILaii  DEi  & L K ad  EE  , id  eft  ex*  ** 
dtt»Iic»ca  ratione  I K ad  DF.iccro quadfatum  IK  ail  quadranim  DF.dnplir  earn  = 
hac  ice  jacioncai,  ciusqunm  habcc  1 K linfea,  ad  lineam  D F ; igittir,  eric  1 JL  R rc- 
&angulunt  wia.cum  quadraco  IK  ad  re&nngulum  DEF  vna  cum quadrato D F, 
in  duplicata  racionc  IK  ad  DF.  & quia  eft  vr  DF  ad  G fie  I K ad  lacus  quadra* 
ti  A, eric  vt  redangulum  D EF  vnacum  quadraro  D F,  ad  quadrarmn  G,  fie  I L K 
rc&angulumvna cumqua.'poto  lK,afi  qu^dracuin  sh.Ofd  jjerjconftrudionem  eft 
DEF  rc&angulumvna cum quadraro  DF,  ad  quadracum  G»  vc  quadracum  B ad 
quadr^cum  vc  linea  B ad  lrncacn  C»  igicur  fc<ft angiilqmf  I Ldvvna  cfjjjh 

quadrato  IK , <;ft  ad  quadr^tuvp  , vc  B ad  C Viutc  dato  quadrato  A , Sec.  Quod 
eHtffevtnduiii.  rn* JJ-’’  » ‘ J ’fll,  IM‘,U 

. 1 ni;:’ 

PKOPOSITIO  LXX1I. 

* \ " _ ; j {I  | ■ f 

ESto  AlSP’ftnca  diuila  vtcunque  in  C,  A C B D 

HpontcjRcaint i augort  xcita  3D,  vc 

AAB’  pedtan^nhlm  ,;i  dtf ’tettangulum  5 i F 

dat^  ’hibeat  rtnin'em  ad  F.  , 

fytrl  ot  1 anoiif.1  y . j.a  u;,ti  |:'  ■>  n Q I ■ 

• 11 ' Confl?urfto  &•  tkmbriBratio. 

ta  3i3  ] ■ - Mtjoa  rmwuJTr  . - i 

■fcjlS^c  E adE,d»c  ACB  tc&ftignlam  ad  G quadracum;  dcindc  'data  media  j 6, 
JJvg'&c&flii ‘8£M$m&rum  AB;  inucrtiahnfr-  cxcrcmie  -^t),  DB  per  Andcrfoniuip 
&alios.Dico  faduin  efle  quod pentur : eft  ehim  vc  t'ad'F  , fic  AC  B rc&a‘ngu~- 
lum  , ad  quadracum  G.  icd  quadraro  G » per  conftru&ioncm  arqua]c  eft  rciftanguium 
A DB,  igicur  vtE  ad  F, 'fic  B rcftaaglililtn  ,kd  rerfa^guluro  AD  B>  dacx  igicur 
lincx  A B , quandam  adiccimus , See.  C^uod  crat  faciendum. 

Qupr..  i n''pR0  fAsitio  lxxih 

i'UDfrr  f V 

B/yc^nrvsp^fW  AB  duiifam  in  C vtcunque,  ^terum  in  D fecare,vt! 

PAB  rpitangulum,  ad rectangulum  DCB,  datam habcat  ratio- 
nernE-ad  F.  n >■ . »’J;  i .HciA 

.•  .-.iris:  . . l ■ iA i RjuL-. — » ’ ' miS 

ConftrufttoO'  dcmonjtratio.  ,.u.p  .aitr 

E • F 

"Clac  vt  EadFific  ABlmeaadlineam  

i q r jein  a B fecctur  in  D,  vt  A DJit  .V.\e  > _ 

ad  DC,  ficut'CB  eft  ad  G.  Dico  ft.  , 

&uftx(fequod  petitur.  t.iat!,ri.p 

ftatto  D A B rcdtanguli , adxeiftangujnm  DC  B,a>mpo(Iu  eft  ex  ratiooe  lAfl 
ad  CB,  * AliadDC.ideftperconltrirftiohom  C8  ad  G.  icd  cuam  ratio  w A B <■ 
ad  G, id  eft  E-whE»"componitBne*radoiie-AB  ad  CB,-  Sc  CB  ad  G,  igicur  rc- ' 
ilangulam  DAB  ad rectangulum  D C B , earn  habet  rationem  quam  ABlincaad 
G,  id  eft  E ad  F}ftctara  igitur’A  B in  D icctumut , Sic. . Quod  crat  faciendum. 

' „ PROPOSITIO  LXX1V. 

REdtam  AB  diuifam  vtcunquc  in  C , iterumfccare  in  D ,.vt  AB  D 
rectangulum , ad  quadratum  C IJ , datam  habcat  rationem  E ad  F. 


ConftruSlto  d cUmonJlrutio. 

FfttvtEadF.  fic  ABadG.  dcin 
A B fccetur  in  D,  vc  D B > D C, 
SC  G line*  fine  continu*.  Dicoft- 
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ccum  cfle  quod  (ubctur.  Ratio  cnimrectanguli  ABD*  adquidratum  C D , COmpo- 
nitur cx ratione  ABaii  C D,  & DB  ad  CD.^dcft  ex  ratione  C D ad  G.  fed  Si 
ratio  line*  A B ad  G (id  eft  E ad  F per  conftructionem)  compofita  cftex  ratione 
jrxn.  , A B ad  CD  t 8c ex  C D ad  G>  igitur  AB D rcctangulum  ad  quadratum  C D. 
earn  liabet  rationcm , quam  li  ad  F.  diuifimus  ergo  A B lincam  in  D , Sic.  Quod 
crac  faciendum. 


Pro  p o S i T i o lx  xv, 

f Intam  A B diulfam  vtcunque  in  O & D , iterurti  diuidefc  irt  E , Vt 
_| ,EAC  rcdtangulum  ad  rcdtangulum  EBD,  datam  habeat  ratio- 

ncm F ad  G. 

A C E t>  H ConfirnciiOyZ?  dcmonflratto. 

tlat  vt  AG  ad  DU  , fte  F ad  H , & 
p G AK  ad  EB,  vtHadG-  Dicofaftum 

— — ■ cflequod  iubetur.  Ratio  line*  F ad  G 

b t.nr h k compofita  eft  ex  ratione  F ad  H ■ 8c  H 

fm'  ad  G;  fed  ratio  EAC  re&anguli  , ad  • 

re&angulum  EBD  , compofita  eft  ex 
c xf.sigti.  c rationc  AC  ad  D 15  ( id  eft  per  cotiftruaionem  F adH,  &ex  AE  ad  EB.id 
eft  H ad  G , igitur  vt  F ad  G,  lie  EAC  reclangulum  , ad  re&angulmn  EBD* 
Diuifimus  igitur  lincam  A B in  E , & c.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  L X X V I. 


H 


F B C Int  A B,  C D.diuifz  quo- 

Omodocunque; 

l P Dico  quadraca  parrium 

AB  , vna  cum  re&angulis 
AEB,  EFB  bis  futtiptii , ad  quadrataparcium  linear  CD,  vna  cum  re- 
-ftangulis  CGD , GHD,  HID  bisfumptis,  cam  habere  rationcm 
quam  A B quadratum  ad  quadratum  G D. 


Dcmonflratto. 

i (i.rtium  'pvpmonftratum  eft  ABd  quadratum  atquari  quadratis  parcium  linear  A B vna  cum 
A-'rc&angulis  AEB,  EFB  bis  iumptis,  quemadmodum  etiam  de  quadratis  par- 
tium  CD  ciuiquereAangulis  CGD>  GHD.HID  bis  fumptiss patet  ergo ea in- 
ter fc  illam  obtinere  rationcm  qua;  inter  quadraca  A B C D repetitur. 

PROPOSITIO  L XXV  II. 


DAtarum  duarum  alteram  ita  fecarc  , vt  feck  a:  partes  cum  infecta , in 
continuaflnt  analogia. 

Prepefltienem  him  demtnflrtum  inneMei  in  litre  noflre  de  pregrcjpenibne  geometricn 
prcpef)C.  dnplici  methedtr.Ubet  edit  Umcnprexi  hie  eandem expedite. 


Con* 
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Conslruiho  & ^Dmonjlrutso. 

Sint  ABiBC  lineatquarum  alte- 
ram B C , ita  oportc.it  partin' in  D. 
vt  fine  in  continu  j rationc,  AB.BD, 

DCtdiuisa  A B bifariam  in  E>  fiat  re- 
Ctangulo  fiipcrdatis  ABC  contento, 

Vita  cum  quadrate  dimidtxt  EB  xqua- 
ic  quadratum  ED,  cadet  puntftumD, 
inter  C&  B,cum  EC  quadratum  fit  ^ 
xquale  a quadrate  BE  vna  cum  rc- 
ctangulo  A C B , quod  maius  eft  tc- 
flangulo  ABC:  adeoque  Sc  E C qua- 
dratum  maius  quadrato  E D.  Dico  itaque  peraflum  quod  poftulatur:conftitutoenim 
fupet  AB  femicirculo  A FB,  ducatur  tangens  FD,  lungaturtyie  FE ad  ccntrum;erit 
itaque  quadratum  DE,  quadrato  D F , hoc  eft  b rectangulo  BDAi  vna  cum  qua-MJ-r""i- 
drato  E B , hoc  eft  quadrato  EF  xquale.  Adeoque  rcctangulum  AD  B , vna  cum 
quadrato  F.B,  ipfi  ABC  cumcodcm  quadrato  xquabitur , ablatoigitur communi 
quadraco  B E remanet  A D B rcctangulum  , xquale  ABC  rectangulo  , quare 
AD  eft  ad  AB  , vteft  BC  ad  DB.  & Vt  AB  ad  BD,  ita  DB  ad  DC:  Cunt  igi- 
tur  C D,  DB,  BA  in  continuaratione  t igitur  datarum  duarUm  alteram  icafccui- 
mus,  &c.  Quod  crat  faciendum. 

PROPOSITIO  LXXVIII. 


D 


Atarum  duarum alteram  itapartiri , vt  rcctangulum  Tub  indiuifa  8c 
altera  parte  diuifar,  ad  quadratum  refidux,  datam  habeat  rationem. 

Conftru£ltt>,&  demonflratio. 

XyRcpeJuioncm  quam  fri&s ptrlscuLrcm  filuimm  in  rtlionc  tqudihtu , conMmur  qusque 
A vniutrfaliter  folutrc. 

Sint  igitur,  A B,  CD,  linex.oporteatquediuidere 

CD,  in E.vt rcctangulum  AB  DE,  ad  quadratum 

CE,  rationem  habeat  datam  H,adl.  Fiat  vt  Had  I, 
fic  A B ad F Gt dein C D diuidatur  in E, vt  ED, EC, 

F G fine  continux  per  prxccdcntc.Dico  factum  eife 
quodpetitur.  eritcDim  re&angulum iuper  ABED, 
ad  quadratum  CE,  vtidem  ABED  rectangulum, 

*<1  rectangulum  FG  ED,  ideft  vt  A B,ad  FG , id 
eftperconftructionem  vt  Had  I.  Dimfimus  igitur 
lineam  CD, Seel  Quod erat faciendum.  . 

Huius  Ptopofitionis  aliam  inuenies  demonftrationcm  in  libro  noftro  de  progrcl- 
fionibus.Propof.37. 

PROPOSITIO  LXXIX. 


F 

G 

. -ft. 

A 

* 

c 

, F.  D 

H 

I 

DAtam  AB  lectam  in  C 8c  D, 
ita  fccarc  in  Epuncto,  inter 
C 8c  D conftituto  j vt  rectangulum 
A ED  , ad  CEB  rcctangulum; 
datam  obtineat  rationem  quadra- 
ti  F,ad  G quadratum. 
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C onflrutho  & demonjlratio. 

Dluidatur  AD  in  H ( & CBinI  bifariam  s 8c  re£la  H I diuifa  fit  in  E vt  fit 
HE  ad  E I>  (icuteft  F adG.  Dico  rc>3angulum  AED,  ad  CEB  rc&angu- 
lum  habere  rationcm  quadrati  F,  ad  G>  quadrarum. 

Huiusrcidcmonftrationcm  repcrics  libro  dc  parabola.  Ex  cuius  proprictatibus  eft 
crura. 

PROPOSITIO  L X X X. 


DAtara  iterum  A B,  fc&am 
vtcunqucin  C & D,  dc- 
nuopartiri  in  E,  vt  reftangulu 
A £ C ad  BED  datam  ratio- 
ncm  cotineat  quadrati  F,adG. 

ConftruElto  & iemenHrxtia. 

rMuidanturvtpriusreaa:  AD,  CB,  inH,  & 1 pundits  bifariam  I quo  faflo  diui- 
'-'riaturHI  refia  in  E,  fecundum  proportioncm G.ad F.Dtcorctftangulum  AEC, 
ad  BED  reftangulum  , darara  habere  rationcm  quadrati  F, ad  G quadrarum. 
Huius  quoque  demonftrationem  inuenies  codem  librode  parabola. 


C E D 


H 

F 


PROPOSITIO  LX  XXI 

C E D B 


DAtam  denuo  A B , diui- 
lam  vtcunquc  in  C Sc  D, 
iterum  diuidere  in  E , vt  re- 
ftangulum  ACE,  ad  BDE 


rc&angulum , datam  obtincat  rationcm  quadraci  F ad  G. 


Conftruiho  & demonfintw. 

H.  M IK  N L Oatvt  AC  adDB.itaHI, 

O "p  ad  KL;  8f  vt  F ad  G,  ita 

IM  ad  KN,  tandem  iiani  in 
continuata  analogia  H I , M I,  O I;  & fimiliter  K L,  N K . PR:  denique  diuidacut 
CD  in  E, fccundum  rationcm  IOad  KP;  Dico labium quod  requmtur.  Kedian. 
as) Saai.  gulumACE,  ad  B DE>  * habet  rationcm  compohtam  ex  AC,  ad  DB,  hoc  eft 
HI,  ad  KL,  8eex  rationeCE  ad  ED,  hoc  eft  01„ad  KP.  Igitur  reftangulum 
ACE,  ad  BDE  eandetn  obtinet rationcm , quam rcctanguluin  HIOadLKP; 
led  HIO  ad  LKP,  eandem  habet  rationcm,  quam  quadratum  IM  ad  KN,  (ex 
conftructionecnim  Entires  in  continua  analogia  tana  IO,  IM  , IH  , quam  KP, 
KN,  KL.)  hoc  cftqudmquadracum  F,  ad  G , quadtatum  ; Igitur  rectangulum 
ACE,  ad  BDE,  eandem  rationcm  continet,  quam  F quadracum,  adGquadra. 
turn.  Perfccimus  igitur  quod  imperatum  fiiic. 


PROPOSITIO  L XXX II. 

DAta  baft , aggtegato  latcrum  , & altitudinc  trianguli , exhibere 
triangulum. 

Can- 


't 
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Conflruclto  <y-  demonjlratio 
J^AtoIaterumaggregato , xqualis  po 


'natur  A B ; qua  biiiriam  diuisa  inC> 
fiat  DE  xqualis  ball  ttianguli , bifariam 
diuilx  in  'C.  & altitudint  xqualis  pona- 
tut F i ex lareribus  A C , C B . Dfi,  fiat 
manguliim  DHEi  nam  AC,CB  (imul 
fumprx  maiorcs  lunc  D E.  eric  igitur 
DH E Ifolcclcs : dcindcfiat  vt  H C qua- 
drarum , adquadratum  F.fic  ACB  re* 
ift.ingulum,  ad  rcdl.uigulmn  AKB  , & 
erigatur  K G xqualis  ipfi  F > par.dlcla 
HC.iunganturqiie  DG>GE.  Dico  D GE  trianBuluincfle  quxfitumi 
Dcmonlirationcm  huiusinuenics  bbro  dc  cllipu  Propofim. 

PROPOSITIO  LXXXIII. 


DAtam  AB  fedtam  in  C,  diuidere  in  D,  vtquadratum  AD,a:quai 
lc  fit  C D B.  rcdtangulo. 

C onHrultio  & demonfirauo. 

■pMuifa  CB  in  E bifiriam,  ponarurexF.  nor- 
•^malis  E G.  xqualis  ipfi  A E;  iunftifiquc  A G. 


deferibatur  per  C,  B G,  punfta  circulus  C B G> 
occurrcns  E G bnex  in  F:  diuisaquc  F G bifa- 
Tivn  in  I , agatur  per  1 refta  I H parallel.!  ipli 
CB  , occurrcns  A G Iinex  in  H punfto;  cx  quo 
normalis erigatur  HD,  occurrcns  CB  linexin 
D-  Dico  faftum  efie  quod  petirur:  cum  enim 
HI  parallels  fit  ipfi  A E , ponanmrquc  AE, 

E G Iinex  xqu  lies , crunt  Sc  H I , I G quoque 
inter  lc  xquales,  & H communis  intcrfcAio  linearum  HI, HG  cum  drculo.Vn- 
de  Sc  HD  cundemconcingit  in  H:  clique  CDB,  rcftangulum  xqualc  quadrato  1 
H D ,id ell  AD.  Diuilimus igitur  A B lineam  ,&c.  Quod erat  faciendum. 

PROPOSITIO  LXXXIV. 

DAtam redhm  AB  fedtam  in  C j denuo partiri  in  D,  vt  quadratum 
AD,  ad  redtangulum  BDC,  datam  obcineat  rationem. 

ConflruSha  O demonjimtio. 

DAtaGtratio  E ad  F,  Jc  ^ 

fiat  teftangulu  aliquod 
GIK,  quod  id  reflangu- 
Jum  EIM  rationem  can- 
dem  cu  ratione  E ad  F con- 
tineac  i hoefafto  ponacur 
quxdam  I S , otthogonalis 
ad  GM,&  inuenta  IN  me- 
dia interK  1>  I Gi  diuidatur 
K G bifariam  in  0,8c  criga- 
turOT  parallelalS.doncc 
concurrar  cum  T S > qux 
sirquidiftct  GM,in  T:  Sc 
iung.uur  T N , qux  S I 

EroduQx  occurrat  in  P. 

Icindc  inuenta  media  IQJnter  1,1  , & IM , ducatur  refta  PQ_,  occlir- 
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5o  liKearvm 

tens  T S protraflac  in  R.  tandem  diuidatur  L M bifariam  in  V , it  erigatur  V X 
xquidiftans  T O.concurrens  cum  P Q in  Ai  & fiat  vt  V A quadratum,  ad  qua- 
drature! XA,  ita  quadtatum  V Li  ad  X y quadratum  : Dico  T Z lineam  diuifim 
efl’c  in  S ,y  i lecundiim  rationcm  poftulatam  i vnde  fi  diuidatur  AB  in  D,  & C. 
vteftdiuila  TZ.in  S,  icyi  habebitut  ratio  quadrati  ADi  ad-CDB  rc&angui 
lum,  intatione  £ ad  F.  quod  fuitpofiulatum.  Vlterius  non  pergo  in  demonftra- 
tione  huius  rei , cum  non  fit  huius  loci  i fed  cam  repcncs  libto  de  parabola  Geome-  1 
trice  tra&atam , & perfeftam.  , 

I 

Libri  primi  finis. 


CLV  A- 

• . . - ’ 
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QVADRATVRvE 

CIRC  VLI 

LIBER  SECVNDVS 


D E 

PROGRESSIONIBVS  GEOMETRICIS. 


AD  LECTOREM. 


R^fens  liber,  quern  dc  progrefllonibus  Gcomctricis  in- 
j^S^Blfcnbiniiis.  omnino  necdlariuscftad  fternendam  viam, 
quam  inimus  circulo  adquadratum  rcducendo:non  ita 
tamen  hoc  velim  intelligas,  vt  omnes  omnino  propofitiones, 
qu^  in  toro  eius decurfu  reperiuntur,ad  cum  fincm  requiri  credasj 
fedquodfinevfuhuius  libri , quoad  partes  maxime  principales, 
difficultcradfcopumpAucnircquispoffit:  exigebatautem  libri 
argumcntum,addo£irina:formamvel]euiter  faltem  concinnari, 
&cognatismacerijsexornari,  nefa:tum  impcrfc&umedercmus. 
Idem  de  fequen tibus libris  iudicium  ferre  dignabere. 


ar.gvmentvm. 


■ Lurtrm  dehoc  argument o Speculations  non  t'antum  Theorematics , rve- 
1,  rum  enam  Problematics  confinpfirunt:  fid  omnes,prout  ex  bbris  hue  njfi 
I que  confiriptii  cognofiere  potui , Arithmetics  mater  is  concernentes , in 
‘ medium  attulerunt : quae  author  tbs fins  omnino  tutaSls  r elm  quo  ,■  met 
emm  tnfittuti  efl  progreffioncs  traclare  geometries,  non  Arithmetics  : per  ills 

cognofiere  quant  it  alum  omnis  fieciet  magnitudines , fine  ilia  in  linns , fiue  fuperfi- 
aebus,vel enam fihdis  cxbtberi  debeant.  Occafionem  huic  confideratiom  fibmimjlra- 
runt  nonnulla , cum  in  Arcbimede , turn  in  Euchdeloca  , quaiubent  mconfiruSlione 
Ceometrica,  aufern  [rverbt  gratia,)  ab  'ah qua  quantitate  dimtdium,  & hums iterum 
dimidij dirnidium , &•  pro  claufila aafertur , & hoc  Temper  fiat.  T itillauit  mehac 
particular  coegit  morofiore  eogilatione  circa  hacTicrfitn : tandem  pofl  longs  yexs 
intellefluSjCa  qua  rmhi  tnaderut  ,tibi  benigne  Leflor  commumco,vt  qua  hmc  materia 
defint  fipplere  digneri's.  Warn  etemm fiolum  dtrext  ad  cognofiends  quantitates , qus 
infittuto  met  neceffaris  ejje  arbitral  us  fum:  ctmmum  emm  Ceomurid,  quam  a njete- 
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yx  ARGVMENTVM. 

nbus  acrepimus  , non  exifiimaui  pojfe  quempiam  njtam  Jtbi  [lernere , ad problcmata 
filuendi  , qua  a Mathematicis per  tot faculadcfiderantur : unde  nouns  artes  (f  me- 
thodos  nouas  mdicaui  cxcOgitandas , qua  fuppler-nt  Geometria  antique  dcfcEltts ; di- 
gnabens  iraque  bourne  Lector,  bom  bac  con/ulere , (y  cum  aduertens , multahlcejje 
qua  mcudi  reddi  debt  ant,  utpotc  mala  tornata ; meminerts  uebm  tta fiicntias  in  or- 
btm  ejfe  ingrejfas ; primo  rnutdits  (y  inconctnnas , quits  rnultorum  tandem  mantis  ad 
perfetfum  rsttorem  reduxerunt  \ faah  etenim  nrgorw  tnnentis  quidptam  addtpoteft, 
plura  qutppc  utdent  oculi , quam  oculus  ,■  qui  domini  Jut  mjfu  terns  termini's  fe  conti- 
nerecogitur. 

In  qtuttuor partes  partimur  hunt  trail atum,  quo  dtft mil  tits  procedarnns,  (y  captiu 
tyronum  magis  infer  mam  us. 

Pnma  mfirtiict  contemp/ationi  progreffionttm  tncboatarum , fiue  necdum  termina- 
tarum , quod  terminus  progrejftonum  nondum  inconjiderationem  adducattir.  quid  as- 
tern fitProgrefiio  Geometrica , quiseius terminus,  (fi  bis  fimiha  ,patebit  ex  fiqtsentt- 
bus.Sed tribus  njerbss  conabimur prafentis  partis  nomenclaturam  explicate. 

t~Detur  quxuis  ratio  eA  ad  B;  {y  petatur  tertta 
A fi  C proportionabs  ad  has  duos  quantttates,cxhibcatur- 

~ ~ p ~~  ~ quetertid  C : continuatiotriumborum  termmorum 

' diceturejfeprogrejjioms  mtcrminatx  ; eo  quod  poffit 

njltersus  procedi  in  eademfirie:  nam  fi  aentur  tres 
quantitates  D,  E,  F,  (y  addatur  quart  a G,  qua  continues  eandem  rattonem  Dad  E, 
progreffio  termmorum  TD,  E,  F,  G,  u It  ernes  efi  product  a , quam  fit  progreffio  terms- 
norum  A,B,C :cumhacconfifiat in duabus rationibus i lUaycrosninbus.  Porto  hoc 
metbodo  procedendo  , conttnuo  audit  rationibus ; aifietur  progrcjfe  s manet  interim 
fimper  interminata.  Hac  tgitur  pars  pnma  non  perget  y Iter  ms,  (y  fifiettn  fola  confide* 
rat  tone  ProgreJJionis  hunts,  quam  vocamus  interrninatam , addtffmihonem  ab  crises > 
qua  tota  exbaur/etur , acpromde  terminabitur  fiipsd.  yarqs  tgitur  prtpnetatibus  in 
choatx  progreffionis  in  medium  allatis  ,fubfequttur 

Secundapars,  qua  tota  yerfitbitur  circa progreffionem  terminatam,  abjblutamfiut 
exhauffam-,  atque  hoc  mmuerfim  tn  quaeunque gencre  quantitative : mdagando  fiilscet 
cuiufiunque  rationis,fi  in  infinttu  cmfeatur  Continuata,magnitudinem,Jeu  quantsta- 
tem . neque  ueltm  quit  in  ammiim  inducat,  nos  matenam  mgredi , qua placit is  philo- 
fbphorum  contradicat : imo  ojlcndemus  luce  ebrius , hacnoflra  metbodo  dijfotsu  etiam 
grauiffimat  dtfftcultates  , qutbus  in  Cjymnafijs  iy  Pbtlofophorum  Licaisfolent  tn  ma- 
teria quant  it  at  is  inuicem  ejfe  molefii.  Jjhtod  yt  cxemplo  yno  mamfefiiiis  explscctssr, 
fiibeat  memorta  argument!,  quod  Achilles  Zenonis  nommatur  ,quo  omnem  motumeli- 
minare  ex  orbe fe pojfe  contendebat  : omnibitfque ftudebat  perfisadere,  fatli  oculos,dum 
quid  loco  moueri  arbitrarentur  i argument o ad  id  formato  duorum  , qua  mouerenturi 
tAchtllis  faheet  ueloctffimccurrentts,  (y  tefiudinis  tardijfime  replant  a. 

A B D E • C 

Ponatur  , mquiebat  die  , tAcbilles  cur  for  pernicijjimus  , ex  <iA  punilo  , tefiudt- 
ncra  pergentem  per  fimitam  03  C tardtffmo  rnotu  , yelle  affequt  fuo  curfii : fiuts 
tempore  Achilles  tendit  ex  A tn  OS,  mot  a efi  tefudo  ad  altquod  Sfacmm  , per- 
uemens  in  D ; tgitur  necdum  Achilles  affecutus  efi  teffudsnem  : iterum  quo  tern  po- 
rt 


Digitized  by  Googli 


A R G V M E N T V M.  53 

reexR.  Acbil/es  currit,  'Vt  ajfequaturteftudmem  exiflentem  m T>  , mot  a esl  tefiudo 
peruenic/is ad  E punflum  ; igitur  nondum  ajfecutns  efttefiitdwem,atquchbcin  infi- 
nitum contingct ; igitur  nunquam  affequetur  eAchtllcs  tefiudmtm.  Argumentum 
hoc  Zitnonis  factllime  expedietur  perea,  qua  founds  buiuj  hbri  parte  adfercmus;  tiam 
rx doBrina tUtits partis, nonfoliim mamfctium fiet,  Acliillem peruenturum ad  teftudi- 
nem,fid ip/um punBum  affignabitur  in  quo  apprehenfio  tefludmisfutura  eft. 

Tertia  'Pan  hums  hbri  'verfabttur  circa  progreffiones  tcrmmatas.planorum  pree- 
fertim firmlium , qme  commodtora  funt  ut  ad doBrina  feriem  rcducantur : •~vt  ft  datis 
duo  bus  quadrat  is  in  rationc  matoris  m aqua! it  at  it,  quit  requ/rat  Juperficiern  exbiberi, 
qua  equalis  cxtfiat  magmtudmi , quam  tot  a ilia  feries  quadratorum  producers , orta 
, ex  progrejfione  rationts  pnmi  quadrati  ad  fecundum,  o~  burnt  ficundi  ad  tern  urn , ill 
fictn  infinitum  : aique-Jt  idipfimfamiliartus  exponam,ponatur  quit  cquum  gencro- 
fifiimum  'veiled  quopiam  mcrcan,  qui  vulgi  opinions  milleaureis  afimatur:  cumque 
mile aurei  etdem  non  fintadmanum  , hoc Pponfione  contraljit , fe pofi menfem centum 
aureus  a donaturum  1 poft  jccundum  'verb  menfem  qumqliaginta , pofi  terttujn  'vert 
yigmtiquinque,atque  it  a demcept;  poft fingulos  menfis,perpetuo  cenju  dumdiurn  dimi- 
dij prctij pendat  cuts , quod poflremo  menfe  creditor 1 perjoluerit : tandem  pertafus  mole- 
fiiarum , conet ur  paafii  cum  code m , ojferendo  ducentos  aureos  pro  refiduo,'vt  ab  ill 0 
cenjufejeexpediat,  quit  borum  duorum  tali  contraclu  decipitur ; emptornean  njendt- 
tor?  burnt  (Sr  fimibum  quafhonum  folutiones,  doclrma  terns  partis  bums  hbri , liqui- 
dsffime  expcdict : &•  ajfignabtt , qua  pofi  fingulos  menfis  fimimafit  refidue  debit  ramo 
(Sr fi quit pofiularet  nojfe quails Jurnma refidua ejfet  futura,pofl centefimum,imb  mtl- 
lejimum  menfim.  Geometric  a cert  it  udine  cx  prejentis  P art  is jcicntia  cognofiet. 

• Iftuarta  Tars  tot  am  doclnnam  prioribus  part  thus  exphcatam  corporibus  Jbhdifque 
applicable  : fpero  hums  traclatus  argument  urn  non  foretUis  ingratum  , quicommuni 
Ceometna  excultifuntiadmiranda  emm  Theoremata  huius  hbri  notitid  eruuntur , (5 
Troblemata  ( qua  communi  Cjeometna  dijfiali  methods  folultntur)  praxi  commodtjfimd 
txpedmntur  : fine  admimculo  emm  hums  bbrt  nulla  ejfet  hums  opens  Imubratwnum 
eertitudo , qua  maxima  ex  parte  butc  jukimento  mnixa  efi. 


54 


DEFINITIO  PRIMA. 

GEomecricam  feriem  vocoquantiratcm  finitam  , diuifam fecund uttt 
continuationcm  cuiufcunquc  rationis  dacx. 

Explicatio. 

QVamuis  fcnfus, quern  verba  indicantobfcurus  non videatur,  nihilotnimis  men- 
tem  mcam  circa  definitionem  prxfentem  cenfui  apponendam : ponatur  itaque 
linca  quatuis  A B.diuifa  iji  C,  (ecundiimquamcumque  proportionemi  Sc  fiatquem- 
admodum  eft  rora  AB  ad  CB,  ita  CB  ad  DB , & denuo  vt  CB  ad  DB.  ita 
A C D E F G B 

DB  ad  EB>  8c  hoc  Temper  fiat.  Oritur  in  hacratione  procedendi  duplex  confidc- 
ratiojptima, rationis  AB  ad  CB,  Sc  CB  ad  DB,  Scvlterius  DB  ad  EB,acque 
itadeinceps : altera  rationis  A Cad  CD,  Sc  CD  ad  DE,  iterumDE  ad  EF,  Sc 
ita  confcquentcri  Sc  licet  hat  confidcrationes  videancur  diucrix  , in  vnum  tamen  fco- 
pum  collimantinam  cum  ratio  A B ad  C B,  Sc  C B ad  DB,eadcm  fit  cumratione 
A C ad  CD, Sc  CD  ad  DE,  atqueica  vlterius,  fi  fiatreda:  AC  tequalisHISi 
hsc  H I,  H K L M I 

diuidaturin pun&is  K,L,M , fecundum rationem  A BadCB,  8cC.B  ad  DB,  See- 
tunc  apparebit  ratio , qua  dux  iftac  confidcrationes  in  vnam  coalcfcunti  ft  quis  igi- 
tur  petat,  quid  velim  intelligi  nomine  ferici  ? refpondco  me  nomine  feriei , totara 
illamcontinuationemlinearurointclligcte,  quarum  prima eft  A C , fecunda C Data  ~ 
vt  ratio  AC  ad  CD,  cadem  fitcumillaquamobtinct  CDad  DE,atquc  ita  dein- 
ceps  terminatam  codem  termino,  quo  terminatur  ratio  AB  ad  CB,  Sec.  £t  quiain 
definitionc,  particulaadiun&a  eft  finittm ibinchoc  loco  explicate  cogor  feriem  per 
" rationes  AB  ad  C B,  Sc  C B ad  DB,  Sc  ita  confequenter,  cum  necdum  demona 
fttatum  fit  quo  punfto  line*  A C D terminus  exiftat  fetiei  ratiouis  AC  ad  C D.nam 
plufquamnotum  eft,  apud  philoiophos,  nunquam  perueniri  poffc  ad  terminum  con- 
tinuationis,  per  partes  proportionates  ACadCD,ScCD  adDE,  cum  refidua 
temper  remaneatquantuas  diuidenda,  fecundum  eafdem  rationes  i quarc  terminus, 
hoctcnoreprogrediendiacquirinequit  ifedfi  quis  procedat  iuxta  confiderationem 
continu.uionis  ABadCB,  Sc  C B ad  D B , Sc  fic  in  infinitum , Temper  includit  ter, 
minum  , ad  aucm  per  continuationcm  rationis  AC  ad  CD,  perueniri  ne. 
quit ; feriem  itaque  voco,  quanriratem  finitam  A B , diuifam  fecundum  continuatio- 
ncm rationis  AC  ad  CD,  Sc  CD  ad  DE.  qua  cadem  Temper  exiftic  cum  eaqux 
fit continuando rationes  A B ad  CB.  Quotiefcunque  igittir  occurret  mentionem 
fieri continuationisalicuius ferici  AC  ad  CD, Sc  CD  ad  DE>  fubcatanin  o con- 
tinuationcm hanc  finitam  eile.  Sc  totam  ill, mi  tcrminorum  infinitorum  colle&io- 
nem,  alibi  terminatam  efte:  quq  colleciio  Tories  alicuius  rationis  Geometries  nun. 
cupatur. 

DEFINITIO  SECVNDA. 

FRogreflio  Geometrica  eft  quotcunquc  tcrminorum  feeundum  ean- 
dem  rationem  continuatio. 

Explicatio. 

■pSt  itaque  otnnis  progreflio  pars  feriei,  cum  vt  explicatum  eft,omnis  feries  fit  con- 
-•-'tinuatio  alicuius  rationis  eoufque  produ&a,  donee  amplius  protrahi  nequeat, mo- 
do  priusexplicaco  ; Progrcftio  veroproutdiffert  a ferie , proprie  interminata  eft ; ac 
proindc  eius  pars : vbi  tamen  inueneris  meontextufequentium , agi  dc  tota  progref- 
ftone  rationis  alicuius  continuata,  dc  tericagi  mcmincns , ncqueenimhzc  magis 
• feru- 
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fcrupulose  obferuari  volo,  quam  a Geomcrris  omnibus  feruatur  nomenclatura  pro- 
portion^, vcl  rationis;quarum  liccr  alrcra  in  duobus  terminis  c on  ftft  at, altera  in  ph*- 
nbus,nihilominus,pro  arbicratu  fcribcncis,patfim  confundunrur.Sincigitur  hxcprz- 
rnifl'a,!!  noncxadarum  definitinnumloco,  Lijtcm  vbcrioris  explications  fupplcmcn- 


to.  Datis  itaque  A & 15:  vcl 
ratio  A ad  B eft  suaions  inz- 

A 

B C 

D 

qualicatis,vcl  prorfus  xqtialita-~ 
us  , vcl  minoris  inxqualicatis: 

A 

B C 

D 

quod  ft  fiant  cotinuz  pfoportio-"" 
rules  AB  CD.  huiufmodi  con. 

A 

B C 

D 

tinuatio  progrefsio  vocetur, 
quotcunque  tandem  termini  exftant. 

Progrcfsio  veto  Geomctrica  iam  cxplicaca  duplex  cfbalia  continua  > alia  diferer*. 
Continua  ell  cum  omnes  termini  rationem  conne&entcs,  habcnc  rationem  ancecc- 
dentis,  &:  confcqucntis  ; vc  in  feemate  rationum  cxplicararum,  ft  fuerit  quemadmo- 
dum  A ad  B,  ita  15  ad  C*  & quemadmodum  B ad  C,  icaC  ad  D,  acque  itain 
quouis  tandem nuincro  rcrminorum;  huiufmodi  progrefsionem  continuam  voco. 

Difereta  progrefsio eft  ft  milium  rationum  fccundum  aliquam  continuationem  po- 
fino,  vc  confequentcs  non  ftanc  antecedences.  exempli  caufa  ; ft  fiat  quemadmodum 
A eft  ad  B,  ita  C ad  D. 

B fuerit  minor  quagi  A,  vel  A ^ ^ ^ 

C,  ealem  progrefsionem  in 

quotlibet  tandem  icrminis  confticutaftr,  voco  diferetam  ; ctiam  in  his  terminfs  u. 
5,10.  3 ,6%  8,i 6.  Vbi  difereta  ratio  valdcixucrrupta  eft,  quia  eft  continuatiofimilium 
rationum. 


DEFINITIO  TERTIA. 

TErminus  progreffionis  eft  fcrici  finis , ad  quem  nulla  progreftio  per- 
tinget,  licet  in  infinitum  continueturj  led  qnouis  interuallo  dato 
propius  ad  cum  accedcrc  potent. 

Explication 

A C D E F G B 

pOnatur  re£la  AB,  diuifain  CD  E F G.  vt  concinuent candem  rationem  A B, 
*CB,  DB,  EB,  FB.GB  Cum  lit  eadem  ratio  AC  ad  CD,  CD  ad  DE, 
atqueita  deinceps.cum  ca>  qux  reperitur  inter  linear  AB,  CB,  DB,  &c.  fimilis 
quoque erit cjufdem rationfsprogrefsio  AC  ad  CD,  cum  progrefsione  AB,  ad 
CB-  terminus  autem rationis  AC  ad  CD,  dicitur  pun&um  B,  Hue  ilium  intrin- 
fecum  vclis,  fiue  extrinfccum,  per  me  licet ; nam  de  re  nobiseft  hie  quxftio , non  de 
verbo : ad  quod  ptin&um  nulla  progrefsio  pcrtingcrc  valet , cum  omnis  progrefsio 
iiucrminataparsfericiexiftat:  mhilominus  tamen,  poteritad  ilium  progreftio  per 
continuationem  magis  ac  magisaccedere  , ita  vt  vicinior  vltimus  terminus  progref- 
fionis intcrmmatx  exiftac  ipficermi  no  fcrici,  quam  fit  diftantia  quxeunque  propo- 
fita. 

An  aurem  tails  detur  terminus  progrefsionis,  & quo  pa&oinucftigari  dcbcat , li- 
bro  fecundo  huius  tradatos  difeeptabitur , illud interim  infinuatu  hoc  loco  defidcro, 
huiufmodi  terminum  folum  repeririin  ijs  progrefsionibus,qu$  proportioncm  maioris 
inzqualitatis  continuant,  nam  carum  pregrefsionurn  qux  vcl  terminis  femper  zqua- 
libusconftanc,vclcerte  terminis  minoris inzqualitatis,  nullum  afsignari  pofle  ter- 
mfnum.manifeftum  nimiseft , quam  vt  explicationc  indfgeat;  quandoquidem  did* 
progrefsiones , ft  contmucntur , magnitudinem  quauis  data  maiorem  exhibere  naez 
iint.  Itaque  fecundo  libro,tcrtio,  & quarto , in  quibus  progrefsiones  iam  terminatz 

conft- 


■ s« 

conddcra'ntur,  nulla:  proponcntut,  prater  cas,  qUjfctttaioris  cMintinarqpaliratis:  iii 
primo  vero,  quoniamillie  a tcrmino  adhucabftrahitur , cciam  progrcfsioncs  sequa- 
liratis  , & minoris  squall  tatis  contemplabimur.  Terminus  igicur  progrefsionis 
talis  eft , qucmadmoduni  explicuimus,  cumfcilicet  aggregarum,  Hue  iumma  tcr- 
minorum  progrefsionis  , quancumuiscontinuata: , numquam  exccdic  quandam  ma- 
gnitudincm1;  cxccditvcro  omne  minus  ilia  magnicudine , atqueica police ctiamdi- 
ci  produdum  due  quanritas  totius,  data:  progrefsionis,  tk.  magnitudo  ilia  a:quali* 
dicctur  tbei  progrefsioni  data:;  hoc  eft  omnibus  retminis  proportionalibus  iimul 
fumptis.  Idem  igitur  quoad  rem  eric,  due  terminum  quacrcrc  progrefsionis  , due 
magnitudinem  tori  progrefsioni  parem,  due  ipfammet  integram  feriem  progrefsio- 
nis  cxhiberc.  fed  hare  melius  propodcione  quinca  , fccundx  partis , liuius  libri,  per- 
tipipoccrunc.  Si  quid  prsccerea  pertinebit  ad  ccrminorum  cxplanaciohcm , indc- 
curfu  operis  cxponctur. 
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PROGRESSI  ON  VM  GEO  ME  TRICA  RVM 

PARS  PRIMA  ' ;;  . 

Trojtrefiohe if  conjiderdt  indctcfmirutt<u> 

:■ :v  " ’ P R Q pO  S I T I O PRIMA. 

Ontinuepropotrionalium  differentiae  (iintincontiniia  ana^o- 
g:a eiufdcm rationis  fuorulTl intcgrordm'  J''1 

A B . , C. D E F O 

Sintmagnicudmescontinuxproporttonalcs  A G,  BG,  CG,fDG,  EjG. 
FG.  oftcndenduip  ell  A B,BC,  Cp,  DE  , £{•  differential  jn  contif- 
nuaelTc  analogialuorum  integrorurp,  8c  contra  G A B,  B QCD.&c.  fue? 
mcconcinux,&  FG  addatut  vt  AGjBG,  AByBC  fintproportionalesj 
£>ico  & AG,  BG,  C G, See.  efleincontinua analogia.  . ri 

.••III..  '*  f-  t ■ . ' ' - 


Demonftratio. 


QVoniam  AG  eft  ad  B G,  vt  BG  ad  6(J:  erit  diuidendo  vt  AB  ad  B G>  fie 
BC  ad  CG:  & permutando  AB  ad  B C>  vt  B,G  ad  C G>  Cue  vt  AG  ,ad 
BG  Similiter  BG  eft  ad  CG.  vt  CG  ad  DG:  Sc  diuidendo  B C ad  C^G  vtCl> 
ad  DG>& permutando  BC  eft  ad  CD,  vt  CG  ad  t)G, id  eft  it  BG  ad  CG, 
id  eft  vt  AG  ad  B G.  atqui  erat  vt  AG  ad  B G,fic  AB  ad  BC,  ergo  BC  ell  ad 
CD  vtAB  ad  BC.  Continux  funt  igitur  proportionales  AB.BC,  C D,  &.  qui- 
dem  in  analogia  luorum  inregrorum  AG.  BG.  fimdi  ratiotie  ofteadam  rcliquaS 
cum  his  tribus  efte  continuasiquod  erat  primuni. 

Sint  iam  AB,  BC,  CD, &c.  continue, quibus  addita  fit  FG, he  vt  AG  fit  ad 
BGvt  ABad  BC.  DicoomnesAG,BG.CG,DG,&c.  effeincontinu.ianalo- 
giadifferentiarum.iQuiavt  AB  ad  BC,  ficAG  ad  B G,  ergo  permutando  Sc  di- 
uidendo,& rurfum pcrruuupdovt  ABad  BC,  hoc  eftexdaris  vt  AG  ad  BG,  fie 
BG  ad  C G.  quoniainauiemJam  BG  eftad  CD.vt  A G ad  BG,  hoc  eft  exxtai- 
tis  vtAB  ad  BC,  hoc  eft  rurfum  ex  datis  vt  BC  ad  CD.eodem  plane  difeurfu 
oftendemus  B G,  C G,  D G'dfli conttniias, &quidcmin  racionc  BC  ad  CD,  hoc 
eft  AB  ad  B C.  Quarccum  ctiam  AG,BG,  CD  fintin  cadem  ratione  continue, 
o nines  quatuor  AG,  B G , Cp.DG  erunt  in  ratione  A Bad  BC  continux.  fimi- 
liter oftendemus  &rehquas cum liiHem efte  continuas.  Patet  igicur  veritas  propofi- 
tionis.  ..*  ■ > >V‘J 

prIopositio  II. 

■ i : r . . jC  - . \ 

SI  quatuor  fuerint  quantitates  in  con  tinuata  analogia,  eruntaggregata 
ex  prima  8decunda , ex  fccunda  & tertia , ex  tertia  & quarta,  in  conti- 
nuaproportione. 

A B C D * E 


• Demonflratio. 

CVnto  quatuor  in continua analogia  AB.BC, CD, DE.  Dicoetiam  AC,  BH. 
*^C  E , efte  continue  proportionates,  cum  cnim  fit  vt  A B ad  B C , ita  B C ad  C D, 

H erit 

. '•! 
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5*  PROGRESSIONES 

jii. £*•*■  erir * vrtaqne antecedent  AC,  ad  vtramque  conicquencem  BD  , vt  AB  ad  BC, 
vna  anteccdcm,  advnaio  cftnfequewiuro  i funili modo  quia  B C ad  CD,  eft  vt 

Rr,wn'tJr'aIr,,“CJnJ‘CCcd“S  BD,  ad  CE  vtramque  confequentcro.vt 
BC  ad  CD,  .deft  vt  AB  ,d  BC,  hoqeft  vt  AC  ad  B D.  Sunt  tour  A C,  B D, 
C h,  in  continua  analogia.qUodfuit  demonftrandum. 

PROP  o's(l  T I O il  l. 


D 


B C It  A B diuifa  in  C & D.  vt  ra- 
K v3tio  AB  ad  AC  duplicata  fit 

rv  -A‘  A r,  » a Ai ; • cius' qwMolubct  ID  ad  DC. 
Dico  AC, AD,  AB.  tres  cueincontinuaratione. 

- Dtmonjtratw.  .j. 

pOnatijr  A E , media  inter  AB,  Sc  ACjigitur  trescrunt  continur  quantitates 
AC’At.  AB.  quarepcrprimamlmiuserit  ratio  AB  ad  AE.cadcm  cumra- 
tioneBEa  EG.  led  ratio  A B ad  AC,  duplicata  eft  rationis  ABadAE.igi- 
tur  & ratio  AB  ad  AC  dupiteata  ertyationis  BEadEC.  quart  diu.iacft  O 
E’vt ,‘UI“ e“ ca^em  C B in  D:ac proindc puniftum  D.vnum idemqi eft curetpun- 
a°  E.  Vnde  cutn  fint  tres  continuxproportionaies  A C,A  E,  AB.ex  conftruAione, 
erunt  quoque ...  continuata ratione  A CVAD,  AB.  Quod demonftrandum  fi.it. 


PROPOSITI  O IV. 


QI 


Vod  fi  AB,  AC,  A D,finc  quantitates  proportionalcs: 

raC*oncmc*us habere duplicacam,<juamha- 


‘Dcmonflratio. 


RAti 

Kni 


» ArioenimAD  ad  AB,  duplicata  eft  rationis  AD  ad  AC;  fed  perprimam 
hums  vt  AD  ad  AC.ica quoque eft  D C ad  C B,  igi tur  ratio  A D ad  A B da- 
pheata  eft  rationis  DCadCB:  quod  erar  demonftrandum. 

PROPOSITIO  V. 


D 


Clnt  tres  continue  proporcio- 

„ a sJnales  A,  B,Q  fit  autem  ratio 

* A ad  B , triplicata  cius , quam 
C F Habet  DadE:  ratio  quoque  B 

" ad  C,  triplicata  rationis  E aa  F. 
Dico  D, E,  F quantitates, in  continua fore analogia.  1 

Demonftratio. 

ratio  A ad  B,  fit  eademeum  ratione  B ad  C;  igicureciam  ratio  B ad  C 
triplicata  eft  rationis  D ad  E.  eft  autem  & ratio  B ad  C ex  fiippoficionc  cripit* 
cata  eiusquam  habet  E ad  Fiigitur  ratio  D ad  E,  eft  cadem  cum  ratione  Ead  F. 
Stine  igitur  in  continuata  proportionc  D » E , F*  Q^uod  demonftrandum  fuit. 


PRO- 


Digitized  by  Google 


5!> 


GEOMETRIC!, 
PROPOSITIO  VI. 


Sic  A ad  BK  inminoreratione,quam  CadD. 

Dico  A ad  E 1 mediant  proporrionalcm  inter  A & B K,  cflfe  in  mi* 
norirationc,  quam  lie  C ad  F mediam  inter  C Sc  D.. 

Dtmonftrario. 


• . 

A 

C 

E 

H I 

F 

B 

G K 

D 

Flatcnim  A a, I BG  intatione  C ad  D.eric , B G minor  quam  B K.  Etfiac  inter  g.*. 

A'&BG  media  EH,  eritquoque  EH  minor  quam  El.  Rurfum  quia  A ad". 
BG.duplicacamhabctrationem  A ad  EH,2c  C adDeamdcm  ex conftrueftione 
haberrationem,  quam  A ad  BjG  i habcbic  etiam  C ad  D rationcm  duplicaratn 
ciusiquamhabct  A ad  EH : fed  Sc  C ad  D duplicatam  habee'eius,  quam  Cad  F; 
igitur  ratio  C ad  F,  eadem  eft  cum  ratione  A ad  EHi  fed  E [ oftenfo  eft  mafor 
quim  E H , igitur  A ad  El  1 minorem  habet  rationcm , quam  A ad  EH , id  eft  b *•  fie'""* 
quam  C ad  F.  Quod  cracoftendendum.  • • 


SImili  modo  demonfttabitur  iiplurcs  media:  inter  prim.im  Sc  fecund  am , Jr  inter 
rertiam  Sc  quartam  ponantur , fueritque  in  ptioribus  maior  proportio  vel  minor 
primzad  iccundam,  quam  in  pofterioribus  tertiz  ad  quartam;torc  etiam  in  prioribus 
prims adprimam mcdiarum  , veliecundam,  aliamqucquamcumque maiorem  vet 
minorem  proportioned , quam  tertiz  ad  fimilem  ordine  mediam  inter  poftecioret, 

PROPOSITIO  VII. 


Sint  duo  ofdines  continue  proportio- 
nalium  A,  B.CjD.fie  EjFjG.H  ; & ma- 
iot  (it  ratio  A ad  B,quam  E ad  F.  - . 

Dico  maiorem  audque  efTc  rationcm 
A ad  C teniam  , vel  D quartam  , quam 
E ad  G.  tertiam,  vel  H quartam. 

Dcmonjlratio. 


A- 

B- 

C- 


H 


CVmenim  fit  eadem  ratio  A ad  B.quxB  ad  C.  & C ad  D;  Similiter  Fad  C 
ratio , & G ad  H eadem, quz eft  E ad  F,  fit^ue  A ad  B maior  ratio  , quam 
Ead  Fi  erit  etiam  tarn  B ad  C quam  C ad  D maior  ratio,  quam  F ad  G.autGad 
H : 8r  proinde  erit  AadcC  maior  ratio,  quam  EadG:  Sc  firoilitcr  B adD  maior 
ratio , quam  F ad  H;  Sc  A ad  0 maior  quam  E ad  H : quxerant  demonftranda. 


ejt.ggimii 


H 


PRO* 
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•O  PkOGRESSIONEs 

.PROPOSITIO  VIII.' 

Sint  trcs  magnitudincs  AC,  AB,  AF,  &.FExquaIisfit  CB. 

Dico  (i  AC  minima  trium  , Sc  CB  minor  differentia,  Sc  BE, 
vtriufqile  differencii,differentia  fint  continue  proportionales,ipfas  quo- 
quemagnitudihes  AC,  AB,  A F efle  in  continuarationc. 

A X B E F 

Demonftratio.  • ' . 

, j -D  Edangulum  F A C * xquatur  reQangulo  FC  A vnicum  quadrato C A,  reftan- 
i> i.s«aa4. ^gulum auiem  FCA  xquaturtreftangulo  A C B , & reftangulo  AC  BE  (id  eft 
C17 ■s«{<-  c quadrato  CB,  cum  AC.  C B.BEpon.umir  continux)  acprxterca  re&angulo  AC 
EF;id  clt  ACB . quia  xquales  funt  CB.EFi  igicur  rc&angulum  FAC  xquatur 
zifsm!  cilf a'ira r is  AC.CB,  dcrcdtangulo  ACB  bis , hoceft quadrato  J ABi  funr « igicur 
trcs  proportionates  magnicudincs  AC.  AB.AF.  Quod erat demonftrandum. 

• , tAlittr.  • ’ . 

\7J  adCA.fic  EB-ad  BC.idcft  EFtigitur  componendo  rt  B AadCA, 
tic  BF  ad  EF,  hoc  eft  BF  ad  BC:  ergo  permucando  fie  componcndo  FA  ad 
BA, vc  BA  ad  C A.  .Quod  crac  demonflrandum.  *• 

\ * 

CoroUarium. 

A'  < C B E v 


Cl  lutcm  A C,  C B,  EF fuerunt  proportionales, & B E xqualis  C B ralnori  diffe- 
rentia: , erunt  rurfum  A C . A B , A F continux  proportionates.  Demotiftracio  ea- 
dem  qft.quq.propofitionisiampoiitx.  •’  • 

PROPOSITIO  IX. 

SIntincontinuaanalogia  AB,  AC,  AD,  & minori differentia: BC, 
xqualis  fit  ED. 

Dico  minimam  AB,  Sc  minorem  differentiam  BC,deindeSc  CE, 
vtriufque  differentia  difFerentiam,efTc  proportionales. 


Demonftratio. 


f j.SttunJi. 
gi  .StcMiuii 


k.tJE&angulum  D A B f xquatur  redangulo  DB  A,  & quadrato  AB:  reflaneulum 
1 ^ A E *qu'tur  reflangulis  ABC,  & AB  E D,  id  eft  rurfus  reSangu- 

lo  ABC(funccmm  Et>,  BC  linexxquales)  &re&angulo  AB  CE:crgo  re&an- 
gulum  DAB,  xquatur  quadrato  A B , & rcftangulo  A B C bis,  & prxterei  reflan- 
gulo  A BCEt  quadratumverd  A C , xquatur  quadrato  A B , rediangulo  A B C bis, 
kr,  s««  ^ quadraro  BC:  Atqut  cum  AB,  AC,  AD  ponantur continux proportionales, 
re^angulum  k DAB  xquale  quadrato  A C ; ergo  quadratum  A B,  rcftangulum 
A f a o ^.rc^anSu^orn  A B C E fimul  fumpea,  aiquantur  quadrato  A B,  rc&an- 
gulo  ABC  bis,  & quadrato  BC  fimul  fumptis.  Iraquc  demptis  communibusqua- 
i iMm.  , ° AA’ & rcflungolo  A B C bis , xqualia  remanent  quadratum  B C , & reflan- 
gulum  AB  C E;  quare  AB,  ■ B C, CE,  funt  tres  continux  proportionales  quod  erat 
actnonftrandum. 

*Ahter. 
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GEOMETRIC  A. 

Aliter. 


61 


QVoniam  BA,CA,BA  punuotnr  proporrionales  ,ergo  per  primam  huius  DC 
adCB  eftvt  CA  ad  BA  : quarc  (cum xqualcs  fine  DE.BC  ex  hypotl\cli)  vt 
CD  ad  EP.fic  C A ad  BA,  ergodiutdendp  CE  ad  ED, hoc  dljCB,  vt  CBad 
BA.  Quodcratdemonftrandum. 

* Corollarium. 


V~\Vodffp'o(iris  continue  proportionalibus-  A B , AC,  AD,  fumatur  CE.xqua- 
><ljs  minori  differentia:  B C,  crunc  AB,  BC,  ED  in  continua  analogia : quod 
demonitrabicurprorfus  eodem  modoquopropolltio  iampolita. 

P R O P O S I T I (5  X. 

^*Int  tres  tpagnitudincs  A B,  A C,  AD, in  continua analogia;ponancur 
O autem  maxima  triura  A D,8c  maior  differentia  CD,  dcinfic tertia  . * 
quarpiam  E D,  continux  proportionalcs.  - . « 

Dico  B C,C  E, xqualcs  cllelineas.  . ' > 

A B C D 

~ ; ~ * i *"  . • 

, Demonjiratio. 

CVm  tres  ponantur  continue  AB,  AC,  AD.erit  DC  ad*  C B,vtDAadC  A:  a,  HlllW  • 
quare  >>  rcdlangulum  D C A rcdbngulo  D A B C , xqualc  eft.  Similiter  cum  b'ff  W. 
ponantur  continua:  AD,  CD,  ED,  eft  AC  ad  CE, c vt  AD  ad  CD:  ergo  redtan-  e i.Huim. 
gulumidem  ACD  xquaturcriamredlangulo  ADCE.  rcdlangula  ergo  ADBC, 

AD,C  E,  inter  fe  xquantur  i vn,le  B C , d C E xqualcs  (iint.quod  erac  demonftrandu.  iiSatL 

. Aliter. 

QVaodoquidcm  ponantur  coutinux  AB , AC,  AD,  ergo perprimam  huius  vt 
DA  ad  CA,lic  DC  ad  CB.  Iterum  quoniamponuutur  continux  AD, CD, 

EDs  perprimimhuiusvt  AD  adCD.iic  AC  ad  CE;  &:  permutando  vt  AD 
ad  AC.fic  CD  ad  CE.Scdvt  AD  ad  AC,  iicoftendi  die  CD  ad  BC;  ergo  CD 
eft  ad  C E , vt  C D eft  ad  B C.  xqualcs  igi.rur  funt  BC,  C E.  quod  erac  dcraonftran- 
dum.  * ,* 

Corollarium. 

A B C E D 

Clmili plani modo, fi pofitis  continuis  AB,  AC,  AD.etiatn  AD  trium maxima, 

^CD  maiordiffercntia , & tertia  quxpiatn  CE  fuerint  continux  proportionalcs. 

Dico  B C,ED  xqualcs  effe.Dcmonftratioxadcmcftqu^propofitionis  decimx. 

PROPOS1TIO  xi.‘. 

Sint  AB,  AC,  AD  in  continua  analogia,  8c  minori  differentix  BG 
xqualis  fit  C E.  • 

Dico  E D , C D,  A D in  continua  quoque  analogia  cflTc. 


H 
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PROGRESS  I ONES 


it 

. , Dcmonflratio. 

A , B C E D 

>1  .*«■»*.  P F&angulum  ADE  xqnatur"  re&angulo  AED  cum  quadrato  ED:rcflangu- 
b t.SttUi.  autcm  AED,xquaturredangulob  DEC.  Sc  DECBi  hoc  eft  rurlus  re. 

ftangulo  DEC  (cum  CE,  CB  fine  zquales)Srrc£tangulo  DE  BA.Sed  percorol- 
larium  nonx  liuius , A B,  B C.  E D funt  continue,  ergo  rcdangulum  E D A B zqualc 
eft  quadrate  B C.  hoc  eft  quadrato  EC<  rc&angulumigitur  AED  zquaturrctftan- 
gulo  DEC  bis,  Sc  quadTato  EC.  quarc  reiftangulum  ADE  zquatur  rcdangulo 
C «.  sk,j>  D EC  his , 6c  quadratis  EC.ED,  hoc  eft  .'quadrato  C D.  Vnde  A D,  C D,  E D liint 
(rcscontinux  proporttonales.quod  eras  demonftrandum.  '• 

Ahtcr. 

QVoniam  DA.CA.BA  ponumur continuz, crit per primamhuius D AadCA, 
ficut  DC  ad  CB.  id  eft  C E:  quia  zquales  lime  ex  dacis  BC.  CE:  fcaque  di- 
uidendo  vt  D C ad  C A , fie  D E ad  E C : & inuertendo  vt  A C ad  C D , ita  C E 
ad  ED, &componcudovtADad  CD.fic  CDad'ED.  Qijod'crat  detnottrandum, 
. Corollanum. 

EX  hac  propofirionc  cducitur  hoc. 
•^-'Theorema.Sinc  AB.CB.DB  ptopor- 
lionaics,  erigatur  autemad  anguiu  quern- 
cunque  refta  B E , zqualis  ipfi  CB.iuu- 
ganturque pun&a  AE.CE.  DE.  Dico 
A E.C,  C E D angulos  efl'e  Zquales.-  &fi 
A EC.  C ED  anguli  fucrint  zquales.  t c 
CB  Jincazqueturre&q  BE  , dico  AB, 

' . C B i D B efie  proportion  ales : fi  vero 
AEC,  CED  anguli  zquentur.  & AB, 
C B , D B fine  proportionalcs  i dico  C B, 
E B liqcas  efle  zquales. 

Dcmonjlratio. 

QVoniam poniturvtAB  adC B .hoc eft  Bfi,  fic  BE  ad  DB,& angulus  ABE 
fit cotnmunis,eric  DEB  i criangulum , A E B criangulo Smile, adco^ue  angu- 
lus  DEB  angulo  EA  B zqualis.  Rurfum  cllm-e-B>EB  latera  zquentur  ,erunt 
eji.rrM. anguli  CEB.  ECB  zquales; eft  autem angulus  ECB,  zqualis cduobusangulis 
EAC.  AEC. igttur angulus  C E B squatur duobus artgulis  AEC.EACrfedDEB 
zqualis oftenfus eft  angulo  EACi  demptis igiturzqualibus  EAC,  DEB.tnancnc 
AEC.CED  reliquizquajes."  . 

. Still iam anguli  AEC, CED &CB, BE  linez  zquales,  dico  AB,CB,  DB 

VM  cfle  conrinuas.Quoniam  angulus  ECB  hoc  eft  C E B qqueturangulis  E A C,f  AECi 
Sc  CED  ponatur zqualis tpfi  AEC.cric  DEB  reliquus  reliquo  EAC  zqualis: 
cftautemangulus  AB E communisjergo tetcius tertio  qq'uatur, adcoque  & AEB, 
DEB  triangula fimtlia:  vndeve  AB  ad  EB  hoceftCB, ica  EB  fiue  CBadDB. 
Quod  eratlecundum. 

Iamverdfint  AEC.CED  anguli ;quales,&:  AB,CB,DB  tres continu?  propor- 
tionales : dico  C B,  E B lineas  squari.-fi  enim  non  lint  zquales, fit  C B maior,  fiatque 
CG  ipfi-BE  zqualis.'  eruntigitur  per fecunda  partem  huius  propoh A G . C G.D'G 
contim,q  proportionalcs. vnde  fi  fiat  HC  zqualis  tpfi  CD,  erunccam  8 AG , AC, 
A H;  quam  AB,  AC,  AH  continue  proportionalcs;  igttur  tam  AGAH  reftan- 
gplum,quam  A B AH re&angulum,  zqualequadrato AC  medi^communi : quarc 
AGAH,  AB  AH  rcdangula  zquantnrinrerfc.  Vndevt  AH, ad  AH  b fic  A B 
ad  AG;  led  A H fimt  zquales,  ergo  AG,  A B re&xqquantur.&t  Gpunflum  idem  eft 
quodpunftuni  B:  & CB,  CG,td  eft  B E linez  zquales.  eodem  modo  oftendituc 
C B non  efle  minorem  ipsa  B E. 

PRO- 
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P R O P O S 


n 

u u.li: 


XII. 


cEnturtres  linear  ineonwniw  ration*  ^ B,  B C,  CD.ita  vt  BC  fie 
_ 'maior  A C,  & fiat  rcdtasA  C artjuaLis -B  E. 

Dico  AB,B  t,  EDcflc  proportionates. 

A C ED  B 


>7  • 

Vm ponantur in contimia anslbgia  AB.B^'CD,  igfror  eritVtBC*  ad  CD“■*■* 
iu  A C.  hoc  eft  cx  conftru&ione  B E aii  B D.  Ergo  diui'iendo  vc  B £)  ad  D C 
ita  ED  «d  D Bs  & inueaqendo  vp  CD  ad,BD,  itaiehabet  BDadDE.  Quart 
bBD  quadratum-atquMur  EDC  redangudo;  qtradratum  autem*  BE  zquatcrftb,7/'£ 
quadrant  BD.DE,  & rc&angulo  E OB  bisfurapto  : uqui  rc&angulum  ABED"' 
zquatur uflem : nam re&angulumrABE D,  t^ddtur EDCJ reaanguiofhoc eft. vt 4>.s«»*8. 
oftendi^quadrato  BD)  & rc^ngulo  ED  AC  (hoc  eft  rcftanguJo  BED  . id  eft 
*trrrUftu  quadt«tolDca«,rtm.»ul0  EDB.  & reflangulo  m/upet  EDB  , rt-'M— «• 
*an^dhim  ABE^D.  csxn  tfdemarquafcifc,  arbiter  BE  quadrate rpatet 
jgitnr  AB,*BE,  ED  eHtineohanhiamdogia.  quad  defnonrtrandum  fait.  fs7-*»<- 

, qv,:  . -i : /.  p R o-f-o  S I T I O XII  I. 

JV  Vilt . lv  • ‘ ■ »•  K • 

rOnahrur  AB,  BC,C  D,  tosBneajihbondduaproportionc;  6c fiat 
B C zqualis  D E.  r 

Dico  A E,  E C,  C D , cflxrincontinoa  anaiogia. 


' .co  c i 


DtrKottftyatio. 


^ , ■ .■  j ! .. , j . tw+  ji . • . { * ,.  • i 

/-\Vando<juiclem ponunrur effe continue  praportioqalcs linear  AB,BC,Cl>  ct- 
^am  erunt  contmux  proportion.iles  A B , D E.  C Di  Ac  B C rofcdi*  aequahsDE 
eritquadratutn  D E reftangulo  ABCD  Jkquahs.qoadratfl  ainetn  B CE  iquaturC  D,  S 

^ 1 B C 0, £* 

PE  & re*inSu,°  C D E bis  fumpto : quibus etiam  zquaturrc&uieu. 

him  AECD  nam reAaiigulum  A ECD  *qu«ur  EC  D reftangulofhoceft  qua. 
tU°  ‘"^T  C D E>  * r^>f>3uto  D C B,  hoc  eft  (quia  ex  conftru.^'3'“- 

?*°"c  BC^,k  *SA>*n.tur)  .reruns  reflangulp  CDESc  redaugulo  infuper  AB  C D. 

(>d tft  vt  modo  oftenmmus.quadr  are  D 0 doate  reftangulum  AEC  D cum  ijfdetn 
xquak At, quadrate  C E «».ri nectfle  ; idco^ue  CD,  CE,EAeflc  in  tend- 

cuainalogia.Quodcracdemonftrandum.  K * 

• • ’ : ■*  . - i .i  .•  /. 

;P  R o P O S IT  I O XIV.  ■ 

Sint  AB,  A C, AD, in tontinua Anaiogia  ; &fiatvc  ABadBC.ita 
BC  adE  Imeam  j & vt  A D ad  DC,  fie  DC  fiat  ad  F. 

Dico  E Sc  F eilc  inter  fc  arqualcs. 

: t ■ 

Demonjlrat'to. 


QVomanifupponunturcominua:  AB,  AC,  AD,  fi  fiat  DG  zqualisB  C, erunt 
^connnu*  > AB.BC,  CG>  ergo ctim ex  datis etiam  fint  in  continua  ratione,'» 


AB,BC, 


Digitized  by  Google 


P R,  o q ft  5 §i§J  ONES 


*4 

AB,  BC,  & E,eritL 

lii.Jtuw.  (J  fiat  jj  q .xqualis  G L , 

nunrurautcm continue  AD.QC  Sc  Fj  crunt  igicur  continux.F,  DC.  AUi  til 
igitut F xqualis  C (jivhdi  F ; vtpoteipfi  OG’arquales. 

Quod  cratpropofitum  dcmonftranei,.ujZi  DAi.'  i'iH'.'S..  . / : .mm* 

ioki  a'lv  G i ,d  i . r c^'.'L 


line*  E xqualis  CGiAijindcquja  cpntinuxfunt  ABiACiADt 
j I) ) crunt  qJoqartrf  com<nda!  andiogia  * CGiUC.DA:  po- 
nux  AD.  DC  Sc  F;  crunt  igicur  cominux,F»  DC.  AD  (eft 


SJ'XJ  i>.  j< 

Lemma/ 


D 


X,DA  & C E,  EF,  GF;  &c 


(Ati  fint'duo  orpines  triiimquanticatum  CA^  __ , __ 

(itvt  CA  ad  DA,  ficCt  ad  $P,  ff^uStfcmvt  B AadDA,ficCF  ad  EF. 
Dico  ctiam  efle  C A ad  B A,vt;^  F eft  aflj.Qfrc  t. imimoo  -u  . uyi  m V 

Z . ( * H I . , J 9IIO;f)U'l.:.IU.  Jt  . J / • ^ 

*.i.fj<4ar.  ff  »•  « -q  # C 


D 


B 


! I.otir.-u 

WfO„vl 


i . , 1iiv:i..C  . s 'I  ,>aup  ii.na., 

QI  emranon  eft  CA  ad  B A.vt  EF  ad  GF  , ctit  ergo  ^liqua maio^vej qqinor, 
^quam  C A,  nempe  Z ad  B A , vt  B F eft  ad  Q E; quoniam  orgo  vt  CF.  primaad 
. EF  iecundam,  itaio  aJeeroordineB  A lecunda  eftad  D A tcrtiam,  Sc  pf  EF  fc- 
cundaad  GF  rerciani , ita  in  ordine  altero  Z prima,  eftaa  BA  lecundam , ergo  ex 
bl*S;"’-a;qu0inproporrioneperturbaia,vcCF  ad  GF^ar^tad  p A:  atqui  ex  hypo  theft 
" eliam  C A erat  ad  D A,  vt  CF  ad  GF.ergovt  CA  ad  D A,  fic  Z (maior  velmi- 
ci  g*mn.  nor  qU  jIn  CA)  eftad  D A,  quod  eft  'abfurctum ; pon  eft  igiturC  A ad  B A.  in  aha 

nfnnnrhnn.  ni.lm  I 1 .’  f T7  ' * * 1 

, i A o.'iCl 


proportione,  quim  EF  ad  GF, 

PROPOSI TIOXV.1  P 


QMnt  proportionates  AB,  AC,  AD;  fliiinea B D compofita  ex  vera- 
)J  que  differentia  B C,  C D,  diuidatur  bifariam  in  F,  ac  mediae  propor- 
tionate AC,  aequalis  (it  produfta  A G.  ^ , i 

■ Dico  FC,  F B,  F pin continuara  effc proportione.. , ^ 

G ABC  D 


iii: 


Demonjlratio, 


CVm  cnim  G C biftfta  fit  in  A, Sc  BD  in  F,  eric  CG  ad  AG>  vt  BD  adFD- 
prxeercaenm  AB.AC,  AD  ponantur continux,  critperprimamhuiqs  B Cad 
CD,  vt  AB. id  AC,  id  eft  AG;  8c  componendovt  B G ad  AG,  ita  B Dad  CD:  fed 
anteoftendetamus  effc  vt  CG  ad  AG.  ita  BD  ad  FD.  Quare  per  lemma prxee- 
densetiameritvt  CG,ad  ]|  G;  ita  CD  ad  B F,  .hoc  eft  F Ds  Sc  diuidendo  C B 
ad  BG.vt  CF  ad  F D.  We  eft  FB;  Itiqucmuercdndo,  petmurando,  A:  componcn- 
doeritvt  GF  ad  BF.ita  BFadCF;ergoGF,BF,  CF  funeproporcionalcs.Qijod 
crar demonftrandum.  ii>’  y 


: fi 


CoroUarium. 


A E B 


EX  h.tc  propofitione  hoc  Theorem.!  dcducimus.Sinctres  proportionalcs  A B,  B C, 
CD,  diuifaqUciic  AB  bifariam  in  E.  Dico  A B,  EC  St  compoficamex  AE  Sc 
lineis  B C.C  D bis  fumptis,  efle  proportionalcs,  & If A E,  E C,  8t  compofica  ex  AE 
& BC.CD  lineis  bis  fumptis,  fint  continnx  i dico_Am$C,  CD  efle  in  continua 
analogia.  , , . . 

D tmtm- 
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^Demonjl  ratio. 


* f 


PRoducatur  C D in  F,  vt  D F linea  xquetur  B D compofitx : B A vero  produ- 
catut  in  G>  vt  GA,  B C xqucnrur.  Quoniani  G A,  BC  linea:  Cunt  xquales, crunc 
»D  C.  DBjDG  continux  proportionates.  Rurftim  cum  G A xquetur  reClxBC.'  , 5c  »>■«"»<■ 
AF.ipli  EB  lie  xqualis  , crirGC  inE  bifaviam  quoque  diuifa:  cllautcm  D Fxqua- 
lisipfi  BD  per  coliftrtiftioncnucrgoElB,  EC, b EF,hoceft  AE,EC,&  compemta 

cxAEScBC  CDbist'umpris , tunc  continux  proportionates,  quod crarprimum. 

2.  Quoniant  EB,  EC.  EF  font  continux,  Sc  E C lincx  xquatur  EG.  Sc  BF  li 
nca  cxconllruc.  fit  jn  D bi&riam  diuifa, eruqt  DC,DB,c  DG  continux : quarc Si.  ‘ ,lu' 

A B>B  C.CD  ires  erunt  d continux  proportionates,  quod  erat  demonftrandum.  i > 

P R O P O S I T I O XVI. 


S I fit  vtprima  ad  fecundam,  ita  tertia  ad  quartam , critvtprima  cum 
fecundaad  tertiam  , ira  omnes  quatuor  ad  primam  cum  tertia,-  vel  vt 
prima  cum  fecundaad  fecundam  , ita  omnes  quatuor  ad  fecundam  cum 
quarta. 

Dcmonjlratio. 


A B , , C 


D EF 

■pSto  A B ad  B C j vt  D E ad  E F , dico  cfle  A C ad  A B , vt  aggregatum  ex  A C Ac 
■*-'DF  adaggregatum ex  A B,  DE.  Cdm  cnitn fit  AB  ad  BC.vt  DE  ad  EF.eric 
tnuertendo  Sc  componcndo  AC  ad  AR,  vt  DFad  D E: quaproptcr cm etiam 
vtraque  antccedcns  AC,  DF,  ad  vtramquc  confcqucntem  AB,D  E,  vt  vna  an-  tu  2»iiui. 
tcccdens  A C ad  A B vnam  conrcqucntcra.quod  erat  propoficum. 

CoroUmum. 


R 


S 


H 


I 


K 


^1  igitur  ex  quatuor  proportionalibus  fiat  vna  xqualis  omnibus  quatuor, verbigratil 
R:  Arfiatatrera  S xqualis  primx, ac  tertix, Sc  rande  refla  Texhibcatur  xquaiis 
primx  Sc  fecundx.-deniqucfiponatur  V xqualis  primx, eritR  ad  S,  vrTadV:  limilt- 
ler  fi  omnibus  quatuor  fiat  xquaiis  G,  & fecundx  cum  quarta, xqualis  H,  & primx 
cum  fccunda  xqualis  I,  Sc  fecundx  xqualis  K,  erit  vt  G ad  H, fie  lad  K.  rcshxc  a 

I Pappo 


i 
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66  progression  es 

Pappo  lib.  tcrtio  propofitionc  decimafeptima  in  tribus  continue  propottionalibus 

52£^ =:niucr£llisfit’ ceofuimus"um  Wi‘),uu‘  -b°  -nd— 

PROPOSITIO  XVII. 

CMt  A zqualis  B,  & C zqualis  D;  omnibusaueem  A,  B.Q  D,  porta- 
kJ  tur  zqualis  E ; duabus  vero  B,  D,  ponatur  zqualis  F:  fimilitcr  duabus 
C,D,  squalls  G redtzD,  zqualis  H. 

Dicorationem  Ead  F,&G  adH  cfieduplam.Quodfi  reftisE,  F,G  FI 
squats  ponatur  I,  & duabus  F&H,  zqualisftatuatur  K , & l.ncis  G,  H 
squalls  ponatur  L.deniqu  e refidux  H,  fiat  M zqualis; 

Dico  rationcm  I ad  K,  & L ad  M cfTctriplam. 


Hcmonftratto. 


D 


G 


H 

I 


K 


L 


M 


A cum  B,  dupla  eftipfius  B;  & C cu  D,  ipfius  D dupla  efbergo  ctiam  A.B.C.D  fi- 
muliumptx,  duarum  B,  D,fimulfumptarum  duplz  funt.  Scdlincis  A,  B,C>  O 
squabs  eft  E,  Sc  lincis  B , D,  zqualis  F . ergo  E dupla  eft  F : fimilicer  C , D>  iimul 
futnptz,  hoc  eft  G, ipfius  D, id  eft  H,  funt  duplz.  Quod  erat  primum.  Sccundara 
partem  ita  expedimus.  Econtinct  reflam  A bis.gcC bissipla  veto  F cominet  A fe- 
mel,  & C femel  .ipfa  tandem  Gcontinet  C bis;&  H zqualis  eftCjigitur  orancs  E>V> 
G,H,hoccft  refla  I, cominet  A tertio.Sc  reflam  C fexies  : refla  verb  K,  contincc  ex 
hypothefi  F,Sc  HifcdFcontinet  B&D,hoceft  ipfam  A feme! , Sc  (cmclrcflamC, 
igitut  fiaddaturH, hoc  eft  C,  refla Kerit  femel  A,  Sc  C bisfumptam.  fed  A fiftn- 
pta  femel , cum  C bis,  eft  tertia pars  A linez  ter  fiimprx,  Sc  line?  C fexies  (umptz: 
ratio  ergo  I ad  K triplacft.  Eodcm  modooftendcmiisquod  L.fif  tripla  lincij  M, 
nam  L zqualis  eft  G,H  ;ipfa  vero  Gcontinetbis  C lincam  ,cuifi adiungacurH, 
ipfi  C zqualis,  ent  G cum  Hi  hoc  eft  L,  tripla  reflz  C,  hoc  eftH,  hoc  eft  M: 
patet  ergo  veritas  propofitioneexpofita. 

Schohon. 

T)  Appus  lih.ypropoft 'tioneli  jribus  continuity  uantttattbus  applicuit  hint  mat eriam^jttafcili- 
^ tet  tandem  continuant  rationcm',  quia  vert  aduerti  nan  folitm  conlinuit  rationibus  tonne - 
ttire  ham  proportionalutm  proprietitem , veritm  ctiam  difcretifpmit , mo  do  rationes  ft  miles  of- 
fumantur  : hint  opera prettum  duxi,hoc  infinuare.Notatu  autem  dipnttm  mistime , fi  quit  vt- 

terim 


* 
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Itriis  proporliones  its  eonttertdt,  quemedmodum  hdc  propofitione fecimus,  in  infinitum  repe- 
lirt  plures  xc  pluret  fubdiuifionet  rottonum,  fold  ptdxn  in  propofitione  pofitd  obfiruettone. 

PROPOS1TIO  XVIII. 


Slntquxcumque  &quotcumque  magnitudines  A,  B,  C,D,  E;pona* 
turque  F omnibus  (pricer  vlcimam)  bisfumptis,  ac  vltimx  E femel 
fumptx  xqualis;  G verb  xqualis  omnibus  fimul  fumptis,  denique  H 
xqualisvlcimx  E. 

Dico  F , G , H arichmeticam  A B C D B 
analogiam  continuare. 


H 


Demonjlratio. 

LIncaF,  id  eft  A,  B,  C1D1  bisfum- 
ptx,  vna  cum  E (emcl.excedit  refta 
G>  id  eft  A,  B>  C.  D,  E icmel  fumptas, 

exceftu  A,  B.C(D,  ftmcl  fumptis.  Sed  eodem  exectfu  exceditlinea  G.ipfamH. 
qux  xqualis  ponitur  reft*  E,  igirur  F.  G»  H linex  ariclimccicam  concinuant  propor- 
tioncm.  Quoderatdemonftrandum. 


• Scholion. 


QVdre  mirum  videri  non  debuit  Frederico  Common dt no ,1'dppnmxnm  Itb.^.ex  Gtomelrl- 
co proportion e,  onologixs , dt  medit totes  emit , Arithmetics  negkxijfe ; quondoqpidem 
non  ex  Geometries  ionium  fed  q nscumqne  qudntitdtnm  fmcproducilur;  quod  Poppnm  in  ex- 
tern ftooctfitmnm  lot  ere  potnifie  vixeredi  pote/l ; vet  eerie  oportutfet  Commondiuumdum 
Poppt  iefettum,  vt  vecot,  eodem  libro  propofitione  ■ 9-  frppkre  nitttmr , cent  institutes  Geo- 
metricom  of  ignore , ex  quo,  cum  quepiom  rutione  Arithmetic  dm  onologiom  deduxifet,  non 
idee  extern  non  proper tiontlibne  qnsntirdtibm  commune  efie , poffet  demonfir  tri  tfiquidem  i 
problemotici  niter  is  fpUndere  dlirnum  videtur,  cerium  ($■  determinxlum  quid  in  confirulUt- 
nem  odhtbere , cum  obutum  qnedltbtt  fuerit  fujficitns.  Sed  hxc  in  Or dtitm  tnttqmlolu  ditlx 
fint,  quom  venerea  omnes  deberent : tlitus  enimfeculi  virorum  Uoorcs,&  ingenierttm  per  to 
hucnfque  non  vidi e recentioribns  adsquotd. 


propositio  XIX. 

DAcis  duabus  progreflionibus  terminorum  in  continita  ratione  A- 
rithmetica  A,  B,  C;  D , E , F ; ex  vmufque  fcriei  terminis  A,  D, 
B,  E,  CF  in  vnum  conflatis  cpnftituatur  tertia  fcrics  G,H,I. 

Dicoctiam  G,H,I  c(Te incontinuaArithtncticaanalogia.  ) 


G 


1 O 


H 


M . N , P 

I a 


Demon- 


PRO  GR  ESSIONES 
DcmonHratio. 


G 


H 


I 


M N P 


*"pErminorum  ieriei  A,B,C,  mutuuscxceflusfit  M;N,  verd  exceflusalceriusiM  au- 
tem&N  fibiadditi.faciant P: quoniaro  igitur  A fuperat  B cxceflu  M.&Dfu- 
ferae  E exceflit  N,  A Sc  D fimul  fumpti  , hoc  eft  G,>  fuperabunt  B & R ftmul 
iiiipptos,  hoc  cftH.excefsibus  M & N umul  fumptis .hoc  eft  cxccftu  P:  ftmiliter 
oftcndcmus  H iuperarc  I exceflii  P.  funtigitur  G.  H,1  in  Arichmetica  analogia. 
Quod  crat  dcmonftrandum. 


C 


F 


P R O P O S I T I O XX. 

ESto  AB  ad  BC.vt  B D ad  DE;  & fiat  ipfi  BC  zqualis  EF  , vbi- 
cumquc  tandem  cadat  pun&um  E. 

Dico  eife  vt  AB  ad  AC,  fic  AD  ad  AF,  & BD  ad  BE. 


Demonjlratio. 


A 

B 

C 

D 

E 

F 

A 

B 

D 

C 

E 

F 

A 

B 

D 

E 

C 

F 

A 

B 

D 

C 

F 

E 


QVoniam  eft  vt  A B ad  B C.ita  B D ad  D E,erit  componendo.conucrtendo  vt  A B 
ad  AC>ita  BD  ad  BE:  vlteriils,  cum  fine  EFi  BC  aKjualcs,  erit  tota  AF 
. arqualisquatuor  proporcionalibus  AB.BC.BD.DE  : AD  zqualis  prim  a:  8c 

11  ' tcrtrz , vti  Sc  AC  prim?  ac  fecundz : quarevt  » AC  ad  AB,  ita  AF  ad  AD: 
&inuertendo  vt  AB  ad  AC,  ita  AD  ad  AF,  & vt  ante  oftcndimus.^ca  B D ad 
D E : quod  erat  dcmonftrandum. 


PROPOSITIO  XXI. 


DAtz  fint  quatuorproponionales,  minima  A B , fecunda  A C.tertia 
AD.quartaAE. 

Dico  primd  DB  differcntiam  primz  &tertiz,  minoremcfleE  C,  dif- 
ferentia fccundz  & quartz:  t 

Secun- 
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Secundo  fi  BD  minori  aufcraturxqualis  EF,ex  CE  maiori,  vt  A B 
ad  B D,  vel  vt  A C ad  CE, fic  BC  differentiam  prim*  & fecund*,  fore 
ad  CF  differentiam  differenriarum  BD&CE. 


Demon  ft  rat  to. 

CVm«  hypothec  A B fit  ad  AC,v.  AD  ad  AE.-igirqrpermutandovt  ABad 
V>AD,fic  AC  ad  AH;  & diuidendo  vt  AB  ad  BD,  fic  AC  nd  CE  ; igitur 
permutando  vt  A B at!  A C,  fic  B D ad  C E.-  atqui  A B minor  eft  quam  A Cdgitur 
BD  minor  eft  quam  C E.  Quod  erat  prim  urn.  deinde  cx  difeurfit  iam  ftfto,  vt  AB, 
ad  AC,  fic  eft  BD  ad  CE;quarecum  EF  ex  hypothefi  fit  atqualisipfi  BD,  crit 
etiam  AB  ad  AC,  vt  EF  ad  CE;  aediuidendo  vt  AB  ad  BC  fic  EF  a.l  FC 
&petmttt.mdo  vt  AB  ad  EF.ideftvt  AB  ad  BD.fic  BC  ad  CF:  atqui  etiam  vc 
AB  ad  BD»uccll  AC,  au  CE,  (vtantc  oftendij  ergo  vc  ABad  BD,  vcl  AC 
ad  CE,  fic  eft  B C ad  CF.  Quod  crat  demonftrandum. 

PROPOS1TIO  XXII. 

A B CDF  F 


A At*  fintquatuorproportionales,  minima  A B,  fccunda  A C,  tertia 

JL^Ap,<juarta  A E. 

Dico  prjmo,  differentiam  prims  & fecund*  B C,  minorem  elTc  diffe- 
rentia QE,  ^rtix&  quart*: 

Stcundd fi ex  E D maiort  tollatur  EF,  xqualif  minori  BC,  fore  vt 
A D ad  D E , fic  B D differentiam  prim*  Sc  terei*,  ad  D F differentiam 
diffprcptiatiim  B C , DE. 

Demonflratio. 

CVfufit  AJB  ad  AC,  vt  AD  ad  AE,  jgiturinuertendo,  diuidendo  , rurfumque 
a I ; , Y'  A B ad  B C , fic  A D ad  DE  : Itaque  permutando  vt  AB  ad 
AQ>  up  BC  ad  fig,  led  AB  minor  eft  AD , ergo  Sc  BC  minor  eft  quam  D E: 
Quou  erat  ptqount.  1 

Dciffdc  cummodo  oftenfiimfic,  efle  A B ad  AD,  vt  B C eft  ad  D E;  & cum  FE 
ponatur  zquaus  B C,  etiam  A B eft  ad  AD.vtEF  ad  DE.  Itaque  muertendo  , ac 
conuertendovt  ADad  BD,  fic  DE  ad  FD:  ac  demum  permutando  vt  AD  ad 
DnE,fif,BD  lid  DR  Atqui  etiam  VtAD  ad  DE,  fic  eft  AB  ad  BC,  ( vt  ante 
adDE'^  AB  *d  BC,  fic  eft  BD  ad  DF.  Quod  erat  de- 

PROPOSITIO  XXIII. 


D E F 


N 


H 


Sint  continui  proportionalium  proceffus  A B,B  C,CD,D  E,EF:affum- 
ta  vero  quauis  alii  N , fiat  vc  A B ad  N , fic  N ad  H I : vtque  B C ad 
N,fic  N fiat  ad  I K,&  vt  C D ad  N,fic  N ad  K L , & fic  dcincepsf 
.Dico  H I,  l K, K L, See.  cflcincontinuaanalogia. 

* 3 


M 


Demon - 


7» 


PROGRESSIONES 


*17  .Stxti. 
b i i.Sixti. 


* 1 ySexti. 


Dcmonflratio. 

EX  hypothcfilinex  AB.N.HI.'funt  continual  proportionates ; item  BC,N,  IKi 
ergo ram rc&angulum  ABHI  <]uam  rc&angulum  BCIK  1 xquatur  quadrate 
jq.  ac  proindcxqualia  Hint interfe redlangula ; ergo  vt  AB  adb  B C,ficl  KadHI, 
fimiliter rethnguia  B C I K, & C D K L, xquantur  interfe,  quia  eidem  quadrato  N. 
xqualia  funt;  igitur  vt  BC  ad  CD,  fic  KL  ad  Kl:acquiexdatis  BC  eft  adCD.vc 
A B ad  BC,  hoccIF.vtoftcndi.ficut  I K ad  HI,  ergo  KL.eftad  IK.vc  IK  ad  HI: 
continux funt proportionates igitur  HI,  IK,  K L.Quoderat  dcmonftranduni. 

PROPOSITIO  XXIV. 

SI  continue  proportionalium  re&angulorum  bafes  Tint  in  continua 
analogia:  erunt  Sc  alcitudines  inconunuaca  proportione. 

A B E G T L p 


C D F H K M N 

Demonftratto. 

Sint  AB,  BE,EG,  Gl.IL,  infuper  & re&angula  AB  CD.BEDF.EG FHSTC. 

in  coniinua  analogia.  Dicoeriam  CD,  DF.FHta. effecondnui  proportiona- 
tes. ReSanguli  entm  ABCD  proportio ad  reftangulum  BEDF, c componmir ex 
rationibus  AB  ad  BE,  Sc  CD  ad  DF  item  redanguli  B E DF  proportio  ai 
EGFH  rc<Sangulum,componitur  ex  rationibus  BE  ad  EG,  8c  DF  ad  FH:  qua. 
re  cum  ex  hypothefi  rcflangulorum  AB  CD.BE  D F,  EGF  HjXquales liueeqdem 
broportionesfint, erunt  quoqueraciones  AB  ad  BE,  8c  CD  ad  DF,  Umulfumptx 
xqualcs,fiueexdcm  cum  rationibus  BE  ad  EG,  8c  DF  ad  FH  fimulfuixipris.funt 
aurc  ex  hypothefi etiam sequales  rationes  AB  ad  BE, 8c  BE  ad  EG;  Q sure  fi  ab 
xqualibus  rationibus,  nempe  a compofita  ex  rationibus  AB  ad  BE,  ScCDadDF. 
itcmque  a compofita  ex  rationibus  BE  ad  E G , 8c  D F ad  FH,  auferas  xqualesra- 
tioncs,  A Bad  BE,  8c  BE  ad  EG,  patet  reliquas  proportioncs  CD  ad  DFi  8c 
D Fad  FH  fore  xqualcs.-  vtconftat  ex  definitione compofitionis  proporrionum. 
continue  funt  igitur  proportionales  CD.DF.FH.  Simili  difcurlb  etiam  rciiqux 
H K, KM,  8cc.  cum  prxeedentibus  candcm continuabunt  raiionem, conftat  ergo 
quod  propofitam  erat  demonftrare.  i "'*■ 

Corollarium. 

-COdem genere difeurfus, fi  redtangula  A BCN.BEDN, EGFN  ,8tc.  itemque 
JL-bafes  A B,  B E,  EG,  see.  fine  in  continuaanalogia,  dcroonftrabimus  eotuni  alti- 
tudines  CN.DN.FN.  8cc.  continuamquoqueictuareanalogiam. 

propositio  XXV. 

POnantur  denuo  AB,  B C,  C D proportionales  , vti  etiam  EF, 
FG,  G H;  Si  ratio  AB  ad  E F,  continucturquomodocunque  in  1, 
K,  P,  & fimilie’er  ratio  B C ad  F G ptoducatut  ip  L,  M,  Qi  Sc  ratio  C D 
adGH,pergatinN,0,  R,  8ic. 

Dico etiam  I,  L,  N,  Si  K,  M, O , item  P , Q , R,  continuare  fuam  ra- 
tioncm. 

Demon- 
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Demonjlratio. 


V > 


A 

B 

C 

D 

E 

F 

G 

H 

I ’ 

L 

u 

K 

M 

o 

P 

_Q.  R 

QVadramm  enim  EF  eft  *- 
.quale  rrcXangnlo (iib  AB  & 

IjSequadratum  PG.aiqiialecfi: 
reftangulo  itih  RC  & X.  ; vti 
eriam  quadratum  GH  , 'rc- 
tjangulo  Cub  CD  & N con- 
tcnro  : igitur  vt  quadrat  a EE, 

FG,  GHintcrfclum.ita  ctiani 

rc&angulafttb  larcnbus  AB  & 

I,  iiib  B C Sc  C,  item  lub  Cl)  , Sc  NT  contcnta:  fed  quadrata  fiintin  continuata  ana- 
log** . (eum  latera  lupcrquibusfiuntcx  hypothefi  fine  in  continua  analogia)  igitur 
etiam  redangula,  fublatcnbus  AB  flcl.BC  & L, CD  Sc  N , funt  continue  pro- 
portionalu  t cumauccm  ipforum  bales ponautur  in  continuata  rationc  AB,  BC, ■ 
CDi  etiam  I,  I ,\,  altitudincs  crunr  in  continuata  analogia  per  prxccdente.Eodcm 
rnodoquia  ex  hypothefi  EF.F  G,G  H,  Sc  ex  demonftraris  modo  I,  L,  N,  funt  con- 
tinuae  i itcmque  ex  hypocheii  E F,  J,  K.  i St  F G,  L,  M;icem  G,  H,  N,  O , continuam 
feruant  analogiam  rdcmonilcabimus  K,  M.O  efle  contmuas.  iinnlircr  quoquepto- 
cedetur  inlincisP,  Q,  R,atquc train  infinitum,  conftat  ergo  Veritas ptopofitionis. 

PROPOSITIO  XXVI. 

Sint  (erics  continue  proportionalium.habentesL  primum  terrtiinum  A, 
cotnmunem.A,  B,C,D,  E,  F,  8c  A,  M,N,  O,  P,  Q;continuataautcm 
ferie  vcriuftjue , fiat  vt  B ad  A , ita  A ad  G , 8cc.  Sc  vc  M ad  A , ita  A ad 
R,  fie  vt  omnes  F,E,  D,  C,  B,  A,  G,  H,  I,  K,  L t item  omnes  Q,  P,  O,  N, 
M,  A,  R,  S,T,  V,X  fint  in  continuata  analogia. 

Dico elTe  B ad  M,  vt  Rad 
G,  SeC  ad  N.,vt  S ad  H,  8c 
D adO,  vt  T ad  I,  flee. 


D a ij.ttal; 


X 

t. 

V 

K 

* 

T 

I 

. 1 

S 

H 

R 

G 

A 

b 1 7 . Sixth 

M 

B 

N 

C 

eitSneli. 

O 

D 

P 

E 

Q. 

F 

Dcmnjlrittio. 

PVm  B,  A,G,  fint  tres  conti- 
^-'naz,  item  M,  A,  R , ctit  tam 
b reftangulu  m B G,  quam  reflan- 
gulum  M R.quadrato  A,  ideoque 
AC  inter  Icxuualia.Quarc  vtBad 

M,  fie  cR  ad  Gi  fimilircrquoniam 
C,  B,  A,G>H,  funreontinux,  ita 
vt  mediant  A,  xqualis  vtrimquc 
proportionalium  numerus  cingat: 
patet  ex  dementis,  A ciTe  mediam 
ptoponionalem  , inter  C Jc  H s 
rc&angulum  igitur  HC  sequatur  quadrato  A;  eodemmodoreaangulumSNqua- 
drato  A xquale  erit:  ergo  inter  fe  xquantnr  teftangula  H C , S N.  Quare  d vt  C ad  i iut- 

N. fic  S ad  H,  fimili diicutfu  critvt  D ad  O ,ficT  ad  I,  flefiede  exteris.  Quod 

cratdcmonftrandum.  - 


PRO- 
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P R O G R E S SIONES 

PROPOSITIO  XXVI  I. 

F_  ^•int  duo  ordincs  continue  pro- 

portionalium  6'andem  habentcj 

£ primam,  A,B,C,  D,E,  Fj&A,G, 

HJiKjT  ;i  f.  . ,.V 

— Dicoproportionem  H ad  C,ef- 
fe  duplicacam  proportions  G ad  B; 
— Sc  rationem  I ad  D»  rations  G adB 

G B clTetriplicatamtficrationemKadE, 

quadruplicatamiLveroad  F quin- 

tuplicatam  ciuldcm  rationis  G ad  B: 

Sc  fie  in  infinitum. 

Dtmonjlnt  hone  EntUibiH.fr.1%.  Je  qutlttor  continue  frefortunotibm.  Noscunicm  it 
cjuotcuni j.,  dr  ohi  fUn'e  methedo  dcmonftrthimus. 

° Demonttratw. 

QVoniain  cam  A,  G.Hquam  A, B.Gfuntcontinua:  proportionates  , re&angu- 
lum  H A,  quadrato  C. Seredangulum  C A,  quadrato  >B  xqualc  eric,  vnde  re- 
ftangulum  H A,  ad rcAangulum  CA.  eft  vcquadratumG,  adquadratum  B:  iuque 
*’,o  S“".Cumquacirata  G>B.  lint  b indupiicata  ranonc  balium  G ad  B .ent  Se  rciftangiio- 
rum  proportioduplicata,  rationis  G adB:  fed  ratio rccl-inguli  HA,  adrcdtingii- 
ct.Stxti.  ]um  q ^ ratjQ  c H ad  C 1 ergo  proporcio  H ad  C eft  duplicaca  rationis  Gad  B. 
Deindc  quoniam  tam  G.  H,  1,  quam  B>  C,D,  funt  continux,  eric  re&angulum  I G> 
quadrato  H,  8crcdtangulum  DB,  quadrato  C xquale.  itaque  ratio-rcftangulorum 
d sj.stm.  jj  p , hop  eft  ratio  dconipofita  ex  proporrionibus  latcrutn  I ad  D,  St  G ad  B, 
xqualiscftrationiquadrati  H,  ad Ciatqui ratio quadratorum  H,C>  eft  quadrupli- 
cata  rationis  G,  B;  ( eft  enim  ratio  quadratorum  H,C  duplicaca  rationis  H adC, 
quxoftenfamodo eft duplicata rationis  Gad  B: ) ergo  proporcio compolita  exra- 
tionibus  I ad  D,Se Gad  B , eft quadruplicata rationis  G'ad  B.  eic quo  pater  ratio- 
11cm  I ad  D folam , efle triplicatam rationis  Gad  B.  Simili difeurfu  dcoionftrabi- 
musrationcm  K ad  E , eft'c  quad  tuplicatam  1 St  rationem  Lad  F,  quin  tuplicatam 
rationis  G ad  B.  conftatcrgo  veritas  propolltionis. 

PROPOSITIO  XXVIII. 

Sint  duo  ordines  continuarum  A,  B,C,  D,  E;  fie  A,F,  G,  H,  l eandem 
nafti  primam  A : ponarur  autem  tertius  ordo  continue  proportiona- 
Iium,K,  L,  M,  N,0,  fecundo  ordini  fimilis,  ita  tamcn  vt  A fie  K., fine  in- 
arqualcs.Deindcinrcr  teftias  C fie  G , ponatur  media  P j & inter  quartas 
D 8 e H.ponanrurdux  mediae  Q_8c  R;  tandem  inter  quintas  ponantur 
tres  medix  S,  T,  V,  8eita  dcinceps. 

Dicoeffe  vt  L ad  B,  itaM  ad  P,  fie  N ad  R,  vt  O ad  V,  Sec. 


A 

B 

C 

D 

F. 

P 

R 

S 

T 

V 

A 

F 

G 

H 

I 

K 

L 

M 

N 

_o 

Dcmon- 
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I ' « , : : . • 1 if  , 

• . - r .f  ’ •~DcnU>riftr»ti&.  ' .a  >v 1 o,  1 ,t> 

...  •_  j.k.  ....  1 *«r 

rVYot^m  vtrhrfijiie  ferici, primus  termldiisMern  eft  A i'Wgope^pfireedeiKeih  Q 
'"-vxft  *dC.  in  duplic.itaratione  F ad  Brfed  Geciamelt  adC,  in duplicata rariond 
G ad  P.igitut  G eft  ad  P,  vt  Fad  B:  fid  ex  (uppidito  F id  G eft  vt  L adM;igi- 
tut  alternando  M eft  ad  G,  vt  L ad  Ft  eft  igirurcx  equd  M ad  P,  vt  L ad  B. 
Simili  raodo  perpraxedentcm  H ad  D.  tripjicatam  habct  rarioncm , Fad  B;  fed 
eriam  H ad  D>  habct  triphcatam  eius, quam  habcr  H ad  Ri  ergovt  F ad  B,  be 
H ad  R : deinde  eft  F ad  H,  vc  L ad  N , vnde  altcrnando  i Ac  ex  arquo  N ad  R 
vt  L ad  B.  Eadem prorfus ratlonc dcmonfttatbicur  eflfc  O ad  VjVt  cftEadB.  Qua. 
repatet  veritas  propofirionis.  * 

tlinc  eriam  pacec  B,  Pi  R,  V efle  continual  com  L,  Mi  N»  O.  tint  continue  . H 


qiudim  in  eadem  analogia  in  qua  fint  linex  A,F,G,  H»i.  vt  pacet. 


J J.r 


•• 


PROPOSIT 


POnanrur  dux  ferics 
con  tinuarum ; A,B, 
C,Dj  & A,  E,  F,  G,  com- 
muncra  habentes  pri- 
mam  A ; & inter  fecun- 
das  B,E,  fint  quotuis  - 
mediae  H.I.K.L,  toti- 
dem£)ue  inter  tertiasin- 
terponantur.-M,  N.O, 

P;  S/militcrinter  quar- 
tas  D &c  G , ponancur 
mediae  Q.R,  S»T.  j 
Dico  A , H , M , Qi 
item  A,  I,  N,  R<  & A,  K, 
O,  it  & A,  L,P, T cife in 
continue  analogia. 
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Demonjlratio. 


t)Onantur  enim  inter  A Sc  M.  media  proportionals  V i 8c  inter  A Sc  N me- 
A diaX;fimiliterY,  Z,»,mcdixp0nantur  inter  A.O.ScA,  ]',&  A>F,  Quom» 
ergo  A,B,Ci8c  A,V.M  fumcontimue  proportionates, e/lt • ratio  t adM, duplici ,l7‘ 
ea  cioJ.qoam  habct  B ad  V.  vlttrius  cum  A,  V>M.8r  A,X,N  ctiarii fim aonrifeMIt  ^ 
proportiotiates,erit  ratio  l>  M ad  N , duplicata  eius  qtiam  habct  V ad  X : eodem 
padLooftendetur.rationes  Nad  O,  Sc  O ad  P.&  P ad  F,efleduplicaras  rationum 
X ad  Y , Sc  Y ad  Z , Sr  Z ad*:  Quareciim  GsM.N.O.  P,F  ponamur  cite  con- 
tinue , eriam  R V,X,  Y,Z,*  patetefle  cominuas. Eft  igitur  ratio  Bad*  quintu- 
plicatararionis  B ad  V,  & quia  tain*  quamE, media;  funt  inter  A Sc  F,  inter  Te 
equates  crune,  ideoque  At  ratio  B ad  * Sc  ratio  B ad  E>  eadem  eft  i ergo  ratio  B ad 
Rquintuplicata  eft  rat  joins  B ad  V.  qaia  intern  B,  H,  I,K,L,E  ponuntur  continue;  • 
eriam  ratio  B ad  E.cftqointBpiicatirationis  B ad  Hi  eftigitur  B ad  V,  vt  B ad 
H.  vnde aequales font H Ac  V.  Similiter oftendetur  I Ac  X.K8C  Y.LScZ  xquales 
efle.  Quare  cum  ex  conftruSicme  A.V,  M,A  X N ; A Y O;  A,  Z,P,  fint  continue; 
eriam  A.H)  M;  A.  I,  N;  A,  K,  Oi  A.L.P  continue erunt.  Non  alia  ratlonc  often-  ’ 
demur,  eriam  ip£u A,H, MjQjitcm  A,I«N>R>Scc.  clle  in continuata analogia; 

K . .Si 


r;  P !Oo^:r:ds  s r.  o n es 

(Si  nempe  ipfis  A,H,  M mucniamus  quartam  (3,  Sripfis  A >1,N  quartam  yi  &ip(Js 
A,  K.O  quartam  i.  Stiplis  A,  L.PqtqKtdn)  »,  dengue  ipfis  A,  E,  F quartam  £)  dc. 
monftrabimuseficvrpriusiplas0>y,£(,£, ipfis  Q^R,  S,T  . G qqualcs  1 ac  proin. 
tji^qpf-,A,  H^M^Qi  A,  l,Nnft;4£c.  cile-contmuas.  Quod  orat.demon- 

i atlqpbiu  , -i  „ndian:  r > l.’i  - 

I S<f  fl..  O R D U.lT  T /I  - V V V,  t 


..  . 

.1  sv'(la'J»!.R10iif  .0n$WT  I O’X  X Xt  ' 1 


.fl  liK  I U , <1  bl.  J * Ou'px  Xj  ) 
hoi  ifi  t I (I'C 

J1  !»/-  /-  XO  jj  . obntPV.il 

-cnO  ,.*lKr . i h j jv.  J*  O 5’Il'J  i . 


IJiiiEFOHIi  ft;  • 
• i r**  u »-,f-  •—  -«  he  t.  ‘j  i i 
oh;:  i .. '/  hr  .1  iv , . 
tdMf  in  NrjoQjf:? 


* iti* 
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xialU  m- 

• J"i  i!  ic 
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AK,LB  hnt  eciam 


D^nmr^ifix.ferl^S  t?fl p tinu? j^^ortloflalflito ill  diucffts  fationlbus,- 
A,B,C,  D,&cf.^,X,  W,N,  &c.  itatamenvt  l 
continus  proporKoiiilcR  . O I T I O '1  ')  '! 

Dicoomncs  A, K,  L,  B,  N,  O : C,  Q^R.D,  8 i fic  deinceps,  (omilfo 
• inleric  KL  tcrrio  cjuoquc-tcrmuio  M,  P, S)  cflcincontinua  analogia. 

,D, 


<) 


D'crnonflratio. 


~}~i 

irC!. 


QVIa  A,  K,  L,  B pommtur  continue , ergo  vt  K ad  L , fic  L ad  B : fed  etiaro  eft 
cxhypoiheii  vt  K ad  L,  fic  L id  M,  ergo  L ad  B , S:  M eandcm  habet  ra- 
b 7.» ,/a.  tionem ; atqualcs » igiturfunt  B Se  M.  ideoque  ratlonesl*  B ad  C » M a d C iqua/es 
liinc.  Quoniam  autem  A,  K,  L,  B fufu_quatuoc  continue  propori;ionales,crir rano  A 
ad  B,  id  eft  ex  hypochcfi  ratio  B ad  Ci  id  eft  exdemonftratione  riitro  Mad  C.  tripli- 
cara  rationis  A ad  Ki'fcd  ratio  A ad  K.  ex  hypothec  eft  ratio, Rjui  L,  id  eft -ratio 
M ad  N:  ergo  ratio  M ad  C>triplicata  eft  rationis  M ad  N : eft  autem  ratio  Mad 
P,  triplicata  rationis  M ad  N,  {iuntfcnim  M, N,  O, P continue ) igi tut  vt  Made, 
fic  M ad  P : vnde  Sd  xqualcs  funt  C Sc  P.  quare  cum  loco  M , in  fcrie  ftatuatur  lUi 
XqualiS  B,  & loco  P,  illi  arquaJis  C-  Crunt  A , K>  L,  B,  N,  O,  C continue  propdrtio- 
tSales.fittiiliteroftcndemusfencm  haneper  terminos  Q,  R.U.Sqs:  connnuarnnin- 
finitutn.  Quod  eratdemonftrandunj..  . . }i  .c;  CI 

CttrolUrium. 

.incfeqUitur:  rationem  A ad  Birriplicacam  efle rationis,  K ad  E : & B ad  C,  rri- 
Ipltcatam  ipfius  L ad  M litem  C ad  D,  triplicatam  ipfiusM  ad  N : &iicdece- 
Rra.  nun  ratio  A ad  B edntinuatur , clique  ilia  triplicata  rationis  K ad  E,  qua  per 
reliquos  terminos  continuatur.  • ( 

PROPOSITIO  XXXI. 


Hi 


TNtrianguIbcj'uouii^A  B N quatuorponannirparaHeix  AB,CD,F.F, 
Xg  H,in  concinuaan4°Pl;ae*4tcl:  AB,G  H.mediafi^  IK;  infer  E f 


Vero  & GH,  media  fitLM: 

. -nqi 

• Of 


Dico  rational)  AB  ad  I K tri- 
plicatam efle  rationis  L‘M  ad 

GW.  .V  bed  r-.i: 

: . Dtmcniirauo . ■ 

■ *.  i .ici  ft  ■ . - ... 

13  Atio  A B ad  G H.  duplicata  eft  ex 
■^hypothefi,  rationis  AB  ad.  IKidt 
’i  ( . ratio  EFad  GHn duplicata  rationis 

. E M ad  G Hi  ergociim  itctiiiriieidiy' 
potheii  ratio  AB  ad  GH  triplicata  fit  rationis  EF  ad  GH,  crit  ratio  AB  ad  IK. 

’ qu* 


"a»  KFMH 
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quae  dimidiata  eft  rationis  AB  ad  G H, triplicata racionis  EM  ad  GH,  qua dimi- 
diara  eft  rationis  EF  ad  GH.  Quod  erat  demonlirandum, 

PROPOSITIO  XXXtI. 

QVantitas  cx  quotuis  continue  proportionalibus  compofita » ad 
aliam  ex  patinumero  tetminorum  eiufdcm  ferici  pro'duttx  confU- 
tam,  niulciphcem  rationcm  habet  proportionis  prims  ad  fecun- 
dam,  ex  quoc  terminis  altcrutra  quantitatum  compomtur. 

Demonfiratio. 

A D E , H BFG1  C 

,.i  ■ ■ ’ ’ ' , u . . , : i.  ; • . . f ;.j 

rOoatur  (cries  rationis alicuius,  conftitnerc  quancitatem  AB,  Si  (cries  vlceriiii 
producla  conficiat  quantitatem  BCi  hoc  tamenpa&ovt  vtraque  pari  numcro 
coaftet terminotum  continue proportionalium  ciuldcm  icriei produ&x;  verbi gratia 
finumcret  ABquamicas  terminos  o£to  continue  proponionales , Sc  BC  totidem 
eiufdcm  ferici produetz : dico  AB  ad  BC.oftuplicatam habere  rationcm eius qua 
AD  ad  DE.  Cum  eriimtora  (cries  rationis  AD  ad  DE,  pergat  vniformiter  &C 
eontmucexliippolito  vfquead  C >Si  Gnt  tot  termini  eiufdetnicrici  in  A B.quotfunt 
in  BC,  exempli  can  fa  in  iinguiis  oiio;  liabebit  ergoprima  AD  ad  BF,  oduplica- 
ram  rationcm  eius,  quam  habet  AD  * ad  DE:  fimtlitrr  ratio  DF.  ad  FG.  odhipli- 
cata  eft  rationis  DE  ad  EH,  id  eft  rationis  AD  ad  DE.-quare  cum  rationcs  AD 
adBF,  Si  DE  ad  FG,  o&uplioatxfint  eiufdcm  rationis  AD  ad  DE,  critvc  AD 
ad  BF,ficDE  adFG:eodemmodocrit  vt  DE  ad  FG.fic  EH  ad  GI , & fiede^  g^. 
eetetfs.Quarcomnes‘>  antecedences , id  eft  ofto  termihiqui  confticuunt  A B,  fe  ha-/;, 
bent  ad  orones  confcquentes,  hoceftadofto  terminos  qui  conftituuncBC,  vtvna 
antccedens  AD,  ad  vnam  confeqdentcm  BF.  Quarccum  AD  adBF,  rationcm 
habeat oflupiicatam rationis  AD,  ad  t)E>habebitquoque  A B ad  B C oftuplica- 
tam eius,  quam habet  AD  ad  DE.  Quodcrat  demonihandum. 

PROPOSITIO  XXXIII. 

> 

A F G B H E : • C 1 ' ( ! D 

' ~ . j . t £ 

INter  tres  continue  proponionales  AD,  BD,  CD,  medixflnt  GD) 

£ D : rurfum  inter  A D , G D,  media  fit  F D,  & inter  B D,  ED,  media 
fit  k D:  fit  hoc  Temper  fiat: 

Dicoeflevt  AB  ad  BC,  ficAG  ad  BE,  & AF  ad  BH,  &c, 

• Demonjlratio. 

CVm  inter  tres  continual  AD,  B D,C  D,  rnedne  fint  GD,  F.  D,erunt  AD,  GD, 

BD  , ED,  CP,  ( vt  pacct  ex  elcroemisj  omnes continue proportionaics: 
proindcqureiiam  t AG.GB.BE,  EC  etnntcontinuz proportionaics:  ergo  AOt 
adGB,  vc BE  ad  E C :8r  componcado  acpcrconuerfioncm ration:!  AB  adAG> 
vt  BC  ad  BE.  Igituralcernando  AB  ad  BC,  vc  A Gad  BE:  Deindc quoniam 
AD,  GD,  BD,  ED,  funt continuz , AD  eft  ad  GD,  vt  BD  ad  ED:  Qnare 
Aimer  AD,  GD  media  fit  FD,  Si  mccr  B D,  ED,  media  HD,  patet  ex  de- 
mentis ciTc  AD  ait  FD,  vt  BD  ad  HD.  atquictim  AD.FD.GD,  fint  conft^. 
nux,  AF  eft  ad  FG,  vt  AD  ad  FD.pcn.huius.Etcun,  BD.HDiF.  D fintcotl* 
tinuz  etiam  BH  eft  ad  HE,  vt  BD  ad  HD,  hoceft  (ficuciamoftendi)  vc  AD 
ad  FD,  ergo  AF  eft  ad  FG,  vt  BH  ad  HE.  Quare componendo ac  pet  con- 

K a nctfioncm 
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ucrfionem  rationis  vt  AG  eft  ad  AF,  fic  BE  ad  BH;  & permutando  vt  AGad 

BE,  lo : eft  (fitutoftendi)vt  AB  adBC.  CcAF  ad  BH.  Conftac  crgu  propoli- 

tionis  Veritas. 

PROPOS1TIO  XXXIV. 


G I C 

— u 


K H F 


D 


SIntincontinuaanalogia  A 13, CB,  D B,  8:  inter  AB,  CB  media  fit 
EB; inter  CB  vero&  DB  fit  media  F B ; deinde  inter  EB,  CB,ac 
CB,  FB  mcdii fint  GB,HB  : Denique  iriter  G B,  CB,  & CB,  HB 
fint  mediae  I B,  KB.  & ficdeinceps. 

ID':.;  Dico  rationem  AC  ad  CD  ^duplicatam  efle  rationis  EC  ad  CF; 
quadruplicatam  autem  rationis  G C ad  C H , & oetuplicacam  racionis 
IC  ad'C  Kiatque  ita  ininfinitum. 


^ Vm  A B , .C  B,  D B fint  continux  proportionalcs.erit  AC»iCD‘  ratio  ea- 
''-‘dem  cam  r at  tone  A B ad  CB-  item  quia  continux  Tune  AB  , EB.CB,  cut 
ratio  AE  ad  EC  cadem  cum  ratione  AB  ad  EB  : de  quia  inter  tres  continual 
AB,CB,DB  media: funs  EB,  FB,  patetex  dementis  ABiER.CB,  FR,  DB 
omneselFc  continue  proportionates:  quare  ratio  A B adC  B,  id  eft  vt  iam  oftcodi, ra- 
tio AC  at)  CD,  dupltcita  eft  rationis  AB  ad  EB;  id  eft  vcoftendi , rationis  AE 
ad  EC-quja  autem  continux  proportionaies  fiinc  AB.EB,  CB,  FB,  etiaqiefunt 
b i.  ««,'»>.  A E,  E C, b C F commute : ergo  vt  A E ad  EC,  fic  B C ad  C Ft  ergo  ratio  A C ad 
CD,  ctiamduplicata  eft  racionis  EC  ad  CFtquoderat  pritnum.  Eodemdiicui- 
rcndi  roodo  demonftrabimus  .rationem  EC  ad  CF , dupiicatam  effc  rationis  GC 
ad  C Htadeoque  rationem  AC  ad  C D ■ quadruplicatam  cifc racionis  GC  ad c Hi 
denique  oftendemus  etiam  fimihratioqinacione,  rationem  GC  ad  CH,  duplica- 
tam  efte  rationis  I C ad  C K.  Vnde  manifcftum  eft  rationem  A C ad  CD,  eiu (- 
dem  otftuplicatam  efle.  Qua:  erant  demonftranda. 


PROPOSITIO  XXXV. 


DAtam  lincam  fecare  in  quotuis  continue  proportionaies,  (ecundiitn 
datam  rationem. 

ConflruBio  (y  demonftratio. 

A H I KB  'PNAta  fitlinea 

1 ___  U \ B diui- 

C D E ' F G denda  ficut  po- 

ftulat  propofi- 

tio,  in  quatuor  continues , fecundum  rationem  datam  CD  ad  t>E.  Concinuemr 
torics  ratio  CD  ad  DE>  quot  continuas  numero  defidcras  in  linea  data  AB, 
cio.s«il.  nempe  CD.  DE , EF,  FG:  turn  diuide  lineam  c AB,  Cent  diuiCt  eft  linea  CGJ 
in  punftis  H,  I,  K.  Dico  A B , efle  diuifam  prone  cxigicpropoiitio  tpatet  demonllti- 
tio  ex  conftruQienc. 

PROPOSITIO  XXXVI. 

DArarum  lincarum  alteram  ita  fecare,  vt  partes  linea-  fe  Ax,  cumin  fe- 
dta,  fint  in  continua  analogia. 

' Can- 
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ConUruBio  0-  demonslrauio. 


V 


DAm  lint  duq  line*  A B & B C>quarum 
alteram  (cilircc  A B,  oporreac  diuide- 
te  in  D pundo,  vr  Al),  DB,  BC  fine  in 
cotinua  analogia.  pro  conftrudione.fupcr 
BC  diametro  ddcribatur  circulus , item 
fuperlinea  AC.compofita  ex  duabus  da- 
tis  AB  Sc  BC.  qbi  lint  BEC  & AFC; 

' & ex  pundo  B crigatur  pcrpendicularis 
BF  > ad  redam  AC  ; ducaturque  ex  F 
pundo,  imcaFI.  per  centrum  minoris 
circuli  Gt  fiat  denique  rede  GF,  aqualix 
GD.  Dico fadum efle  quod  imperatum  full : quoniam  quadrate  FB  tarn  equatur 
redangulum  ABC.  quamaEF I, hoc  eil  BD C . erunt  B DC  > ABC  rcdangula  *»»■*>»♦ 
sequaliaintcrlctfcd  ABC  redangulo  squanfur  redangula  A DB  C . DBC;&c 
BDC  redangulo  equatur  redangulum  DBC,  vna  cum  quadrato  DBi  dempto 
igitur  communi  redangulo  DBC.  mancc  DB  quadrato,  equate  redangulum 
A D B C.  igitur  A D,  D B.  B C font  continue. 

Altter. 


DArxfint  Ap.  CD, 
quarum  vna  CD, 
ita  fecanda  fit  in  $ > vt 
AB,  CE,  ED  lint  in 
analpgia  contmua. 

(jmftrutlm  <0  dt- 

Man/ltmo. 

A Sfumpti  F G liocl 
dAmaiori  quim  A B, 
fiat  foper  FGtanquam 
diametro  circulusFIG: 
deinde  (quod  cx  de- 
mentis facili  perfici- 
tur ) redangulu  GHF 
xquale  fiat  redangulo 
AB  C D;  Sr  ex  pudo  H 
ita  ducatur  HKI.  vt 
KI  equalis  fit  AK  (quod  ab  alijs  fadum , drnoslibro  noftrode  circulisaliaatquc 
alia methodo  preftabimus  ) denique ex  K ereda  norraali  KL,  equali  ipli  C D> 
prefeindatur  ex  K L ( oftendara  cnimeiTemaiorcm  ) linea  KN  , atqualis  ipfi  HR. 

Dico  fiiduro  quod  perebarqr. 

Nam  redangulum  blHK  equator  redangulo  GHF.  id.eft  ex  conftrndlone  rc-  bi(.sn»i 
dangulo  ABC  D,  id  eft  rurfurnex  conftrudione  I RL,  ergo  vt  IHad  KI,  ita  eft 
reciproce  K L ad  K H iatqui  IH  raaior  eft  quam  IK.  ergo  Sc  L K.  quam  K H nu- 
ior  cm,  quod a/Tumptum  fucrat  in  confirudione:  pcrficianrur  iam  rcdangula  I HK, 

I K L, dudis per N Sc L parallelis ad H I.  Sc  normalibus H M.I O P-  Quon.am igitur 
redangulalM,  I Lzqualia font. ablato communi  KO.reliqua  OL.KM  zqualia 
erunc.  Quare cum  KM  (vccxconilrudionc pater ) fitqtiadratum, erunt  N O,  KN, 

LN  tcci  com  >nue.  Atqui  N O eft  K 1,  hoc  eft  A Bi  Sc  K L eft  C D.  Fadum  igitur  eft 
quod  petebatux. 


K J Sc be- 
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Schohon. 


TT Anc  eandem  propofitionem  nennulli alij  & propofuerunt,(jr f else  Her /bluer unt.  Vti R.P. 

^Clauius  Mdfffler  mens  ( cuius  per  p lures  an  nos familiar  is  & domeflicus  auditor fui)  Fcle- 
taritss,&  Guido  Vbaldus  :fedexercitij  caufa , etiam  meo  cam  Marie  ex  pc  dire  volut , ne  alttnis 
plum  is  me  exornare  velle  videar  : nufquam  emm  propofitionem fiatui  me  is  lucubrationtbus  in- 
lerferere , quam  diuerfi  dtfeurfus  demonfir atione  mcamnonfcccro ; vet  authoris  nomen  in  pu- 
blicum non  protulero.  Rog$  benigne  Letter  huius  rei  mem  or  efie  velis , dum  in poflerum  fimtit 
occ  arret. 

PROPOS1TIO  XXXVII. 

DAtaruiil  duarum  rcitarum  alteram  ita  fecare,  vt  rcttangulum  fub 
infefta,  Sc  parte  linex  fcctx,  ad  refidux  linex  quadrat um,datatn  ha- 
beat  rationcm. 

ConshutUo  (s'  dcmonjlrtttit. 


G TA  Ata  fit  ratio  A ad  B , deindc  data  II- 

nex  fintC  St  DF,  poll  alar  propoiitio, 
fecari  rc&atn  X)F  in  E > vt  redtangu- 
lumfub  C Sc  EF,  ad  quadra  turn  DE  , 
cam  rationcm  habeat , quam  data  B ad 
datam  A.  Fiat  C ad  G » vt  B ad  A>  Sr  per 
prxeedentem  feccrurDF  in  pun  do  K, 
Vt  fine  tres  continuz  proportionales  li- 
g nex.G.DE,  EF.  Dicofadumquodpc- 

tcbatur.fiat  cnim  vt  B ad  A>  fic  H ad  D E’. 

eritergo  vt  G adC.fic  DE  ad  H.-Scpermucandovt  G ad  D E.itaC  ad  H : fed 
vt  G ad  D E>  ita  DE  ad  EF  ex  conftrudionc  i ergo  vt  D E ad  EF,  ita  CadH : re- 
..«•*»»  dangtilum  igicur  fuper  lineis  C 8t  E F,  xquaie  eft  » reftangulo fub  DE  &H.por- 
rd  rcftangulum  fub  lineis  DEStH  conftrudum,  ad  quadrature  DE  , eamhabet 
busmi.  proportioncmquam linex ipfx  , feilicet  quam  habet 11 H ad  DE.ergo  & redangu- 
lum  C & E F , ell  ad  quadratum  D E,  vt  H ad  D E : id  eft  vt  B ad  A:  igitur  datatum 
redarum  4lteratn,&-c.  Quod  fuicprxftandum. 

PR.OPOSITIO  XXXVIII. 

. . . 1 ; \ ' ' 

DAta  mcdii  trium  in  continua  ratione  exiftentium  , & aggfegato 
trium  linearum  primam  8c  tertiam  conftituentium,  cxhrbcrc  pn* 
mam  & vltimam. 

ConshuBio  0-  demon/!  ratio.  < . ,• 


C Vperaggregato  tanquam  diametto,  cir- 
eJ cuius  defcri batur  ABC  J in  quo  redi 
accommodetur  B D.quX  squalis  fit  duplac, 
datxmediq.-quod  fieri  pofle  collar  ex  datis 
& ex  conftrudionc  : dein  agatur  per  cen- 
trum linea  AC>  fecans  orthogonal  iter  in 
E,lineam  BD.  Dico  faflum  elle  quodpe- 
titur.eft  cnim  AC  linea  xqnalis  aggrega- 
to,  & BE  (c  dimidia  ipfius  B D,)  datqme- 
dix  xqualis : quarc  cum  AC  orthogonafic 
d Tm  adBE  , erit  AECJ  redangulnm  xquale 

’’  quadratoEC:igitur  data  media  trium  continue  proportionalium,  illarumqueaggre- 
gatoj  exhibuimus  primam  & tertiam.Quod  erat  faciendum. 

Lemma. 


cj.Tmj. 
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nptj2  . •*»  'I  y i 

- • ;.>;{|v  :)/.  V : . 


i.l  ...no.  Li 

. , , Lemmq. 


.!  It: 


Slftteriarttes  BA  DA,  CA'in  concinua  analogid,/redanguIum  fupcr  maxima 
A B,  Scexccflu  Iccdnrisiupra  tcmam,:  non  crtt  maius  quadrato  dimidt£  ip- 

ftus  AB*' — ■ > , • H 11  ; ,/v  : l * III  ■, 

Dcmonslratio.  i f-  • > 


£ 


D 


QVomamenimBA,DA,CAfunt  ctJiirUuix  proportionates , eritvt  BA  ‘ ad  aiH«t^. 

D A, fie  BD  ad  DC.  Quare  rcdangula  ^ BACD.Sc  BD  A xquatitur.  Sed bl‘ 
redangulum  BD  A,  non  eft  minis  quadrato  dimidix  AB  c vt  pacer.  ergo  ne'qua1 > s““’>*4 
redangulum  BACD  maius  erir  quadrato dimidi* A B.  Qjiod eracdemonftrandrf. 


. Qjiod  c 

X X X l X. 


D 


P R OP  OS  ITIO 

- » *«  ’ 1 . 

Ata  maxima  inum  concinuarum  , excelUi  quo  media  fuperacrtii-. 

'nimam, exhibere mediant & initiimam.  * >.  «:  . *j 

: J ■ A it**  ti  at* » ;•  . i •<!.'  ■ i.  n'> 

ConftruSho  & demonjfrattf.  . 


.1 


D’  ' 


fl 


T*N  Ata  (if  A B Iinea  maxima trium  propoc lioualtum , & G xquabs  cxceiTin  qtib 
*^jfedia  fuperat  mimmam  : pportc.it  igittir  inuenire  mciliam  Sc  rninimam.  fiat  rd- 
.rfangulo  ABG  xqualc  quadratutii  F.  F:  q'uoniam  ergo  per  lemma  praiccdcnstpia- 
dratum EF, ui eft redangulum  ABG,  non  maius  ciVqua'lrato  dftnidta:  AB.paretj  StlunJI 
ita  i feeari  poffe  AB,  vt  redangulum  (iittpgrnbus , akjuale  fit  quadrato  EF-'lca-  1 " 
que  diuidaturreda  AB,  inpundo  D,  vt  redangulum  ADB  xqualc  lie  quadrato 
EF.  Dico pundum  D cite  quod  problems iolutt : fiat  inimredx  G,  xqualis  lines 
JDCtericitaque  redangulum  ABCD  xqualc  rcdangulo  AD B , cum  vrrumque 
Equate  Gtquadrato  EF;erBovc  AB  ad  ' AD.itacftBDad  DCifiiam  irctSaS-'  I<;,‘“<* 
gulo  ABCD,4bfcras  redangulum  BDC.  temanebit  redangulum  ADCtfivcrb 
a rcdangulo  ADB , autcrasidem  BDC.fcltquumeritredanguliimAC  D B:  arqtii, 
io ra  A BCD,  ADB  fiint  xqualia,  itaquebblato commont,  eruncSt  reliqua  retinhl. 
gula  ADC.ACDB  xqualiaintcr  lc;igirurvt  BD  ad ' DC, fideft<(icutiani often  f usual- 
dt) vt  BA  ad  DA.fic  DA  ad  CA.  Sutrcrgimrrresin eonrinua analogia  AB.AD, 

AC;  Sc  CD  xqualis  G, eft  cxceflus, quo  media  AD, excedit  minimam  AC.  Fa- 
dutnigicur  eft  quod  requirebatur.  ;..  , 

PROPOSITIO  XL’. 

Acis  duobus  cxccflibus , trium  ntagnicudinum  in  continue  analogia 
cxiilentium.cxbiberetrescontinuas.  , . , ..  r 

ConJiruHu)  & demonjlratto. 

DAti  (tnt  exccflus  AC.C  B.quiponan- 
rur  in  diredum,  St  cngiuitur  A D, 

CE  parallel*  , quxintcrieeandem  ra- 
tionetn  feruent  quam  AC  ad  CB  i 8c 
dutFa  per  puntta  D & E rctiaDE.  con- 
uenut  cum  AB  produda in pundo quo- 
dam  F.  Dico  fadum  quod  puftulaturt 

: . nafn 


D 
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• rum  AD  ad  CE,  eandcm  habct  rationcm,  quam  tinea  AF  ad  CF.  Sedquam 
rationcm  habei  DA  ad  CE,  eandcm  ex  conftru&ione  habct  AC  ad  CB;igitur 
quam  rationcm  habct  tota  AF  ad  totara  CF  t eandcm  habet  AC  abiata  ad CB 

11,  ablatam.Ergovt  AF  totaadCF  tocamficquoquc  • CF  rcliqua  adtchquam  BF* 
equate rcQx  AB  adiunftacftlinea  BF.quafaciat  AF.CF,  B F in contmua pro* 
portionciquod  petebatur.  ...  v,1., \ 

• ’ Ahtcr. 

A E ...  B J- D 

<7:  . • r.  / • i ,n  . i «■  • 1 . * 

""  > Vmliarc  conftru&io  fobs  lincisconuCnut  .fubumgamus  atiam,  qu2  inomni  gc- 

ncre  quantitacis  locum  Habeat: 

Dati  igitur iint  cxccifus  AB.BC:  fiat  AE  differentia datorum  excefluum,  ipfif. 
• que  AE>  A R inucmatut  rertia  proportipnalis  continua  AD:  Dico  AD  abibluc- 
• re problema.Cdm etiim  ex  conftruftione  AEfitad  AB,  vt  AB  ad  AD,eritdi- 
uidendo  A E ad  EB,  vt  AB  ad  B D : Sc  componcndo  A B trit  ad  B E , hoc  eft 
BC,  vt  AD  ad  B D I Sc  pcrmUtando  AR  ad  AD  , vc  BC  ad  BD;  Btdiuidcn. 
do  ABad  BDvtBC  adCDi  componcndo  igitur  AD,  BDi  CD  futu  confine*. 
Fccfmus  ergo  quod  petebatur.  • • 

PROPOSITIO  XL  I. 

A B C D E F * 


DAtam  magnitudinem  AE  fcmcl  fe&am  in  C,  proportionc  maioris 
inarqualttatis.ita in  duobus  alijs  pun&is  B & D fubdiuidcrc,  vt  qua- 
tuor  partes  A B,  B C,  C D,  D E (lot  in  continua  proportionc ; qu*  dimi- 
diata lit  rationis  AC  ad  C E,  eipcima  diuiflone ortar. 

QmJirMSlio  (sr  dtmanfirtUto. 

T>Er  quadragefimam  huius  addatur  EF,  vt  AF,  CF,EF fint proportionate*! rum 
A intcrAF, CF  media ponatur  B F i inter  C F quoque 4:  EF , media  DP.  Dico 
faltum  quod  petebatur.Cum  enim  inter  tres  continuas  A F.CP.EFanedi*  tint  BF, 
' D F,J>atet ex dementis  omnes  AF.BF,  CF,DF,  EF,  effe continue  proportioua- 
bi.rtiiiM.  |es.  Quateetiam  A B, B C, C D,1>E, funr b continue,  Ac  quidem  in  rationeAFad 
***  BF,  quzcxconftruciionedimidiata  eft  rationis  AF  ad  CF.hoc  cftAC  c*dCE- 
Fa&um  igitur  eft  quod  petebatur. 

, • Altter. 

F C H 


A B C D _E 

tjdter  A C,  C E inuentam  mediam  F H ita  diuide , vt  F G fit  ad  GEt . iff  A C ad 
*FH,  feu  F H ad  CE : fiantque  cfl.CDipfis  FG,  GH  arquates.  Dico  faflum 
quod  peticut.  cumcnimiit  AC  ad  FH,  vt  FG  ad  GH,  id  eft  BC  ad  CD , etit 
quoque  A C ad  B D (qu*exconilruftionc*qualiscft  FH)  vtBC  ad  C D:  &per- 
mutando  AC  ad  BC  vt  B D ad  C D : Sc diuidendo  AB  adBC.vt  B C adCD. 
Sunt  igitur  A’B.BC.CD  tres  continua:  proportionates  in  ratione  B C ad  CD.  Si- 
militer cum  FHfit  ad  CE,  exconftruflione  vt  FG  ad  GH.cnt quoque  BDad 
CE,  vt  BC  ad  CD,  ac  petmutando  conuertendo  BD  adCD.vt  CE  ad  DEi 
Ideoquc  diuidendo  BC  eft  ad  CD  , vt  CD  ad  DE.  Sunt  igitur  tres  continua 
BC,  CD,DE, in  ratione  BC  ad  CD  : aeproinde  omnes  quatuot  func  continua 
proportionates  in  ratione  BC  ad  CD,  id  eft  FG  ad  GH,ideft  AC  ad  FH,  qu* 
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P E(>  METRI  C.*.:  *t 

ety^fftuAioneAimidiata  eft  ratiouis.AC  ad  CE;  iecimus exgo quod-fceratpro- 

P-Q4ws*  JI7  iin  ' H'  iin 

slta ' Caralitrim.  vl  .i-  • • “ 

EX  hoc  problemate  tidbit  praxim  dciutnere  , bo»  IhUra  fiibdiuldcndi  duas  in 
quatuor  concinuas  > Ted  cciamin  fex  continual  j imo  quotuis  datas  in  duplo  plutcs 
COnnnuas,  icquidcm  in  radonc  dimidiatk  cius>in  qua  ipfaiexiftunt. 

- ' r 1 ''/> 

' i • '•  . V 


PROPOS1TIO  XLII. 

: /.  ;cui  T i 


“Qnt  A B,  B C,  Q D in  con- 
► tinua  analogUi  dcinde  locc- 


B 


turquarpiam  linea  EG  in  E,  vt 


E 


, iK.Jnti. 


FE  ad  EG,  tandem  babcatfationenjjqiiam  A B ad  BC. 

Dico  rc&angulum  B C FG,  arquale  cflc duobus  AB'EG  &EFCD 

tedangulis. 

* VemonfirAtio . 

CVm  enim  fitvt  AB  adBC.-lta  FE  ad £ C> reaafighluin  B C F. F»  >zqnalceA* 
KiSangoJo  A8EG- SimditdrquiaTt  BCad  CD,  PE  eft  ad  EG,  cmetiaan 
rcftangulum  B CEG  ajquale  rcrftangulp  C DF  £.  duo  igitur  B C£F  > B C E & re- /b  , I((4& 
Ain^uia,  idcft^redangulum  BCFG,  ajqiulia iunr  duobus  ABE  G,  CDFE  tc- 
Aangulit.  Quod  crat  oftendendgm.  , 

P R O .P.O  S I T I O X,LI  |I. 

A C \ D i E F B 

SI fuerint quotuis copunuacpropprnonalct  AB, CB,  DB,  EB.fltC." 

Picprcdbangula  A B E F,  C ft  P F,  D BCP , E B AC  cflc  inter  f# 
aequalia.  Hoc  eft  rcftapgula  fub  line#  fcriei  A B , C B,  D B,  fcc.  & lub  re* 
fiduis  EF,  DE;  CD,  AC  effc inter  fc  iqualia; roodo  retrograde  con- 
iangantur. 

t ‘Dcmonjiratio. 

QVonlam  eftvt  AB  ad  c CB.fic  DE  ad  EF,  rcftangulum  ABEF  arquacur 
dfcftangilo  CBDE.  fimiliter  quia  vt  CB  ad  DB,  iu  CD  eft  ad  DE  , cm 
rcftanguluin  CBDE, zqualc  rcdtangulo  DBCD.  rurfus  quoniam  D B eft  e ad 
EB  vt  AC  ad  C D,  redangufum  DBCD  zqualc  eritipil  EB  AC  i zqualiafunt 
igiruroijiniainterfc.  Quod  crat  dcmonftraildum. 

PRPPOSITIO  XL  IV. 

TIIBem  pofitis: 

X Dico redlangula  EB  AC,  D BCD,CBD  E cfle  inter fczqualia. 
Dtmonjiratio. 

(~'Vm cnira  vt  CB  adDB,  Ita CDffitad  DE;igitur  rcftangulum C B DEcequa- 

eft e reflangulo  DBCD. Scd rurfiita  vt  D B ad  E B, lie  AC  ad  *> C D, quart  | ‘‘a*™! 
ctiam  re&angulum  DBCD,  zqualc  crit  reftangulo  E B A C;  oftenlum  aucem  ftlic 
rc&apgulum  CBDE,  die  reft  angulo  D B C D zqualc,  quare  Sc  hzc  duoEBAC 
U CBDE, proindeque otnniatria inter is erunt  zqualia.  Quod  crat  demonftran* 


1 1.  Huimi. 
d it.Saxrf. 


dum. 


Pari 
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**  pr^gR'ES  Jib'Nij 

• P^i.f<KiooeC yoqatur  vherius  produce (tries  progtc&Sdrils,  itavfSB,  CB;  I>B 
EB,F  B,&c.  ponantur  coruinux  proportionalcs,  demonftran  potent  quactidtre* 
dtanguia  EBAC, EBCD,  DBDE  &CB-HF  mrcrlcicacqualia  ciTe. 

! ''-><1  '/,( 
O.HniJW  . I j-r.np'-l 
f:;i  111  /!,:?  Jil  inalgi  : ..••jbjnp  . uu-.iag 


nlitti.  . ili.i!  t :0-.S.l  T I Oil  X L V.--  -n»W 

. *o5jlq  . . >.:ij'?:ipcjtn» , •• xmixtc? xV:  cioil 


. jori  r 

C 


Sint  A B,CB,DB,tiB*iffcontmuaanalogia/&c. 

Dico  quinque  recftangula  inter  fe  xqMaluftfle>,quQriil#  primuttt^ 
iMnxi;  quodlatr  Ai^frCTanquam  vnalinca, &.fub  D E coaunecur ; al* 
ccrum  , quod  deferibitur  aCB,  & DB  tanquam  vni>  c cc&4jCft 
tercium , quod  a DB  8c/  E B tanquam  vni* , & . .redta  A-C , conficitpr: 
quantum  , quodab  EC,  & CB v denique  illud qood  ^b  AD,  DB  dc- 

(cribicur.  « , c 

. • ■’«>!  . 

Demonjlratio. 

RlaJW'utn  e"im„A  “P?  afquale  eft  , rofiangujo,  qB  CJD  reflangnlara 
CBDE  female  eft  rc<ftang,ulq  b Dp  CD : duo'jgitur  rc&apeula  ABJDE,# 
C B ^ Ei  i d eft  reft  a ngul  ii  m fuq  A.BCfc,  tanquam  vaa,&DE>a:qi**»lia  fumduobus 

CBCD  & D B Cl)>id  eft  contcnto  fub  C BD  B-tanquam  vai , & (ub  rc&£  CD: 
coartnmodo  oftendamTub  DBE  B & AC  contentum,xquariprioribtis  ; dercli- 

quis  quoque  idem  umili  difeuriu  demonftrabicur.  Conftat  ergo  vchtas  propo/irionis. 


PROPOSITio  X L V I. 


A 


Sint coritinux proportionalcs  AB,  CB,DB,EB,  8ec.  u’  * . 

Dico  re<2angula‘  A BCE,  C B A D,  & duo  fimuMumpta  Acfe, 
ACDB,  denique  triunvaggreganim,  Icilicet  quadratiCE,  rcdbtnguli 
A C E,  & redtanguii  CEB,  efle  inter  fe  zqualia. 

Demonfiratio. 

_ . f~)Voniameftvt  ACad  CD, itaCD  ad  DE,erit#omponendo&alrernando,vt 
c : ' ' ^AAD  ad  CE.fic  CD  ad  DEcfedvt  CD  ad  DE,  itaeft  AB,C  ad  CBi  igitu{ 
iu.smi.  vc  AD  ad  CE,liceft  AB  ad  CB,  &re<jangulud  ABCE.  acquale eric cc&angulo 
CBAD.  Infupcr  quia  eft  vc  ABadCB,ica  AC  ad  CD.eritrfdbiqgulumABCD, 
xqualc  reftanguio  AC,  CB,  Quia  verb  cx  zquo  com  eft  vc  ACad  DE.iwAB 
id  DB, eric  quoque reflangulum  ACDB,  acquaieipfi  ABDE:,tcd  rc&angulutn 
ti.situndi.  AB  DE,vnacum  AB  C D , scqualia' Tunc  re&angulo  ABCEi  rc&angulura  igi- 
tur  AK  CE,  acquale  etiam  eft  duobus  ACB  & AC  DB.  Dcinde  quia  ceifta  AB 
fi.smnrf.-fe&acftin  C Sc  E,cricf  AB  CE  acquale  tribus  CEinCA.  Sc  CEinCEduflo, 
(hoc  eft  quadrato  CE)  Sc  eidem  CE  in  EB  duAo:  zqualia  fuat  igitur  interfe. 
Quod  fuerat  demonftrandum.  : ! 


PROPOSITIO  .XL  VI I.' 


G 


K L M 


H 


Sint  in  conrinua  analogia minoris  inxqualitatis , A B , A C,  A D,  A E, 
AF,  &c.  & totidem  alixmaioris  inxqualitatis  eiuTdcmfcnei,  GH, 
1 H,  K H,  L H,  M H,  &c. 

1 Dico 
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G E O M E “T  R f;c  8} 

Dico  re&angula  A B G H,  A C I H, item  ADKH,  A £ L H,  AFMH, 

Be c.  efle  omnia  inter fe  zqualia. 

Demonjlratio. 

£X datisvt  AB  ad  AC.  fie  IH  ad  GH,  ergo rcdtangulum, * AB  G H,  arqua-  * “ s“'" 
turreftangulo  ACIH.  rurfiim  exdatisvt  AC  ad  AD,  fie  KH  ad  IHjergo 
re&angulum  ACI II  brcftangulo  ADKH  xqualc  crit.  Simili  difeurfu  rcliquo-  bitiA 
rumatqualitatctnoftcndcmus.nianifcftum  eft  igitur  quod  fucraedemonftrandum. 

CoroUarium. 


QVoniamperprimamhuiiispoGtis  continue  proportionalibus  AB  ■ AC,  AD, 
AE,  AF,  itcmque  GH , I H,  KH.L H.M  H,  earum  different,*  FE,  ED, 
DC, ice.  G 1, 1 K> K I.,  Arc.  fimtetiamin  ratione continua, manifefte patet cadcm 
difeucrendi  methodo demonftrari rcdangula  FELM,  DEKL.CD1K,  BCGI 
quoque  inter  fe  zqualia  elfc. 

PROPOSITI  O XLVIlU 

+ ■ • I 

Int  dux  feries  quotcumque  con  tinuarura  eiufdem  rationis , A,  B,  C, 
G,H;  D,  E", F,  I,  K:  fit  autem  rettangulum  A-B,- xqualc  Dt  re-, 
dtangulo: 

Dico  etiam  rcttangula  B C,  E F ,•  C G , F I ; G H , 1 K ; & fie  deinceps 
zqualia  efie. 

A B C , G 

D E F I 


Demonjlratio. 

pRoportio re&anguli  AB,  adreflangulum  DE,  componiturc  ex  rationibus  Aadc,>  J“M‘ 
A D.ScBad  Etfcdreftanguli  BC.ad  rcclanguluin  KF.prnportio quoqut com- 
ponitur  cx  rationibus  B ad  E,  8c  C ad  F,  hoc  eft  A ad  D (nam  cum  ex  datis  Sc 
ex  *quo  fit  A ad  C > vt  D ad  F,  erit  perniutando  A ad  D ■ vt  C ad  F^  ergo  cx 
ijfdem  rationibus  componuntur  proportiones  redangulorum  A B,  D E:  BC  ,F^  Fj 
adeoc|ucexdemfunt.  quate  cUm  ratio  reftangulorum  AB,  DE  ponatur  xqualita- 
tis.tcftangulorum  quoque  BC,  EF"  xqualitatis ptoportio erui  codcm  modoreliqua 
reliqUBortendenturxqualia.Qijod  cratdemonftrandum. 

P R O P O S I T I O XLlX. 

SI  re&angula  AB,  BC,CG,GH;  ScDE,EF,Fl,IK  fingula  fin- 
gulis  lint  zqualia: 

Dico  efle  A ad  C , vt  D ad  F , & B ad  G , vt  £ ad  I * & fic  deinceps. 


_A B 

D 


£_G  H 
F I K 


Demonjlratio. 


/"’Vmtcaangulum  AB,xqliaIefitre<aanguld  DE.Scrc&angulum  BC, 
^“'gulo  EF;  ergo  vt  rcctangulum  AB  ad#  D Ii,  fic  BC  ad  EF:  Sc  pern 

1.  a 


, rectan- 
r permutando 
yt 
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*4  P R O G R E S S IO  N E S 

vc  AB  ad  BC.,  fie  DR  ad  EF.  atqui  rc&angulum  AB  ad  BC,  eft  vt  A ad  C 
Sc  UK  ad  1.  F eft  vc  D ad  F;  ergo  A ad  C,  veD  ad  F.  Eodem  dilcurfucrit  B a.i 
G.  vc  E ad  1.  Quod  cratdcmonftrandum. 


PROPOSITIO  L. 


SI  retlangula  A B,  B C,  C G,G  H , &c.  reclangulis  D E,  E F,  FI,  IK 
lingula  lingulis  a'ljualia  fine: 

Dico  vcramquc lacerumleriem.A,  B,  C,  G,  H ; & D ,E , F , I,  K , fi  po- 
nantur cllc  commute  proportionates,  cflequoque  continuas  eiufdcm  ra- 


tionis. 

A B 

C G H 

' ••  - - ' 

,U  D E 

F _I_  X 

» . J 

! ei 

‘Demonjiratio. 

PEr  prxccdcntemcftA  ad  C,vc  D ad  F:  quiaaucctn  cam  A,  B,C,quam  D,EjF, 
funreontinux  proportionates  cxdatis, eric  camraclo  A adC,  f id  eft  D ad  F.) 
rationis  A ad  B duplicata;  quam  racio  D ad  F (id  eft  A ad  C)  duplicaca  fit  ra- 
tioms.D  ad  E.  QuarevtA  ad  B.'ficD  ad  E;  &B  ad  C,vt  Is  ad  F,  See.  (iincigi. 
cur  A,B,C,  G.H,  Sc  D,E,F,  I,  K epntinux emidem  proportions.  Quodxratdc- 
nionftcandum. 


PROPOSITIO  LI. 

SI  prima  A ad  fecundam  B,  eamdem  habeat  rationcra  , quam  tertia 
CadquartamD:  — 

Dico  tria  re&angula  ex  hifee  facia,  efle  in  concinuata  proportions 
nempe  rcdlangula  AB,  BC  8c  CD. 

. Demonjiratio. 

A B u ;:!■  ••• 

C D 


a i .Stxti. 


b l.Swr/i, 


D Etftangulum  A B,  eft  ad  reftangulum  BC,-  vt  A ad  » C,  fed ctiara  re#angu- 
BC,  ad  CD,  (ob  eandem  rationem ) eft  vc  B ad  D-  cunaigvpwfitrat'°  A 
ad  G cadem  cum  rationc  B ad  D ; cam  quoque  rationcm  habet  re&aoguium  A B, 
ad  BC,  qyam  habet  BC  ad  CD  ccdtangulum  : fune  igitur  in  concinuata  rationc, 
prout  crac  demonftrandum. 

PROPOSITIO  L 1 1. 

SI  prima  A ad  fecundam  B candem  habeat  rationem,  quam  tertia  C 
ad  quartam  D,  fiatque  vt  prima  A ad  tertiam  C , ita  certii  Cad 
quintam  E:  ' ' _ . ' f 

A Dico  rcdlangulaexhislineisconltitut3,cl- 

fe  in  concinuata  rationc;  nempe  rccflangula 

AB,  BC,CD,DE. 

Demonjiratio. 

D Eftangulum  AB  ad  BC  rc&angulum  , habet 
■*A-cam  rationem  ,h  quam  A ad  C ; fed  ratio  A ad  C, 

cadeno 


C 

D 

F. 


Digitized  by  Google 


GEOMETRIC  A.  8f 

eadem  eft , cum  ntlone  C ad  E ex  conftruclionc , igitur ratio  rc&anguli  AB,  ad 
BC,  cadcmeftcum  ratione  C ad  E.  fedquomaiuvc  A eft  ad  B,  ira  C ad  D,  eric 
permutando  AadC.vc  Bad  D.crgoratio  rcdanguli  AB  ad  BC,eftratio  Bad 
Dtifed redangulum  BC  ad  CD,  eriam  eft J vt  B a,l  Di  ergo  ratio  A B reiftanguli *,W- 
ad  rcftang.dum  BC,  cadcm  eft  cum  ratione  roftanguli  11 C ;,  ad  CDrcdanguIum. 
eft  autem  ratio  B adD.lioccft  A ad  C,  cadem  quae  eft  C ad  E ; vndc  eriam  rafjo 
reflangnli  CD,  ad  DE  redangulum  , eadem  cftcumratione  redtanguli  BC,  ad 
Cp  reflangulura ',  cjiiocirca  in  continua  analogia  iunt  re&angula  A B, B C» CD, 
jjg*  cum  irnt  inratiouc  A ad  C.  Conftacigitur  ventas  propulicionis. 

P R O P O S I T I O LIII. 


‘ Int  A , B,  C , tees  in  continua  ratione.Sintq;  D,  E , F,  in  cadcm  vcl  di- 
ruetlacontinuata  ratione. 

Dico  redlangula  C D,  C E,  C F;  item  B D,  B E,  B F r item  AD,  A E, 


AF  efle  in  continua  analogia. 


•c 


D 


Demonftrario. 


I 

O.E^Iapgidum  CD  eft  ad  rcfbangulum  CE,vt  D <>  line*  eft  ad  E : & CE  rcftaq-hi-rw* 
•*^-gulum  cftadrcdangulum  CI;,  vt  E ad  E:  fed  D,li,i;  ex  hyporlicfi  iunt  conti- 
nuat  proportionaltjsiergo  & rcftangula  C D,  C E,CE  Iunt  iq  co'ntinii.tanaiogia.Ede 
dem  nSodb  probimur  B D,  B E,  BE  refiangula,  item  AD,  All,  A'E  elle  continue 
proporcionalia.Quod  erat  demonftrandum. 

' .a  . . P R O P,  O S I T I O L I V,  . •.  f 

^*It  A prima  ad  B fccundam , vt  C tertia  ad  D quartand.  <- 

»3  Dico  quadratum  fob [irima,rc£iangufum  fub  fecunda  & tertia,  & 
qu,adiatiun  quartz,  in  continua  ede  analogia. 


D 


Demonftrario. 

TJ  Atioquadrati  A>adreiftangulum  C B, c componitur  ex  ratroqc  A ad  B ( hoc  eft  e ,, 
ad  D.)  5c  ex  ratione  A ad  C.  Sed  ratio  reiftanguli  BC,  ad  D quadratum, 
compofita eft  ex ijUcm  racionibus : 11am  ratio  rectangtdi  BC,  ad  D quadratum, 
domponitur  ex  ratione  B ad,  D .hoc  eft  A ad  C,  4c  ex  ratione  C ad  D,  hoc  eft  A, 
ad  B;  ergoiunt  tres  continua  quantitates,  quadratum  A,  rcctangulum  B C,  4c 
quadrat  umD.  Quod  erat  demonftrandum. 

, PROPOS1TIOLV. 

Sint  tr'cs  linez  A B,  B C,  C D in  continua  analogia. 

Dico  AB  quadratum  primz,  rc&aogulura  AB  C , fub  prima  Sc 
iccunda,  quadratum  B C fub  iccunda ; rectangulum  BCD  fub  Iccunda 
*ac  tertia;  deniqueC  D quadratum  tertiz,  eflein  continuatafericeiufdcm 
rationis  A B ad  BC.  - . 

ABC  D 


L , 


Demon- 
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PROGRESSIONS 


a ! Stxti, 
b IM. 


CVf.StMti. 


A Ibid. 


tfj-huiw. 


f tySixti. 


86 

Dtmonjlratio. 

A B c D 

QVadratum  AB  > eft  ad  rectangulum  ABC>  vt  AB  ad  BC.-8C  rcctangujum 
ABC  eft" ad  quadratum  BC  . vt  AB  ad  BC.  Rurfum  quadratum  BC  left 
ad  rectangulum  BCD,  vt  BC  ad  CD,  id  eft  exdatis,  vt  AB  ad  B C j & tectan. 
gulum  BCD  eft  ad  quadratum  CD,  vt  BC  ad  CD,  hoc  eft  iterum  vt  AB  ad 
B C,  ergo  quinquc  iliac  figurz  (tint  in  concinuata  fcric  rationis  A B ad  B C.  Quod 
crat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  L V 1. 

A B M C M 

D E F 


G H I 

K L 

LInez  G I,  DF  , AC  ita  fintdimfi  in  H,E,B,  vtratio  DE  ,ad£F 
duplicatafitrarionis  GH  ad  HI,-  & ratio  AB,  ad  BC  triplicau 
rationis  GH  ad  HI:  fintque  przterca  GH,  DE,  AB,  in  continua 

.analogia.  ■ . 

Dico  & reftangula  G H I,  D E F,  A B C,  in  continua  cue  analogia. 

Dtmonjlratio . 

Flatvt  DEad  GH,  lie  GHadK.Scvt  EF  ad  H t , Cc  H I ad  Ldgiturrectan- 
gulum  Cub  DE  & K,  quadrato  GH,  & rectangulum  fub  EF  & L,  quadrats 
Hl,t  atquale  eft  i ergo  reccangulum  D E K , eft  ad  rectangulum  EF  L,  vt  quadra, 
rum  GH  ad  quadratum  Hl.cxhypothefiaucem  DE  eft  .id  EF.induplicata  ratio- 
nc  GH  ad  HI,  hoceft, DEeft  ad  EF.vt  quadratum  G H.adquadratu HI : ergo 
rectangulum  iub  DE  U K,  eftad rectangulum  fub  EF  8c  L,  vt  DE  ad  EF.Er- 
go^K  & L line? funtzquales: quia autem  exhypothefi  G H, DE , A B , &excon- 
ftructione  K,GH,DE,funtconcinuZ;patetomnes  quatuot  K,GH,DE,  AB  ctTe 
contmuas.  Iam alias quoque linear  L,HI,  EF,  BC,,  dico efl'c continuas  (iicnim 
non  lint,(iat  tribus  lineis  L,H  I,EF,  quz exconftruaionc  funt  continuz,  quarta 
Continue  proportionals, quzuis  BM,  maiorvcl  minor  quam  BC-  habemusergo 
duas  contmuarum  feries  K,  G H,  D E.  A B : L,  H I.EF,  B M quz  incipiant  ab  qqua- 
hbus  terminis  K Sc L.quare ratio  AB  adcBM.erit  triplicata rationis  GHadHI: 
Atqui ex hypotheli etiam ratio  ABad  BC.erat triplicata  rationis  GH  ad  HI, eft 
ergo  vt  AB  ad  BC.ira  AB  ad  BM,  quod  eft  abfurdum.  ergo  L,  HI,  EF,  B C et- 
iain  font  continuz.  Iraque  ratio  compofira  ex  rationibus  GH  ad  DE,  8c  HI  ad  EF, 
hoc  eft.  ratio  tcctanguli  G H I f ad  rectangulum  D EF,  eadem  eft  cum  ratione  com- 
poiitacx  rationibus  DE  ad  A B , 8c  EF  ad  BC  , hoc  eft  cum  rat.one  recranguli 
DEF,  ad  rectangulum  ABC.  reccangulaigitur  GHI.DEF,  ABC  funtinton- 
tinua  analogia.  Quod  crat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LVI1. 


"'•It  ratio  A ad  B,  eadem  cum  ratione  Cad  D,-  & inter  vtramque  tarn* 
) A,B  quam  C,  D interponanturquzuis  linez : E quidem  inter  A,  B; 
veto  inter  C,  D 


Dico 
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Dico  re&angulum  AE,ad  EB  reclangulum  , eandem  habere  ration 
nem,  quam  habet  rcdtangulum  C F ad'F  D rcdtangulum. 


. . ii 

®iij  Oli|f  Uj;;,  S\ 

.i  . 

A 1 


Dcmonftralio. 
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> 

La 


D Atio  r'eftanguli  AE  ad  E reftanguluqi  ,eft ea^quamhabct  A ad  B;  fed  vt  A , , tart. 
Av,ad  B> iia ponitur  C ad  D.cfgbrcftarigulum  AE  ad  EB,  eft-vt  C adDifcd 
reftangulum  CF.ad  FD  reftangulum, ctnm  eft  vt  linca  b C ad  D.igiturreftangu- br«. 
lum  AE.ad  EB  reftangulum,  eandem  habet  rationera,  quam  habet  CF  ad  FD 
rc&ang^um.  Quodticmonftrarcoporcebac. 

Lvin.  ; ;0 

Irt'dp'a'otur tires'.  Hiies  A/BJC,&aIi*tres  D,  E,.F,-  yt,  tam  prims, quam 

J.  fccuqd^.&afflgtuIfigiaJBJifctdiucrraracominucnt.  : 

Dico  eciam  re&angula  AD,  BE,  A ' Jl-  B '-1  C 
C F efle  in concinua analogic  ( ■ 


D 


.j  uiu.  tr>o  . fimonFlmtOf 


i 


B,&cxrationc  Ead  F,  hoc  eft  D ad  E ; vndc  ratio  rcctanguli  iub  B &:  E , ad  . 
teftangulum  C F, cortipomtnr cx ijfdcm,  cx quibus ratio  teflanguli (ub  A Sc  D,ad 
reftangulum  fub  B Sc  E eftcompofita  :Qgire  curoproportionescxijfdcm  racioni- 
bus cornpolitz eatdctn Tint , eruntrcftangilla  AD,  BE.CF  incontinuaanalogia. 
Qyod  ctac  demoiiftrandum. 

PKOPOSITIO  L I X. 

**  3°* in*  ™ t 

Sint  dusediuetlfatumrationum  (cries  continue  proportionalium  A B 
AC,  A D,  AE,  A p-,  G H,  IH,KH,  LH,  M H. 

Dicptoftangula  A B G H,  AQ  l H,  A D K H,  A E L H,  A F M H efle 
in  conttnua  analogia. 

Vemonjlratio. 

A B C D i-  E p 


It  M 


H 


T>  Eiftangulum  eniw  fub  ABGH,  ad  reftangulum  fub  A Cl  H rationem  habec 
Avcompofitam  cx  ratione  A B ad  AC.  & ratione  GH  ad  I H : & reiftangulum 
A CIH,  ad  reiftangulum  ADKMraiione  habet  compofitam  cxrationibus  ACad 
AD,  Sc  IH  ad  K.H.  Qutarc  cum  ex  daris  fit  vt  A B ad  AC,  fie  AC  ad  AD.&  vt 
GH  adlH.fic  IH  ad  KHiigitur  ratio  reftanguloruro  AClH  & ADKH.ex 
ijfHem  rationibus cofnponitur.ex  quibus  reftangulorum  A B GH,  A C I Hifunt  igi- 
tur  reftangula  ABGH,  ACIH,  ADKH  in continua anaiogia  i idcmquc  in  reli- 
qiais  eodem  difeurfuoftendetur.  ' 

Corel- 
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■Jt.i 


.i. 


roUarium . 


■1  La. 


til  ' ’ - • >J: 

') t j;;  d...  r:it’  o,i 


POrro  cum  per primam  huius,  eciam  continue,  proportionalium,  differentia:  fint 
■n  continua  analogia  iuorum  incegrofum  ; manifeftum  eft  rcctangula  quoque 
A B G I,  B C I K,  C D K E,  D E L M , Sic.  effe  continue  proportionals. 

PROPOSITIO  LX.”' 

Sint  incontinuaanalogia  AB,  AC,  AD.  :[  ’ 

Dice  redangul  um  ABC,  ad  ACD  rcftangulum,  dilpticaum 
■ habere  rationcm  cius,  quamhabct'AB  ad  AC Iincjqn. 11  ■ ^ 

; . j pemot/lrkij,.  ' 'U  »-**£*■ 


C I M. 

A 


- *>1  ti  l .■  ».•«  a d;  i 


' gilll , , V , 

BCad  C D;  qu$  iam  oftetif^  iunt  xquales , coulfat  cam  effe  dnpheatam , tationis 
AB  ad  AC.  Quodcracdemonftrandum.  , '{fi  - . j .• 

PROPOSITIO  LX1  1 1 *• 

Ilfdetn  pofitisf  r. 

Dico  ABC  tcftangulum  ad  te&angufttno  ADC,  triplicatam  ha- 
bere rationcm  cius  cjuamhabet  A Bad  AC.,# 


Vemonftmia. 


. .Jit. 


■ "CXdatisratib  AB  ad  A P, duplicata eft  rationis  AB  ad  AC:  Si  vt  pater  expr*- 
■*->cedente  St  per  primam  huius  ratio  B C ad  CP,a:qua]iscftrajigni  AB  $#ACj 
ergo  ratio  compoiita  e»  rationibus  AB  ad  AD  . Si  B C ad  CD,  tripiicata  eft 
rationis  ABad  A C.  Quarc  cum  rcftangulorum  ABC  ■ APC  ratiuexpropor- 
* ‘i- tionibus  laterum  ABad  AD,  Si  BCad  CD  c componaiur , pater  caret  efleut- 
plicatam rationis  AB  ad  A C. Quod crat demonftrandum.  ; 

PROPOSITIO  L XII, 

POnancur  dua:  leries  quatuor  continuarum  A,  B,  C,  D;  6c  E,F,  G,H. 

Dico  rcdtangulum  AH,  ad  E D redangulum , triplicatam  raiio- 
nem  habere  ems,  quam  habet  B G redangulum , ad  rectangulum  F C. 

DcmonjbtUt*. 

A B ; C D_ 


in  s*,i  D Eftangulil'ub  A & H , ad  rectangulum  fub  E Si  D,  ratio  eft  compoftu,  a exra- 
*Sione  A ad  D . Si  H ad  E : ratio  vero  rectanguii  BC,»J  rectangulum  FCj 
compofira  eft  ex  rationc  B ad  C , Sc  Q ad  F : ratio  autetn  A ad  D , ttip}icata  eft 
rationis  B ad  C,  8c  ratio  H ad  Ectqm  triphoata  eft  rationis  G ad  F ; igitnr  ratio 
rectanguii  AH  ad  DE,  ttiplicata  eft  rationis  cius,  quam  habet  BG  rectangulum, 

ad  FC.  Qu°d crat propoiitinn  demonilrarc. 

P R vy* 
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GEOMETRIC  JL. 
PROPOSITIO  LXIII. 


*9 


DAtx  fine  tres  continux  proportionalcis  AC,  CD,  DEtSeDE  bite- 
fitafinn  B. 

Pico  quadratum  A B,  xqualc  clTc  quadratis  A 0,0  B. 

Demonflratio. 

A C D B S' 

QVia  AC,CD,DE  funtin continuaproporcionc.quadratum  C Daxquaturre- ttj.sut* 
ftangulo  ACDE  : hoc  eft  (quoniam  DE  bifeita ponitur  inB  ) rcctangulo 
ACDB  bis  fumpto.Quare  fimifque  commune  addatur  re&angulum  CDB  bis, 
cric  quadratum  C D>  cum  reftangulo  C D B bis,  xqualc  re&angulo  ACDB  bis, 
cum  refiangulo  CDB  bis  • qua:  quatuor  reftangula  conftituunt b reflangulum b *•  *“**■ 
ADBbis.Rurfum  ergocommuniaddicoquadrato  D B,  crit  quadratum  CD.cum 
rcftangulo  CDB  bis , Sc quadrato  D B,  id  eft  < quadratum  C B , xqualc  reftangu-  s"**‘ 
lo  ADB  bis,  cum  quadraco  DB  : itaque  communi  addico  quadrato  AD  > entre* 
ctangulnm  ADB  bis, cum quadratis DB,  AD, id eftJ quadratum  AB, xquale qua-  HM. 
dtatisCB.AD:  Quodetatdemonftrandum. 

PROPOSITIO  L X I V. 


A C E « D B 

Sint  trcsiincx m con tinuaanalogia  AB,BC,CO,  ScdiuidaturCD 
bifariam  in  E. 

Dico  quadratum  A E,  sequari  quadratis  A C , E B. 

i . Demoajlratia.  ' -J 


CVm fintcontinux ptoportionqlcs  AB,  BC,CD,eritvt  B C ' ad  C D, fic A C ' i iimm. 

ad  DB.  vndc  rectangula  C BD,  A CD  xquantur.  fed  reccangulum  CBD.eft 
reccangulum  CD  B> cum  quadraco  DB,  hoc  eft  ( quoniam  cxdatis  CD  bifecca  eft 
in  E ) rcctangulum  E D B bis , cum  quadrato  DB : reccangulum  veto  A C D.cft  re» 
ccangulum  ACEbisiergo rcctangulum  EDBbis,  cum  quadraco  DB.xquaturre- 
ctangulo  ACE  bis  : Sccommumbusadditisquadratis  A C,  CE,  fiticED,  erunt 
lectangulum  EDB  bis,  & quadrara  B D, ED.  A C, fimulfumpta  , xquaiia  rcctan- 
gulo ACE  bis,&quadratis  AC.CE:  Atqui  rcctangulum  EDB  bis,  cumquadra- 
tis  D RED,  A C,xquale  eft  quadrato  f EB,  8c  quadrato  AC  ; rcctangulum  vero  f 
A CE  bis , cum  quadratis  AC.CE,  xquantur  B quadrato  AEi  ergo  quadrara  EB,  * M 
AC  xquantur  quadraco  A E.  Quod  cratdemonftrandum,  , _/  * 

• \ PROPOSITIO  LX  V. 

**  C » x * . . 

CIQnrinux  proportionalcs  fint  A B,  A C,  AE  j Sic*  B C , fmni  poffit 
B D xqualis  AC.  , j ■ 

Dico rcftangulum Tub  B A & (itb  CD,  A E,tarhquam  vnilineicon- 
ftrutftunv,  xquariijuadrato  AD. 


ffl.  ' .O  i 


• : .J 

i‘)v  : i>. 


befnortftrdttd. 

K E 


C D 


t)  Ectangulum  BA  CD  , hxquaturrectangulo  BC  D ( id  efti  quadraco  C D , &1" 
rcctangulo  BD  C)  vna  cum  rcctangulo  A C D :fed  (quoniam  xqualcs/iint  pofi- , , 


i rcctangulo 


M 


qualcs 


tpoft-  , f SuxmXi 

tx 
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A E CD  p 

tx  AC.BD)ac^ualufuntrcftangula  BDC,  AC1);  etgd rc&angulum  ABCD, 
xquaturrciftangrilo  AC  D bis,  cum  quadrato.CD;  & quia  (unt  continua:  BA.CA, 
E A.rc&angulimi  BAE,a:qualc  ell  quadrato  CA  : Itaque  fi  rc&angulo  ARCD 
1 1 addasrcStangulum  BAE:  Se  rc&angulo  ACD  bis,  cum  quadrato  CD, addiis  qua- 
dratumCA,  crunt  rcctangula  BACD,BAE,(  id  eft  rcctangulum  * cx  B A iq 
b SttBdi.  C D A E ranquam  vnam  lincam  ) xqualia  quadratis  CD,  C A,  rcccangulo  A Cl) 
bis,  id  eft  b quadcaco  AD.  Quo.lemdcmonftrandum. 

> PROPOSITIO  L X VI. 


POnaturlinea  AB,diuilainrresproportionales  AB,  CB,  DB:  dun 
bus  aueem  C B,  D B,  in  directum  conlticuaiuur  xqualcs,  B F,  B E; 
Died redtangutum  CDF,  rcdangulo  ADB  xqualccffe.  • 


1 Demon/irAtio . 

D B 


ii; 

la.’tll..  • 


/^jVoniam  AB,  CB,  DB,ponuntur  continua:  , erit  rcctangulum  ABD;(idell 
''-^rcctangulum  ADB  cum  quadrato  D B)  arqualc  quadrato  CB;  atqui  ciiam 
(t-tiin  cxdanx  CF  bifcctaiitin  B)  rcctangulum  CDF  cum  quadrato  D B , squarur 
d quadrato  CB;  ergo  rcctangulum  Al)  B*  cum  quadrato  D B , xquacur  rcciangulo 
CDF,  cum  quadrato  DB.  £htecirca  ablato  cotnmuni  quadrato  DB  rcctangulum 
CD F>  rcctangulo  ADB  xqualccrit.  Quod  fuitdcmonflrandura. 

PROPOSITIO  L X V 1 1,  ; T 


I 


Qlt  ABad  A C,  vt  A.D  ad  A£. 

U Dico  primo  reCtangulumfubpriiru  AB, & OE  differentia quar- 
tx8c  tertix,  xquarirectaiigulo  fub  BC,  differentia  primx  Sc  fccundx,& 
tub  A D teriiat  , 

Secundb  rettangulum  Tub  prima  AB,  & B E differentia  primx  & 
quartx,  xquariduobus  rcctangulis  fub  AC,BD,  8C  tub  AB,BC. 

Dimonjlratio . 

A B ••  C ' D '• 

. . — — ♦ 1 , ; J A*'""  — 1 ■ i u ' • 

CVmfit  vt  AB  ad  AC, fie  AD  ad  A E»  itaqupfnucrtcndoirdiuidcndo  vt  CB 
ad  B A , fie  ED  ad  DA.quarc  tcctangulufla  EDAB  arquatur  rcctangulo 
c , .sttmi.  D AC  B.  quod  crat  pritnum.  Dcindc  cum  fit  vt  E A ad  D A,  lie  C A ad  BA,  ergo 
rcctangulum  EAB  .rquatur rcctangulo  DAC,  hoeeB  • rcccangulo  DC  A cum 
quadrato  C.A.  Quod  fi  autem  a rcctangulo  EAB  abftulcris  quadratum  A iMem*- 
tier  rcctangulum  EBA  j 6c  fi  idem  abftuleris  a rcctangulo  D C A cum  quadrato 
f+StmUi.  c a remanent1  rcctangulum  DC  A,  rcctangulum  CBA  cum  qUairato'BC 
Iraq  uc  cum  coca  fucrint  acqualia,  crunt  ablato  coitfniuni,  aiqualia  adliuc  rcliquaj  re- 
ctangulum  nenipc  EBA,&  rcctangula  DCA  /cmcl , CBA  bis  , Sc  quav^atum 
BC  finuil  (umpta.  acqui  rcctangulum  ACB,  xqualc  eft  rectangulo  ABC  cum 
g i.Suua-  Suadrato  BCicui  fi  addas  rcctangulum  A G Di  orietur$.rcctangulum  ACBD* 
4t.  quod  cum  rcctangulo  A BC  arqualc  crat  rcctangulo  ABC  bis  cum  quadrato  BC* 
& rcctangulo  ACt)  : qux  com  fimulfiimpta  xqualia  efle  oftendcrim  rcctangulo 
ERA,  crit  quoque  rcctangulum  A C»  B D cum  rcctangulo  ABC  xqualc  rcctan- 
gulo EB  A»  quod  crat  demouftrandum.  1 i r}f 

P R 0- 
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GEOMEf RtC ufe. 
PROPOS1TIO  iXVltl. 

A 


Pi  quatuor  lincx  proportionates  fucrint, 
v3  maxima:  & minima:,  quadrata  limui 


fumpta,  maiora  func  rcliquarum  quadratis 
fimul  fumptis. 

Dcmon/lratio. 

Vm  enim quatuor linez ponantur  proportionates, etiam a eariim quadrata eruni an. Smi. 
'“'proportion.ilia.ita  tatncn  vt  quadracum  maxitnz  linez  maximum  fin  quadratum 
trcro  minim? , fic  mini  mum,  vt  pacct  ex  elemcn  tisjigitur b conftac  ptopofirum.Tbco- b ll  fc**- 
rema  eadem  fere  pofica  dcmonftratione  quibufdis  planis  Sc  folidis  fimiUbus  applies- 
ri  po  tell. 

PROPOSITIO  L X I X. 

TrNVabus 

1 Jlineia 
AB,CDfe- 
cundu  ean- 
dem  rario- 
nem  diuifis 
in  E , St  K, 
fiat  fuper 
earum  vna 

AB  quzuisfigura  APB  : & Tub  partibus  duz  fimiles  ci  quzfic  acota* 
nempe  A FE,  EGB.  Deinde  fab  alia  C D fiatquzcumque  alia  figura 
C H D,  fiue  fimilis  prxcedcnnbus,fiuc diflimilis  leu  rcdilmea  feu  curui-* 
tinea;  fub  partibus  aurora  ftatuancur  duz  alia  C L K,  KI D,  fimiles  ei  qua: 
ficatoca. 

Dicovt  APB  ad  CHD,ficduz  AFE,  EGB  adduas  CLK,KID. 

Dcmonjlratio. 

/''•Omparemusprimd  refiilinea  cum  redilincis  i quia  figur*  fimiles  funt  A'F  E, 
'“'APB, erit  AFE,  ad  APB  , in  duplicata  ratione  latcrum  * homologorum c i 
AE,  AB  : fimilitet  quia  CLK.CHD  funt  figurz  fimiles,  erunt  in  duplicata  ra- 
tione C K ad  C D , id  eft  ex  dads,  in  duplicata  ratione  A E ad  A B : ergo  A F E eft 
ad  APB.vt  CLK  ad  CUD  .-nonaliterofteiidemus  EGB  eflead  APB,  vt  KID 
adCHD.igitur  AFE  i cum  EGB,  eft  ad  APB,  vt  CLKcum  KID,  ad  C H D. 1 
itaquepermutando  AFE eftcum EGB,ad  CLK  cum  KID,vt  APB,adCHD. 


C if.  Stxti. 


CJomparcmns  dcindc  reermnea  cum  cutuuuicu.ju^.  v-  ^ - 

turn  circuit  C HDi  St  fuper  C K,K  D.fegmenu  C L K.K  I D , fimilia  fegmeto  C HD: 
cum  igicur  fimilia  circulorumfegmcnta,  duplicatam  habcanc  proportioned!  fubcch- 
Jarum  , fi  redilmea  linez  A B,  cum  fegmentis  linez  C D comparcncur,  eddeth  pror- 
ius  dcmonftratione  concludetur  propofitum,  qua  vfifuimusin  ptima  coiiiparationc: 
Tcrtio  fi  curuilinca cu  curuilineis  eiufde  fpeciei  coferantur.patcc  a fortiori ptopofitu: 
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Eodem  modo  fi  curuilinea,  cum  diuerfasfpepiet  curuilineif.tres  nempe  parabola 
fimilcs  cum  tribus  hyperbolisfitiiilibus,  confetartrur  , eadcmhis  quoque  demop. 
ftrandi  utio  conucmct : cum  tam  parabola:  fimiles,  quam  hypcrbolx  fint  in  duplicr- 
ta  racionc  fubtenfarutn.  Conllat  igirur  huius  theorematis  vniuerfalis  veritas.  \ 

PROPOSITIO  LXX. 


Sit  ABC  triangulum diuifum red! a linea  D B; ducanturq,  line;  DE, 
E F,  F G,  G H,  H I,  l K.  bad  A C,  & lartri  B C parallel;  quot  libnerit. 
Dicoomncs  AD,  EF,GH,IK,iccm  DE,FG,  H I,  &c.  eflc  in  cadcm 
continuata  analogia. 

; t Demonftratii.  - 


...  .•*  < 

b lb*. 


PRodueatitur  enim  linese'GF  in  L, 
EP  in  M>  GH  in  N.&  IHinP. 
Igitur  cum  parallel*  fint  AC,£M,etit 
AD  ad  D C , vt  E F ad  F M>  & com- 
ponendo  AC  adDC.vt  EM  adFM. 
id^ftvt  DC  ad  LCi  funt  igitur  in 
cootinua ratiope  AC.DC,  LCi qua- 
rc&  AD  • ad  DL,ideft  EF  vt  AC 
eft  ad  D C.  Similiter  oilendam  eiTe 
contlnuas  EM , F M.PM:  Vndcrutl’us 


/«  . j-j  i,wtiuuu«  m.  vuu^ruuua 

$ftvt  EM  b ad  FM  (ide/t  vt  AC  ad  DC.  id  eft  AD  ad  ED)  lie  EF  ad  FF.id 
jell  GH.  continue  proportionates  funtjgitur  AD,EF,GH  : eodem  modo  often- 
dam  IK,  4< alias quotcumquc  in eadem  (eric  cite  continual.  Dcinde  cum  AD  ipft 
EF,  8c  D E tpfi  FG  fit parallela , pater fimlliacfte  triangula  A D E , E F G : er- 
go vt  AD  ad  EF,  ita  DE  ad  FG:  fimiliter bftendam erte  vt  EF  ad  GH.  ita 
FG  ad  HI.  quarceruntetiam  DE.FG, IH,&c.  continu*,& quidemin ea ratio- 
neinquafunt  AD,  EF,  GH,  Quoderatdemonftrandum. 


PROPOSITIO  LXX  I. 


DVar  linear  A L,  F L angulum  facicntes , fed*  fint  in  continue  pro- 
portionates, quarumcumquerationum  AL,BL,CL,  DL,  EL, 
&c. item  FL,GL,HL,&c.deinoppofitafcdHonutn  pundia  lineis  AF, 
BG,CH,  DI,  &c.  coniungantur. 

Dico  triangula  A F L,  B G L,  C H L,8c  cactcra  in  infinitum  eflc  in  con- 
tinua  analogia. 


Demon- 
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GEOMETRICaE. 
Dcmoh/lratio,  1 


is 


'it:  \ 


■ <i 


CVca  A L',  B L)  C L , tec.  ponantur 
continua:  proportionates,  eft  vt  AL 
adBL>fic  BL  ad  CL, 4c  CL  adDL;  V. 

See.  Gtniliter  cam  ponancur  continue 
F.L,GL,Stc.  eric  vt  FLadQL.’ga 
G j.  ad  H I , ;uquc  ita  (emper  : igicor 
rafip  compolita  ex  ratiompqs  AL  ad  pj 
BL,  4c  FL  ad  G L. eadem entcum ra- 
done  compoiin  ex  Babonibas  BL  ad 
GJUde  GL  ad  tJLi  & couipqiica  ex  - - - 

rationibus  B Lad  CL. &.GLi»dHL,  , 

eadem  erit,  cum  compolita  ex  tat  ioqibus  CL  ad  DL,  «e  HLad  IL:  Arqui  trian. 
gull  AFL.ad  criangulum  BGL  proporno  compolita  eft  ex  rationibus  AL  ad 
BL,&  FL  .id  GL;  Si  ratio  trianguli  BGL,  ad  tdangulum  CHL,  compolita 
eft  ex  rationibus  BL  ad  CL,  & GL  ad  HL,  vt  ex  Commandino  demonftrat 
Clauius,  ad  propofidonero,  aj,  iqxti : eidcm,  igitur  eft  rado  trianguli  AKL  , ad 
tdangulum  B GL,  qui hulos/ adtr.angulutn C HL.  'Similiter oftendentur rcliqua 
trianguli  efte  in  analogia  conunua.  Quod  oral  demonftrandum  1 .. 

JRdty.i '*%  j;  -xO  rJ^t<vTc*.T  - ; 1 1 - ' . •'  . ' | 

.A.IOA  nj<  . J ConUtfuim.  - . ■ • i • < 

. / 7 ' I 1 : IT  • S/‘.r»  ; ; 0 

TTIncConicqtiiturctiam Trapezia  AG,  B H, Cl,  & c.  c/Tcin  condnua  analogia , 
x a-funr  emm  trapezia,  tnangtdorum  continui  proportional! um  differeutiz  irnde 
expdmahuiuspacet  corollari;  vedras.  - 

PROPOS1TIO  L X X 1 1. 

Tlfdem  pofitis  ducantur  in  fingulis  trapezijs  diametri.A G,  B H, C !,&c. 
1.  Dico  rriangula  indenata,  AGB,  BHC,  CID.ficc.  itemgue  trian- 
gula  F AG,  G B H,  Sic.  ede continue proponionalia. 

T)emonfiratio. 

EX  pun&is  etiim  G,  H.  I,  4zc.ad  A L» 

Jejnictancurnormalcs  GM,HN,  I O, 
ate,  ratio  triaDguli  AGB  ,ad  triangu- 
lum  BHC, componiturex  » rationibus 
AB  aJBC,  acaititudinis  GM.ad  alti- 
tudinem  HNifedquia  AL.BL,  CL, 
tic.  ponuDtur  continuz  proportionates  j£- 

ctiam  AB,BC,GD>b4cc.  eruntconci-  j-" 

out  in  ratienc  iuorum  integrorum  AL,  ■’  . ’ 

BL.  CL,4cc.  4c  quia  GM.HN,  &c. 

ad  AL  norma  let,  ideoef;  Interfo  parallcla  font,  erit  CM  ad  HN,  vt  GLad  HL, 
Hoc  eft  ex  dads , vt  H L ad  I L;  igitur  rado  tdanguli  A G B , ad  tdangulum  BHC, 
componitur ex rarionibfis  BC  ad  CD,  8r  HL  ad  1 Lifimili plane  difeutfooften- 
demus, rationem trianguli  BHC. ad  tdangulum  C ID,  ex ijlilem rationibus  efte 
compofuanr,  igitur  triangula  AGB.GHC.CID  font  in  continua  analogia.Gmi- 
liter  de  alijs  idem  demonftrabitur.Patet  igitur  veritas  propolitionis. 

PROPOSITIO  LX  XIII. 
lOntingant  circulum  BCD  du«e  line*  AB,AC, ex  eodem  pun&o 
Scduotxi&cencro  A inccruallo  B,  C,dcfcribatur  arcus  BEC.dein- 

M 3 de 
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dc  ex  punfto  A , du&is  quoccumque  lincis , fecantibus  A F E D iungan- 

tur  DD, EE, FF. 

Dico cnangulaindc nata DAD,  EAE.FAF  cfle  in  cotinua  analogic 

DcmonJirAtio.  .1  ; > 

CVm  AB  contingar  circulum,  eric 
» reftangulum  DAP.  sequale  qlia- 
drato  AB  , hoc  eft  u a ira  to  AE.Vn- 
de  DA.E'Ai  F A font  continuac  pro- 
portionals. Similiter  reli^uat  orancs  li- 
nes D A . E A,  F Ai  eruht  m continu 
asialogia.trrangiita  igmirt)  AD.EAE, 
FAF  b etiamin  conrinua func  analo- 
gia.Qdod  drat  dembnftrandura. 

! I ■;  . , ! ..  1.  . ( 

1.  ».,.!•  . .1  !l  »r  ' ■; 

PROPOSTTIO  LX  XI  V. 

DVos  circulos  inxqiialcs  C8D,  IKL  , contingant  zquales  lines 
AB,  G H:  &ex  pundtis  A.Geducantur  fccantes  A CD,  A FE,GIK, 
G ML  continences  angulos  zqualcs  E AD,  LGK  : lungaruurq,  FC, 
ED,M  l,LK. 

Dico  rcciprocam  cfletriangulorum  E A D*  K G L-,  M 1 G,  F AC  pro- 
porcioncm.  • 

J ./ 

Dcmonfiratio. 


«■  i.Tm§.  /"XVimtam  tangentes  AB.  GH  squaies  Cunt , patet « re&anguh  D A C« K G I, 
ditauu.  V4a.<jualiacffc:igicur  Sc  rationcs  AD  ad  K G.  AcIG1*  ad  CA  xquales  funt. 
Similiter  cum  feSanguIa  E A F,  L GM,  xqualium  tangenrium  quadratis  aequencur, 
inter  fe eruntxqualia square  Sc rationes  E A at  LG.  MG  ad  F A ctede lb  funt;  5 
igicurrationib-s  xqualibus  ADadKG.  ScIGadCA.  atquales  addantur  ra- 
tioncs, EA  ad  LG.  ScMG  ad  FA.  crit  ratio  compoftta  ex  rationibus  AD  ad 
KG.  Sc  EAadLG  xqualis  compofitx  ex  rationibus  1G  ad  CA.  Sc  MG  ad 
FAihoceftraciorrianguIi  EAD,  ad  LGK  iriangulum xqualis ranoni  trianguli 
MGl.ad  FAC  triangul  nj  rum obangulorum  AGatqualitatcm,  rationem exli- 
tcribushabcant  co  inpolicam.Vnde  veritas  patet  propofitionis. 
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progressionvm  geometricarvm 

pars  secvOda 

T 'trminum  cuiufiun%  progreftonu  in  infinitum  canttnuau  defignat^ 
PROPOSlTlO  LXXV. 


M 


A 


D fc 


' l-fuerit  raagnirudo  A B,.ad  magnitudincm  B K,  vt  magnitude  B C ad 
Fnaagnicudinem  CK. 

Dico  proportionem  AB  ad  BC,finc  termiho  contiriUari  aftu  pofld 
iatra  magnitudincm  AK,  itavtnumquamad  K perueniatur. 

I.J  : . . ; - • • _ , ; : . 

S Demen/iratio.  ' 

TJIatenimvt  AB  ad  B C,fic  B C ad  L. quiaigitur  A B eft  ad  B K.  vt  fe  (?  ad  C K) 
1 criralccrnandovc  AB  ad  DC,  id  eft  vt  BC  ad  L,  lie  B K ad  CKi.Vrurfum 
altcrnandoi  vt  BC  ad  BK.bcLad  C K - quatc  cum  BC  ex  dads,  minor  lit,  quant 
BK,erite:iam  L,  minor  quim  CK:  potent  crgcripfi  L,  ex  CK  fumixqualis  CD; 
crantautem  A B.  BC,  L,  tres continue  proportionates;  ergoic  A B,  B C, C D tres 
funt  condnux.  Fiat  urn  Ins  tribns  niagnituditilbus  continue  propordonalibus  AB< 
B C,  C D,  quarta  proporiionalis  continua  M:  quoniam  igitur  paulo  ante  oftendi  cfic 
B K ad  B C vt  C K eft  ad  L , flue  C Dt  eric  diui  dendo  Sc  inuerrendo,  B C ad  CK> 
vt  CD  ad  D K : eodein  plane  difeurfuoftendam , M eftc  minorem  ipsa  DK.quo 
ante  L oftendi  eftc  minorenupSa  CK:  poterit  ergo  ipd  Mi  exD  K abfcilfdi  D E xqua- 
liS.  Sant  igitur  quatuor  magnitudincs  A B,  B C,C  D,  D E continue  proportionales; 
Atquc ita demonftrabimus  proportionem  A B ad  B C,  Intra  lineam  A K fine  rcr- 
mino pollc aflu  cominuari,  leave  nunquam  ad  K perueniatur.  Q uod crat demon* 
ftranduin. 


A 


PROPOSlTlO 


B 


,L,X  XVI. 
D £ Pg 


Slfuctit  magnitudo  A Bv  ad  magmtudinem  B K,  vc  magnitude  B C,ad 
magnitudincm  CKi‘&lproportio*AB  ad  BG,  continiidtiirinmagni- 
tudine  AK,  per  piurcs  terminos  C D,  D E,  E F, &c. 

Picoetiam  C D,  fore  ad  DK,  & D £ ad  EK,  & fic  deinccps , vt  AB 
cRadBKStBOad  OK,&c. 

Demonfirattd. 


At  J.OL 
X 


turn  . 

: J Ik 


^andoquiJem  Afe  eft  alBK,  vtBC  ad  CK,  erit  aiteinando  AB  ad  BQ 
'-Qioe  eft  ex  dans  B C ad  C D,  vt  B K ad  C K : & rurfiim  alternando  ac  mucr- 
tendo  K B adl  B C , vti  K C ad  C D i & diuidendo  acinuertendo ; vt  B C ad  C Ki 
ficCD,  ad  DK;  non  abler  oftendemus  vtCD  adDR, fie  eftc  DEadKK.at* 
que  ita  deinceps  in  infinitum.Quod  erat  demonftrandum,  ’ 

-O  , •' 


Pro- 


PROGRESSION'S 


PROPdSlTfO  LXXVH. 


DAtafit  proportio  quxuisminorisinxqualitatis. A B ad  AC. 

Uico  fi  hxc  coiuinuctur.cxhibcndam  magnitudmem  quauis  da- 
ta maiorcm. 


rDcmonJlratio. 

DEcurcnim  magnitude  qusruis  L : manifettum  eft  ft  BC  , excciTus  fccundx  ma- 
gnitudinis  AC  > iupra  primam  AB,  aliquoticsiumarur,  maiorcm  fore  magni- 
tudinc  L : debeat  ergo  fumi  BC  quacer,  vt  excedat.Lt  concinuetur  ratio  A Bad 
AC  per  quinque  terminos  A B.  AC,  AD,  AH,  A K^atqueitahabcbimus  quatuor  dif- 
i t.Hn$u.  fetcn(iis  BC,CD,DE.EK-quoniamautcmeftvt  * D A ad  CA,ficDC  adCB, 
St  cum  DA  maior  fit  CA.crit  quoque  DC  maior  quam  BC  ••  fimilitcr  eritED 
maior  quam  CD,  Sc  KE  quam  ED.  ergo  KB  ex  quatuor  diffetentiis  compofica 
major  entquam  B C quacer  fumpra.  Q_uarc  ciim  B C quater  (iimpta  maior  pona- 
tur  quam  L : crir  K B mulco  maior  quam  L,  ideoque  A K adhuc  muled  quam  I 
maior  crit ; coaitar  igitur  quod  fucrac  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXVIII. 


A B e D E K 


L M N O P R 

AMagnitudinc  A K auferatur  quxuis  pars  A Bf  & a fefiduo  B K au- 
feratur  B C,  ca  lege  vt  ficut  eft  A B ad  B K,  ita  fit  B C ad  CK. 
Dicofihxc ablatio lempcr fiat, relinqui ex  AK  quantitatem  datami- 
norem  .esi  «■ vnimrjii  prirntJecim. 

Dtmonfiratio. 

T~'\Kturenimquanticas  LM  auc  alia  quantumuis paroa  : deinvt  KB  ad  KA,  fie 
^LM  fiat  ad  L Ntacque  hxc  proportioper  tot  terminos  concinuccur,  donee  LR 
maior  fit  quam  A Ki  hoc  aurem  aiiquandofunuum  eft  per  prxccdcntcm.  Dcinde 
queries  in  M,N,O.P  diuifa  eft  L R,  roues  in  ratione  AB  ad  BK  fubdiuidatur 
A K in  B>  C,  D.E.  Quaniamcrgoex  cottftruAione  LM.  L N,  LO,  &c.  (urn  conti- 
nual,erit  vt  LM  ad  I. N.Ideft  vt  BK«d  KA,  fie  LP  ad  LR.  qu»rcmucrtendo 
vt  AK  ad  BK.fic  RL  ad  P L,  It  permutando  vt  AK  ad  RL,fic  BK  ad  PL, 
Acquicxconftru&ione  AK  minor  eft  quam  RL,  ergo  & BK  qudm  PL  minor 
erit.dcfndc  quoniimexconftru&ioneeft  AB  ad  BK,  vt  BC  ad  CK,  Sc  Cti  )d 
DK>8c  DE  ad.  EK, pater compouendo omnes  AK ,BK,C  K,DK,E  Kcfiecdn- 
tinuas : itaque  B K eft  ad  C K,  vt  AK  ad  B K . id  eft  ex  conftcuiSione  vt  N L ad 
ML;  fed  PLeft  ad  OL,  vt  N L ad  M L , quiartmnes  RL,PL,  OL.Sec  funcex 
conftrurftionc continux;  ergo  BK  eftad  CK.  vt  PL  adOL;  Si  permutando  yt 
BKeftadPLaficCKeftddOL.  dtqui  iam  oftendimus  BK  minorem  cfle  qoaiji 
PL,  ergo  St  CKqadm  OL  minor  erit.  fimiltter  rfemooftrabimus  DK  minorem 
cflequatn  N Li  ac  tandem  EK  efle  minorem  quam  M L,  qux  erac  data qu^ntitis 
minor;  ergo  reifnqukurquantttas  t quod  ctit demonftrandum. 

P R 0- 
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Schohon. 

: dum  in  propofitione  dicitar  ,fihxc  ablatio  fcmpet  fiat , dico  rclinqui  ex  AK 
' quantitatcm  data  minorcm  : fenfum  propofitionii  non  efle  , relinetai  ex  A k tpaantita- 
lem  idle  minorem  , pelt  ablationem  terminer urn  in  infinitum  continual tm ; fiat po ft  totem 
feriemabfolutam,relincjui  adbuc  ejuantitatem  data  minorem',  fed auferendo  termines  ex  A tC, 
in  rationt  ante  ditto,  atitjuando  tot  aaferendos,  vtrefidua  parttotiai  A K,  minor  fit  quanti- 
tate data:  quod  in gracum  quorundam  diilum  fit. 

PROPO'SITIO  LXXIX. 

A B C D E F 


DAta  fit  magnitudo  quatcumque  A K:  fi  fucrit 
^AB  ad  BK.vtBCadCK. 
lAB  ad  AK,  vtBC  ad  BK. 
vcl  <jAK,BK,  CK  continue  proportionates. 

| AB  ad  BC,  vt  BK  ad  CK. 
i_AB  ad  BC,  vt  AK  ad  BK. 

Dicomagnitudinem  A K xqualcm  efle  tori  progreflioni  magnitude 
num  continue  proportionahum,rationis  A B ad  BC  in  infinitum  con- 
tinuatx;  fiuc  quod  idem  eft,  rationis  AB  ad  BC  in  infinitum  conti- 
nuatx  terminum  die  K. 

Dcmonflratio. 

/^Vm  A B fit  ad  B K > vt  B C ad  C K . poterit  ratio  a A B ad  B C>  intra  mi- 
'"'gnttudtnem  AK  (emper  'continuati  , ita  vt  numquam  perueniatur  ad  K,  OTthumi. 
id  eft  A K maior  erit  quacunque  ferie  finita  cerminorum;  ergo  A K , non  eft 
minor  ferte  tota  rationis  AB  ad  BC.  Deinde  quia  A B eft  ad  BK,  vt  BC  ad 
CK,fi  ratio  AB  ad  BC  Temper  concinuetur,  erit  vt  AB  ad  b UK,  fiuc  vt  B C ad  ^,<.4^,,. 
CK,  fie  CD  ad  DK  it  DE  adEK,  atquc  ita  dcinceps  in  infinitum  : Itaqtteficon- 
tinuerurfemper ratio  A B ad  BC, rclinquetur 'tandem  ex  AK  magnitudo  quauis  tit.tum* 
data  minor.  Quare  AK  nequitcftc  maior, ferie  rationis  AB  ad  BC:namfi  maior 
effet  deberet  aliquo  excertu  efle  maior.ponarur  is  IK ; igitut  A I fertci  rationis  AB 
ad  CD  xqualis  erit : ergo  ratio  AB  ad  BC  quantumuis  concinuatauon  tranfiliet 
vnquam  I.  ergo  rclinquetur  ex  AK  magnitudo  Temper  maior  quam  IK.  ergo  non 
minor  quauis  datl,  contra  iamdemonftrata.  non  erit  igitur  AK  maior  ferie  rationis 
AB  ad  B Ct  Quare  edm  nequeminorem  efle  anted  fit  often(um,ie  .jualis  fir  ncccf- 
fe  eft. Quod  eratdcmonftranduni. 

Reliquarum  hypothefium  demotiftrationes  ad  primam rcducuntur.nam  fi  fuerit 
AB  ad  AK  vt  BC  ad  B K,  erit  diuidendo  AB  ad  BK.  vt  BC  ad  C,K.  ergo  per 
primam  demonftrationem , rationis  AB  ad  BC  Temper  connnuatz terminus  eft 
in  K. 

Deindci  fuerint  AK  , BK,  CK  continuar,  erit  diuidendo  AB  adBK,  vtBC 
ad  CK-  Rutfum  igitur  per  primam  demonftrationempatet  propofitum. 

Dcniqucfifucttt  AB  ad  BC,  vt  BK  ad  CK,  vcl AKad B K, erit  permutando 
vel  ABadBK.vt  BC  ad  CK.vel  AB  ad  AK  vt  BC  ad  CK.  Vn-dc  itetumperpri- 
roam  demonftrationem  conficicur  propofitum. 

PROPOSITIO  LX  XX. 

A M B-  C D E F R 

DAta  ferte  continue  prqportionaUum  AB,  BC,  CD,  &c.  cuiuf- 
cumque proportions,  Bcquocumque  in  genere  quan  titans,  inue- 
niremagnitudinem,qux  omnibus  termini*  totius  ferteidara:  in  infini- 
tum continuant,  fit  arqualis: 

N Con- 
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Conftruftio  prim  a. 

* _ B C D E P 

■ — * 1 ■’  P'w 

C i A M,  differentia  ptimorum  Quorum  termlnorum  : (iatqucvc  AM  ad  BC  (e- 
^cundum  terminum, lie  BC  ad  tertium quempiam  C K.  DicoC  K magnirudinem 
cum  primo  AB.  8c  (ccundo  termino  B C , atqualem  e(Te  (criei  vniuerlte  AB,  BC> 
CD,8cc. 

C onflritclio ficuruU. 

"Clat  vt  AM  duorum  primorumterminorum differentia,  ad  AB  primum  termi- 
num,  ita  Icqundus  terminus  BC,  adtertiam  aliquam  magnitudincm  BK.  Dico 
magnitudinem  B K,  cum  prime  termlno,exhiberequancitatcm  atqualem  toti  (criei. 

Conftrutlta  tertid. 

TAIffcrcnri*  duorum  primbrum  terminorum  AM,  8c  primo  termino  AB  , tertia 
•^proportibnalisfiat  AK.  Dico  A K totam  leriem  exhibere, 

Demanflratio 

T)Mm*  coti/lrulliinis ; AM  eft  ad  BC  , vt  BC  ad  CK  ; igitur  componendo  AM 
com  BC,  hoc  eft  AB , erit  ad  BC,  vt  BK  ad  C K : Sc  permutando  , AB  ad 
»7  f.taim  B K,vt  B C ad  C K-  Quarc  >AK  magnitudo.hoceft  CK,  curtiABKBC  pH— 
mis  tetmims,  toti  leriei  atquaiis  eft, 

Seeund* conHruBionis  i AMcftad  AB,  vt  BC  ad  BK  ex  conftru&ione : igitur 
diuidendo,  vt  AM  eft  ad  M B,  id  eft  vt  AM  ad  BC,  lie  B-Cad  CK.itaqucpctde- 
monftracioncm  pnmatconftru&ionis.A  K(hoc  eft  B K vna  cum  primo  termino  A B) 
xquatur  toti  feriei.  , 

T trtU cmBruBitnu,  Cum  (it  ex  conftru&ione  AM  ad  AB , vt  A B ad  A K , erit 
inuertendn,  diuidendo,  ruriumquc  inuertendo  AM  ad  MB.vtABadBKtSc 
componendo  AB  ad  MB.hoc eft  BC,  vt  AK  ad  BK.  Quare  AK  •>  toti  retici 
b7».i„«w.  sequalts  eft.  Fadlum  igitur  eft  quod  petebatur. 

Prim i igitur  (onfhufl  icr.e  exhibit ur  tela  feriei  prtter  primum  drficunJum  terminum. 
i.cexflru Bicne hibetur feries  tout prtter primum. terminum.  3.  cettfimBipne  ftmul  tetipto- 
ducitur  feriei.  Huius  intern  problemttu , ac  conttruBionis  etufdem  vniuerfahuttem , amphut 
deduBtm  habesin  propejitione  123.  httitu,  & corelUrio  quarto  ibidem. 

PROPOSfTIO  LXXXl, 

QVia  verd  vltimo 
ratio  quarum- 
cumque  quanti- 
tatum  ad  lincas  rcduci 
‘ poceft*  hinc  ctiam  fc- 

/ quenti  methodp;,  li- 

/ neam  toti  feriei  pro- 

a a c PortionaIiom  linear 

ru , reperiemus  atqualc. 

ConJlruStio  & demonftreuio. 

■CXpunftis  A 'Sc  B,  erigead  quetnuis  angulurti , parallels  AM,  BN,  quae  ip  (is 
■A B, B C (intproportionalesi  8c  per  pundta  M 8c  N ducatur  rc&a  M N,coti- 
currens  cum  A B C in  K.  Dico  AK,  toti  feriei  A B,  BC,  CD,  8cc.  atqualem  cfl'e. 
Quodautem  MN.occurrcrc  dcbcac  ABC  produftx,  patetcxco,  quod  BC  ex 

hypo- 
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hypothec,  minor  fit  quam  ABi  ae  proindc  etiam  BN:  currt  A M,  B Nproportlo- 
nalesfmcipCs  AB,  BCt  lit igitur concurfus in  Ki'  cnt  vt  AB  ad  BC,  lie  MA 
ad  NB;  fed vc  MA  ad  NB,  lie  AK  ad  BK  , ergo  AB  eft  ad  BC,  vc  AKad 
BK.  Vnde'AKcotilericixqualiseft.  Faflumigicur  eft  quod  petebatur.  «ito 

PROPOSITI  O LXXXII. 


AN  B C fc»  E F G M K . 


’Gemagnitudo  AK,fcries  tota  rationis  A B ad  B C continuatz  in 
I infinitum. 

fAB  ad  BK,  vtBC  ad  CK. 


jABad  AK,  vt  BC  ad  BK. 

DicoelTc  ^AK,  BK,  CK,  Stc. continue prbportionales, 
| A B ad  B C,  vt  BKadCK, 

'^AB  ad  BC,vt  AK  ad  BK, 


Demonjlratw. 

EX  AB  abfeindatur  NB,  aiqualis  BC:  11  ergo  non  eft  A B ad  BK.vcBCad 
C K, neque permutando  AB  eric  ad  BC,  id  eft  BN,vt  BK  ad  C Ki  ergo  ne- 
quediuidendo  AN, eric  ad  N B,  vt  BC  ad  C K.  Fiat  igitur  vt  AN  ad  NB  , lie 
BC  adaliaiu magnitudinem  CM, raaiorem  vel minorem quam  CK,  Itaquccoin- 
ponendo,  AB  cnt  ad  NB,  hoc  eft  BC,  vt  BM  ad  CM:  & permutando  ABadb 
BMiVt  BC  ad  CM.  Q_uarc tonus fcrici b rationis  AB  ad  BC.  terminus  eric  Mi  7> 
liue  AM  xqualis  eritleriei  rationis  AB  ad  BC>  quod  eft  abfurdum,  cum  AK  ma- 
jor vel  minor  .uim  A M > lit  ex  hypothec  fcqualis  ieriei  datx.  non  eric  igitur  alia  ra- 
tio AB  ad  BK  aratione  BC  ad  fi K> ergo cadcm.quod erat demonllrandum. 

Rcliquas  autetn  ailcrcionis partes  exprimadcduccmus.  Cum  ehim  iam  demon-, 
ftratum  lit  ex  hypothefi  theorematisdequi  A B cfleadBK  vt  BCad  CK,sompo- 
nendoerit  AK  ad  BK.vt  BK  ad  CK.  quod  erat  fecundum. 

Ecquoniam  AK  eft  ad  BK. vt  BK  ad  CK,  igitur  per  conuerConem  rationis, 

AK  eftad  AB,  vt  BKad  B C; & thuertendo  ABadAKiVtBC  ad  BK.quodcrat 
certium.turlumquoniam  AB  eft  adB  K,  vtBC  ad  CK,  erit  permutando  A B ad 
BC.vt  BK  ad  CK-quoderacquartum.  denique  quoniath  oftenfum  eft  AB  eftfc  ad 
A K,  vt  B C ad  B K>  etiam  permutando  A B eft  ad  B C>  vt  A K ad  B K : qua:  omnia 
eraot  demonftranda.  ' 

Corol/anam. 

£X  quinta  aflertionis  patre  hoc  theoretna  dcducitur  : data  fit  feries  magnitudi- 
numcominud  proporcionAliuih  A B,  BC,CD,&c.  line  te'rmino  continuata. 
DicociTevt  vita  antcccdentium , nempe  AB,  ad  vnam  confequenrium  BC.  fie 
omnes.hoc eft infinitas antecedences, Cue  AK,  adomnesfine  inHnitas  conicquciji 
tes, Cue  B K. 

P ROPOSITIO  LXXXHT. 

/.  ..a 

A M B C D EF  - K 

Sit  AK  inagnitudo  produdla  cx  ratione  AB  ad  BG,  in  infinitum 
«ontinuata;primiauccm&fecundi  termini  differentia  fit  AM; 
Dicoprimo;differentiam  A M, B Cfccundu tc^minum,  & CKtotam 

N i Ictiem, 
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feriem,  (prater  duos  primos  terminos ) incontinua  cfleanalogia. 

Dico lecundo.AM  difFerentiam,  ad  primumterminum  AB,  efle  vt 
B C fecundus  terra  inus,  ad  B K totam  feriem,  prater  primum  terminum. 

Dico  tertid.differcntiam  A M,primum  terminum  A B,8c  totam  feticm 
A kjincontinua  efle  analogia. 

Demonjlratio. 

A M E C 0 E F K 

QVoniam  AK  magnitudo  produfla  eft  ex  radone  AB  ad  BC  in  infinitum 
condnuata.cricperpraccdcntcm  AB  ad  BK.  vt  BC  ad  CK:  igitur  permu. 
tandovc  BK  ad  CK.fic  AB  ad  BC, hoc  eft  MB,  8c  diuidendo  AM  adMB,hoc 
eft  BC,  vt  BC  ad  CK.  quod  erarprimum, 

Rurfum  cum  fit  vt  AM  ad  BC,  hoccft  M B,  fic  B C ad  CK,  erit  componen- 
doinuertendo , vt  A B ad  M B , fic  B K ad  C Ki  Sc  conuertendo  inuettendo  v 
AM  ad  AB,itaBC  ad  BK.  quod  crat  I'ecundum. 

Itcrumcumfit  vt  AM  ad  AB,  fic  BC  ad  BK,  erit  pefmucando  , vt  AM  ad 
BC, hoc  eft  MB,  fic  A B ad  B K;  Sc  inuettendo  eomponendo  , Sc  itcrum  inuet- 
tendo vt  AM  ad  AB,  fic  AB  ad  AK.  quod erattertio loco deroonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXXIV. 


A B C D E K 

M N.  OP R 

DAra  fintferics  bina:  A K,  M R(quas  fimilesliecbitappellarc)magm- 
tudinum  continue  proporcionalium,ineadcm  proportione. 

Dico  (cricra  totam  A K,  efle  ad  feriem  MR  vt  A B primus  terminus 
feriei  AK.ad  MN  primura terminum  feriei  MR.. 

Demonfiratio. 


pEro&uagefimamfecundamhuius  AK  eftadBK,vtAB  ad  BC,  hoc  eft,  (ctim 
A exhypothefi  AB  ad  BC,  MN  ad  NO,  fimilcs  fine  rationes)  vt  MN  ad N O: 
fedpercandcm  etiameft  MR  ad  NR,  vrMN  adNO, igitur  AK  eft  ad  BK  vt 
MR  ad  NR-  vndcpcrconucrfionem  tationis  A K eft  ad  AB.vt  MR  ad  MN: 
&permutando  fetics  AK.eft  ad  feriem  MR,  vt  primus  terminus  A B prima:  fetiei, 
ad  primumterminum  MM  fecundatierici  - quod  erar,  fee. 

PROPOSITIO  LXXXV. 

QVamquani  ex  tie badeniu  'vniucrfiditcr  demonfirautmus  propo fit  tone  0B0- 
gefimi,  (sr  oHogefimd  primd,  not  A fit  proportio  totius firm  , adprtmam  tnapit- 
tudmern  i pLxcutt  tarnen  exercitij  eputd,  notifiimu  quibufilam  proportiombtu  applica- 
nt, maxim  e cum  de  illu fiepe  mentio futura fit, 

PRimum  igitur  data  fit,  quocumque  in  gen  ere  quantitatis , proportio 
dupla,  AB  ad  BC. 

Dico  totam  feriem  proportionisbuius, fine  tcrminocontinuatsr,con- 
fiit  ucrc  magnit  udineng  quq  dupla  fit  prim*  magnitudinis. 

Demon - 
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Dimonjiratio. 

A I B C D E K 

Flat  cnira  ipfi  B C , aequalis  B 1,  & fiat  vt  A I ad  A B , fic  A B ad  AK : crft  K 
terminus a rationis  ABad  B C, lempcr continuara:.  Be  quoniam  BA,  dupla eftai 
BC,  clique  Bf  aiqualis  Btt,critquoque  BA  dupla  1A;  Quare  cum  lit  ex  con- 
ftru&ione  vt  BA  ad  IAific  AK  ad  AB,eritetiam  AK,  (idcfttoca  ferics  ratio- 
ns A B ad  BC)  dupla  BA,  prima:  magnitudinis.  Quod erat dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXXVI. 

DEtur  deinde  proportio  tripla  AB  ad  BC.- 

Dico  totatn  leriem , fore  fefquiaiteram  primz  magnitudinis. 

. Dcmonjlratio. 


■plat  enimfecundzmagnitudini  BC,  a:qualis  BI;  critcrgo  BI,  tettiapars  AB;!c 
•TaI  exccflus , feu  differentia  prima:  Sc  lecundat ; vnde  fi  fiat  vt  A 1 ad  A B,  lie  A B 
ad  AKietit  AK  b atqualis toti  leriei  j & quia  lB,tettia  pats  eft  B A.erit  B A fcfqui- 
altcra  ipfius  A I : quare  cum  fit  vt  B A ad  A 1 , lie  A K ad  A B,  etit  quoque  A K» 
fcfquialtcra prima: magnitudinis  AB.  Quod  erat  dcmonfttanduni. 

PROPOSITIO  LXXXVII. 


DEnique  proportio  data  lit  quadrupla  AB  ad  BC. 

Dico  totam  feriem  efte  leiquitertiam  prima:  magnitudinis  : Hue 
cam  habere  rationcm  ad  pnmam  magnitudinem , quam  quatuor  ad  tria. 

Dcmonflratio. 

FlatenimBC  aequalisBI;  eritergo  BI  quatta  pats  AB,  8c  confequenter  BA 
iefquitertia  ipfius  I A-  Fiat  igitur  vt  A I ad  A B > fic  A B ad  A K > eric  A K cco- e i 
ra  ferics.  Quare  cdih  KA  fit  ad  BA,  vt  BA  ad  I A, eric  K A (clquicertia  prima: 
magnitudinis  B A.  Quod  erat  demonftrandum. 

Sed  de  hu  mode  fit  it:  porerit  entmquilibct  ex  prepofitiene  exoduegefimehuius  ben'eintel- 
kSt,  date  proportions  reitonalis,  feu  nurueri  sdnumer  am,  lot  am  feriem,  cenjequenter  r.t 

tionem fet'tei,  sdprtmum  terminum  exhibere. 

Schotion. 

Ved fi  cenjlrtulionem fee  tin  dam  oduegefime  propofttionis  adh there  placuerit  , habebitur 
^ictmiee  operetione  proportio  prim a magnitudinis. ad  reUquam  feriemfi  verb  prime  eonfiru- 
iitorte  vtamur , ex  hi  be  bit  ur  proper  tie  prime  efi fecund*  magnitudinis ftmulfumpterum , ed 
feriem  relit] item, 

Prefent  materia  memorem  me  fecit  etui,  epued  in  ergumentoJ,uiu*  libri  prefetns  fum,citm 
mentis  ineideret Zeneniet  dtfcttrfes , quo/e  credtbat  omnem  moittt.  retionem  e medio  toller e 
poffe • nucleus  extern  argument/  rente  spud  suthorem  author  it  at  is  exfiitit , vt  eundem  Achil- 
las intdBifjimi  Ducts  nomenclature  digneretur  : perfusfum  hebens,  eum  nucleum  vfque  sde'tt 
dssro  eorttcefuturum,  qui  per foret  omnibus  Philofephicorum  Blenchorum  melleis  fujlinendic-. 

Repetem  difeurfum  Zenonit , ijfdem  verbis,  q tubus  in  prefetione  hunt!  libri  fum  vfut.  con- 
fifiebet  i lie  in  duobus , qiiemottereutur : prime  AchiUis , velocifimb  current  it , slier  o teftudinis 
terdtftm'c  reptentis, 

N 3 Penetur 
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Ponatur  inquiebat  ille,  AcbiUes  curfer  pernicijftmus,  ex  A punclo  t eft u diner*  rep  tan  tern  per 
fern  it  am  B Q,  ten  tifftnio  motive  lie  affequi ; quo  tempore  Achilles  tendit  ex  A in  B,  mot  a eft 
teftudo  adaliquod (fit  turn, perueniens  tn  D : igitur  necdum  Achtlles  affecutwr  efl  t eft udine mi 
iteriim  quo  tempore  Achilles  ex  B currit , vtaftequaturteftudinem  extflentem  in  D , mot  a eft 
teftudo  oc{  E punflum;  igitur  Achilles  exiflens  in  D nondum  affecutus  eft  tejludsnem  * otque 
hoc  in  in  ft  nit  urn  eueniet : quoniam  continuum  diuiftbtle  eft  in  infinitum , vndenumquam  A- 
chillesajfequeturtejludinem.lncumbit  tgt tar  nobis  huncnitclcum  effnngcre , ex  do  cl r in  o hut  us 
libri\quod  ajjecutos  nos  ejjc  cognofces , cum  ipftfftmum  pun  Hum  afftgnauerttnus , quo  Achilles 
teUudtnem  apprehender. 

Vt  no  dum  hum  Gordium  , ex  principiu  hut  us  libri  difoluamus,  fupponemus , non  minus  A- 
chillem,  quhm  teftudmem  in  ftto  r urfn  vniforniiltr  procedcrc  -,  it  a vt  c dent  as , prtma  parte 
motusaffumptk , perfeueret  in  eodem  ftatu , vfque  ad  vltimum  temporis  momentum  quo  fua 
ft  At  so  dec  ur runt, fupponemus  infuper,  (quoniam  omms  mot  us fteutcs  efl  quantitatis)  duos  hofct 
mot  us,  cum  vm formes  ponantnr , in fun  part  thus  » fortiri  inter fe  aliquant  proportionem,  quo  A 
necefteefi  eucntat  inter  omnes  quantitates,  qua  in  eodem ft  ecu  verfantur : vtfunt  duo  mot  us 
refit  dr  vniformes. 

Ponatur  igitur  proport'to  duorum  horttm  mobthum  ,f  cun  dum  celeYitatem , conftflerein  ra- 
tion e dupla;  it  a vt  Achilles  dttplo  celeriitsftatium  decurrat , quatn  teftudo : igitur  quo  tempore 
teftudo  ad  quart  am  par  tarn  ftadij  promota fuent , medium  ftadium  confecertt  ^Achtlles.  £du&  at 
itaquelinea  AC,  DC.w  rattone  dupla  ex  C punflojtuidantur  in  B,  F,  H,  &c.& E,G,I. 
fecundum  rattonem  duplam ; vt  AC  dupla  , fit  BC,  dr  D C dupla  EC*  item  B C dupU 
F C,  &c.  E C dupla  G C ♦ &c. 

A . B F H C 

D Ii  G I 

Conjititt  itaquf  Achilles  i*  X[ttq{  AC  fcmilimreprtJeriHths ftaSio  Uwgttudint  equttlcm* 
teftudo  verb  conftituta  in  dimidio  ftadij , tn  punflo  B yvel  Dj  poftti  D C equals  ipfi  BC. 
Quoniam  Achilles  ex  A moueri  inctpit , quo  tempore  ex  D inchoat  cttrfum  teftudo ; igittor 
peruenerit  Achilles  ex  A in  B ,quo  tempore  ex  D,  teftudo peftinget  in  E : dr  quo  tempore  si- 
chtlles  ex  B per  tin  get  in  F,  eodem  peruenerit  teftudo  ex  E tn  Q.dhftc  confequenter:  quiavc - 
ro  terminus  pr  ogre (fonts  ration  is  AB  adBY  lermtnaturtn  C > prout  propofttione  otluagefi- 
mk  quinta  demonftratum eft  ifimiliter  cum  progreffto , fecundum  rationem  B F,  ad FFT, 
vet  D E adE  G ftnem  forttatur  in  punclo  C , fecundum  e anient  propofttionemi  igitur  con  - 
cur  fas  duorum  horum  mobilium,  A chillis fctlicet  dr  tefludinisy  conttnget  in  punflo  C ■'  Qupd /a 
loco  proportions  dupla , aftumatur  proportto  trtpla , tunc  afftgnabitur  concur fus  per  propofitio *> 
nem  ofluagefimam  fextam  huius.Si  verb  qttadrupla,  infer uiet  propofitio  ocluageftma  feptim, £» 
dr  Jic  dereliquis. 

Captiofus  Zenonis  dtfcurfus  moUUias  creat  non  confideranti  difcrimen  , quod  in  to  exfur— 
git,  inter  dupliccm  progreffionem,  qua  argumentation  is ftlum  dubuim facit-  alia  enim  eft  pro* 
greffo  per  partes  aquales  ; alia  per  partes  proportionates  ; hie  vtriufque  cur  fus  fuPponi- 
tur  fieri  per  partes  vniformes  » fiue  per  paffus  equates , cum  paffus  primus  a feeundo , Vet  ter  tin 
non  dtferepet, licet  duos  paffus  Ach  tilts,  verbt  gratia, eodem  conttngant  t empire  quo  vnuspaf^ 
fits  left udt mis  ; fecundum  verbhos  paffus  fit  vtriufque  enrfits  : Zeno  autem  tn  decurfu  argu- 
mentifui,  diflinguit  mot  us  cur  forum  per  partes  proportionates , fecundum  quas  mobtlia  nullo 
modo  monen  tur ; aeproindein  idem  etus  dtfcurfus  retidit , ac ft  dicat  quit , eo  tempore  quo  dint- 

A B . C^ D ft 

dam  linear*  A E,  in  paries  quatuor  aquales,  alius  earn  fubdiuidet  fecundum  aliquam  fertem 
per  partes  prpporttonales, prof e fib  citius  afjignabuntur  termini  quatuor  parti  urn  aqualium  .qua 
in  ft  nit  i ternfini  partinm  proportionality:  Achilles  enim  dr  teftudo  dec  urrentes  A E fj>atium% 
per  partes  atjttales  , fuorum  pafjuum  aqualium  terminum  tandem  acquirunt ; Zeno  verb  dum 
hac  contingunt , a curforibus  diuidivult  (patinm  AE»  in  partes  proportionates , fecundum 
quas  mobtlia  non  fuccedunt * 
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<_✓/</  trgumentum  potto  rrfpondcndnm oft , dum  Mature  Priufquam  Achilles  ex  A 
perueniac  ad  B pun&um , inuca  ell  ceftudo  ex  B in  F t 

A B F C 

fcnftm  hntui propojitionis  coiitcidere  cum  htc  qutdicaur,  prihsdehtt  Achilles  tftgmrt  pun- 
c!hm  B>  epudm  note!  pundum  F.  quad  repugntt  cur  fui fecundum  rttioncm  mot  ms  mm  omnis 
uffigntluw  htc  mttc’it  comma  rttioncm fubfiHattutiVt  Mtchtmtucl  fatuunt ,ftbemfa 
•cundum  intellect  um,  tc  protnde  aheuius  ipuiatSycput  mttut  rtpugntt.  f trim  htc  in  grots  tm 
Thihfophorumdtdt inflict  an:. 

PROPOSITIO  LXXXVIII. 

» KFE  D C B 


DAta  A B,  cuius  tertia  pars  fit  C B;  fiat  vt  tota  A B , ad C B tertiam 
fui  partem  , itaCBadCD,&CDadDE,&DE  ad  £ F , ac- 
queita  temper.  ' 1 ' 

Dico  K cerminum  huius'progrcflionis.bifariam  diuidcre  propofitam 
magnitudincm  AB. 

Demonjtrato. 

£Bit  enim  ex  hypothefi  AB  cum  BK.  xqualis  tori  fcrici  proportion^  rriplar.  at- 

quitotaicricsrationistriplx,?  felquialtcra  eft  magnitudinis  prim*  , ergo  AB.js.t,*,. 
cum  B K, (cfquialtera eft  prima: magnitudinis  A B: ergo  BK,  efteiufdem  dimidia. 
quod  crar  demonilrandum. 
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KFE  D C 


B 


DEtur  cjuantitas  A B,  cuius  quarta  pars  fit  BC;  ft  fiat  vttoti  A B ad 
quartam  fui  partem  BCj  ita  BC  ad  CD,  6c  CD  ad  DE,{£  DE 
ad  EF  i atque  ira  Temper  continuando,  puntStum  Khuius  progreffionis 
cermitjttseraergat!  ■!  m 

Dico  B Ke&  tettiam  partem  propofitx  quantitatis  A B. 

■ .v  i Demonjtratio. 

Am  ex  hypothefi  A B cum  B K,  eft  tota  feries  propottionis  quadruple.  Atqui  to- 
ta (cries  rationisquadruplaSjieftbad  primam magnitudincm , vt quacuor  ad  tria, 
ergo  BK  cumAB,cflad  AB.vrquatuor  ad  tria.  & diuidendoKB  adAB,  vt 
vnumadcria,  hoefif  ;KB  tertia  pars  eft  ipfius  A B.  Qtloderat  demonfttandum. 


, U , 
po;;a 


j FiROPosrrio  xc. 

to  'i’l-'t..  . . f 


. jj, 

c 


vi 

dt 


H 


jj'.j.wA'v 


b ' ' b;  E F 


n 


VA^ammagnitudinetn  AKjiw.in.tiuot'Us  punais  B,G, diuidcre,  vt 


"A  B ad  B C , habcat  rationcm  datam,  G ad  H,  Et  proportions  A B 
ad  BC  contitiuatx progreflio  terminctur  inK. 
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ConftruBio  & demonflratio. 

G 
H 

B C D E F 

Dluide  AK  in  B,  itavt  fit  AK  ad  BK,  vt  Gad  H;&vt  AK  ad  BK,ficAB 
....  fac  ad  BC.  Dico  faftum  die  quod  pctebatur.  cum  enim  fit  vt  AK  adBK,  fic* 
ti.7  ^ AB  ad  B C,eric&reliquum  BK  “ad  reliquum  CK,  vt  AK  ad  B K: vnde rationii 
b a R ad  BCb  terminus  eft  K : eflautem  AB  ad  BC  ratio  eadem  cum  tatione 
AK  ad  B K>  id  eft  G ad  H.  conftatigtturpropoficum. 

QorolUrium. 

CX  haopropofitione  manifcftum  eft,  omnem  magnitudinem , oranes  rationum  ft. 
•a-'rier  contincre. 

PROPOSITIO  XCI. 

G H IK 

A B “ C D E F 

L P Q_ MRS N T V 0 
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A 


DAtis  quotcumquc  rationibus  A ad  B , C ad  D,  E ad  F,  datam  ma- 
gnitudincm  L O , oporteat  diuidcre  in  tot  partes. , quot  dat*  funt  | 
rationes,  nempe  in  L M,  M N,  N O,  ita  vt  partes  ill*  eandem  habcant 
tationem,  quam  primi  datarum  rationum  termini , A , C,  E t & przterea 
fingul* partes  LM  , MN  , NO  fingulisdatis  rationibus,  finctermino 
continuatis,  fine  zquales. 

ConftruOto  (r  deroonftratio. 

Flat  GHIK.  omnibus  A,  C,  E,  xqnalis  i it  vt  diuiTaeft  GK,  fic  diuide  LO  fit 
M ic  N deniqueperjo.  hums  LM  ita  diuide  in  P Sc  Q,vtfit  LP.  ad  PQjficut 
A ad  B : & rationis  L P ad  P Q,  terminus  fit  M.  fioulitcr  M N , N O diuide  m pun- 
flis  R,  S,T,  V iccundum  rationes  C ad  D,  E ad  F,ita  vt  rationum  M Rad  RS.NT 
ad  TV,  termini  fint  N Sc  O-  Dico  facium  quod  petebatur.  Demonftratio  ex  ipfa 
conftruftioRccft  manifefta. 

PROPOSITIO  XCI  I. 

• ...  ; . : - , ■ ■'■j  'ill.  - li 

A B C D-  E P-G  :1 


DAtis  quotcumquc  rationibus  AB  adBC,  DEadEF,GHad 
H I,  See.  magnitudinem  inuenire,  qu*  omnes  harum  rationum  Sc- 
ries progreilionum  adzquet. 

Qwttruclto  demonftratio. 

T)Er  otftogcfimam  hums  inuenianmr  magnitu dines,  qu*  fingularum  rationum  (cries 
A adatquent ; atque  omnibus  tllis  magnitudinibus.vna  fiat  arqualis.hzc.vrpatet.ad- 
atquabit  omnes  (cries  datarum  rationum. 

. • ’ ' ■ 
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PROPOS1TIO  X C 1 1 1. 

DA  (as  quotcumque  fcrics  diuerfarum  rationum  iu  conftituerc , vt 
line  incoatinua  analogiadatx  proportions. 

ConsbruUto  O'  demonfirauo. 

" ' A B C 


D 

E 

F 

C 

H 

I 

Y 

Z 

n ",  ‘•Q.  T t.  M R V N O S 2 P 

' • [ 

RAtioncs  diuerfac  fint  AB  ad  BC,  DE  ad  EF,  GH  ad  HI-  tc  alia  data  ratio  Y 
ad  Z,  Fiant  tres  magnitudine*  KL,  MN, OP  continue proportionates,  in ratio- 
ne  Y ad  Z.  ScKLita  *diuidatur  in  QT.Jzc.vtfcncm  conlhtuat  ratidnis  AB  ad«fo-fc»«. 
BC;  ft  MN  ttadiuidaturin  R V ■ etc. vt adjtquct fenem rationis  D E ad  EF: 4c 
dcroum  diuidatur  fimiliter  O P in  S & Z,  re  rationis  GH  ad  H I conftituat fe- 
tiem,faftuniqueetit  quod  pcccbatur, 

PROPOS1TIO  XCIV. 

A D B C E 

D Aram  magnitudincm  A E,  fcmcl  feftam  in  B,  icarurfum  fccarcinC 
tc  D,  vt  tam progrcflio  rationis  AB  ad  BC,  quam progreflio rario- 
ois  AD  ad  DB,ccrraincturin  E. 

Ccnflru  flu  0-  demonflratio . 

T5  Eperiatur primd ipfit  AE,  BE,  tertia proportionals  CE-  Dico progrefsionem 
^A  B,  BC.terminari  in  E.  patet  cx  feptuagefima  nona  huius.Deindc  inter  A E,B  E, 
itmenurur  media  DE.  patet  rutlutn  ptogteEioncm  AD,  D B tcrminaii  in.  E , pet 
ca&dctn  ptopoiicionem : fccimus  ergo  quod  petebatur. 

PROPOSITIO  XCV. 


DAtl  magnitudine  DG,  Sc  proportione maioris inzqilali'tatis  A ad 
B;  iccmque  alii  magnitudine  C : examinarc  quomodo  fcrics  progret 
fionis  date  rationis  AadB,  cuius  primus  terminus  fit  C,fe  habeatadda* 
ram  D G magnitudincm. 

JC 

A - 
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P R O GR  E SHS  IQI^  E>S 

ConJlruSho  & iempnflritm. 

T?  i”'  DpirTi/siAiMirli  A r A >Vi4^*2it»ii4 


ConJtruEitp  & demon f ratio ^ r% 

Clary*  A ad  B,  fieD  GadfiJJ.Priitloi^itutfi  dati  rfia^riitudoC,  q 
^ nus  progrcisionis  efl'e  debct,a:qualis  ficD  E,critleries  rationis  A . 

iv.,1  j.  it  ii’biic  it,  finite  • : ;* 

. . ;.“n- 

. . ..  ..  B 

D E ^ ■ K ' > e , r v j 


qn?  primus  termi- 
‘ ad  B habeas  pri- 

:::iu 


H 


I 


KO 


mum  terminum  C.zqualis  datz  magnitudini  DG  nantfiac  DE(id  eft  C ad  EF,  vt 
A ad  B.  quoniam  igirur  D G eft  ad  E G vt'Ara3'K1“cnt  B quoque  DE  ad  EF 
vt  D G ad  EG.  ergo  progrclsio  , fation.s  D E ad  EFy>(  id  eft  progrefsmratioms  A 
adB.  habensprimum  cerminum  C ) conftiruer  magnitudincm  DG. 

Secundo  ft  magnitude)  C , qua:  debet efle  primus  terminus  , maiorCt  quatt 
DE,  crit  progrc/sio  A B,  habensprimum  terminumC.  maior  quain  D G.  Fiat  enim 
1 jrfl  & arqualil  H I , vtque  A eft  ad B.fic HI  fit  ad  J K * Si ptDgreisioni's  HI  ad 
reperiatur  terminus  L.  Igiturenc ‘ vt  HI  ad  D E fie  H L tota  feries  pro- 
¥e&onis,HI4IKtadIiG  totatn  ferien,  progrcfsctnfe  DE,EF.  atqui  H lmitofcft; 
quam  DEiCrgo  diHL,  maior  eft  quapiDG.  • X. 

- 1 K1  W.SiCrfSIFor fit  quam  D E. etit quoque progrcfiio rationis  A adB.ba&env 

priitrum  terminuro  C>  raiftot  quam  DGjquodcodemmodo  oftendemus , quo  plv 
injim.  Fecirpus jgitur quod  pqtcbacur. 

P R O P O S I T I O XCVL 


B 


H I 


t 

D 


K L 

— n — 


PAta  {It  progrefsio  rationis  A F ad  F G , terminara  in  B < & alia  mir 
ghitudb'C  E i Oporteat  in  magnituditle  C£,  ita  vtrimque  ad  (Z  & 
E-eoh'ftituei^progrefsioriera  rationis  A F ad  EG  (progreftiones,  nempc 
C H,  H I , &c.  & E K,  K L,  See. ) vt  etindem habcanc  terminum D,qui 
ita  diuidat  C E,  vt  A B,  C D,  D E^fint  in  continua  analogia. 

Confiruttio  ir  demonfinttto. 

D Edam  CEiwdtaide  per  tfigefimam  fextam  huiuS  vt  AB,  CD,  DE  fine 
* .contintip  pttopsrritinaW.  Demde  pernonagefimarn  huius  ita  diuide  C D.  in  H8c 
I,  vt  ratio  CH  ad  HI.eadcmfit  cum  tatione  A F ad  FG,  ac  fimut  progrefsio  C Hi 
HI,  tetminetur  in  Di  Idem  facito  in  E D.  I-'a&umquc  crit  quod  petebatur. 

PROPOSITIO  XCVII. 

SP'duarum ferierum  AM,  B N termini  A,B,C,  D,E,F,  G,  See.  dtc$- 
ftltim  in  continua  fine  analogia. 

Dico  illas  inter  fe  cam  proportionem  habere,  quam  primi  termini. 
Dtmonffratto. 


M 


N 


H 


QVomatn  A,B,  C Cunt  tres  continua  proportionalcsicrgo  A eft  adC,  in  duplica- 
te rationc  A ad  B;  iterumeum  C,  D,  Eunt  tres  continua:,  C ent  ad  E’»  indupli. 
cata  rationc C.ad  D;  hoccft,  vt patetex  datis  A ad  B: ergo ctim  rationes  A ad  C,  Sc 
, Cad 
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C ad  K eiufilem  duplicatx  lint , erunrAiC.E  tres  continue  proportionates  in  ra- 
tione  dupheata  A ad  B Quart  ferics  AM  eft  (cries  rationis  duplicatx  ; ra- 
cinnis  A ad  B : dcindc  quia  B , C > D liint  continux  proportionates  , erit  ra- 
tio B ad  D>  duplieata  rationis  B ad  C.  fimiliteroftrndemus,  rationcm  D ad  F. 
duplicacam  efle  rationis.  B ad  C.  continux  proportionates  func  igitur  B,  Di  !'• 
vndefcriesBN,  eft  ferics  duplicatx  rationis  B ad  C,id  eft  ex  datis,  A ad  B:  iimiies  » 
igitur  (cries  (tint  AN  & BN.  quare  funt  * inter  fe , vt  primi  termini  A ScB.  quod 
erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  X C V 1 1 1.  • 


L MON 


COntinuetur ratio  AB  ad  BC.habeattJue  terminum  G.  dcindc  fiat 
feriei  rationis  AB  ad  C D,  xqualismagnicudoHKtterici  autem  ra- 
tionis AB  ad  D E,xqualis  LN. 

Dico  HK  magnitudincm  maioremciTcquam  fit  L N. 

cDtmonftratw. 

QVIa  H K eft  feties  AE.CD,  &c.  .V  LN  eft  ferics  A B , D F, . See.  fumantur 
cxHKi  partes  HI,  IP  xquales  ipfis  ABiCDicx  LN  veto  partes  LM.MO 
xquales  ipfis  AB,  D E.  Quoniam  igitur  ferici  HI,  IP  terminuseft  K,  entHK 
kad  IK,vt  HI  ad  IP:  Sc  quia  ferici  LM.MO.&c.  terminuseft  N , eric  LN  t ad  JJjJ** 
MNi  vt  L M ad  M O-  led  III  ad  IPminoreiti  habet  rationein, quam  LM,  id  eft 
HladMO.Ergo  HK  ad  lK,minorem  habet, quim  LN  a, I LM, 5,-  per  conuer- 
(ionem  rationis  KH  ad  HI,  maiorctri  habet  quatu  LN  ad  LM.  ergopermutando 
HK  ad  LN,  tnaiorem  habet,  quam  HI  ad  LM.Quare  cum  ex  conft.  H I,LM  ftnr 
xquales,  needle  eft  HK  maiorem  efle  quam  LN- Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XCIX  ■). 

S Eries  rationis  AB  ad  BC,  terminctur  in  Miallumatut  autem  exferie 
A M,  terminus  quicumque  D E. 

Dico  rationis  A B ad  D £ feriem,  vna  cum  fetie  rationis  B G ad  E F, 
ac  lerie  rationis  CD  ad  F G,  xquari  feriei  rationis  AB  ad  BC. 

A B C D P.  F G H 1KL  M 

‘Demonflratio. 

r}Vandt>quiden.omncs  A B,  BC,  CD.DE.&c.  in  contidua  GntanaWia , patet 
/'"<“!lte,ernenti5  AB.DE.GH  & lie  in  infinitum  efle  continue  proportionates  Si- 
militer B C.EP,  H 1,  &c  itemque  CD.FG.IK  efte  continue  proporrionalesicieo 
feties  mum  racionum  AB,  DE,  BC,  EF,  CD,  FG,  continuantur  perpetuo-  in- 
trafencm  AB,BC,CD,Sc.  iravrinhistribustericbusiimulfuinptls,  nccplures, 
ncc  pauciores termini  rcperiantur.quam  fimin  ferie  A B,  B C,  C D,  &c.  manifcftuin 
rgitur  eft  has  trcs  feries,  tenet  A B,  B C,  & c.  xquales  efle  Quod  erat  demonftrandu. 

O a PRO, 
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PRO  GRESSI  ONES 


PRO.  POSITIO  C. 

S Fries  rationis  AB  ad  BC  termineturin  G;  feriei  autem  rationis  A B 
ad  C D,  xqualis  fit  H Kjicem  feriei  rationis  B C ad  E F,  xqualis  fit  L N. 
Dicolencm  AG,  duabus  H K,LN,  maioremelTe. 

Dcmonjiratio. 


•A  B C D EF 


H IP 


I-  At  O m 

Erics  BC,  EF,  &c. 1 minor  eft  ferie  BC.DEi  Sec.  ergoferies  B C>  E F.Sec.cum 
Cleric  AB.CD,  Sec.  minor ent, quam  ferics  B C , D E , See.  vna  cum  Eerie  A B, 
CD,S:c.  acqui  per  pratcedcnrem  EeriesBCiDE,  See.  cum  ferie  A B, CD,  See.  con- 
ftituirierieni  A B,  B C,  C D,  D E,  Sec.  hoc  eftmagnicudinem  A G.  ergo  (cries  B C, 
' "*  EF.Sec  cum  Eerie  AB, CD, Sec.  minoremconfticuit,  quam  AG:  ergoHK,  LN 
Eerics zqualcs Eeriebus  A B,  CD,  Sec.  B C.EF.Sec.  minores  funt,  quam  ferics  AG. 
Quod  erat  demonftrandum.  . 

‘ PROPOSITIO  Cl. 

A . B C ' D E F G H I K 


L M N o 0 (4) 


O P Q_  C Erics  continue  proport  ionaiium  A B,  B C,C  D,8ic. 

i3tcrminetur  in  L.  Dctur  autem  proporcio  « ad  /3» 
s T multiplicata  rationis  A B ad  B C,  iuxta  datum  aliquem 

numcrum  (quatuor  exempli  caula)  8e  quot  funt  vnitates  in  dato  nume- 
ro, tot vnaminusfac  magnitudines- L M , OP,  RS,  xqualesdatac feriei 
terminis  AB,  BC,  CD. 

Dico  ferics,  rationis  a ad  #,quarumprimi  termini  fine  L,  O,  R,fimul 
fumptas,  conilituere  eandem  magnitudincm  , quam  ferics  rationis  AB 
a4  BC. 

Demonjlratio.  J 


iplatvtaadfl.fic  LM  ad  MN,  Sf  OPad  P Q^Se  RS  ad  ST;eruntcrgoemiw3 
■*-  hxrationes  quadruplicat*  rationis  A B ad  B C:  Sequoniam  LM,  AB,  xqualeJ 
funt, eandemhabcbuntrationcniad  MNicrgo  Se  ratio  AB  ad  MN, quadruplica- 
ra  eft  rationis  AB  ad  BC;  eft  autem  Se  ratio  AB  ad  DE  > quadruplicata  rationis 
AB  ad  BC.ergo  vt  A B ad  DE,  ita  A B ad  MN,  atquantur  igitur  DE  Se  Mitt 
ferics  igitur  rationis  LM  ad  MN,  eft  ferics  rationis  AB  ad  DE  Similiter  often- 
damferiem  rationis  OP  ad  P Q^piTe feriem rationis  B C ad  EF,  Sc  feriem rations 
btf.hmm.  r g g T»iericra  efle  rationis  C D ad  FG.  atquiha:  tres  s /cries  fimul  furapta:, 
adatquant  feriem  rationis  A B ail  B C ; ergo  etiam  Se  ill*  eandem  adzquabunt. 
Qjmd  erat  demonftrandum.  - : ; 


PRO- 
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geometric  je. 
PROPOSITIO  Cl  I. 


F G fa  I CL 


S Erics  rationis  AB  ad  BC  eontinuatat,termineturinK.  Dataautem 
fit  L M zqualis  A B,  & quiuis  numcrus  (puta  ;.)  dcindc  fiat  ratio  L M, 
ad  M N multiplicata rationis  AB  ad  BC,iuxta datum numerum;  ficq; 
rationis  L M ad  M N terminus  O. 

Dico  (eriem  A K,  ad  feriem  L O, candcm  habere  proportioncm,quam 
totidem  termini  feriei  A B,BC,CD  quot  funt  vnitatesin  dato  numt* 
ro,  habent  ad  primum  A B. 

Dtrnonflratio. 

Z'"1  Vm, exempli  caufa , numcrus  datusponarur  ternarius,  erit  ratio  LM  ad  MNt 
^-'criplicata  rationis  A B ad  BC;oftendcndum  nobis  eft  , AK  cfl’e  ad  LO,  vt 
tics  point  termini  DAadprimuAB.  exferie  AK  fume  lex  terminos  AG:  Igitur 
ptoportio  A D 1 ad  D G,  triplicata  eft  proportions  AB  ad  B"Ci  stqualis  igirureft 
raiioni  EM  ad  MN,  hoc  eft » rationi  LO  ad  M Ocum  emm  O fit  terminus  feriei 
LM,MN»ftit  LO  ad  MOi  vtLM  ad  MNsDeinde quia  K terminus  eft  feriei  AS.  c 
BC.  erutjt ‘ tres  A Kift  K,  CK  continuxproportionaies:  adcoqueomnesetiam  fe- 
quentcserunccontinu*:Quare& AK,  UK. GK,  interquaspar continue  propor- 
tionalium  numcrus  ipcetijcicut . ex  dementis  patet  efle  continue  proportinnalcs. 
Vnde  AK.d  cftadDK.vt  AD  ad  DG.  ideft  (queirtadmddumiamoftendi)  vtL  0 
ad  MO.  Itaque  per  conuerfiotjem  rationis  A K eft  ad  AD,  vt  LO  ad  LM,  Sc 
permutando  AK  ad  LO,  vt  AD  ad  LM,  id  eft  cxdatis  AB.  Quoderacdemon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO  CIII.  ? . * • 

.*  t I , . f ■ 

A ft  C D E F O H I Q. K 


EX  (crie  continue  proportionalium  A K , fumatur  quiuis  cetmiifus 

vt  hi.  r * • ' • • ; a 

Dico  feriem  rationis  A B ad  B C,  habere  pfopoitionem  ad  ferieffl  ra- 
tionis  AB  ad  H I,  quam  habet  H A (omnes  nempe  termini  ipfum  H I 
precedences)  ad  A B primum  terminum. 

■HseepropofitiojVtconfidcranti  facili  patebit,  cadem  eft  cum  przc$- 
denci,  fed  aliter  & commodius  fortafle  propofita.  Qaiarc  cadem  erir 
vtrinfqtre demcfnftratio.  ' u|  ; ■ , 

...  CoroUarium. 

EX  hoc  cheorematelictblr  ptakim  defumere,  afsigndto  qtiduis  rertniho  H I,  in  fc- 
rie  A K.  rationis  A B ad  B C,  reperiendi  magnitudlnem  totilerici  rationis  A ft 
ad  HI  atqualem.  Nam  fi  fiat  vt  H Aad  A B > fic  KA  ad  alia  trrL  O;  eric  LOzqua- 
lis  toti  feriei  rationis  A B ad  HI.  * 

fateortamenopus  noneficadhancpraximrecuttcre.cum  vniuerfalem  metho. 
dum,  eamque  facillimam  reperiendi  magnitudincm  , toti  feriei  cuiufcumque  ratio-' 
nls  itqlsaiem,  ptopofitio  So.liuius  (jjppeJitcr. 

O)  PRO- 
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ii.<»  PROGRESSIONES 

PRO  POSITIO  CIV. 

A B C D . E F G H X 


T K L M N O . _P_  Q. ' Yr, 

DAts  Pint  continue  proportionalium  feries  bins,  AX,KV  rationuRi  \ 
diueHarum,  itacamen  vt  A,K,  L,B  etiam  Tint  continus. 

Dico  feriem  AjKjLjMqN,  &c.  terminatam  in  V,  cam  habere  propot- 
tioncm  ad  feriem  A,B,  C,  D,  &c.  terminatam  in  X,  quam  A,  K,  L fimul 
fumpti  ad  A primum  terminum. 

Dcmanjiratio. 

ADdatur  ipfi  K terminus T in  diredtum.zqualis  iph  A: ratio igitur  (quod ex hy- 
pochefi  colligcs ) T adM»  triplicataeft  rationisTad  K.  Quia  autem  A,  K,  L,  B 
ponuntur  continue  proportionates, erit  L ad  B,  ft  K. ad  L:  fcdctiam  L eft  ad  M , vt 
• k.  ad  L|  ergo  L ad  B,  8c  M.eandem  habec  rationcm:  adcoque  • B tr  M aqualcs 

bint.  Sunt  verb  etiam  aequaks  AT,  ergo  ratio  Aad  B ,cadcm  eft  cum  ratione  T 
ad  M-  quare  ratio  A ad  B.  tripiicata  eft  rationis  T ad  K.  cum  ergo  vtriufque  feriei 
imtium,  idem  lie  terminus  A.erit  ferics  T,K,  L,  Jcc.  id  eft  feries  A,  K,  L,  M , Sec. 
b adicricm  A,B,C,D,&:c.  vt  tres  primi  termini  L,  K, T,  hoc  eft  L, K,  A , fimul 
(umpti  ad  T,  hoc  eft  ad  A,  primum  terminum : quod  eratdemoaftrandum. 

• PROPOSITIO  CV. 

A B CPE  y JF G H I L f 

N OP  Q R s 

DAtae  Tint  bins  feries  continue  proportionalium  magnitudinum  in 
diuerfisrationibus,  terminals  in  K & M ; & ab  squalibus  terms, 
nis  A B,  F G incipicntes.  Fiat  autem  fecundo  termino  B C,  vnius  feriei  i 
squalis  NO;  & G H fecundo  termino alterius feriei,  xqualis  OP,-  De- 
'ihderatio  N O ad  O P (vel  ratio  OP  ad  N O,  fi  OP  maior  fir  quam 
NO)  in  infinitum continuetur.  ’ 

Dico  N O cfle  ad  P Q,  vt  C D ad  H U Sc  NO  cfTe  ad  QR.  vt  D E ad 
I L,  atquc  ita  in  infinitum. 

. *,  . • i i ; 

Dmonftmio. 

e»7.r»«i.  ^Vm  feries  A K,  FM  incipiantab  squalibus  terminis,  eric  ratio  cCD  ad  HI,  ra- 
'^tionis  BC  ad  G H.  hoc  eft,  ex  conltru&ione,  rationis  N O ad  O P,  duplicate 
Atqui  etiam  ratio  NO  ad  l’Q;  duplicata  eft,  ex  datis,  rationis  NO  adQP.esdera 
igitur  funt  rationes  CD  ad  HI,  & NO  ad  VQi  fimiliter ratio  DE  ad  IL,  tti.- 
plicata  eft  rationis  BC  ad  GH.hoc  eft  rationis  N O ad  OP:  Qjiarccum  & ratio 
NO  ad  Q_R;1Eiufdcm  rationis  NO  ad  OP,  lit  tripiicata  , ezdcmcrunt  rationes 
Dfead  IL,&  NO  ad  QJt.  Atquc itain  infinitum , fimili demonftrationt proce- 
ddmus.  PatctigicurTheorcmatis  vetiras. 

•o  - • PRO- 
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GEOMETRIC,  jE.  m 

PROPOSITIO  CVI. 

. v . • : • . . 'I  it  ...  : .1  ' - . • t t • 

BAtx  fine  dux  rationes  fimiles , A B ad  C D,  Sc  B C ad  D E , qua 
terminisGcalternatim  pofitis,  concinuentur.  i 

Dicovtnufquc  rationis  in  infinitum  continuacx  cundem  terminum 
fucuspln.  ' "■  ' 

A . .B  C , D E . F G ’ 

• 1 111,1  * 1 1 1 ***  **  «»»—■ * .11*  ■ ‘ " i w - ~ — ■ 1 — — ■ • .11  ■ — K, 

De  monjlratio.  , 

QVottiam  ex  hypothefi  AB  eftadCD,  vc  BC  ad  DE^rpermutandocontpo. 

neWdo,  rurlumljue  pernmtarido  A C ad  CE,  vcBG  ad  DE. : limiliter  quia 
CiOcft  ad  EF»vt  DEadE  G,  critpermurando  componendo,  ruriumque  permu- 
tatido,  CE  ad  EG.vr  DE  ad  F Gihoceft  ex  hypothec  vc  BC  ad  DE,hocefte* 
iam  dcmonftratisivt  AC  ad  CE!  funtigitiir  A C,  CE,  EGcontimix proportiona- 
tes. Quod  fi  rationes  AB  ad  CD, & BC  adDE.in  infinitum  concinuentur, often, 
dam  panter,  rationem  AC  ad  CE, in  infinitumcoutinuan, per termmos continue 
proportionates  AC,CE.  EG,&c,  Inueniatur  igitur  * terminus  fcriei  A C,  C E,  EG, » «■ 
atc.fitque  K-  Itaque  non  eft  pumftum  afsignabile,  intor  punifta  A de  K,  vltra  quod 
non  cadataliquis terminus leriei  AC, CE  E G.  Quarecumrationum  ABadCD. 

St  B C ad  D E cominuatarum,  termini  omnesita  contineantur  in  feric  AC,  C E, 

See-  vt  finguli  termini  fcriei  AC,  CE,  Sfc.  continc.inc  vnum  serminum  rationis  AB 
adCD,  St  vnum  terminum  rationis  BC  ad  DE  i manifcrtumquoque  eft  nullum 
punctual  alsignari  pofle  inter  A Si  K,  vltra  quod  non  cadat  aliquis  terminus,  ram 
rationis  A B ad  CD,  quamracionis  BC  ad  DE ; ncutra igitur  icrics  terminabitur 
inter  A St  K : fed  neque  vlli  diiftarum  racionutn  termini  tranfilienc  K , cum  perpe- 
ruo  coniineantur  in  feric  A C,  C E>  E G,  See.  (qu*  ex  conftrufhone  ndn  tranfilic 
vnquam  K)  ergo  binx ferics ranqnum  AB  ad  CD,  & BC  ad  DE,  cundem  habent 
tcrininum  K.  Quodcraqdemonftrandura. 

PROPOSITIO  CVII. 

A . ..  ^ C E G IF  D 


MAgnitudo  AB  bi&fta  fit  in  C,  BC  autemin  D;  SeCDin  E;  Sc 
DE  inFjScEF  in  G;  Si  FG  in  I;  arque  hoc  Temper  fiat: 

Uico  alccrnx  hums  progrefiionis  terminum  fore  in  punebo,  quo  ma- 
gnitude A B,  diuiditur  in  partes,  habentes  rationem  quam  vnum  ad  duo. 
It  ue  terminum  progreflionis  abfcindcrc  B G,  certiam  partem  magnitudi- 
ms  AB. 

Dcmonjlratio. 

QVoniam  D C dupla  eft  CE,  Sc  BC  dupla  DC.ctit  BC,  Iioceft  AC,  quadru- 
pla  ipfius  C E:  iimilitcr  cum  FE  dupla  fit  GE,  Si  D E dupla  FE,  crit  & Up, 
hoc  eft  CE,quadrupla  E G;  funt  igitur  AC,  C E,E  G crcscontinuz  inproporcione 
quadrupla.  Dcinde  cum  ED  ex hyporhcfidupla  fit  DF.Sc  CD  dupla  KD;  entires 
rum  CD,  hoc  eft  BD,  quadrupla  DF  : Iimilitcr  quia  GP  dupla  e(t  FI , & EE  du- 
pla GF.erit  EF,  hoc  eft  D F quadrupla  F I : hint  igitur  BD.D  F,  FI  continuz  in 
racione quadrupla.  Itaque  fialtcrnailla  bifefhofinc  lUtu  concinuctur , conftituetuf 
vtrimque  progrefsioin  mfinitium,  proportions  quadruplz : Si  quoniam  AC  qua- 
drupled CE.  erir  St  BC  eiufiem  CE  quadrupla  : eft  vero  &:  CE,  quadrupla 
E G,  atquc  ita  in  infinitiuni:  progrcisio  igitur  A C,CE,  E G,  Sic.  eadem  eft  cum  pro: 

grefsiune 
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grcfiione  B C,CF.>EG>  See.  5c  eundem  ccrmmum  habcc:  Atqui  progrefsionis  qaa- 
drupla  BC,CE,Scc. terminus H»fecac>  CB  in  rationc  vnius  ad  duo,  ergo  etiam 
terminus  progrclsinnis  AC,  CEfccat  C B,  in  ratiouc  vnius  ad  duo.  Quare  CH  di- 
nudiacftiplius  HB,!c  CB  lefqulalrera  HB  : ideoque  Al!  tripla  ipfius  HB;  ac 
denique  A Hdupla  HB i ergo  terminus  progrefsionis  AC , C E>  5cc.  I'ccat  AB,  in 
rationc  vnius  ad  duo.  vlrcrius  cum  progrefsioncs  AC,  C E.  5cc,  BD,  DF,F  I,  See. 
a 14  Sara,  ciuldcm  line  rationis,  ncinpe  quadruple, eric  rota  leries  progrefsionis  AC,  C E,EG. 

5c c ad  rntam  feriem  progrefsionis  BO>  D F, 5cc.>>vt  A C ad  BD:  Quarecum  A C 
• "■  duplafit  XJ5,  erit  quoque  leries  progreliionis  AC,  CE>  Sec.  id  eft  AH.  dupta 
leriei  BD.DF,  See  Atqui  AH  um  oftendimus  etiam  duplam  ell’c  HB;  ergo 
AH,  ad  feriem  progrclsionis  B D.  DF.eandem  haber  racionem  quam  ad  HB:  vn- 
de  H B xqualis  eft  leriei  BD,  DF:  vnde  progrefsionis  BD,  DF,  feries  termina- 
tor eriam  in  puiido  H.  Quare  per  cadcm  proccdens  pundta  ,ct)m  aiternailla  bifc- 
ctioconfticuac  vtramuuc  progrefsionem  , illius  quoque  terminus  eric  pua&um  Id. 
quo  diuidnur  A B in  rationc  vnius  ad  duo : quod  crat  demouftrandum. 


QirolLtrium. 


tX  hoc  Theorematc  repafietur  arcus  erifeiftio,  t independemcr  a t rife  Alone , al- 
^tern*  illius  progrclsionisterminus  inueniatur.  Cum  enim  Theorems  vniuerfalc 
iit.Scinqtiauis  nsagnirudine  demonftrario  allara  valcar,  (tin  arch  dato  A B,  fimili* 
alter  11a  fiat  bife&io,  tern  inus  quoque  progrefsionis  alternz  H.abfor.det  rertiarn  ar- 
cus partem  B H : proin  deque  reperro  alia  via  dnfto  cermino , arcus  etiam  dati  trife- 
Aio  reperietur. 

PROPOSITIO  CVIIL 


B 5 E5H7K 


1 1 G<F ♦ D t 


DAta  fit  magnitudo  AC  vccunquefectairi  B:  Deinde  fiat  vt  A C ad 
EC,  fic  BC  ad  BD,  Sc  BD  ad  ED.&ED  adEF.ScEF  ad  HPj 
atqucfic  alccrna  druifio  fetnper  fiats 

Dico  vtrimquc  conffitutum  iri  duas  progrelliones  fimilcs,magnitudi- 
num  A B,  B E,  E H,  See.  & C D,  D F,  F G,5Cc.  continue  proportronaiium 
in  rationc  duplicatiproportionis  AC  ad  BC, 

Demonflratio 

/"■\Voniamcic datis  AC.BC  BD , ED, EF.  5Cc.  funt contlmtz  proportionates, 
« i.  «<*•  V4_ctUn[  eorg  differentia:  ‘AB.CDiBE,  D F,  E H , F G , Sec.  etiam  in  continue 
analogia, St  quidcmcoordinc  vtprima,tcrtla, quinta, feptima.  Sc ficdcinceps  (in* 
termiliblcmper  numero  medio ) eonftituant  feriem  A;  fecundo  verb, quarts,  fexta, 
oclaua,  5c  lie  deinceps  (lemper  omiflb  numero  medio)  feriem  C,  confidants  igiturvt 
AB  ad  BFZ.  primaadtertiam  , lie  CD  eft  ad  DF,  fecunda  ad  quarcam;& Ire  dein- 
ccptj adeoque rationcs  AB  ad  BE, 5c  BE  ad  EH,  See.  fimilcs  erunt  rationibus 

CD  ad 
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CD  ad  DF  &DF  ad  FG.Src.  eftaurem  AB  ad  BE,  vt  a AC  ad  BD,_hoccfti  uu. 
in  rationc  duplicata  AC  ad  BC>  8r  CD  eft  ad  DF,  vt  BC  eft  ad  ED  fecunda 
ad  quarcam.hoccll  in  rationc  <^plicata  BC  BD*  hoc  eft  AB  aaBCt  ergo  dux 
illse  progreftioncs  , fimiles  crunc , 5c  in rationc  duplicata  A B ad  BC  Qjjod eras 
demon  ftrandunn 

PROPOSITIO  C I X. 

A B E H K Y Z I G F D c 

- - - 8 ? 4 I 

S i L M ; N O5  Qi.  R7  V X ' y 

x 4 6 a 

I I file  m poliris  progreGio  vtraque  A B,  B E,  E H,  See.  C D,  D F,F  G,&c. 

cxalcernailla  diuifioncnata,  terminumhabebit  cundcm  in  magnitu- 
dinc  A G. 

Demonfiratio. 

SVmatur  ST  scqualis  AC;  &capiancurex  ea  uiagnlnldincs  LT, *M T,  NTj 
O T, See.  quaerquales  fint  continue proporcionaiibus  B Ci BD,  E D,  EF,  &c. 
eruntigitur  SL,  LM,  MN»N Ot &c.ipfisquoque  AB,CD,BE,FD,  Stc.atqua- 
lcs  ; cum  cnimtota  AC,  S T, Scablata  B C,  LT,  atqualia  fint*  jieccfleeft  etiam 
rcliqua  A B,  S L efl'cacqualia:  & rurfumquia  cota  BC.LT,  Sc  ablata  B D,  MT 
xqualia funt,  patet quoque rcliqua  CD,  LM  atquabaclTc.  Similiter oftendam&r 
BE  ipfi  MN.DF  ipfi  NO,  atqueita  in  infinitum,  rcliqua  reliquis  atqualia  effe.er- 
go  vtraque  progrefsio  A & r C,  progreEtoni  S L,  LM,  xquales  funt  fimul  funiptar. 
acquoniam  S T,  LT,MT  ,&c.  xquantur  continue  proportionaiibus  AC,BC, 
BD,  See.  ctiam  ipfx erunt continux b idcoque  S L,  LM,  MN,  See.  funt  continu* b 
proportionales.  atque  itafine  terminocontinuaturratio  , SLadLM;ergo  pro- 
grelsio  t SL  ad  LM,  terminaturin T> flue conftituitmagnitudincm  ST:  quare 
turn  vtraque  progrelsio  A Sc  C fimul  furapra: , arquentur  progrefsioni  SL.LMi 
etiamconftitucncmagnitudinem  ST.hoceft  AC  ex  conftru&ione : eundem  i'gi- 
tut  rerminum  habeant  in  magnitudine  A C neceife  eft.  nam  ft  diuerlos  habeant,ftnt 
flli  Y & Z . vel  inter  vtrumque  rerminum  Y , Z fupererit  media  quardam  magni- 
tude, qu;  ad  ncutram  feriem  pertmear,  vel  aliquacrit  magnitudo,vttique  ferieicom- 
tnunis.critquc  Z terminus  leriei  A,  Sc  Y terminus  feriei  C:  neutrum  autem  fieri  po- 
teft ; nam  primo dato,conftitueret  vtraque  feries  magnitudine minorem quam  A C; 

& pofito  altcro,  maioeem  quam  A C. Quod  vtrumque  repugnat  modo  demionftratitj 
non  iguur  Jiucribs  habebunt  terminosdiflr  progrefsiones,  fed  eundem : quod  crat 
deraonftrandum. 

PROPOSITIO  C X. 

Tlfdcra  pofitis,  gemina*  progreflionis  AB,BE,  & CD,  DF  e*  alterna 
Afe&ionenatar,  communis  terminus  P,  magnitudinem  AC,  diuidct  in 


rationc  AC  ad  B C. 

> 

1 

t>emonUriti». 

- . \ 

a a 

E H K IGF 

D 

• . 1 » / *. 

C 

P 

T)Er  prarcedentem  ponatur  p e(Tc communis  vtriulque  terminus,  quoniam  igitur 
JL  fimiles funr ptorefsioncs  A Sc  C.erittocafcriesprogrefsionis  A,  hoceftAP, 

P ad*” 
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9S4-6«im<-  adtotam  fcriero  progrcfsionis  C hoc  eft  CP,avt  A ad  C D.  quia  autem  ex  hypo- 
b i.kuiMi.  thefi  AC,BC,BD  luntcontinux  proportionates,  eric  AB  ad  CD,  bvt  ACadBCi 
eftigitur  AP  ad  CP,vc  AC  ad  BC.  terminus  ergo  P viriufque  progrelsionis, 
diuidit  AC,  inrationc  AC  ad  BC:  quod erac demonftrandum. 

- fROfOSITlO  CXI. 


Ilfdem  pofitis,-  terminus  alternxfcdiionis,  fiue  progreflionis  AC,  BC> 
BD,£  D,  EF,&c.  diuidet  magnicudinem  AC, inrationc  ACadBC. 

Demonfiratio. 

TZTriulqueprogreisionis  AB.BE.&  CD,  DF, termini fimul  fumptifuntijlem 
» cum  cerminis  progrelsionis  AC,  BC, BD,  ED,  & c alccrnacim  lumptis.  ergo 
progtefsioalterna  AC,  B C,BD, 5zc, cundem  habet  terminum  quern  progrefsto- 
nes  AB,  BE  Sc  CD,  DF.  fedharum terminus perprxeedentem, diuidit  AC, in 
ratione  AC  ad  C B iergo&alternx progreisioms  A C, BC,  BD,  &c.  terminus 
in  cadcm  ratione  diuidet  magnitudinem  A C-  Quod  erat  demonftrandum. 

PRO  POSITIO  CXII. 

D Acafit  continue  proportionalium  feries, conftituens  magnitudinem 
A K:  fit  autem  LN,  xquaiis  A K,  fiatque  primx  AB,  xquaiis  L Mi 
fecundx  vero  B C , xquaiis  fiat  N O;  tertix  autem  C D , fit  xquaiis 


MP,  ficquartx  DE,  xquaiis  O R : atquehoc  alternatim  Temper  fiat, 
itavtomnes  AB,  CO,  EF,  GH,  &c.  fine  ex  parte  L;  omnes  vero  BC, 
•DE,  F G,HI, &c. fintcxparteN. 

Dico  terminum  huius  altcrmj  progreliionis , A B, N 0,M  P, O R,  P Q, 
RS,  Secjdiuidere  LN,  in  ratione  A B ad  B C. 

‘Demonfiratio. 

A B C D E F G HI 


' A 

/"AVoniam  A B,  B C,  C D,  D E,  func  continux  proportionalcs , etiam  A B , C D, 
,V>EF,  funt  continux,  &quidcm  in  ratione  ditplicata  AB  ad  BC;  vt  patet  ex 
ejementis.  Similiter  in  eadem  ratione  dupiicata  AB  ad  BC,  erunt  continux  pro- 
portlonales  omnes  B C , D E,  F G,  See  atqui  omnes  A B,  C D , See.  funt  ex  parte 
L,  & omnes,  BC,  D E,  See  exparteN.Igicurinmagnitudine  LNpcralrernamil- 

lam  progrefsionem,conftituumurduxferie$appofitxiimiles,eiufdcm  nempe  ratio- 

c 14-Snmu. nis dupheatx  AB  ad  BC-  Quare  feries  tora  EM,  CMP»  See  eftadferiem  cotam 
NO,OR,  &c  vt  LM  ad  NO,  hoc  eft  ARadBC.  Dcinde  quia  per  feries  A B, 
ittiuim.  &£  D,EF, &C  Sc  feries  BC  , DE,  Sec.  ftmul  fumptx,  xquantur  lerici  A B,  BC, 
CD,DE,&tc  feries quoque L,  8t  N, fimul  fumptx  xquabunturlerici  A B . B C, 
C D,  D E,  See  Quare  cum  hxc  ex  hypothefi  co  nftituat  magnitudinem  A K,id  eft  ex 
hVnothefi  LN,  etiamferies  L lie  N, magnitudinem  LN  conftituent.  ergo eun- 
. ; dens 
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dem  in  magnicudine  L N , habcanc  cerminum  ncccfie  eft  : fi  cnim  diuerfos  habeanc 
vc  Y,  2 j vcl  inter  vcrumquc  cerminum  (upereric  media  qujtdam  magnicudo,  qua: 
ad  ncucrajn  (eriem  pcrcincat,  vcl  aliquid  eric  vtrique  commune , ita  vc  terminus  1c- 
rici  JL,  fit  2,  terminus  verb  lerici  N,  lit  Y.  ncucrum  aueem  fieri  poteft:  nam  primo 
daco conftituercc veraque  lericsxnagnitudinemminorcm  quam  LN,  alcero  aueem 
poiico  maiorcm*  quod  vtrumquc  iam  demonftraris  rcpugnac.  cundcm  igitur  cermi- 
uum  X,  habebontlcrtcs  L Sc  N : cumigicurofteniuni  prius  fir,  (eriem  L efle  ad  fc- 
riem  N,  vc  A B ad  B C,  vtriufquefcrici  terminus  communis  X diuidec  magnitude 
ncm  JL  N>  cat4one  A B ad  BC-  Atquialccmaillamagn*cudinumLM>  NO>  MP. 
O R»  Sec.  progrcllio,  eonftuuit  (erics  L Sc  N,  ergo  ipliusquo^ucjccrmmut  eric  X» 
diuidcos  in  rati  one  All  ad  BC:  quod  crat  demonftrandum. 

PR.OPOSITIO  CXI  II. 

Centepm*  yntkcimahur  demonftratmr. 

D At*  fit  magnitude*  AB  vtcumquc  diuifa  inCf  fiatautemvt  A Bad 
BC,fic  BC  ad  CD,  & CD  ad  DE,&DE  ad  EF,&  EFadFG: 
atquc  hoc  Icmpct  fiat.  • 

L>ico afiern.v  hums  pfogrcisiouis  termuutm  a>  diuiderc  A B, inratio- 

M A B id  B C. 

‘Dcmen/iratio. 

A £ E G I KHF  D B 


m n r stvxr  2 

C Vtflarttr  Cnim  LZ  xqualisAB  ,&fingulis  inquasdiuiditur  altcrnatim  A B,coll- 
‘•'ttairfs propottionalibus  AB,  B C.CD.DE,  Sec.  xquales  Hint  MZ.NZ.RZ, 

See. erunc  igitur  ctiam  hx * ideotyie  Se  L M.M  N,NR,Jtc.  eoncinux  proportiona-11'1*'"- 
lcs;Se  progrelfionis huius  LM.MN,  See. •> terminus crit  Z i & quoniam  A B,  L Z &b7’  i“‘"4 
BCiMZ,  xquantur,  ctiam  AC,  LM  xquales  erunc.rurfus  quia  B C,M  Z,  Si  C D, 

N Z, xquales fiinc, ctiam  BD,  MN  xquales erunt.  Similiter  oftendam  CE,  ipfi 
NRi^e  OF  ipfi  RSt  be  GEipii  S T,  Se  FHipfi  T V ( Sc  lie  in  infinitum)  xquales 
effe:  habcm  us  igitur  progrefsionem  alternam  magnitudinum  A C,B  D,  C E,  D F,  See. 
qualistn  prxeedente  propoCtionc  proponebatur  , cuius  terminus  X diuidic  AB 
in  rationc  LM  adMN.  Igitur  cum  ex  progreflione  altcrna  hie  propofita  AB, 

B C,  CD  ,DE,EF,  See.  ilia  altera  onarur,  ita  vt  rani  progrcllio  AB,  BC,  CD, 
V&see.  qnam progrcllio  AC.BD.CE,  DF, Src.in punflis ijfdem  C,D,F.,F,G, 

H,  Sec.  diuidanc  magmtudinem  A B»  huius  quoque  terminus  eric  <*,  diuldens  AB  in 
rat  lone  LM  ad  M N,  - hoc  eft  in  rationc  LZ  ad  M Z .hoc  eft  ex  conftrudtione  in c 
rartone  AB  ad  CB>  Quod crat demonftrandutn. 

CoroUarium. 

C I verb  fiat  vt  A Cad  CB.fic  BD  ad  DC,8e  CE  ad  ED,  Se  DFad  FE.atque 
•^Itafemper:  huius  quoque  alternxprogreflionis  terminus  , diuidet  A B in  rationc 
AB  *d  BC.  etim  cnim  fit  n AC  ad  CBj  lie  B D ad  DC  Se  CE  ad  ED,  See. 
romponendo  eric  AB  ad  BC,  vtBC  ad  CD,Se  CD  ad  DE,  Sec.  atqui  termi- 
nusprogrellionis  A B,  B C, D C. C D, Sec. diuidit  A B in  rationc  A B ad  BC.  ergo 

Stprogrfcfstonis  A C.CB,  B D>  DC,  Sec.  terminus, diuidet  A B in  rationc  A B ad 
B Ci  edm  cnim  vtraque  hxc progrefsio art  pundhs Temper  ijfdcm  fecet  AB,  cundcm 
vrraqnc  tcrminum  habere  debet. 

p 1 Lem- 
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Lemma  primum. 

A C E_G D F H 

1 K 


DAta  fit  magnitudo  AB  fefUintres  partes  xqualcs,  in  1 4c  K r 8c  rurfum  aliter  fc- 
dtain  C.incer  A Sc  I. 

Dico  biledtione m partis C B, cadere  inter  I Sc  K m D;  & bile&ioncm  partis  DA, 
cadcrc  inter  I Sc  C in  E ; rurfumbife&toncm  partis  EB,  contingere  inter  D Sc  K, 
in  F;  ipfius  aucem  F A bilc&ionem,  inter  E & I in  G : atque  itaininfinicum. 

Dcmonftratio. 

QVoniam  C B maioreft,  quam  I B dupla  A I ; erit  ipfius  C B diraidia , maior 
quam  A I.  ergo  bilciftio  ipfius  CB,  cadit  vltra  I,  verfus  B.  Iterum  CB  plus 
eft,  quam  dupla  K B.adcoquc  ipfius  CB  dimidia,  maior  quam  B K ; quare bifc&io 
CB,  cadit  vltra  K,  verfus  A':  adcoque  cadit  inter  I Sr  K,  inD.  DcindeciimCB 
plus  ficquam  dux  certix,  ipfius  AB,  eric  CD  eius  dimidia,  plus  quam  vnatertia 
ipfius  AB;  fit  autem  AC  ex  datis  minor , quam  vna  tertia  j ergo  CD  maior  eft 
AC.  Sc  biiciftio  ipfius  DA,  cadet  vltra  C verfus  B.  fimiliter  cum  AI  etiam  maior 
ficquam  Dl,  cadet  bifedlioipfius  DA  vltra  I vcjfus  A,  adcoque  inter  C 4c  I,  in 
Et  non  aliter  oftendemus  reliqua,  qux  in  afifercione propofuimus.  Conftac  igicur  Ve- 
ritas lemmatis. 

Lemma  fecundum. 

A GE  CHFD  B 

I K 


DAta  rurfum  fit  A B fefta  in  tres partes  xqualcs,  in  I & K ; 4c  rurfum  aliter  fe&a 
interl&K.inC. 


Dico bifciftioncm partis  CB  cadere inter K 3c B in D; 4c bifeftionem partis D A, 
cadere inter  C,  6c F,  in  E; biieftioncm autem  partis  EB,  cadere  inter  K 3c  D in 
F;  partis  verb  F A,  bifc&ioncm  contingere  inter  E 8c  I in  G;  atque  ita  in  infinitu. 
Dcmonftratio  eadem  prope  qux  lemmatis  prxeedentis. 


PROPOSITIO  CXIV. 

EX  magnitudinc  AB  fe&a  in  tret  partes  xqualcs  in  I & K,  fuma- 
tur  AC  minor  vclmaiortertiaparcerotius  AB,  & bifariam diuida- 
tur  C B in  D , 8c  D A bifariam  in  E , Sc  E B in  F,  8c  F A in  G.  Rur- 
fum G B bifariam  in  H,  8c  H A in  L.  atque  hoc  Temper  fiat. 

Dico  huius  progreflionis  altcrnx  terminos  diuidere  magnitudinem 
A B in  tres  partes  xqualcs.  , • 


Dcmonftratio. 


A‘  C EGL D FH _B 

__  - 

A L G E H F D _B 

- ^ 

CVm  CB  dupla  fit  DB,  Sc  EB  dupla  FB  , erit  CB  ad  DB,  vc  EB  ad  FB, 
ergo  CE  ad  D F , ■ vc  E B ad  F B.  Quare  edm  EBduplaficFB,  etiam  C E, 
ipfius  D F dupla  erit.  Deinde  cum  DA  dupla  fit  EA,  iteroque  F A dupla  ipfius 
‘ G A.erit 


Digiti; 


tl7 


geometric^. 

EGL  D F H 


A L G E H F D B 

I K 

G A,  cric  DA  ad  E A,  vt  F A ad  G A;  acproindc  D F eric  a ad  GE,  vc  D A ad 
EA.  QuarccumDA  ipfi'is  EA  dupla fie.  ctum  DF  dupla  cric  EG.  vndc  CE 
quadrupla  eft  ipfius  EG.  Similiter  often  dem  us  EG  duplamcfic  FH,  ipfamautem 
F H duplametfe  GL>  proindeque  E G ipfius  G L quadru plain  cfle : aique  ica  con. 
cinuandofirieftacu,  per  alccrnam  illam  biic&ioncm  conftitui  progreflionem  magni- 
tudintim  CE,  EG>G  L,  &c.  proportionis  quadruple.  codem  aurem  difeurfu  quo 
prius  viifuimus, dcmonltr abimus  DF  clfcquadruplam  FH,  & FH  quadruplara 
i'cqucntis  termini,  ac  proin  dc  etiam  hie  progreflione  rarion^s  quadruplx  ftatui.Vlcc- 
rius  quoniam  ram  ratio  C B.  ad  DB,  quam  IB  ad  KB,  dupla  eft  , erit  CB  ad  DB,vc 
I B ad  Kfi,  &:b  Cl  ad  DK  »vc  IB  ad  KB.  lcaquc  cum  IB  dupla  fie  KB  > etiam  bihJ. 
Cl  ipfiusDK  dupla  erit;  iimiliter  DK  ipfius  El  duplam  efl'e  demonftrabimus. 

Igicur  Cl  quadrupla  ell  Eli  ideoque  Cl  ell  ad  El . vt  CE  ad  EG  vndc  pro- 
grcflionis  C E c EG*  See-  ccrminus’cll  I ; eadem  methodo  diicurrendi , oftendecur  c 7 ***»*»• 
D K.  efl'e  ad  FK»vc  DF  eft  ad  FH.  Quarefie  progrdsioms  DF,  F II , See.  ccrmi. 
nus  erit  K.  dum  igitur  vtraque  progrelsio  C F.,  E G,  See.  D F»  F H,  &c.  conftituatur 
ab  alccrna ilia  bifciftionc, in  propofttionc  propolica  , ipfu.s  quoque  termini  crunt  in  1 
$cK»  vbitrifarum  diuidicur  magmeudo  AB.  Quod c rat demonftrandum. 

A C minorem  aut  maiorem  tertia  parte  magnttudinu  data  A B ; quia  fi 
d qua  la  vnt  tertid  forett  bifecliones  alterna  in  eadem  fern  per  pun  eta  I & K ineider ent ; vti 
mnnifeltum  eft,  offer tionem  proportion  is  eonfideranti. 

Lemma. 

PARS  PRIM  A. 

DAta  fie  magnitude  A B fefla  in  I Sc  K fccundum  rationcm  Vad  X :ita  vt  AK 
fit  ad  KB,vt  BI  ad  I A.  diuifa  fitdeinde  AB  adhuc  alitcr  inter  A Sc  I in  C. 

Dicofi  CB  diuidatur  in  racione  V ad  X > feftionem  fieri  vltra  KinD,itcmfi 
D A diuidatur  in  ratione  V ad  X ieflionem  cadcrc  vlcra  I in  E:  rurfinn  fi  E B di- 
uidatur in  eadem  ratione,  fc<ftioncm  contingcrc  inter  K & D in  Fi  & fi  F A,  fe&ioncm 
forejneer  1 5c  E in  G.acquc  ita  in  infinitum. 

Demonjlratio. 

AC  E GLN  D F H M B 

1 K 

A NLG  M H F B 

I K 

V X 

CVm  AKficadK  B,  vt  B Iad7A,ericcomponcndoABad  KB,  vt  A Bad  I A:er- 
go  KB,  I A,  addtroque  communi  I K etiam  A K.  IB  atquantur : vnde  dim  AK 
fitadKA,  vtVad  X.vcique  IBadKB,in  eadem  ratione  erit  :quare  CB  (exdatir 
rnaiorquam  IB) maiorem habet  rationcm  ad  KB,  quam  V ad  X icrgatedtio  ipfius 
C B,m  racione  Vad  X,cadit  vltra  Kin  D:  fimiliccrciim  AK  fit  ad  K B, id  eft  I A,(icut 
V cftatlX,  erieD  Aadeandem  I A,  in  minori  ratione,  quam  Vad  X : vndc  Iciftio 
ipfius  D A in  ratione  V ad  X,  cadct'vltra  tin  E:  Quod  autem  lectio  ipfius  E B cadat 
vltra  K,  eodem  quo  prius  modooftendecur  : item  quod  vltra  D,  vcrfiis  B ficoftendo: 
fadiiC  B ad  DB,  in  ration*  V ad  XicricE  BadD  l),in  minori  ratione  quim  V adX. 

E 5 ergo 
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ergo  fciftio  ipfius  E B,in  ratione  V ad  X.cadit  vltra  D.vetfas  B:  ergo  cim  etiam  vitra 
K verius  A cadat,  inter  D & K , comingat  ncceffc  cft.nempe  in  F i fimiiiter  (edionem 
ipllus  FAincer  1 Sc  E,  futuram  in  G dcmonftrabirruis.atijueicam  infinitum  i difcur- 
lus  enim  idem  omnibus  diuifiontbus  icqucntibus  quadrat. 


PARS  SECVNDA. 

1 Ifdem  pofitis  (i  C cadat  inter  I Sc  K (na  fi  inter  B Sc  K caderet,  foret  cafus  prim* 
* partis ) iiniib  plane  diicurlu  demonftrabimus  cadem  omnia  contingere  quj  prnis, 
hoc  iolummutato,quodfignadiuiGonum  E.  G.I*  K.&c.DF,  HM,<Sec.  adalterum 
latus  ordineconftituantur. 


PROPOSlTlO  CXV. 

GLN  D F H M 


NLG  E 


K 

MHF  t> 


DAtafit  proportio  V ad  X,  & magnitudo  A B ita  fc£tain  I 8c  K,  vt 
A K fit  ad  KB  , & B I ad  I A,  ficut  V eft  ad  X.  Alttcr  dcinde  di- 
uidatur  AB  in  Cf  quocumquc  tandem  loco  cadat  C,  modo  noninci- 
dat  in  I aut  Kt 

Fiat  autem  CB  ad  D B , vt  V ad  Xj  8c  D A ad  E A,  vt  V ad  X:  item 
EB  ad  FB,8cF  A ad  G A,  8c  G B ad  KB,  8c  HA  ad  LA,  fueiintin- 
ter  fe  vt  V,eftad  X : Atquchoc  Temper continuetur. 

Dico  alternx  huius  progrcffionivtcrmlnos,  fore  in  I Sc  K,vbi  A B,di- 
uiditur  in  ratione  V ad  X. 


bcmonflratio. 

QVoniameft cx  conftru&ione C B ad D B , vt  EBadFB  (filntenim  vtraque  ad 
inuicem  in  ratione  V ad  X)  etiam  C E reliquum  , D F reliquum,  efle  vt  C B ad 
i»/  D B,  id  eft  ficut  V ad  X : Sc  quia  D A eft  ad  E A,  vt  F A ad  G A (nempe  in  ratio- 
ne V ad  X)  rutiumeric  DF  ad  EG.vt  FA  ad  G A.  hoc  eft  vt  V ad  X : Cunt  igi- 
tur  CEiDF,  EGjtres  continua;  proportionates  in  ratione  V ad  X.  ergo  ratioCE 
ad  EG  duplicata  eft  rationis  V ad  X.  Similiter  oftendemus  EG>  FH,  GL  eife 
cominuas in  ratione  V ad  X , ideoque rarioncm  EG  ad  GL,  duplicatamefle  ra- 
tionis V ad  X.  Cura  ergo  etiam  ratio  C E ad  E G » fit  rationis  V ad  X dupheata, 
crunt  CE>EG>GL,  in  continua  analogia;  atque  ita  continuando  Gne  ftatu  alter, 
nam  illam  diuifionetn, demonftrabimus  conftitui  progreftionemmagnitudinutnCE. 
EG,  GL,  LN,  See.  continue  proportioaalium  in  ratione  duplicata  V ad  X.abaltc- 
tlverdparte,eodcmplanedifcurfu oftendemus  DF.FH, HM, See.  efte  continue* 
in  ratione  duplicata  V ad  X;  aeproinde  fic  quoque  conftitui  progrelfionem  pro- 
portionis  duplicat*  V ad  X,  vltcrius  quia  A K eft  ad  K.  B,  vt  B I ad  1 A,  componen- 
do  A B erit  ad  K B,  vt  A B ad  A 1 1 idcoque  K B,  A I arquantur : adduaq;  I K com- 
muni,xquales  crunt  IB.AKtcrgovt  AK  ad  KB,  id  eft  ex  coftruclione  vt  V ad  X, 
fic  IB  ad  KBiQuarccumScCB  ad  DB.fitvc  V adX.etiatn  C B erit  ad  D B,v«  I B 
br9.g»nr-  aci  KB.allatisergo  I B,  KB.C  I erit b ad  DK,  vtC  B ad  L)B  reliquum  ad  rcbqmun, 
hoc  eft  ex  coftnnftione  vt  V ad  X.iimilircr  dcmoftrabimusD  KClle  ad  EI,vt  V ad  X, 

crunt 
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eruncigitur  C I,  DK,  El  continue  proportionates  in  rationc  VadX  : ideoquc  ratio 
Cl  ad  El,  duplicatacricrationis  Vad  X;  quare  cum  Sc  ratio  CE  ad  EG>  eiufdcm 
oftenftfic  cfle  duplicata,  cric  Clad  El,  vtCE  ad  EG,Sf  pcrmucando  vc  CEad 
Cl,  ficEG  ad  El,  vndctcrmiousaprogrcfsionis  C E,E G, See.  eft I. fimili difcurfua7* >bmu. 
oftenderur,  etiam  D KefleadF  K,  vt  DFeftadFHj  quarc  huiusquoque  progreffio- 
nis  terminus  ent  K.:  Itaquccum  vtraqucprogrellioC  E,EG,  &c.DF>FH,  &c.  ab 
alccrna  ilia diuifione  conftituacur,  ipiiusquoquc  termini  crunt  I &Kivbi  magnitu- 
do  A B,  diuiditur  in  rationc  V ad  X.Quod  cratdcmonftrandum. 

Scboli  on. 

TT  Tc  quoque 'voluimus  punclum  Q non  in  eider  tin  I aut% ; to  quod  fi  in  alterutrum  made - 
^rety  diuifiones  quoatie  alterna,in  eadern  Jemper  puncU  I dr  K,  debtreni  incidert;  vt  pat et 
confiderAnti jlatum  Thcorematis. 

Centrum  qui  hunt  propofitione  cum  priori  contulerit,faeilc  i me  Hi  get  hancvniuerfalemefie, 
ilUm  verbparticularem  exfum  completti.pUeuti  enimid fubinde  turn  hie,  turn  alibi fail  it  are, 
turn  quia  in particularism  capbus eiufdem  Theorematis  veritm  ,c la* ius  non  raro  atqueillu- 
Urius  emicat , turn  quia  a particularium  cafuum  cognittone,  faahus  ad perc/piendm  vniuerfa - 
Uum  Theorematum  demon (Ir at  tones proceditur. 

PROPOSITIO  CXVI. 

A E G I B 

C F El  KO  D 

Sint  dux  quantitates  A B,  C,D-,  fit^ue  A B diuifa  in  E & G , ita  vt  AE, 
fit  non  minor  dimidio  A B,  fit  E G non  minordimidio  E B j eodem 
modo  diuifa  fit  CD  in  F & H,  fintquc  AE,EGi  CF,FH  proportiona- 
tes : & hoc  temper  fieri-poflic. 

Dicototam  AB  ciTe  ad  totam  CD,ve  eft  AE  adCF. 

Demonfiratio. 

SI enim  non  eft  proportio  A B ad  CD  a:qualisproporcioni  AE  ad  CF,  critvcl 
maiorvcJ  minor:  fir primo minor,  cum  ergo pon#tur  AB  ad  CD, minorem  ha- 
bere rationcm,  quam  AE  ad  CF,habcbit  AB  ad altquamb minorem  quam  CDbt.g«<«£ 
nempe  ad  C K ,eandemproporcionem, quam  AE  ad  CF.&:quoni.imcxquancira- 
tibus  AB,  CD,  earumque  refiduis  Temper  non  minus  dimidio  aufertur,  ficonti- 
nuetur  hxc  ablatio  per  aiiquos  rctminos,  verbi  gratia  per  tres  CF,  FH>  H 0,rclin  - 
quetur  tandem  OD  'minor  quam  KD  » ideoquc  CO  erit  maior  quam  CK:  fiCI .Duimi. 
iamex  AB  totidem  partes  ad  mentcmpropofitioms  AE,  EG»GI,  tollantur,  cric 
exhypothefi  AE  ad  EG,  vt  CFad  FH,  Sc  EG  ad  GI,  vt  FH  ad  HO:ideo- 
que pcrmucando  vc  AE  ad  CF.fic  EG  ad  F H,  & vtEGadF H, Cic  Glad H O. 
ergo  A vc  AE  vna  anccccdcntium , ad  CF  vnam  coufcqucntium  , ficomncs  ante-  di. 
ccdcnces,idcft  linca  A I ad  omnes  conlcqucntcs  , id  eft  adlineam  CO:  Ted  vt  AE 
ad  CF,  fic  eft  ex  conflru&ionc  AB  ad  CKicrgo  A I,  eft  ad  C O,  vt  ABadCKi 
quod  eft  abTurdum;  vc  patcc  ex  dementis,  non  eft  igitur  proportio  A B ad  CD  mi- 
nor proportionc  A E ad  CF. 

A E G K I B C F HOD 

Sitiam,  fi  fieri  poteft, proportio  AB  ad  CD  maior  proportionc  AE  ad  CF:  ira- 
quealiqua'  minor  quam  AK,  habebit  ad  CD  candem  rationcm  quam  AE  adc 
CF-  & quomam  aufertur  Temper  non  minus  dimidio,  poft  aliquot  partes, exempli 
gratia  poft  tres  AK,  E G,*GI,ablatas,rclinquetur  randem  IB  minor  quam  A Ki 
jdeoque  A I cric  maior  quam  A K..  Siiam  rotidem  auferancur  ex  quancicate  CD, 
nempe  partes  CF,FH,  H O,  erit  exhypothefi,  & permutando  AE,adCF,vc  EG, 

ad 
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progressions 

E GKIBC  F HOD 


• it.fnrHi.ad  FH.itcm  vt  GI  ad  HO.  crgoavc  AE  vna  ancecedentium.ad  CFvnamconfe- 
quentium,  itaomnes  antecedences,  id  eft  linca  A I , ad  omnes  conlequentct,  nemp£ 
lincam  CO.  Atquiexconftruflionc  vt  AE  ad  CF.fic  eric  AK  adCD;ergoAI 
eft  ad  C O vt  A K ad  CD  .quod  efl'e  abfurdum  patet  ex  dementis,  non  eft  igituT 
ratio  A E ad  C D,maiorratione  AE  ad  CF.  paccc  ergopropoftcionis  veritas. 

QnoUtnum. 


A 


E 


G 


1 


B 


F 


H K 


D 


A Duabusquancitatibus  AB.  C D,  auferri  pofsinc  A Ei  CF, zqualia, &nonmino- 
*Ara  dimidio  ipfarum  A B.  C D;  ft  a reftduis  E B,;F  D rurfum  auferri  pofsinc  E Gt 
F H,  zqualia  fiznon  minora  dimidio  refiduorum  G'hoc  femper  fieri  polsit,  zqualcs 
erunt  quantitates  AB.CD.  Patet  ex  demonftrationc  propolitionis. 

QuamquamfacearhocTheoremaaliudnonconcinere,  quim  particularem  ca- 
fum  propolitionis  ptioris.-  tamenquia  in  libris  fequentibus  non  iemel  vlui  veniet, 
vilus  mihifum  operzpretiufti  fadlurus,  fifaciiitatis  caufa  cxplicitc  hie  apponeretn. 

Similiter  hoequoque  Theorema  eiuldem  propolitionis  vniuerfahs  cafuseric  : fi 
fuerint  duz  quantitates,  a quibus  auferri  femper  pofsinc  non  minora  dimidio , lie  vt 
ablata  lingula  vnius.duplaperpetuo  lint  lingulorum  ex  altera  ablatorum  , eric  vna 
quancitas  alcerius  dupla . 

Quod  li  ablata  vnius,  femper  tripla  fuerint  ablatorum  alcerius,  eric  vna  quancitas, 
alcerius  quadrupla.  Atque  ita  in  infinitum  per  proportiones  quadruplam  , quintu- 
plam,  &c.  licebitprocedcte. 


PROPOSITIO  CXVlf. 

Q.  R 

A G HI  B C KLMD  E NOP? 


DAtx  Tint  tres  magnitudines , aucplures  AB,CD,EF  & a (ingulis 
auferri  poflic  non  minus  dimidio,ita  vt  ablata  AG,  CK,EN  iint 
incontinuaanalogia  Qad  R.Deinde  arcfiduis  auferri pofsititerum  non 
minus  dimidio,  ita  vt  ablata  GH,KL,NO  fine  continue  proportiona- 
liainrationceadem  Qad  R:  & hoc  femper  fieri  polHt. 

Dico  propofitat  magnitudines  A B,C  D,  E F efle  incontinuaanalogia, 

DemonBratio. 

QVoniam  AG  eft  ad  C K,  ex  hypothec  vt  Qad  R ; 8c  GH  ad  KL,4c  Hlad 
LM.vc  Qad  R,  etunt  partes  ablacz  AG,  C K,  G H,  KLi  H I,LM,  atque  ita 
in  finittim  inuieem  ptoportionalcs  .■  Quare  cum  ex  hypothefi  ctiam  Gngulz  fust  non 
bitr.*«-  b tninoresdimidijsfuotumintcgtotum.crit  A Bad  C D,  vt  A G ad  C K,  hoc  eft  ex 
datisvc  Qad  R. Similiter oftendam  CD  eife  ad  EF,  vt  CK  ad  EN,  hoc  eft  ex 
daus  vt  Qjid  R.  crunt  igitur  AB,C  D.E F,  continuz  proportionates  magnicudi- 
ncs.Quodcrac  demonfttandum. 


PRO- 
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PROPOSIIIO  CXVIII. 

G H I q C KLM  D E NOP  F Q. 


PRopofitx  finttres,aucplurcs  magnitudines  A B,CD,E  F,&- ratio  Q 
ad  R quxcumque,  mmoris  inxqualicatis:  Aufcranturafingults  A G, 

CK,  ENjita  vtablata  A G,CK,  E N , fint  ad  fua  tota.inratione  Q_ad 
R &ineademrationc  Q ad  R inccr'le  continue  proportionalia; 

Dicofi  hoefemper  fieri  poflit,  propofitas magnitudines  AB,CD,EF 
eflein  continua  analogia. 

• <•*«!*  * •'  Dcmonjfratio.  ' ''  r/ 

; J t ' . . »jLii- : t-iAtn.-i 

QyiaexhypotbqG  AG  fft  td  AB,  vt,  CH  ad  GBr.erit  cti'am, rcliquum'GB 
ad  rcliquum  HB.vrtota  AB  adtotam  G.B;fuotjgpur  AB.GBiHB  & gp?"' 
dem  difeurfuetiam  IB  reliquxque  in  infininimcoiuinux, proportionates;  ynde.ct- 
iam  b ablara  A G>  G H>  H 1, 8rc.  font  in  comimia  analogi5.Se  c terminus  huius  pro- 
greflionts  AG,  G H,  &c.  eft  B.  fimilircr  ollendam  ablata  C K,K L, LM, Sec.  eireC7,i““’' 
in  continua  analogia,  cuius  terminus  lie  D.gc  qbemiam  ex  hypotbeli  A G eft  ad  A B; 
vtQad  R;  Se  CK  ad  CD,  vt  Q_ad  R,  erit  AG  a<l  AB  vt  CK  ad  CDj.^in- 
uertendo  ac  per  cotiucrfionem  fationis  A B ad  G Bjvr  C D ad  K D Adiui  Acjl 
GH,  HI  , Sec.  flint  commu*  proportionates  in'  ratione  A Brad  Q Bi  fiocqft  4 ‘ *»>«• 
vtiartv oftendi  CD  ad  KDiSepercandcfn  CK.KLi  &c.  funr  ctiain  contlnuie  iu 
rationeCD  ad  RDt  [gitur  AG,  G B,  4dd.  CK,  R L.  Sec.  fimibqnvrationum:'ici  , 
riesfum.  Quarc  AB  eft  ad«CD,  vt  A-G  ad  CK  fimiliprorfiis  dtfeuifu  oftendaMcM  *■»««• 
C D efte  ad  EF  vt  C K ad  Etd.  Turn  aiiftm  ex datis  'Aft  C K, BN,  ties  contniiai 
propwtioiiales  i ergo  Sc  A B,CD,  EF  in-eoirrmua  ftmt  analogia.  Qriod  cratdc- 
inonftrandum.  , ...m.s  >....»■  f|  im:;./  : I iau.» 

3-  j . . . • ;#■  :i  tt  ;>*  i.~.  v;v  *jpn;».  :•  v-VyAT 

PROPOS1TIO  C)iix. 


:;io:n 


A— i — 

— — t 

„ 

B 

-> 

T , i 

x.  , 

‘ >;.I" 

t , * l ■ • 

Cldataquxlibctproportio  maiorisiqxqualitacis  A ad  B , continuetur 
kvpcrpetuo;  dcucnicturtanJ 


Jperpetub,-  deuemetur  tandem  ad  magnitudinem  data  minorem. 
Dtmonfiratto. 


i -i 


pOnatutenimmagnitudoquzuis  FiSf  fiat  F ad  alfam  G-vr  B ad  A i continue, 
torque  ratio  F ad  G,  doneeper  feptuagefimam  feptimam  huius  liabeatur  K ma- 
gnitude, maior  A magnitudinc  : Sc  per  totidem  tcrmir.os  continuetur  . ratio  A ad 
B . Dico  E minorem  efte  quim  F.  eft  enira  vr  A ad  B,  fic  G ad  F;  Sc  vt  B ad  C,  fic 
H ad  G , Sec.  ergo  ex  arquo  in  proportioneperturbata,  vt  A ad  E,  fic,  K ad  F,  fed  A f 
minor  eft  quamK,  ergo  Se  E • quim  F.  Quod  crat  demonftraudum.  ,1* '**** 

;i  Schokon. 

H’yc  etUm  pertinent  prnpo/itin  feplHtgeJimtfeptmmtiJiilUm^iudteltermiiiiimpregrif- 
■funii  imeniendum  ejfet  nece(ftrii,nt(ii  ejjctmu  litcruri  loio  cello  cere. 

pro- 
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PROPOSITIO  C X X. 


R L 

a ■ p 


Sic  magnicudo  aliqua  AD,  faSain  tres  partes  A B,  BC.CD  1 ablati 
media  B C vcl  alterutra  extremarum,  refiduis  AB,CD  fiat  zqualis 
E JH,  quz  diuidatur in  tres  partes  EF,  F G,  G H in  eadem  ratione  qua  t* 
&4  eft  A D ft  hoc  continuetur( 

Dico  relinqui  tandem  magnitudinem  data  minorem. 

'Vu*  'Dernonllratio. 

/^Voniam  AB  eftad  BC.vt  EF  adFG,  « BC  ad  CD.Tr  FG  ad  GH.-igi- 
ui.gna-  v^tur  j,crinutan(j0  ^ g adEF>  vtBCadFGj&GD  adGH:  ergo  ■ vc  AB 
id  EF. lie  AQ,  ad  EH:  J £ permutando  AB  ad  AO*  vt  EF  ad  EH.  Emiliier 
bi.  tw .lemonftrabimusD  C eflead  OA.vt  HG  ad  HE: ergo  AB  Tcurn  CD*adAD. 
W EF  cum  CH  ad  E H : Sc  inuertdpdo  AD  ad  AB  cum  CD.  id  eft  ex  hypothefi 
EH»vc  EU  ad  EF  cum  <J.H,  id  eft  cx  hypothec  I M. func  igitur  AD*  EH.IM  in 
centinuaracioqc  minorisinsequalitacis.  nonaliter  demonftrabimus  NQiCzccra- 
ijuerefidua  in  infinitum  cum  prloribus  eandem  proporrionem  minoris  inarquahta- 
cnf.Hm-  tiscontinuare.Quatectelinquetur  tandem  magnicudo  data  minor.  Quod  crac  de. 
<«*•  monftrandum.  ' • , : 1 T . . O 

PROPOSITIO  CXXI. 

A D RFC B 

DAtafit  A Bmagnitudo  vrcumquefe&a  in  C,ac  inter  A B,  CB  me- 
dia proportionalis  ponatur  D B*  rurfum  inter  DB,  CB  media  fix 
E B,  & hoc  continuetur. 

Dico  ex  AC  relinqui  tandem  magnitudinem  data  minorem. 
Demonjlratio. 

pErprimamhniusiAD  eft  adDC  vt  AB  ad  D Bsatqui  AB  maior  eft  quam  D B. 
A ergoeciam  AD  eft  maior  quam  DC  : ergo  AD  maior  eft  quam  dimidia  AC: 
Similiter qUoniam  DB.EB  CB  funt  continue , eric  DE  ad  EC.  vtDB  adEB: 

3uare  DE  maior  eft  quam  EC.  ideoque  Sc  maior  quam  dimidia  DC.Eodemtno- 
oprobabitur  EF  efte  plusdimidio  EC.  acque ita  in  infinitum  temper  plus  dimi- 
Ji.D/riw.  dio  ab  AC.  eiulq; refiduis auferetur.Quare d rclmqnemr tandem magnitudodata 
minor.  Quoderacdemonftrandum. 

P R O- 
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PROPOSITIO  CXXII. 

INterduas  magnitudines  inxquales  AB,  inueniatur  media  prop'ortio- 
nalis  C,  & inter  has  tres  A,C,B,  inuenianturduxmedix  D&  E:rurfum 
inter  il  las  quinque,quatuorftatuanturmcdix,  & hoc  Temper  fiat. 

Dicohac  praxi  undem  exhibendas  lincas  qute  fimul  fumpix  maiores 
fine  data  quauis  magnicudine. 

A — — 

D : 

C T 

E — 

B~ ■ * 

* Demonflratio. 

QVoniam  C media  eft  inter  A Sc  B .habebit  A ad  B maiorem  rationem,  quam  ad 
CjergoC  maior  eft  qtiamB  iergotres  magnitudines  A,C,  B maiores  crunt  quam 
tripla  ipbusB.  Similiter  often  dam  D 4c  E maiores  ciTe  lingulas , quam  Biacprain* 
de  A, D.C.E.B fimul fumptas maiores cfle,  quamquintupla  ipfius  B.-atque  itadc- 
monftrabimus  fi  plurcs  icinpcr  medix  repenantur/ummam  magnitudinum.cxcciru- 
ram  B magm.udinem  detenmnatamjfecumiiimqucmuis  numerum  aflignabiiem. 
ex  quo  liquet  magnitudines  dlas  fimul  l'umptas,futuras  quauis  data  quantitate  maio- 
tes. 


Q i PRO- 
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PROGRESSIONVM  GEOMETRIC ARVM 

PARSTERTIA 

Frogrejfioncs  terminate  plants  applicat,prafer!im fmilthus. 

QVe  de  progreffiombus  (feometricis  fecund!  parte  hachntu  demonfirauimus, 
abfijtie  rvllo  difirimine  \mcts , fupcrfiuebus , corportbufque  conueniuntihac  entm 
'de  caufa  nomen  magnitudinis,  non  tinea  perpetuo  affumpfimtts , rut propofitio- 
num  runiuerfalitae  tndicaretur.  quia  tamen  fuperficterum  corporumque  jimilium  fimi- 
bterque pofitorum progrcfiionesffi extra  inmccm  in  diredum  confhtuantur,  fingularts 
babentpropnetates  non paucas  ,rvifismcsi  opera  pretium  futurum  tUat  hac  tertidac 
quart d parte  explicate. 


a. M O P e. * 


9(ota,  duphci  modo  planorum  ac  corporum  pragreffiones  tnflituipojfe.  primo  qui - 
dem  rut  termini progreffionis pmul  fumptt , njnam  magnitudmem  continuam , ac  ho- 
mogene am  componant:  rut  m figures  appofitu  exbibetur.fccundus  entm  terminus  N O 
cum  primo  M N,  runam  magnitudmem  M O comp  unit &•  ter  tins  O P,  cum feeun- 
doac primo,  confittutt  Vnam  magnitudmem  MP;  omnes  denique  termini  fimul 
fumptt  t nam  componunt  magnitudmem  M R,  continuum  ac  homogeneam . 

Secundus  modus  eji  quando  termini  progreffionis  fimiles  inter  fe  funt , fimilitcrquc 
pofiti,  nequeiuxta  pofitionem  qua  dantitr,  conllttuunt  fimul fumptrunam  magnitu- 
dmem.huiufmods progreffiones  ( quas  quideip  in fequentibus profiquemur)  exhibent fi- 
gure appofitu  A,B>  C,  D, 
£,  K ; in  quibus  termini 
omnes  fimiles  funt  fimils- 
terque  pofiti, ac  in  dircElum 
confittutt,  it  a rut  neque fi- 
cundus  terminus  B C ,cum 
primo  A B , neque  tertisu 
CD,  cum  primo  tfi fecundo, neque  cuteri fulfcquentes cum prucedentibsss componant 

rvnam 
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'zmtm  magnitudmem.  & 
figuris  pc  pofitis  terminum 
quidem  ad  quern  baps  tUa- 
rum  figurarum  excurrcnt 
fiiket  K,  per  precedents 
reperiemus;  in  beterogenex 
rvero  idiits pries  ( it  a emm 
lubet  appeUare)  quarn p gu- 
rupmdes pmibrerq ; &•  ex- 
tra p popta  componunt, 
cogmtionem  non  fememus, 
nip figuras  has  fimiles fimt-. 
bterque  extrap popteu , ad 
illaj  reuocando  , quorum 
prima  cum pcunda , & fe- 
cundacumtertia,&fic  de- 

mcepsynam  ahquam  magnitudmem  confiituit.  Ftp  exempli  gratia  pnt  figure  A B, 
B C,  C D fimdes  fimihterque  & extra  fe  inuicem  pofite  barum  termini  in  infi- 

nitum contmuatarie  Jumpti  magnitudmem  non  warn  ahquam,  fid dggregatum  quod- 
dam figurarum  confiituentpigitur  magnitude  buic  firiei  figurarum  xquahs  queratur, 
oportdnt  figures  fimiles  AB,BC,CD,  D E,  grc.  adfiguras  MN,  NO,  OP, 
(yc.rcuocarc  qua figure  MN,NO,OP  magmtudinem  vnam  confiituunt ; tfi  fi 
proport  10  M N ad  N O,  N O ad  O P continuata  tcrminetur  in  R : cnt  M R 
toll  firiei  progrejfioms figurarum  A B,B  C &c.equalis,  qua  omnia fiquenti  propofitio- 
nt  demon  fir  at  a pent  clariora. 


PRO  POSITIO  CXXIII. 


DAtaigitur  fit  fecundi generis progreflio  AB,  B C , C D,  D E,&c. 

conflataexfimilibusterminisfimiliterq;  & in  direttum  pofitis,  fi- 
ucplanis,  fiuefolidis,  Jc  quidem  planis  vcl  (oiidiscuiufcumquc generis. 

Dico  omnes  progrefsionum  proprietates  fuperiori  parte  demonflratas 
hutufmodi  ctiam  progrefsionibus  conuenirc,ac  proinde  propofitioncs,in 
quibusillat  proprietates  demonftrantur,  prorfus  vniucrfales  efle:  inhac 
igiturdemonftratione,  progreflio  poflerior  fiueheterogenea,  reducitur 
ad  priorem  fiue  homogcncam. 


Q 3 “Demon - 


Demonfiratio. 


t-rp.huiui. 


[>8  i.httiut 


Sit  enim  primx  magnitudini  A B,  xqualis  quxcumque  alia  MN,  Sc  vc  A B ad  B C, 
ica  lit  M N adaliani  N 0>  qux  cum  M N>  vnam  magnitudincm  continuani  Sc  ho- 
mogencam  componat:  cominuccurquc  ratio  M N ad  N 0>  in  infinitum  per  plu- 
res  lemper  terminos  O P,P  Q>  Src.qui  perpetuo  cum  prxeedentibus  terminis  vnam 
magnitudincm  componant.  Quoniam  igitur  xquales  func  AB,  MN.erit  AB  ad 
N O,  vt  MN  ad  N O I fed  MN  eft  ad  N O.  vt  A B ad  B Cl  ergo  AB  eft  ad  NO, 
*t  AB  ad  BC:  xquales  ergo  funt  BC.N  Oiergo  BC  eft  ad  OP.  vt  NOadOPi 
led  N O eft  ad  OP,  vt  MN  ad  NO,  id  eft  vt  AB  ad  BC  , id  eft  vt  BC  ad  CD: 
ergo  BC  eft  ad  NO,vt  BC  eft  ad  CD:  xquales  ergo  funtCD,  OP.  fimilitcr 
oftendam  lingulos  vtriulqucprogreffionisrerminos  inter  fe  xquari  in  infinitu.  Qua- 
re  Stfcrics  tota  AB,8rc.xqualiseft  totiferiei  MN,Stc  vtpote  conftans xqualibus 
flue  ijfdcm  terminis : atqui  quxcumquc  toto  (ecundo  libro  demonftrata  funt  dc  pro- 
grelfionum  proprictatibus,  conueniuntprogreflioni  MN,NO,8cc:  ergoetiam  con- 
ucniuntprogrellioni  AB,  BC, See.  Quod  erat  demonftrandum.  Venimvt  res  cla- 
rius  patent, idipfum  per  aliquot  confe&aria  feu  corollatia  cxplicabimus/ 

CoroUanum  prim  urn. 

EX  bis  igitur  (ijfdcm  pofitis ) infero  primo  : progreifionem  vniuerfam  magnitude* 
num  AB.BC,  See.  producerc  eandem  dctcrnnnatam  magnitudincm  feu  qaanti- 
tatem  quam  (cries  MN,NO- 

Demonfiratio. 

C Erics  enim  A B,BC,8rc.xquabs eft  feriei  MN,  N O,  &c,ergo  eandemproducic 
"-^quantitatem:  atqui  ferics  M N conftituit,finiram  Sc  determinatam  quantitatem 
(exempli caufi  M R)  ergo  Jtferies  A B producit quantitatem  finitamMR. 

CoroUanum f-cundum. 

I Ifdcm  pofitis  infero  fccundo,  ferics  A K (ideftomnes  antccedcntes)  eft  ad  feriem 
^BK(ideftomnesconlcqueutcs)  vt  AB  ajucccdens  ad  B C vnam confequentem. 
Et  (erics  B K eft  ad  feriem  CKvt  AB  ad  B C. 

Ettrcsfcncs  A K,  BK..  CK,  funt  in  coutinua  analogia.&>  fimilitcr  alia  inferemu* 
qua:  prop.oftuagefimd  (ccunda  habentur. 

Demonfiratio. 

Clt  M R xqualc  toti  feriei  MN, N O.&c.  erit ergo  Sr  tota  ferics,  AB.BC.Scc  et- 
*^iam,  vt  oftenfom  anted,  xqualis  ipfi  MR  :cum  igitur  & AB  xqualis  fit  MN , eric 
quoquc ferics  B C,  CD,  Src.xqualisipfi  N R.  Igirurferies  AK  cftadleriem  BK  vt 
MR  ad  N R : Atqui  MR  1 ell  ad  N R vt  MN  ad  N O.  ergo  ferics  A K eft  adfe- 

riem 
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riem  B K ft  M N ad  NR,  id  eft  vt  AB  ad  B C.  quod  erat  primum.  Similitet  rcli-  ' 
qua  quoque  dctngnffrabimus. 

(jroUanum  toll  urn. 

TKdcm  poficis  Infer  6 certid;  AF  differentia  primi  Stfccundi termini,  AB  primuk 
■^terminus,  coca  fcrics  A K.  (unc  in  cominuaanalogia. 

Ec  AF  differentia  , eft  ad  A B primum  terminum,  vt  RC  fecundus  terminus  ad 
totamferiemdempto  primorermino nempe  adferiem  BK:it  AF  differentia , B C 
Iccundus terminus,  tota  (cries  demptis duobus  pnmis  tcrminis,(feries  nempe  CK>) 
funt  in  condnua  analogia. 

Vemonslratis.  " ‘ i 

Clt  MI  differentia  primi  Sc  fecutidweffnim,  in  progreflione  M R.tjuoniam  igirur 
^A  B,M  N,BC,N  O,  atquant u"r,  exccllus  quoque  A F,  M 1,  cqualcs  erunt  : & quia 
iam  AF  ipli  MI, & AB  ipiTSTN,  xqualis  eft,  iplis  AF.AB  eadd/n  magnitudo 
eric  terdaproportionalis,  qux  iplis  M S,M  N,  vtpatet  ex  dementis: acqui  ipffs  >MI,  aJ)  iln„ 
MN. tenia proportionalis  MRiefttotaicries rationis  MN  ad  NOiergoipiisctiam 
AF.AB  cadem  tota  fcrics  MR,  tertia  proportionalis  eric.-  atqui  ieries  AB,  BC, 
percoroliarium  primum, eandem  producit  magnitudincm  M R,  quam  feries  MN, 
NO.crgoeriam  produdbum ferici  A B,BC,  Ac.fiue  tota feties  A K.erit  tertia  pro- 
portionals ipfis  AF.  AB:  lunt  iraque  AF  differentia  , AB  primus  terminus , tota 
feries  AK  in  cominuaanalogia.  Quod  ctat  primum.  Similiter  rdiquas corollarij 
panes  demonffrabimus. 

Cttrolltnum  tpxcrt  urn.  A 

Tlfdem  pofitisinfcroquartd.hicedam  valere  vniuerfalemfllam  ac  triplicemconflru- 
■*&ionem  qua  propolitionc  data:  ferici  magnitudincm  xqualem  inuenimus. 

Fiaccnimvt  AF  differentia  primorum  tcrminortim ad  AB.fic  ABadaliamma- 
gnitudinem  Z.  Dico, Z xqualem ciTe  tori (iitiiimm magnitudinum ferici  AK. 

Dtmonflratio,  ■ 7. 
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Cl  non  eft  Z xqualis  tod  fcri.ei,  ergo  alia  magnitude  maiorvel  minor  quam  Z ipli 
•^xqualiserirj (aliqua enim magnitudo per  Corollariuniprimumtoti/erici  AK  x- 
qualis  cft.Jiitilla  Y.  ergo  percoroliarium  pneccdcns  A F.A  B,Y,funt  continux.arqui 
etiam ex conftruiSione  AF,  AB.Z funt conuiiux,  ergo  A B eft ad  Z,  vt  A F eft  ad 
A B : A B eft  ad  Y,  vt  A F eft  ad  A B.  eandem  igitur  A B ad  Z ft  Y rationeip 

haber : xquales  igirur  funt  Z & Y contta  hypothcfim:  ponebatur  enim  Y maioraut 
minor  quam  Z.  non  erit  ergo  alia  minor  maioruc  quamZ,  xqualis  ferici  AK.  ergo 
Z xqualis  erit.  finiilicer  duas  alias propolitionis  oduagefimq  huius  conftru&iones 
demonffrabimus. 

Carol- 
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progressions 

Corollarium  qmntum. 

Tlfdem  pofitis  infcro  quintoifi  fuerit  progrcffio  A B>  Scc.fimilium  magmnidinum 
^temquealiaprogreffio  fimilium  inter  femagnicudinum  nAy.J.gcc.fiucfimilesillz 
lint  terminis  alterius  flue  difsimiles;  fit  autem  progreifiovtraqueeiufdcm  propotcio- 
nis:  infcro inquam  rotas  ferics  AK>  *£ cam habtreracionem inter  fe,  quam  primi 
termini  A B 5c  *. 


-■  A 

{ualis-w  ■ -i.p.i 

B 
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T>emonflratio. 

pEr  corollarium  fecundumferies  AK,  eft  ad  feriem  BK,vt  AB  ad  BC:  fed  at 
hypothefi  A B eft  ad  B C,  vt » ad  /3;  ergo  feriej  A K eft  ad  feriem  BK,  vt « ad  (3, 
hoc  eft  per  idem  corollarium  vt  ferics  au  feriem  /Q£.  Igitur  per  conucrfionera  ra- 

tionisferies  AK  eft  ad  AB,  vcferies»£,  ad«  : Srpermutandoferies  AK  eft  ad  fe- 
riem *£  vt  AB  ad  a.  Q_uoderat  detnonftrandum. 

Qrollarium fix  turn. 

tT  quamquam  haflenus  folum  aftumpferimusprogrefsionempfanorum,  corpo- 
rumve  fimilium  fimiliterquepoficorum,  non  eft  tamen  quodexiftimeclc&or.qug 
hadenus  demonftrata  funt  non  fubfiftcre,fiplanorumaut  corporum  non  fimilium 
ftatuaturprogrefsio,  eademquippe  vtrobique,  vtcuilibecrem  expendenti  manife- 
ftumeft  , & veritas  eft  5c  vericatis  demonftratio.  idcitco  autem  figuras  GmilcsalTu- 
mereplacuir.qciodacvfusearumfrequentior,  4:maeis  fint  ad  dcmonftrandumac- 
commodatz. 

Ex  his  hunc  in  modum  demonftratis  roanifeftum  eft  progrefsionum  proprietates, 
fecunda  parte  explicatasprogrefsionibnsmagnitudinum  indiredum  pofitarutn,quas 
deincepsprofcqucmur,  non  minus  quam  alijs  conuenirc:  ac  proindc  propofitiones 
fuperiorispamsinquibusillftradanttir.prorfusvniuerfales  efTe.Quare  has  deinceps 
Yti  rcuera  calcs  in  fcquentium  theoremafum  demonftrationibus  citabimus. 

PROPOS1TIO  CXXIV. 

DAts  fint  proportionalcs continue  A Bj  BG,  C D, 8cc.  8c  fuper  ijs 
con  ftru&l  plana  fifnilia. 

Dico  planaefle  in  continuaanalogia;  Sc  Ci  planadentur  continue  pro- 
portionally j , . : , ,ii  - 

Dico  edam  bates  fore  continue  proportionates. 

Demon- 
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PLanum  AM 
eft  ad  planum 
BN,  ill  duplicata 
rationc  AB  ad 
B C ; & planum 
BN  eft-id  planG 

CO>in  duplicata 
rationc  BC  ad 

CD,ideft  ex  da- 
ns ABadBOfi- 
militcr  planum 
CO  eft  ad  planQ 
DP,in  duplicata 
rationc  CD  ad 
DB , ideftrutsfi 
ABadBCiCmi- 
liter  oftendam 

i .!  j-i.  ' omnia  reliqua 

inter  fe  die  in  duplicata  rationc  A B ad  BC;  tnaniFeftum  eft  igitur  omnia  cfle  in 
connnua analogia  : Quod erat  primum.  lecunda pars Gmili  plane  diicualu  oftende- 
tut;  patfct  igitur  Veritas  propofitionis. 

PROPOSIT10  CXXV, 

EA jem  pofita  figura  data  fine  duo  plana  fimilia  , bafibus  homologis 
indiredum  politis,  A M maius.B  N, minus.  Pecitur  inueniri  termi- 
nut  longi  tudinis,  ad  quem  proportio  didtorum  planorum  fine  ttatu  con- 
tinuatacxcurret. 

Conftruttio  (?  demonflmtto, 

T>Er  o&uagefimaliuiusinuCniaturprogrefsiomS  bafium  AB,  BC  terminus,  firq;  K. 

Dico  etiamK.  tcrminpitielTe  longitudinisadqucm  feries  planorum  excurret : pla- 
na enim  fimilia  quae  fient  fiipet  Icrminis  ptogrefsionis  bafium , per  pratcedcmem 
erunt  continue  proporrionalia , ac  proindc  linearum  planorum^;  in  infinitum  pro- 
pefsio , pari  paffu  precedent  t quare  vtriulque  terminus  crit  K»  Quod  etat  demon- 
strandum. 

Corolhrmm. 

TDcm  igitur  punflum,  terminns  eft  progrefiionis  bafium , Sc  terminus  longitudinis, 
Aqucmnabet feries figurarum fimilium -Cue, quod  idem  cft.linca  quae xqualis eft 
fctici  bafium, eftlongitudo  ferici  figurarum  fimilium,  fuper  bafibus deferiptarum. 

PROPOSITIO  CXXVI. 


DAta  fit  planorum  fimilium  continue  propoitionalium  (cries,  homo- 
logis  bafibus  A B,  B C,  C D,  &tc.  indtredum  pofitis,  habens  cermi- 
nmn  longitudinis  pumftum  K-, 

Dico, totam planorum fotiem  MK  cfle  ad  primum  terminutn  A M, 
vt  eft  rota  feries  bafium  imparium  A B,  C D,  E F,  Scc.ad  prim  am  A B. 


Dt- 


R 


pEr  oftuagefimam  fe- 
^ cundamhuiuS  , ro- 
ta planorum  Icrics  M K 
eft  ad  fcricln  NK.« 
planum  AM  ad  planu 
B N atqui  cum  plana 
lint  Emilia , duplicatam 
habent  rations  baliuin 
A B,  B C i ergo  Icrics 
MKadferiemNKdu- 
plicacam  habet  ratio- 
.nem  ABadBCiquia 
autem  per  corollarium 
gropodt.  prsccedcnrisj 
progrclsioms  bafium 
A B,  B C.  Sea  terminus 
ell  K<  erunt  igicur  A K. 
BK  >CK tres cotinux 
proportionalcs.  vndc 
ratio  A Kad  C Kylupli- 

, cata  ell  rariopjs  A K 

jijpx.^'dcftrationis  AB  adBC:  ergo  feries  M Kell  adfcrictn  NK,  vt  A Kad  CKd 
tioi.hi-  quare  per  conuerfionem  rations  feries  MK,  eft  ad  planum  AM,  vt  AKadC  A:  de- 
ni. indequia  erics  A B .B  C>  CD.DE.  &c.ideft  linea  A K»  eft  ad  feriem  AB»CD,Scc. 
w CA  ad  BA,  ent  altertiando  A K ad  C A,  vt  feries  A B, CD, Sec.  ad  AB:fe4 
Series  planorum  MK  , eft  ad  planum  AM.lt  AK  ad  CA<  ergo  fcriesMR  eftad 
planum  AM,  vt  feries  A B»  CD, &c.  ad  AB, Quoderat  deinonftrandum. 

Mumfcjlum. 

tX  demonftrationis  difeutfu  patet  totam  planorum  feriem  eife  ad  primum  planum, 
-“-'lit  KA  adCA-  Quod quiapoftca  vfui  vcnict, iigillatiranotareplacuit. 

PROPOS1TIO  CXXVII. 

Ilfdem  pofids  fit  At  differentia  prim*  AB,  ie tertix  CD. 

Dico.totam  fimili  urn  planorum  lerietn  effe  ad  primum  planum  A M„ 
vt  A B prima  faafis,  ad  A 1 prime  & tertix  differentiam. 

‘ Dcmonftratio . 

ijtlmlm.  platlineis  AI.AB  tertia  ST  continue  proportionaiis.  tgitur  S T Jxqualis  eftto- 
tifencibafiumimparium  A B,  C D,  EP,  Sec.  ergo  per  prxeedentem  iota  fcriei 
planorum  MKeft  ad  planum  AM  vt  ST  ad  AB:  Atqui  ex  conftruftione  AB  eft 
ad  A I,  vt  S T ad  A B > ergo  tota  feries  aft  adpUnum  AM,  vt  A B ad  A I.  Qtjod 
erac  demonftrandum . 

PROPOSITIO  CXXVIII. 

EAdemmanente  figuri , data  fit  quadrarorum  (cries  bafibusindire- 
&um  pofids,  terminumhabenslongitudinis,  punttum  Ktfiatautctn 
per  o&uagefimahuiusS  T.zqualis  fcriei  bafium  imparium  AB,C  D,3ec. 

Dico  re&angulum  fuper  ST  inaltitudinc  AB  xquari  tod  fcriei  qua- 
dratorum  M K. 

t>emcn~ 


ij»  PROGRESSION  ES 

Dtmtnfirauo. 


Die 


Demonftrat'w. 


M 


pEr  ptopofitioncm  ccntefimam  Vigcfimamfextdmhuiusitota  ferics  quadratorum 
■*  MK,  eft  ad  primum  quadratum  AM,vt  ST  ad  ABi  acqui  rc&angulum  liipet 
ST  inaltitudine  AB, eft ad  quadratum  AM,  vt'STad  AB  ; etgo  fcriesqua-  1Ij5s- 
dcatorum  MK  eft  ad  quadrature  AM,  vc  tc&angulum  ST  A B ad  quadrature 
AM:  xqualia  funtigitur  reflangulum,  & rota  (cries,  Quodetatdemonfttandum. 

Corottanunt. 

HInc  fequitur  quadratum  ST.totam  fcricm  MKj  ^quadrature  AM  inconti- 
nul eile analogiai nare quadrature  S T ad  redanguium  (uper  ST  & AB,  eft 
vt  ST  lineaadAB  lineam : fed  reflatigulum  idem , hoc  eft  tou  (cries  M K,  eft  ad 
AM  quadrature  in  cadcm  ratioaciergo,  &cc. 

PROPOSITIO  CXXIX.  I 

Ilfdem  pofitis  vt  A B ad  B C,  fic  fiat  A X ad  X K. 

Dico  rcdangulum  X A B,  toti  quadratorum  fetici  xquale  cite. 


Demonjlratin. 

QVia  AX  eftad  XKjvt  AB  ad  BC,  eritinUerrendoaccotnponendo,  K A ad 
XA,  vt  CA  ad  BA:  Atquietiare  KA  beft  ad  fcricm  linearum  A B,  CD,vt  hcoji 
C A ad  B A ; ergo  K A eandcm  haberrationem  ad  X A,  8f  ad  fcricm  AB , CD,*- 
equates funt igitur (cries  AB.CU  Sc  linea  X A.  vnde  per  prxccdcnrcm  reftan- 
gulum  X A B , toti  quadratorum  feriei  eft  atquale.  Quod  eric  demonftfandum. 

' ,>•■  . Corollmum. 

tX  duabus  propofitionibus  colligcrc  modum  licet , quo  quadratorum  data:  feriei 
^-'reperiri pofsic  quadratumvnure xquale.  nimirumii inter  AB  Sc  ST,  vel inter 
AB, See.  AX,  media  fiacproporttonalis terit  hxclatusquadratiXquabs, toti  feriei: 
vtpatet  exduobus  iamdemonftratisthcorereacibus  : Verure  luculcntius  Sc  vniper- 
falius  hoc  Theotema  fequemi  propofitione  conftruemus. 

PROPOSITIO  C X X X. 


DA  ta  fit  (cries  planorum  quorutncumque  bafibus  indire&um  AB, 
BC,C  D,&c.  poficis,acterminum  habens  longicudinispunihim  K. 
petitutplanis  feriei  vniuerfx  planum  xquale  aefimileexhiberi, 


•3* 


PROGRESSIONS 


ConJlruSlw  ac  demonfiratio  prim  a. 


Flat  VC  A C ad  AK.fic  primum  feriei  planum  AM,  ad  aliud  limilc  cuius  diami- 
ccr  v«l  balls  (it  Z.  Dico  hoc  toti  feriei  atqoalc  efle. 

Per  manifeftum  propofitionisi*6.  huius,  totaplanorum  ftrfesMK.eftad  planum 
AM,  vt  AK  ad  AC, ideft ex conftru&ioneVr planum  Z, ad  AM  planum  : ergo 
planum  Z eft  ad  planum  AM,  vt  totalities  MK,  ad  idem  planum  AM.xquancur 
igitur inter fe  planumjZ,  & coca  (cries  MK*  Cumictque  etiam  limilc  (it  ex  con- 
iFruaione  planum  Z,  plains  feriei  datat  M K,  perfccimusquod  in  problcmatc  pete- 
bacur.  r 

ConJtruSiio  (sr  iemcntlmiu  Jecunda. 

OVthaturAI  prints  AB.actcrtix  CD.bafiura  differentia:  fiat^UeVt  Alad  AB, 
‘-'ftc  primum  feriei  planum  AM,  ad  aliud  fibi  limilc  Z: 

Dico  Z planum  (arisfacete  problematic  Nam  rota  feriesMKeftad  planum  AM 
J,"7  vt»  AB  ad  A I : Atqui  ex  condruftione  etiam  planum  2 eft  ad  idem  planum  AM. 
vt  AB  ad  A I;  ergo  planum  Z,8c  totafcrieS  Xqualia  funt,  Iuuenimus  igitur  datzpla* 
notum  Jimiiium  leriei,  pianumxquaie  ac  fimilc.Quodcrat  demonftrandum. 

Coajlrucht  ac  demonfiratio  tertid. 

pjatvt  AB  ad  feriem  bafium  imparium  A B,  C D,&c,  fic  primum  planum  ad  aliud 

Dico  hoc  feriei  planorum  data:  qquari.  vei  (quod  idem  eft)  Fiat  vt  A B ad  B C.fio 
AF  ad  FK>  vtque  AB  eft  ad  A F,  lie  planum  primum  fiat  ad  aliud  fimile. 

Dico  ctiatn  hoc  cotificerc  problematdemonftratio  eadem  eft  quae  primat  ac  fecun- 
dx  conftru&ionis , ea  cantum  differentia,  quod  propofttioia^-buius,  lit  adhibenda, 
Dixi  aueem  fecundum  huius  certiz  conftru&ionis  modum  coincidcrecum  primo, 
eiufdemconftruftionis  tenia:,  quod  ex  prxeedenti  manifeftum  fic,F  Axqualcmeffe 
feriei  balium  imparium. 

Schohon. 

fi  Vuerte confiruttionem  Warn  triplicem  prepefitunis  oltuagefimt  huius , ehminiuerfilie 
fit,  huic  etiam  feriei  conuenire : verum  quia  in  progrejjisnibut  huius  generis , faciliores 
fuhindesc  msgis  expedite  csnUruci tones fiippetunt,  vij'um  efi spent pretium  dUas  turn  hoc  lees,- 
Sum  tips  etiam  deinceps  in  medium  proferre. 


Lemma. 
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Lemnnh 

ESco  linearum  AB.BC, 

CDprogrelfio  terminal* 
in  K,  & ex  pundis  A,  B,C> 

&c.erigantur  parallel;  A M> 

BN,  CO,  &c.  qua:  propor-  i* 

cionales  fine  ipfis  A B , B C,  » p 

CD,  See.  ducaturq;  ex  pun-  / *7  

do  M adeerminura  progref-  / III  ~~~==:=:=:^~  f| 

fionis  K , linea  MR.  Dico  — jr — g ■ 

hanc  per  omnium  parallela- 

rum  excremicaces*  N>0,P,Jcc.  tranfirc. 

Demonjlratio. 

/~'Onfidercmus  primolinettti  BN;  fi  ergo  MK  non  cranfit  per  N.  lecabic  li- 
'“‘'neam  BN  fupra  aut  infra  N,  in  I.  erit  ergo  MlK  vna  reda.  Et  quoniam 
progreflionis  A B,  BC, &c.  terminus  eft  K per  Sa.  huius,  eric  vc  AK  adBK  Gc 
A B ad  BC,  hoc  eft , ex  datis  AM  ad  BN  : atqui  eciam  vc  A K eft  ad  B K , lie 
AM  ad  BI  •,  ergo  AM  eft -ad  BN,  vr  AM  ad  Bl  maiorem  aut  minorem  quarts 
BN,  quod  eftimpoflibile.  Non  ergo  fecabic  MK  ipfam  BN  iupra  auc  infra  N> 
ergo  in  Nifimiliter  often.lcrous  redam  N K (hoc  eft  redam  MNK.oftendimuscnim 
modo  pundo  MNK  eflcin  vnarcdaj  tranfirc  perO.  i£  lie  de  ceteris  in  infinitum: 
Pacet  igitur  veritas  lemmacis. 

PROPOSITIO  C X X X I. 

ESto  planorum  redtilincorum  fimilium  fimiliterque  pofitorum  tries 
M K,  bafibus  indirc&um  collocatis,  rerminum  habens  longicudini* 
pun Aum  K.  Ex  vfirtice  aucem  M,  ad  K ducatur  redfa  M K. 

Dico  hanc  pec  omnes  omnium  angulorum  tonus  fcrici  vertices  N,  O, 
P,  Q^&c.  tranfirc  : fiuc  cotam  planorum  feriem  angulo  A KM  inlcri- 
ptam  ciTc. 

Demon/lratio. 

DA  ta  fit  primfim  feries  figu- 
rarum  trium  quatuortie 
laterum.  Cum  igitur  ex  hypo- 
thefi  planorum  feties  tetmi- 

netur  in  K , bafium  quoque  . / a ? 

progrefiionis  terminus  erit  K / / / 

peri*4-huius:& quoniam  pla-  / / / / / 

na  A M,  B N,5ic.firoilia  funt,  a L Z_ZjC 

fimiliterqt pofita , ex elemen-  * c j>  B i 

tispatet  latera  BM  , CN. 

fc  ^pfiffiurr RBc!&c  propottionalia  ergo  per  lertma  precedent  MK  tranfit 
pet  omnes  vertices  N,  O,  P,  0,  ««•  ^ erlt  ^onftrandum. 


ted  by' Google 
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PROGRESSION  ES 


Sintiampluriumlatetum  figure  quarum  ferics  terminctur  in  K.  Quoniam  igltur 
plana  AM, BN,  See.  fimilia  funt  fimiliterquepofita,  erunt  B«,C|3,  Dy,  E£,  pa- 
rallels: inter  fc,  ipfisque  A B, B C proportionales.  quare  per  lemma  prxeedcns pun- 
fla  0,(3,  y,  &c.  cum  puncto  K funt  in  vna  eademque  Iinea  »K.  qu«j  cum  fimiliter 
diuifa  fit, aclinca  B K, manifcftum eft  progreflionem  linearum  a(3 , By,  &c.tcrmi- 
nariquoque  in  K.  Sum  autem  ex  pundis  o,  0,y,  «cc.  erefta  parallels  latera  <M 
0 N,  y O,  &c.  qux lateribus  B C,  C D,  DE,hoc eft  ipfis  «0,  Sy,  y£ , funtpropor, 
tionalia  ( qua:  omnia  patent  ex  eo  quod  AM,  BN,  C O,  See.  fimilia  plana  Cm  fimiii- 
ter^uepoCta)  ergo  pet  lemma, Iinea  MK  ttanfitper  omnia  pun&a  M,N,0,  P.Q, 
tee.  Quod  erat  demonftrandum. 

Lemma. 


IpSto  linearum  AB,  SCt 
C D , See.  progrclsio  ter- 
minata  in  K.  & ex  pundis 
A, B,C, See.  erigantur  AM, 
BN,  CO,DP,  &rc.  inter 
fc  parallels: ; Sc  proportiona- 
ls ipfis  A B , B Cj  C D,  See. 
afiumptifque  duabus  lineit 
AM,  CO,  per  M & Odu- 

r,,  l caturteda  MO, 

Uico  hanc  produttam  Jncidere  In  R ac  per  omnium  reliquarum  extremitatei 
tranfire,  1 


Demonjiratio. 

Cl  enim  Ira  non  fit  ; igltur  MO  produfta,  cis  velvitra  K in  B concurfet  cum  11- 
‘-'nea  AKi  Sc  quoniam  progrefsionis  AB.BC,  CD  terminus  eft  K,  erunt  A K, 
> i.  *“'  BK,  aCK,DK,EK  proportionates  continux.  quare  etiam  AK.CK.EK  exxquo 
c'o'Z.  funt  continux.  vndc  t>vt  AK  ad  CK.fic  AC  ad  CE.  Atqui<AC  eftadCE,  in 
'«,■  duplicata  farionis  AB  ad  BC,  id  eft  ex  hypothefi.rationis  AM  ad  BNiergoAK 
eft  ad  C K,  in  duplicata  ranonis  AM  ad  BN:  fcd*&  ratio  AM  ad  CO  (vtcx  da- 
tis  colligitur ) duplicata  eft  rationis  AM  ad  BN , ergo  A M eft  ad  C O,  hoc  eft 
MO  V ad  O V,  vt  AK  ad  C K»  quod  eft  impoffibile : non  igitur  dccurrct  MO 
ipfi  AK  cis  vel  ultra  K.  Quod  erat  ptimum.hocautcmficdemonftrato,  patcc  fe- 
cunda pats  ex  lemmate  ptopofitionis  prxcedentis.Qux etant  demonftranda. 

PROPOSITIO  CXXXII. 

EStoplanorum  redlilincorumfimiliumfimiliterquc  pofltorum  ferie* 
MK,  vtipriu«,&  terminus  fit  K,  per  quorumlibet  autem  duorum 
planorum  AM, CO  vertices ducatur  re&a  MO. 

Dico  hanc  productam  cadere  in  terminum  K ac  per  omnium  reli- 

quorum 


Digitized 


Google 


GEOMETlic  Jt  ktf 

quorum  vertictt  N,  P,  Q,  &c.  cranfirc;  fiuc  totam  planotum  ftriem  an- 
gulp  A KM  jjrfcriptam  clTc. 

Dcmonjiratio. 

TAIfcurfus  dempnftrarionis  plane  idem  eric  qui  propoficionis  przccdencis.  Nam 
quemadraodum  itlic  per  lemma  illi  propofitioni  appoficum  demotiftrauimus  pro- 
pofttuin.ita  lucper  ietnruacis  proximi  appiicationem  propoficionis  veriracem  con- . 
cludemus. 

Lemma. 


•*  0 C 


fi 


Clnt  AKv  BKj  CK.DK,  icc.  in  continua  inalogia,  & differentia:  illarum  neni- 
*^pe  A B,  BC,  C D,  DE,  8cc.  bifeftaifintin  a,fi,y,  Sco  Dico  eciam  «K , BK, 
y K.&C.  efle  conrinuas. 

Dcmonjiratio.  ’ . Jr 

QVia  AKj  BK.CK..&C.  4im^GpnrinBaapprptimam  buius,  AB  eft  ad  BC.hoe 
eft  Aa  eft  ad  B/3j  gt  AK  ad  BK.  cum  crgoablarum  A*  fit  ad  ablarumB/3 
vt  totum  AK  ad  totum  BKrerit  & reliquum  a K ad,rc|iqupm  B K,  vt  rqtom 
AJt  ad  edrum  B K.  fimfliter  oftendemus  BK  efle  ad  j-K  vt  B k eft  ad  C K,  hoc 
eft  ex  hppothefi  »t  AK  ad  BK,  hoc  eft  exdcmonfttatisvt  aK  adBK.  -Suit  igt. 
«ur  a/S.,  BK.  y K cootinuar.  Q^od  etat  demonfttandutn. 

PROPOSITIO  CXXJ£IIf- 

ESto  circulorum  progteflio  diametris  in  dire&um  pofitis , tetminura 
hi£»cnslangitudinispun<5tumK  : Scex.K  du&alineaKM  cangat 
quetnuis dacarleneicircuumijvcrbi gratia  circulum  A MB. 

Dico  iincam  K M totam  circulorum  feriem  contingcre.  . 

Dcmonfiratio. 

■teJC  centre*  u ad  ton- 
A-'ta&ttm  ducaturaM 
linea,  eui  ex  centro  fi 
paiallelj  fit  8 X fecans 
citculum  BNC  in  N. 

'Reifia  Igitut  MK  oca 
ettfrit  ipfi  0X  vel  in 
-purtftoN,  vtl  fupra  aut 
mfra’N  in  I.  non  au- 
Teuv'fupra  aut  iiifrapof- 
•fc  occurtere,  fic  de- 

rflaiiftro.  occurrat  enim  , 'fi  fieri  poteft  , fupra  vel  infra  N in  I.  quoniam  igitur 
dantilr  cireuliin  cbntihua  analogia  , etiatn  per  1x4.  huius  ABt.BC.tCD  , fltc. 
Turn  continuae  : ergo  A'B  eft  ad  B.C,  vt  BCad  CD,  hoc  eft  vt  B3  ad  C y- 
■fed  tc  AB  eft  ad  BC,  vt  a/3  adBC  i ergovt  AB  eftad  B C , ficajSeftad 
(Sy. 'Prate tea quomam-K  terminuseft  progreflionis bafium  A B,  B C, Sec, per co- 
rollarium  115.  hulusj  etunt  per  81.  buiu$  continue  proportionates  AK,  BK,CKi 
UK  , quare  per  lemma-  etiam  aK.BKryK  etunt  contmuz.  ergo  per  prinjamhu- 
jus  vt  <K  adBK  , fic  eft  a/3  ad  By.  hoc  eft  ficut  ante  oftendimus  ABad  B C, 
hoccft  <M  ad  BN.  Atqui  etiam  eft  vt  a Kad  fiK,  ficaM  ad  fi  I : fitntenitn 


progressiones 


ex  conftrudione  line* 
a M,  61  parallclzicr- 
go  aM  eft  ad  fll  > vt 
■ M ad  BN  maiorem 
aut  minorem  quam  BL 
quod  eftabfurdum.  No 
igitur  reda  M K occur- 
ret  redz  (3 1 iupra  vcl 
infra  N : ergo  in  N. 
Quoniam  aurem  ex 
cemro  ad  concadum 


. f dudaeft  aM  angulus  KMa  , redusefti  quart  cum  ex  conftrudione  SNparal- 
,eU  fir  ‘M  , angulus  quoque  KN0  reduseric  : ergo  b linca  KM  cangic  circulum 
1 BNC.  fundi  ratiocinatione  demonftrabimus  KM  rcliquos  etiam  omnts  circulos 
contingere.  Quoderac  deraonlirandum.  '•  . " .» 

* ’ ‘ A ' v " ' 


ConUxrmm. 


k Vod  in  hoc  Theor.de  circuit's  demonftrauimus, etiam  de  fimilibus  Ellipfibus.Pa- 
Jrabohs,  Hyperbolis  demonftrari  pot  eft. 


PROPOSITIO  CXXX1V. 


Demanfirtuit. 


CEnttaciftulorom 
lint  a,  0,  y,  £,  See, 
tuna  exaacyadcon- 
tadus  ducantar  aM, 
y O.  ff  igitur  negetut 
affertio,  tangcnsMO 
produda  oecurret li- 
neal AK  eis  eel  vltt* 
K in  V-  de  quoniam 
per  corollarium  pto- 
poiitionis  115.  huius 


cot.U- 


Itfdem  pofitis  duos  quofeutnque  drculos  ferici  datx  circuIos,verbi  gra- 
tia AMBjCOD  tangst  redta  M O. 

Dico  hanc  produdam  cadcre  in  terminum  Iongitudinis  K,  8t  rcli- 
quos  circulos  omnes  contingere. 


cit.Mai  terminus  progreffionis  baffum  eft  in  K,erunc  « AK,  BK,  CK,  DK,  EK,  Sec.  as 
proinde  per  lemma  propofitionis  przeedentis  etiam  <»K,  0K,  yK,  in  continua 
di.biau.  ana]ogfn.  Quarcpatct  ex zquo  etiam  aK,yK,  £ K effe  continuasi  ergo  aK  eft  J ad 
y K,  vt  ay  ad  y£.  Acqui  ay  eft  ady£,  vt  AC  ad  CE  (quodlimili  modooftende- 
mus  quoin  przeedenti oftendimus  AB  effe  ad  B C vt  aB  ad  B y)  Sc  AC  eft  ad 
CE  mcduplicacarationis  AB  adBC,  idcftvt  AB  ad  CD  i Sc  AB  eft  ad  CD 
vt  aM  ad  yO,  ergo  aK  eft  ad  yK,  vc  aM  ad  yO.  Deinde  cum  aM  , yO  ex 
centris  ad  concadus  dudz  funt , efunt pcrpendicularcs  ad  M V,  ideoque  parallels 
ititerfe.  Qjare  MV  erit  ad  OV,  vt  aM  ad  y O,  hoc  eft  per  iam  demonftrata  v* 
aK  ad  yK, quod  eft  abfurdum.  non  igitur  MO  occurretipfi  AK  cis  vcl  vltra  K, 
fed  in  K.  Quod  crat  pri  num.  Quo  demonftrato.patet  per  prseccdcncctn  fccunda 
pars.qua*  erant  demonftranda. 

Quodfiloco  circuliCOD  aflumatur  circulus  B N C,  ita  vt  linea  duos  vicinos 
circulos  contingat,  demonff ratio  longe  eric  facilior,quam  proinde  omiffmus. 


Canl- 
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>?7* 

•' ' Corotl&iurt.  ■ < 

T_T  Oc  quoque  Thcorema  non  tantura  circuit's, fed  etiam  alijs  fimilibus  feSioorbuj 
*-*applican  poteft. 

PROPOSITIO  CXXXV. 

I I near  um  AB  , BC, 
jCDj&c.  progreflio  "*S- 
tcrmineturin  K:  ere&a^;  | 
adqucmuis  angulumrc-  1 

<ai  AM  , ducatur  MK:  1 

Deinde  ex  fingulis  pun-  L 

dis  in  progrellione  A K 
repents, ad  A M, parallel  x 
ertgantur  BN  ,CO,  D P, 

atqueitafemper.  , . 

Dico  ex  triangulo  A M K.  relinquendum  tatjdem  tnangulutn  altquod 
quauis  data  fuperficie  minus. 

Dtmonjlratio. 

QVoniam  fimilia funt triangula  A M K > BNK,  COK,  See.  erit  duplicata  eo- 
,rum  proportio  , proportions  latcrum  AK  > BK,  CK,  Sc c.  quia  autem 
proereffionis  AB.  B C terminus  eft  K, erunt  > AK,  BK;  CK.  Sec.  continu*  *“■•**“• 
proportionales.vndc  Gmilutriangula  A MX.  BNK,  Sec.  etfam  funtin  rarione  con* 
finui&Aiuidcndo  trapezium  AM  NB  adtriangulu  BN  K,  vr  trapezium  BN  OC 
adrrianguturo  COK  trapezium  CP  ad  ttiangulum  DPR:  atquc  ua  temper.  • 
IgioKberiinquetur  tandemariangulum  dato  minus.  Quo<i  erat  demqnftrandura.  b 7 «■*>»• 

PROPOSITIO  CXXXVI. 

ESto  planorum  feries  Uteribus  hofnologis  indirc<aum  conftitutis,ter- 

minus  autem longitudinis  fit  K.  r . y-T  • 

Oico cx ablationc continuata  planorum  AM,  B N.C O.&c. relinqyi 
refiduum  fcriei.quouis  dato  piano  minus. 

Dtmonftratio.  . -•  . jnu.j 


I> 

; it. 


*t 


N 

A * c 

O A I- 
a 


3-  * 

n- 


TT  EF  Q K 


PEroauagefimam  fecundam  huius.AM  eft  adreliquam  feriem  planorum  NK, 
* VC  planum  B N eft  ad  reliquamferiem  OK:  & per  eandem  planum  BN  eft  ad 
reliquam  feriem  OK.vt  planum  CO.cft  ad  feriem  reliquam  P K:  Atqucitaininfi- 
nitum. ergo  experpetua planorum  AM.BN.&c,  ablationc refiduam  icr  ici  propoli- 
erit  tandem  quouisdato  piano  minus.  Quod  erac  demonftrandun.  p ^ q 
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PROGRESSIONES 
PROPOSITIO  CXXXVII. 


DEtur  feries  planorum  fi  milium, homologis  bafibus  in  diredtum  coL 
locatis,  terminum  habens  longitudinis  pundtum  K : fumptoau- 
tem  quouis  piano  CO,  numercntur  alia  plana  in  infinitum  E Q,  GS, 
IV,  &c.  co'tidem  Temper  intermiffis quotintcr  pjanum  CO&primum 
ferici  planum  A M intercedunr.  Petuncuromnia  plana  A M,  CO,E  Q, 
G S , See.  ex  propofi  ta  feric  auferri. 


CknfiruSio  (s'  demonfiratto. 


QVoniam  ex  hypochefi  plana  A M > B N > C O > D P,E  Q_.  F R,  G S,  flint  in  con- 
tinua  ratione,  ctiam  ex  xquo  plana  AM,CO,  E Q^I  V»  in  continuafunc  ana. 
• logia.  igitur  per  propoiirionem  ii«.huius,feriei  planorum  continue  proportionalium 
AM.CO.EQ.  &c.  inneniatur  planum  xquale.  hoc  fiaufers  ex  piano , quod  per 
oandempropoficioncm  iifi  fadum  fiacrit  xqualeferiei datx  M K ,'habcbitur propo- 

Jitum.  . ■ ■ ’ i ■ • 

• PROPOSITIO  CXXXVIII. 

DEtur  progreflio  quadratorum  babens  bales  indirc&um , & termi- 
num longitudinis  K:  & ex  K per  H ducatur  redta  KH,  qua:  per 
j.  propofi tionem  iji.huiuscontingat  omnia  fcrici  quadrata  Sc  concurrat 
cum  A Lin  G. 

Dico  t dangulum  A G K , toti  trapeziorum  G B , H C,  I D,  &c.  fmc 
vtrique  quadratorum  AH,  B I,  See.  ac  trianguiorum  L G H, TH I, 
&c.  progrelfioni , xqualc  die. 
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Demonflratid. 

pF.r  corollariath  pro- 
* pofitionii  uj.  huiui  ^ 
fencsbaiiura  AB,  B C. 

C D terminarur  in  K; 

»nde  AK,  »BK,  CK, 
be.  flint  continue  pro- 
portionales,&  triangula 
b AGK,  BHK,  C1K, 
be.  in  connua  func  ana- 
logia.  Qua  re  toti  feriei 
proportions  quam  ha-  c 

net  trapezium  GB  ad  trapezium  HC.  fine ftacti cbhcihuatt; , triangulum  Ack. 
equate  eft.  Atqui  trapezia  ID,  XE,  bc.concisuant  rationem  rrapezij  G B , ad 
trapezium  HC;  (cum  enim  triangula  AGK  i BHK,  tlK,  be.  Cnt  continue 
proportionalia, corum  quoque  differencie  nempe  difta  trapezia  erunt  contin  Ja ) er- 
go triangulum  A G K , trapeziorum feriei  rnid'erte  eft  equate:  Qajoderat  demon- 
Ittandum.  . . . 


V, 

Sac  “ 

*n-* 


-e'  b ita-U: 

ft  b,. 


PROPOSITIO  CXXXIX. 

EStd  qUadratonim  (cries  H K,  bafes  habens  in  diredam^  tirminiim 
longicudinis  K:  & cx  Kpcr  Hdu&arefta  KH  cangat  per  propofi- 
tionem  tji.huius  omnia  (crici  quadrita,ac  concurrar  cum  AL  inGiin- 
uentadcinde  per  propof.go.huius  tinea  A Q.que  zqualis  (it  feriei  bafiurri 
impariu  ABtC  D,E  Fjdiuifacj,  bifatiam  LG  in  Mjfiatrcdtangulu  QAMP; 
Dico hoc triangulo  AGK; equate elfe. 


cDtmonflr*ti&. 


pRoducitur  L H in  R,&  B H in  O i iinea  MN  Oparallctaeft  ex  datis  ad  A Q^qu? 

•*-  equidiitac  LHi ergo  MN  O paralletaeftad  LH.&quia  GMzqualiieft  MLl 
etiam  GN  equaliseritNHifuntautcmb  OH.ML.ideft  MG  equates,  baneu- 
li  OHN  ■ MGN,  equates  : ergo  zquanrnr  triangula  M b N , N OH-’  addiroqu* 
communi  LMNH.triangulum  LGft  • rectangulo  LO  equate  eii:  quarc  qua- 
drature AH  eft  ad  triangulum  L GFt,  vt  idem  duadfatum , ad  reflangulum  I.  O, 
hoe  <*eft  Vt  tinea  AL  ad  lineam  L\i  Prererea triangula  LGH;  THI,  VlX.J iib,,\ 
fimllla  font;  b homologa  latcta  L H,  T I,  V X;  adcoquc in duplicata ' ratione late- « Unl- 
rum  LH, T Ii V X, be. igitut  cum  quadrata  AH,  Bl,  be.  tint  ineorundem  late- 
rum  duplicata  ratione;  pater  triangula  di3a,quadratis  proportionalia  efle.vnde  per- 
tnutarido  Vt  quadratum  AH  ad  triangulum  L GH,  lie  quadra  turn  BI  ad  triangu- 
tum  THI|  bquadratuiii  CX  ,ad  triangulum  VlXtatqueitain  intinicuin.  Ergo 
Vt  quadratum  AH  ad  triangulum  LGH,  hoc  eft  ex  ante  demonfiratis  vt  ALad 

S 2 LM, 
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»u.fmA.  LM,JCc omnia  quadrate,  ad  omnia  triangula.  Atquivt  AL  ad  LM  fie  etfam  eft 
rcdangulum  AR  adredangulum,LP.  Igitur  vc  omnia  quadrate,  ad  omniatrian- 
gula,  lie  rcdangulum  A&  ad rcdangulum  L P.  Acqui rcdangulum  AR,  arquale 
eft  coti  b quadracorum  feriei  .{eftenim  A Q^arqualis  tcrici  baiiumimparium  A B, 
“ CD,?cc.&:  AL,  AB)  ergo  cum  feries  quadracorumofteniafitarqualiseflcredan- 
c 14.  jim#-  gulo  A R ; eciam  tota  ttiangulorum  feries  redangulo  L P 'xqualis  crit.  quart  co- 
>*■  -w  turn  rcdangulum  A P,  ytrique  (crici  quadtatocum  ac  cciangulorum,  hoc  eft  feriei 
■ trapeziorum  GB,  H C , 1 D,  See.  arquahitur:  fed  trapeziorum  feries , d conftituiC 
iul’1  triangulum  A G K.  ergo  rcdangulum  A P criangulo  A G K atquale  eft.  Qjjijd  erat 
demonftrandum. 

(orollarium. 

■pX  difeurfu  dtmonftrationis  cofligirur,  rcdangulum  M L R P,  progreflloni  triao- 
A-^uIorum  G LH,  HTI,  Src.efte  acquaie i rcdangulum  vero  GLR , duplum cf- 
fe  eiufdem  ttiangulorum  progreifionis. 

PRO  ,P*0  S I T I O C XL. 

* 

1 1 Sto,  vrprius,  quadratotum  feries  HK,  inferipta criangulo  A G K-, 
A Q xqualis  feriei  bafium  imparium  A B,  C D,  &c. 

Dico rcdangulum fub  A Q, & lincis  GA,  AB,  tamquam  vna  con- 
tentum , re&angulo  G A K xquale  efle. 

Dcmonttratio. 


T^Iuidarur enim  LG  bifariamiri  M: igitur  lines compofita  ex  GA,  AB,  bis 
cnncinetlineasLM.L  A.quarecompofita  exG  A.ABdupla  eft  linear  AM  ergo 

ttjntl  re“JnKu*um  kb  AQ_gc  compofiraex  G A,  A B , duplum  eft 'redanguli fub  AQ, 
ftjf.trib  & AM-  Atqui  rcdangulum  fub  A Q Sc  AM,  xquatur  f criangulo  AG K:er- 
im.  go  rcdangulum  fub  A Q_&  G A , A B tanquam  vna  linea , duplum  eft  trianguM 

AGK.  Quarecum  Sc  rcdangulum  GAK,  eiufdem  trianguli  GAKfic  duplum, 
cquabtinturinrcrfe,  rcdangulum  fub  AQSceompoGta  ex  GA,  AB,  &redaa- 
gulum  GAK.  Quod  erat  demonftrandum. 

Lemma. 

T Atus  AR  trianguli  AFK. 

. 'lie  diuifum  per  lineas  la- 
reri  A F parailelas , in  con- 
tinue proportionates  AK, 
BK.CK.kc. 

Dico  trapezia  FB,  GC, 
H D,  &c.  clTc  fimilia. 

Demta- 
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Demonftratig. 

OBIinearum  AF,  BG,  CH  zquidi(lai*ciam  t angulus  FAB(  angulo  GBCi 
Sc  GFA,  angulo  HGB,  & BGF.  angulo  CH  G,  Sc  AB  G,  angulo  BCH, 
equalised.  Deindequia  AK,  BK,  CK,Scc.  funt  continual  proportionates , cric 
AB  ad  BC  , ’ Sc  BC  ad  CD  , vt  AK  ad  BK.  Cdtn  igitur  etiam  FA  fit  ad 
GB,  vt  A K ad  B K,  erit  F A ad  GB , vt  AB  ad  B C»  Sr  permutando  FA  ad  A B, 
vt  GB  ad  BC:  fimilitercum  AB  fit  ad  BC  bvt  AK  ad  BK>  hoc  eld  ex  hypothe-  btlid. 
fi  ,vt  BK  ad  CK,  hoc  eft  vt  B G ad  H C j erit  permutando  AB  ad  B G,  vt  BC 
ad  C H r non  alitcr  etiam  oftendemus  B G eflfe  ad  GF.vtCH  ad  HG,&  GF 
ad  FA,  vt  H G ad  G B.  quare  cumtrapcziorum  FB,  GC  Sc  anguli  omn.es  fint  *- 
quales,  Sc  latcra  circa  arqualcs  angulos  proportionalia,Trapezia'FB,GC  Sc  omnia  cptf.i.flk 
reliqua,  ctunt  fimilia.Quod  erat  deroonftrandum.  **• 

PROPOSITIO  CXLI. 


DAtaficquadratorumferies.habcnsbafesindireiSum,  Sc  ternflinum 
longitudinis  K,  infcripra  triangulo  A G K ,•  ac  primi  quadrati  la- 
tere LM  bifeddo  in  F,per  Fducatur  rebda  FK.occurrensipfi  AG  in  I. 

Dicocriangulum  AIK  leriei  quadratorum;  triangulum  verb  IGK, 
feriei  triangulqrum  L G M,  T M N , See.  equale  c(Te. 

Demonjlratio. 

CVm  LM  bifcfda  fit  in 
F.Sc  SM,  IL  ex  hy- 
pothefi  fint  parallel*,  patet  ^ 
tnanguU  iFL,  SFM  *-.J 
qualueffe,  ac  ptoinde  ad- 
dito  eoromuni  ALFSB, 
trapezium  A I S B qnadra- 
to  A M zquale.  Deinde  cu 
pereorollarium  propofitio- 
nisrif.huius,  progreffionis 
bafium  AB,  BC  terminus 
fit  K,  erunt J A K,  B K,Scc. 
continnz : quare  cum  etiam  AI>  BS , C X,  & c.fint  patailclj,  ctunt  per  lemma,  tfa- 
pezia  IB,  S C,  X D>  See.  firoilia  inter  fc.vnde  Sc  'trapezia  1 B,  S C,X  D.Scc.  funt  <■# «rf. 
in duplicata  ratione  laterum  hotnologotum  AB , B C » C D,  See.  attjui  Sc  quajjrata 
AM,B  N,  C O,  See.  funt  in  didorum  laterum  duplicata  ratione , ergo  trapezilf  In  St 
quadratisproportionalia.&vtprimumftrapeZiumlB,  ad  primumquadrarum  , ita  fi‘>»i. 
totatrapeziorum  feries,  ad  quadratorum  feriem.  Atqui  primumtrapezium,ofiendi- 
musprimoquadrato  equate  efife,  ergo  trapeziorum  etiam  Sc  quadratorum  fqo«f 
equates  funt.  Deinde  feries  trapeziorum  e G'Bt  MC>  ND , conftiruit  triangulum 
A GK,  ergo  St  feries  trapeziorum  IB,  S C.  triangulo  AIK  equaliserit;  Qjrare 
triangulum  AIK,  quadratorum  feriei  zquibicur : Quod  erat  primumjex  quo  etiam 
patet  fecundum.  quae  erant  demonflranda. 

PROPOSITIO  CXLI  I, 


DAta  fit  planorum  fimilium  feries  habens  bales  homologas  in  dire- 
ddurn,  8c  certninum  longitudinispunftum  K;  fit^ue  leriei  rationis 
A B prime , ad  terciam  C D,  equalis  linea  V I:  linea  verb  T feriei  rationis 
A B prime,  ad  E F quintam  fit  equalise 

S 3 Dico 
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PROGRESSIONES 

t)icO  leriem  totam  planorum  AM,BN,COj  DP,  Arc,  eltead  (ericitt 
planorum impanum  AM,CO,  EQ,&c.  vclinea  VI  eft  adlincam  T» 

Dcmonjlrdttt. 

C Erics  bafium  imparium  AS, 
^CD,EF,  arc.  conftituatur 
feparacim , yc  VX  ipfi  A B,  8c 
XYipfi  CD,  Sc  YZipfi  EF 
fit  zqualis : itcmque  plana  fu- 
jr  per  his  fail  a plants  AM,  CO, 
EQ^zqualiafinr,  Scfimifta.  pa- 
ler igitur  /erics  rationis  A ft  ad 
Et',  & rationis  VX  ad  YZ, 
cafdem  effe.  quarc  ctlm  T z- 
tjualis  fit  fifriei  A B,  EF.  ctiara 
leciei  VX,  YZ  , zqualis  era. 
Deirtde  ferie s , planorum  A M, 
» B N,  CO,  eft  ad  planum  AM, 
vt  linea  V I ad  A B r & feries 
• planorum  V « , X 8.  Sec.  eft  ad 

* — ' f planum  V X , id  eft  ad  planum 

AM,  Tt  T ad  Y“  ,’id  eft  ABs 
' Atqtli  vt  V lad  A B, ficrcflan- 
gulumfub  V I 8c  A B , ad  qua- 
dratum  A B : 8c  vt  T ad  A BJic 
reftangulum  fub  T 8c  AB,  adquadrarum  A B ••  ergo  (cries  planorum  AM,  BN, 
See.  eftad planum  AM  vc rc&angulum  fub  VI  8c  AB, adquadrarum  A B : 8c fe- 
ries planorum  V «,  Xft.Scc.  eftad  planum  V<*,hoccft  AM.vtreftangulum TAB 
adquadrarum  AB.  Igicurpermurando  feries  AM, BN,  eft  ad  re&angulum fub  V I, 
AB,  vt  planum  AM,  adquadrarum  AB  : itemqucpqrmucando  feries  V a , XU 
eft  ad  redangulum  TAB,  vt  idem  planum  AM  ad  idem  quadratum  AB.  ergo 
feries  AM,  B N,  eft  ad  rcftangulum  fub  V I A B vt  feries  V «,  X fl  ad  rcflanguluiu 
TAB.-  8cpcrmutando  feries  AM,BN,cftadfcriem  V «i  X fl,  id  eft  ex  conft  ruftio. 
ne ad  feriem  A M,  C O, E Q.  vt recftangulum  fub  V I A B ad re&angulum  TAB, 
hoc  eft  vt  linea  VI  ad  lineam  T : Quod  erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  CXLII  t. 

DAts  lint  cjuadratorum  feries  binae  , qux  habeant  bafts  indire&um* 
Sc  longitudinum  terrrunos  puntta  K 8e  R.  ficautem  AKdiuifa  in 
O,  in  rationc  A B ad  BC  , 8c  FR  diuifa  lit  in  P , fecundum  rationem 
FG  ad  GH. 

Dico  fcriem  quadratorum  N K,  ad  feriem  quadratorwn  N R , ratio 
nem habere compofitam ex rationibus  AB  ad  FG,  & AO  ad  FP. 


P R O- 
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C Erics  qua  drarorom  MK»,*-  >!)>.*•. 
^quatur  rc&angulo  O A B.Se 
ferics  quadratorum  NR,  re- 
dangulo  PFG  aiqualis  eft. 

Atqui  ratio  redta  ngulorum 
O A B,  P F G ex  itcerum  A B, 

FG,  & A O,  F P i rationibus 
componirur , ergo  eriam  ierie- 
K rum  M K,  N R , ex  ijfdem  ra- 
tionibus proportio  componi- 
tur.  Quod  erac  demonftran- 
dum.  SedhocTheorema  tm- 
uerfale  reddamus. 

PROPOSITIO  CXUV. 

T?  Adcm  manente  figu- 
ra,  datar  fint  (cries  Bi- 
ns planorum  fimilium, 

^ quarumlongitudincs  func 
AK,  FR  : (ic.autcm  AK 
diuifa  in  O,  in  ratiotie  A B ad  B C,  & F R in  P , in  ratione  F G ad  G H. 

Dicp  feriem  planorum  fimilium  M K , ad  reriem  planorum  fimilium 
NR,  habere  rationcmcompoficam  ex  rationibus  AB  ad  FG,  & AO 
ad  FP.  V , ;M 

* Demonfiratio. 

CVpcr  ijfdem  baGbus  Gantbinatquadrqtorum  feries,  & lineis  CD,  HI,  srqualet 
*^fiant,#B,iG:  dcinde  vt  A«,adAB,  & Ff.adFG  fiat  quadratics  A B*  ad  A 3 
•qnadratu.&quadratuip  FGad  quadratutn  F #.  itaqoe  quadrataxnfupcr  A/Sxqtiibi- 
turb.feciei  quadratorum  M K:  planum  veto  fuper  A/3  Groileplams  AS,BT,FV’»^,oJ*' 
GX, &c.  xquabitur  feriei  planorum  S K : fimiliterab  altera,  parre  quadrature  Ta- 
per Pi  feriei  quadratorum  N R , & planum  fimilc  fuper  eadem  Pi,  planorum  fe- 
riei  VR  arquali  irubtilcaque  feries  planorum  SKcft  id  reriem  planorum  V R, 
ft  planum  fuper  AS,  ad  planum  I-' 6 : Item  feries  quadratorum  MK  eft  ad  feriem 
quadratorum  hi  R",  vt  quadratuhffuper  AO , ad  quadrarum-  fuper  F I-  Atqui  ple- 
num AS  eft  ad  planum  Ffl,  vrqtiadraMin  A/S.adqutdraturu.FS ; fcilm  enim  tatiii 
quadtata  , quart,  plaVia  ex  conftruiftione  fine  fund  I a,  vrraquedunt  in  dupjiqata  ratio- 
nis AB  ad  F $ :) ergoferies planorum  SK  eft  ad fenemplanoriim  V R,vt  feries 
quadratorum  M K ad  feriem  quadratorum  NR.  Atqui  per  precedent,  ieriesqua- 
dratprum  MK  ad  feriem  quadratorum  N R,  rationem  liabetcompoGrara,exracio- 
n/bus  AB  ad  F G.  & AO  ad  F P,  ergo  & planorum  feries  SK  ad  feriem  planorum 
V R , rationem habet ex  ijfdem  rationibus compoGtam  : quod  erat  demonftraudum. 

PRO  POSITIO  C X L V. 

i ■'  ' • 

D.  Arr  fine  quadratorum  feries  H K,  L G,  in  qtiibufuis  rationibus, ab 
Jaqualibm  qeadratis  incipientes : fitque  linca  S feriei  rationis prim/e 
AB  ad  tertiam  C Q.itemquclinca  T,  feriei  rationis  DE  prim*  ad  ter- 
tians F R squalls.  . 

Dico  feries  quadratorum  eamproportionem  habere  quam  lines, S,T. 

Dfmsn- 
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blemari  fatisfacere.  Nam 
cum  ex  conftruftione  AB 
fit  ad  BI.vc  AF  ad  BF; 
etit  AF  zqualis  * feflei 
ratioms  AB  ad  BI.Dcin. 
de  tx  conftruftione  rc- 
ftangulum  BH  sequarur 
quadrato  BN,  ergo  qua- 
dratum  AM  ad  rcftan. 
gulum  BH  , & quadra- 
tun)  BN,eandem  hsbec 
racioncnm  vnde  ciltn  qua- 

drttum  AM,  fit adquadratom  BN  vt  AB  ad  CD.eritquoque  quadratum  AM 

*HefcAB  ad  Hi”  ’ ” » 5 *t  C&£V,i  vt  <>uadrarum  AM  adrcftangulum 
_ Y ’ ® ^ * cfS°  A B eft  ad  C D , vt  A B ad  B I .•  ajquantur  igitur  C D 

PAfi'fdoftr  ",am  *‘lua?,s  (Ct‘C1  rationis  AB'ad  CD:  Suarc  reclangulum 

hoeeftftrlri tne Ta™  A?  *Jua,eJcftferiei<!uad«torum  AM,  BN,CO,Stc.  hnlJ* 
TOG  eft  feriei  MK.  fa&um  ig/ttrr  eft  quod  poftuJabatur.  itu. 

DcmonHratio  alia. 

TM?  MK  Pcr *»  huim ad reliquam  feriem  NK,  vtqua- 

w lx  quadratum  BN,  hoc  ertcxconft.  ad  reftangulum  BH.  At- 

Idum  fT' * ’ ,rtaing1*,lJm  AG  Cll  ad  reftangulum  BG,  vr  rcftan- 

f ^eftaj.gu/un,  B H , ergo  leries  M K ell  ad  leriem  N K , vt  A G ad 
«U“iC,,:0  ‘5u*dfalum  AM,  eft  ad  reliqtnm  leriem  NK.,  vtqtiadm- 
xquantur  0^^'"°  r'ain*“lu,m  B G . ergp  IcricsN  K,  Sr  reftanguW,  g fi 
lVfZ^Z  ~n‘ ilidU0  ^tt0  A M-,  totalities  MK,  St  r.ftangu^ 


L 

A 


Corobarium. 

I ■ 


i s 


K, 


tSto  linea  A1  fcfta  in  B,. 

*-'Petitur  addi  IK,  vc  AI 
fit  adlK.vt  AKadBK. 

Conftrufttt  i£  demonflrattt. 

CVper  A I fiat  in  altitudi- 
0ne  A B reftang  jlutn  AG, 

cuicqualis  c inucniatur  ie-  «i»7.  a*, 

ries  quadratorum  baiibus 
indire&um  pofitis  MNKi 

^“si,<3uadrat0  A B,  line  AM  , & terminum  habenslongitudinis  K : Dico  A- 
rie^rK0<A^‘ebaWi%CuinCn'<Dreaangulum  AGexconftruftioncfir  arquale  fe- 
tad  V‘  AB  ad  BC>  vti  c*  “»•  huius  facile  demonftrari 
poteft.  & quia  terminus  iongiiudmisfcrici  quadratorum  eft  K , progreflionij  etiam 
bafium  terminus 1 fcrit  Kiergo  AK  eft  cad  B K vr  A n Sr  A progrcuionij  etiam 

ftratav,  AI  ad  *K.  ffi,8itLtqUod?«c6aturB  BC-hoce«P«d—  «*•** 


PROPOSITI  O CXLViri. 

E5t°  %urap,an®su*cumauc  FI,  aqua  fimilis  auferaturFG,  petitur 
exhiberi /cries  planorumfimilium,qu*incipiat  a piano  ablato  FG 
& date  piano  FI  /it  zqualis.  r ’ 

T Can- 
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PROGRESSIONES 

ConflruRto  (s  demon  fir  tan. 


V7T  planum  FI  ad  Tegmentum 
' Gl,  fie  planum  FG  , fiat  ad 
Tegmentum  atiquod  GH,  deinde 
piano  FG  Eac  fimile  fit  tequale, 
AM,  SC  fegmento  GH  zqualefit 
JK  planum  B N , fimile  autem  planis 
A M,  F G,  FI,  Denique  progtef- 
fionis planotum  AM, BN,  conti- 
nuatat»  inueniatur  terminus  logi- 
rudims  K.  OicoTcriem  planotum 
fimilium  M K pofiulato  fattsfact. 
re.  eft  grnim  toca  Terics  planorum 
MK,  ad  rcliquam  Teriem  NK, 
vtkplanumAM  ad  planum  BN, 
hoc  eft  c x conitruftionc , vt pla- 
num FG  ad  Tegmentum  GHiicd 
rurTum  ex  conftruftione  planum 
FI  ell  ad  Tegmentum  G I,  vt  pla- 
num F G ad  Tegmentum  G H>  er- 
go Teries  MK.eftad  reliqua  N K» 
vt  planum  FI  ad  Tegmentum  Gl. 
Quareper  conuerfionem  rationis 
(cries  MK,  eft  ad  planum  AM.  vt  planum  FI  ad  planum  FG:  Ted  ex  conilruetio- 
ne plana  AM.FG  acqualiaTuniiergo  etiam Terics  planorum  fimilium  MK.Sc  pla- 
num FI  atquatta Tunr, Quod erat faciendum, 

PROPOSITIO  CXLIX. 

DAta  (It  progreifio  quadratorum  M K,Se  quadracum  aliud  D P.quod 
minus  c(Te  debet  ferie  M K.  pecitur  exhiberi  atia  feries  quadratoruna  , 
incipient 4 quadrato  D P,zqualis  ferici  MK. 

finflrutiio  (S  demonflreuio. 

'piatreftangulum  AG  in  alt  i- 
„ df tudine  AB  , estquale  ferici 

datz  MK.  deinde,  ( quoniatn 
quadratum  D P ponitur  minus 
Tcric  MK,ideflexconfttuftio- 
ne  reftangulo  A G, ) auge  qua- 
dracum DP,  reftangulo  ES. 
vtrcftangulum  totum  D S , at- 
’ quale  Gt  reftangulo  AG:  tuna 
reftangulo  DS  J inueniatur  a e- 
qualis  (cries  quadra  toru  PQH. 
incipient  i quadrate  D P.  Dico 
•Teriem  PQH  foluerc  Problc- 
mi.  Nam  ex  conltr.  Teries  qua- 
dratorum P QH  incipic a qua- 
drato  dato’  D P , Sc  zqualis  eft 
reftangulo  D S,  hoc  cftcxcon- 
Ttruftione  reftangulo  AG, hoc 
ell  rurTum  ex  conltruflione  fe- 
riei  da t*  M K.  Factum  igitur  eft 
quodpetebatur. 

PRO- 
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fROPOSITIO  CL. 

DAtafit  iteruihquadratorum  ferics  MK  , Sc  aliud  quadratum  D 
item  ratio  quxuis  due  maioris  fiuetninoris  inxqualitatis  V ad  T. 
petitur  exhibcri  (cries  quadratorum  incipient  a quadraco  D P , & habeas 
adferiem  MK,  rationem datam  V ad  T. 


Conftrn8io  & dcmonftrtun. 


* 

' 

* 

- — — J 

h 

< 

! 

n 

F 

y 
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Clat  • reflangulum 

xqualcferiei  MK,  Sc  in 
eadem  altitudine  re&angu- 
lum  A L>  quod  ad  re&angu- 
lum  A Gi  datam  habeat  ra- 
tionem. (i  iam  quadratum 
DP  maius  fit  aut  stquale 
redangulo  A L,  impoifibile 
eft  probiema.  Minus  ergo  fit 
oportet  quadratum  DP  re- 
dangulo  A I,.  Itaque  au- 
geatut  rcdangulo  ES , ita  ^ 
vt  totum  D S b redangulo  jm.' 

A L xquale  fit.Tum  teftan- 
guto  DS  inueniatur  squa- 
lls ferics,  quadracoru  p Q_H 
incipiens  a quadraco  DP. 

Died  hanc  foluere  probie- 
ma. 

Ex  conftru&ione  cnitn 
ferics  PQ,H  incipita  qua- 
drato  D P , & zqualis  eft 


te&angulo  D S , id  eft  ex  conftrudionc  reQangulo  ALquara  cum  redfangulum 
ALct  conftrudione  fit  ad  reftangulum  AG,  vt  V ad  T,  etiam  feries P Q_H 
erit ad redangulum  AG,  idcftruriumexconftrudionc  adferiem  datam  MK.vt 
V ad  T.  Fecimus  ergo  quod  pctebatur.Nuncverd  vtramquepropofitionemprza 
cedcncem  vniuerfiUcm  faciamus, 


propositio  c l l 


DAta  Ct  planorum  fimilium  progreflio  vtpriiis  difpofita  MK,  fit 
aliud  planum  DP  fimile  planis  feriei  MK:  Petitur  exhibcri  fimi- 
lium planorum  ferics,  incipient  a dato  piano  DP,  zqualis  veto  ierici 
datz  MK. 


A Confine 


3gk 


4 
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P R O G RES  S I O N E S 
ConfiruSlto  & demonflratio. 
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im. 


s 
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DLanis  ■ fetici  MK  zquale  ac  fimile 
fiat  planum  TVR.fi  /am  planum  da- 
turn  DP,  atquale  auc  maius  fit  piano 
TVR,  fieri  problemanonporeric  : mi- 
nus ergo  fir  needle  ell.  ltaquc  inuenia- 
turferics  i>  planorum  fimilium  PQH, 
quz  zqualis  fir  piano  TVR,  iiincipiat 
a piano  dato  DP.  Dico  hart/  folucre 
problcma.  ’ 

Nam  ex  conftruflione,  feries  P QH 
incipita  dato  piano  DP,  & zqualis  ell 
piano  TVR,  id  eft  ex  conftrudione  fe- 
riei  data:  MKi  Faftum  igitur  eft  quod 
poftulabatur. 

PRQPOSITIO  CLIL 


aus.Si 


DAca  fit  iterum  planorum  fimilium  feries  MK  , & aliud  planum 
OP, fimile  datxfericiplanis.itemque  ratio quxuis, due  maioris,  fi- 
ueminoris  inxqualicatis  “ ad  (3.  Pecicurexhiberi  feries  planorum  fimi- 
lium, quz  incipiat  a piano  D P,  be  ad  feriem  M K,  datam  nabeat  ratione. 

:■  (onflruftto  (y  demonflratio. 

Clat  planis  ferici 
rMK  c zquale 
planum  L,  dein- 
de  vt  a ad  (3,  fie 
fiat  planum  fimile 
TVR  ad  planum 
L,  fi  iam  planum 
datum  DP.  zqua- 
le vel  maius  eft- 
piano  T V R, fieri.,, 
problcma  non  po- 
tcric.  Minus  ergo 
planum  DP  fic 
oportet  , piano. 
TVR:  Itaque  in* 
ucniatur  d feries 
planoru  fimilium 
PQH  , incipiens 
a piano  DP  , a- 
qualisvcro  piano 

TVR.  Dico  hanc  problems  foluere.  nam  ex  conftru&ionc  feries  P QH , ineipit  i 
piano  dato  D P,  Sc  zqualis  eft  piano  TVR,  quare  cum  planum  T V R ex  conftru- 
ftione  datam habeat  rationem  ad  planum  L,  etiam  (cries  PQH  ad  planum  L» 
hoc  eft  rurfum  ex  conftruftionc  ad  feriem  datam  MK,  habebit  rationem  datam: 
Faftum  igitur  eft  quod  petebatur. 


(( 
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GEOMETRIC  A. 

PROPOSITIO  CLIII. 

ESto progreflio quadracorum  GHK, ‘bafibus in  direiSuro pofitis , 8c 
tcrminum  longicudinis  habeas  punitum  K. 

Dico  quadratum  fuper  cota  A K fa&um,  ad  fcriem  datam,proporcio- 
ncm  hab'crc  compofitam,  ex  ratione  K A ad  B A,  8c  C A ad  BA. 

Dcmonflratio. 


Flat  enim  AD  ad  DK  > vt  AB  ad  BC.  Igitur  rc&angulum  DAB,  Cue  AE, 

• xquacur  feriei  GK.  ergo  quadratum  AF,  eandem  ad  fcriem  GK,  & ad  re-  ?'»»  **■ 
diangulum  A E haber  rationem.  quoniam  aucem  AD  eft  ad  D K , vt  A B ad  B C, m' 
erit  inuertendo  accomponendo  KA  ad  DA,  vt  CA  ad  BA  Ergo  cum  quadra- 
tum A F ad  rcftangulum  AE,  rationem  habeat  b compofium  cx  rationibus  KA  ad 
DE, 8c  KA  ad  DA  , habebit  quoque  quadratum  AF,  ad  idem  reftangulum, 
compofitam  ex  rationibus  KA  ad  DE,  8c  CA  ad  B A : quare  cumferies  GK8C 
re&angulum  AE,  xqualiafint,  habebit  quoque  quadratum  AF  ad  fetiem  GK 
rationem  compofitam  ex  rationibus  KA  ad  DE,  hoc  eft  B A,  Sc  CA  ad  BA 
Quod  crat  demonftrandum. placet  hoc  quoque  theorema  vniuerfitlitcr  demonftrate. 

PROPOSITIO  CLIV. 

DAta  fit  planorum  fimilium  quorumeunque  progreflio  F G K,  ha- 
bens bales  homologas  indire&um,8c  tcrminum  longicudinis  K,da- 
txprogreflionis. 

Dico  planum  A PK  ad  totam  fcriem  F G K habere  rationem  compo- 
fitam, ex racionjpus  KA  ad  BA,  8c  C A ad  BA. 


T } Bemin- 
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Dcmonjlratio. 


CVperijfdembafibus  AB,BC,  Jrc.  conftruatur  quadratorum  feries  DEKtfiari 
• ‘-'que  quadratum  AD  adaliud  AHI,  vt  AC  ad  AK,  quod  tori ifcrieiquadrl- 
torum  DEK  xquabitur.  Super  AI  verb  fac  planum  AN1  fimile  piano  A F.  Ita- 
b».  lari  que  planum  AF  eft  ad  planum  ANI  •>  vt  quadracom  AD  ad  quadratum  AHI* 
hoccftexconftrudionevt  AC  ad  A K-Quare etiam planum  A N I.fcriei  planorum 
cticW-  fimilium  FGK‘  xqualc erir;ergo feries  FGK  eft  adplanumANI,vtferiesDEK 
adquadracum  A Hit  atqui  planum  ANI  eft  ad  planum  APK  ■ Jvt  quadratum 
•».>*».  ^ jj  j quadratum  totlus  AK  t igitor  ex  Xqualitare  feries  FG  K eft  ad  planum 

APK,vt  feries  DEK  adquadratum  A K, & inuertenda planum  APK  eft  ad  (c- 
iijiMi  riem  FGK, vr quadratum  AK  ad  feriem  DEK. fed  quadratum  AK  < ad  fericra 
DEK.proponionemhabet  cottipofitamexrattonlbus  K Aad  B A,&  CAadBA. 
ergo&planum  APK  adferiem  FGKiproportioncmhabetex  ijfdem  rationibus 
compoutam ; quod  erat  demonftrandum, 

propositio  clv. 

ESto  quadratorum  feries  habens  bales  indire&um,&  termiriutnlon- 
gitudinis  K , inferipea  criangulo  AGK,  iuxta  propolicionem  131. 
huius,  & completo  rc&angulo  A I , latera  quadratorum  producantur  in 
L S,  See.  item  in  Q,  O,  R,  See. 

Dicoexhaclarerum  produdtionc  perpetua , oriri  progrefsionem  re- 
dangulorum  MI.NL,  &c.  fimilium  , fle  continue  proportionalium, 
qux  progreliioni  quadratorum  quoque  lit  xqualis. 


Demonjhratio. 


ti  W»  • O^onism  ex  bypothefi  K terminus  eft  longitudinis  quadratorum  feriei , etiam  K 
giaJM*  ^terminus fcrit  progreflionis  bafium  A B,  B C.  Sec.  igitur  B K t eft  ad  CK.  vt 


ABad 


i 
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AB  id  BC,hoc  ell  vt  PM  ad  H N.  hoc  eft  veGM  ad  MN,  hoc  eft  ( quia  QJJM, 

HMN  fimiliafiinccriangula)  Vc  QJNt  ad  Mil » hoc  eft  deniquevc  QM  ad  ONt 
a primo  igitur  ad  vlcimum>  BK  eft  ad  CK>  hoc  eft  Ml  ad  NS  » vc  QM  ad 
ON  : rc&angula  igicur  M.I>  NL  ,proportionalia  habent latcra,  Qtiarccum  tinc&r 
a-quiangula,  erunt  fimilia  ; quod  erat  primum* 

Demde  di&a  rc&anqula  complemenra  fane  Corum  , qu$  circa  diamettwn  umc*. 

Ergo  fingulaquaJracisiingulisdatx  leriei  a xquaneur.  ergo  & progreflio  coca  toti 4 t 

progreflioni  xquahs  eric  i exquoeriam  (ccundum  pacer.  Cum  cnimquadraca  exhy- 
pochcfi  fine  in  rationc coiicinu*,  eciam  coraplenienea  iilis  xqualia, in  concinua  crunc 
analogia ; qux  crane  demonftranda.  # 


PROPOSlTIO  CLVI. 

Ilfdempofitisfiat  AX bxqualii  feriei rationis  AB  ad  CD)Stcxpun&ol>''c“■**,”' 
X,  duda  normalis  X Y fccet  lincas  PL,  G K,  in  T & V. 

Dico  rc&angulum  fub  BKV  Y.  toti  complementorum  leriei  MI, 

N L,  See.  xquari. 

Demonjiratid.  uhm 

DV catur cni :ti  AK  perpunAum  V parallela *8.  Igitur  tcftangula  c VTi  A V, 
itemque  re&angula  MY  , <tM,xqualiafunt  inter  (c.  Igitur  figura  MQIS  V 
figurx  MPA-XV  xqualiseft. quarc  communi  addito  reftangulo Z T,  erunt  rc- 
Qangula  ZI,  AT  squalia.  Atqui redtangulum  Z I eft  rcftangulum lub  Z /3,  iJ eft 
B K,  & fub  Z Q.idcft  V Yi  re&angulum  verb  AT  feriei  quaitratorum,  deft  aqua-  j(I 
le.  ergo  re&angulumfub  BKVY,  leriei  quadratorum  , hoc  cit per  prxeedentem 
ferici  complementorum  eft  xqualc.  Quod  erat  demonftrandum, 

PRO  POSITIO  CLVII. 


Ilfdem  pofitis,  qux  fupra, 

Dicoca  qux  circa  diametrum  funt  rcdangula  P Q,  HO,  See  c(Te  fi- 
milia inter  fe& continue proportionalia;rcclangulum  verb  lub  AB  SC 
V Y,  toti  corum  progrcfsiom  eiTe  xqualc. 


Demon/lratio . 


VT  PM  eft  ad  MO.  liue  MN,  fie  GP  eft  ad  ON,  ob  triangulorutii  GMP, 
MON.firnilitudincm:  quare ctrm retftangula  PQ_,  HO,  & latera  habeant 
proportionalia.&angulosxquales, erunt  (imiliai  aeproinde  Sc  reliqua  omnia  co- 
demdifeorfu  fimllaetunr  i quod  fuit  primum.  Deindecdm  fimilia  Gntdiaarciftan- 
gula,  erunt  in  duplicatahomologorum  laterum  PM,HN,  Scc.ratione.  Qqarecilm 
& quadrata  fint  in  corumdem  laterum  ratione  duplicata,  eadetil  erit  re&angUlorUm 
ac  quadratornm  proportio.Atqui  hxc  ex  hvpochcfi  funt  in  conrinua  analogia , ergo 
U ilia  l quod  erat  altcrum.Deniq;  reflangulum  «M,  xquatur  . retbngulo  M Y.Ad*  «4i  trimk 

duo 


jjt  PROGRESSIONES 

dlio  igirur  communi  P Qjjrquabitur  rc&anguiurn  «Q,  hoc  eft  reflan  gulura  fub 
V1*4*"  4-  VY,  rcflangulo  lJ  Y : Atqui  reftangulumP  Y,  ‘ duplnm  clt  pragrellioms 

triangulorum  G PM, M HN.&c.crgo  Sc reflanguhim  fub  AB&  V Y, prngrc&io- 
nis  rriangulorum  eft duplum : qua  re  ciim progtcllioreflangulorum  PQ.  HO.  &c. 
eiiam  fit  progtefsionis  triangulorum  dupla,  reflaugulum  fub  A B 4c  VYu&pro- 
greflio  rcflangulorum  acqualia  erunt : Quod  poftreimim  fuit  eorum  t qua:  cram  dc- 
roonftranda. 


PROPOS  1TLO  CLVHI. 

DAtafit  quadratorum  feries,  bafibus  indirc&um  pofitis,&  terminum 
habens  longitudinis  K : imparcs  autem  quadratorum  bafe*  A B, 
CD,E  F,&c.  notenturnumcris imparibus  j.j.j-.y.&c. 

Dico,  primumquadratum  AMefleadlecundum  BN,  vt  A Bad  CD: 
Scrurfum primum quadratum  AM  efiead  tertium  CO,  vt  AB  ad  EF; 
&adquartum  DP,  vt  AB  ad  G H.  Atqucita  in  infinitum,  bates  notatr 
imparibus  numcris,  funtpnmoquadratocumfubfequentibus  compa- 
rato , proportional  cs. 

Demonjlratio.  < ' 


I X 


bll4.J 


/''’Omparetnus  exempli  gratiaquadratum  AM,  cumtertio  CO;  Quoniamqua- 
' drata  omnia  A M,  B N,  C O,  &c.  in  concinua  funt  analogia,erunt b Sc  ba  fes  con- 
tinue proportionalesjex zqualitate igitur  etiam  A B,  C D, EF, erunt  continual;  ( cu 
inter  ipfas  atqualis  continue  proportionalium  numcrus  intcrcedit ) ergo  quadratum 
A M eft  ad  quadratum  CO,  vt  A B ad  E F ; {cum  rationes  tam  quadrati  ad  quadra- 
tum, quamlinea:  AB  adlineam  EF,  fint rationis  A B ad  CD  duplicata:) eadem 
valcbic dcmonftratio.fi  quadratum  AM  cum quouis  alio  comparetur. Conftat  ergo 
propofitionis  concluGo. 

PROPOSITIO  CLXIX. 


EAdempofiti  figura;data  fit  planorum  fimilium  fcrics  MK  habens 
bafes  homologas  in  diredum,&  terminum  longitudinis  K. 

Dico  feriem  MK  ad  nullam  fui  partem,  verbi  gratia  ad  feriem  NK 
ant  feriem  O K,  vel  feriem  P K,  Sec.  earn  habere  rationem,  quam  inter  fc 
habent  dux  quxcumquein  hac  bafiumferic,  te&x liner,  inter quaspat 
Iincarum  numcrus  intetcedit. 

D emonjlraua. 

C Erics  enim  data  M K,  cum  ea  fui  parte  eomparacur.vr inter  vtriufque  primum  cer- 
vel  par  intercedac  planorum  numcrus,  vel  impart  comparentur  primo  fe- 
ries MK  & O K. inter  quaruminicia,  imparterminorum numcrus  intercede  ; quia 

igitur 
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igitur  plana  font  in  continua  analogia,  etiam  bafcs  A B,  B C,  &c.  erunt*  continue  *»*4.*»- 
proportionates.  Quare  exxquo  etiam  A B,  CD,  EF,  erunc  continua: : ergo  pla- 
num  AM  eft  ad  planum  CO,vrl>AB  ad  EF.  Acqui  fcrics  M K c eft  ad  feriem 
OK,  vcplanum  AM  ad  planum  CO,  (funt  cnim  fimiliutn  rationum  fcrics  ) ergo 
defies  M K eft  ad  feriem  OK,  vt  AB  adEF,  inter  quas  impar  numerus  bafium 
incercedit.  nempc,  3.  A tqui  in  tora  fcric  bafium  , non  pofTunt  reperiri  du£  alia:  li- 
rex,  quae  candcm  rationcm  habcant , quim  A B,  E F,  nifi  iliac  inter  quas  idem  ter- 
narius  numents  linearum  intercede,  vti  ex  dementis  dcmonftrarur ; igitur  nulla:  li- 
near ex  ferie  bafium,  inter  quas  impar  linearum  numerus  inter  iicitur , candcm  ha- 
bent  rationcm , quam  fcrics  MK  ad  fui partem  OK. 

Comparcntitr  mod  6 dux  fcrics  MK,  PK,  inter  quorum  initia  par  planorum  fie 
numerus:  Rurfum  igitur  oftcndcmusvtiprius feriem  MK  eife  ad  feriem  PK  , vr 
AB  ad  G H.  quaro cum  inter  AB  & GH,  impar  linearum  fit  numerus,  ncm- 
pc  5 ftota  dcinonftratioprima*  partis  huic  etiam  quadrat  , vndc  patet  propofirionis 
vericas. 

PROPOSITIO  C L X. 

DAtafir  quadratorum  ferics  habens  bales  in  dire&um  & Cerminupi 
iongicudims  K.  Dcindeex  fingulis  punctis  B,  C,  D,&c.  erc&arfinr 
perpcndicularcs  A 1,  B L,  C M,  &c.  proportionalcs  continuant!  rationc 
dimidiaca  proportions  AB  ad  BC-,  & fuper  illis  pcrpcndicularibus  in 
altitudine linearum  A B,  BC,&c.  fiant  rcCtangula  IB,LC,  MD,&c. 

Dicolcnem  rectangulorum  I K, ad  feriem  retfangulorum  L K,tripli- 
cacam  habere  proportionem  racionis  A1  ad  B L,  cuius  quadruplicatam 
habet  (eries  quadratorum  EK,  ad  feriem  quadratorum  FK. 


cDemonftratio . 


'pRimuinenim  re&angula  IB,  LC, 

See.  eflc  in  continua  analogia  fie  * 
oftendo.  ratio  retlanguli  I B ad  L C»  Y - j . 

coponitur  ex  rationibus  A I ad  B L,  ^ 

hoc  eft  ex  hypothcli  B L acbC  M,  te 
A B ad  BC,  hoc  eft  BC  ad  CD;  1 

Atqui  etiam  re&anguforum  LC,  ^ J t T “ ' 

MD,  ratio  componitur  ex  rationibus 

BLadCM,  & BC  ad  CDi  ergo  * 

cade m eft re&anguli  IB  ad  LC, 5c  Y * 

LC  ad  MD  ratio  : ergo  ilia  redan-  O Jf-F* 

gulafunr  in  continua  analogia,  ha-  M 

berurque  progreftio  continue  pro- 
portionalium  rcdangulorumI,L,M,  lb — __ 

N,  K : quare  feries  I K eft  d ad  feriem  L K , vt  re&angulum  I B,ad  re&angulam  L C: 
Atqui  ratio  rc&anguli  IB  ad  L C , componitur  ex  rationc  A I ad  BL.&  ex  ratio- 
nc AB  ad  BC  , qux  ponitur  eflc  duplicata  racionis  A I ad  BL»  ergo  ratio  rc- 
danguli  IB  ad  LC,  hoc  eft  ficur  modooftendimus , ratio  fcrici  1 K ad  feriem  L K, 
eft  triplicaca  rationis  A I ad  BL.  Series  autem  quadratorum  E K eft  ad  feriem  F K, 
cvequadratum  BE  adquadracum  CF»  hoc  eft  in  duplicata  rationis  AB  ad  BC, 
hoc  eft  (vt  ex  hypothefi  colligirur)  in  quadruplicata  rationis  AI  ad  BL,cuiustri- 
plicataeft  ratio  fcrici  re&angulorum  IK,  ad  feriem  LK.  Quod  crat  demonftran- 
tium.  - 


d Xi.hmmi. 


e ibid. 
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PROGRESSIONES 


PROPOSITIO  CLX1. 

Ilfdcm  pofitislocore&angulorum  intclligatur  fuper  normalibus  AT, 
BL,&c.  conftrui  fcries  quadratorum. 

Dico  feriem  quadratorum  EK,  ad  feriem  F K,  duplicatam  habere  ra- 
tioncm  cius, quara habet  feriesquadratorum  AI,  BL,GM,  &c.  ad  fc- 
riem quadratorum  B L,  CM,  D N, &c. 

Demonfira.no. 


a an. 


CEries  EK  eft  ad  feriem  » FK  vt 
^quadratum  BE  ad  quadratum 
CF,  hoc  eft  in  duplicaca  ration/j 
AB  ad  BC-  fimilirer  ratio  fieri qua- 
drarorum  A I.  BL,  &c.  ad  feriem 
K quadratorum  BL,  CM,  Szc.  eadem 
eft  qua:  quadrat,  Alad  quadratum 
BL,  hoc  eft  duplicaca  racionis  A I, 
ad  BL:  hoc  eft  ex  hypochefi  ratio 
feriei  quadratorum  A I,  Sec.  ad  fe. 
riem  quadratorum  BL,  8cc,eadem 
eft  qi.z  AB  ad  BC.  quarc  cum 
oftenium  fit  ranoncm  feriei  EK,  ad 
‘ feriem  FK,  eftc  duplicatam  ratio- 
nis  AB  ad  BE,  eritquoque duplicaca  rationit.quam habet  feriesredtangulorum 
IK,  ad  feriem  rcdangulorum  LK : Quod  eratdemonftraudum. 


PROPOSITIO  CL  XII. 

Ilfdetn pofitis  qua:  fifpra;  inter  B A,  A I,  C B,  B L,  D C,  C M , &c.  in- 
ueniantur  mediae  proportionales  A O , B P,  C Q,  &c. 

Dicoquadrata  A O,  B P,C  Q,&c.  cubit  A i,BL,CM,  &c.  efle  pro- 
porcionatia. 

Demonjlratio. 

hi7/«di  /~\Voniam  B A,  AO,  Al.funccontinua:  proportionally,  erit  quadratum  AO,  re- 
V^danguloB  AIt>$quale:  fimilirer  reliquaquadrata  BP,CQ^!rc.  reliquis  rc- 
c us. in.  dangulis  C B L,D  C M.Scc.erunr  zqualia.quare  cum  redangula  c dida  funt  conti- 
**■  nue  proportionaliainratione  triplicara  A I ad  BL,  quad  rata  quoque  AO,  B P, 
Sec.  crunt  in  didorum  lacerum  AI.BL, Stc.  triplicata ratione  continue  propot- 
di).T»a,.t'?Dal|a-  Atqui  etiam  cubi  A 1,B  L,  Sec.  font  in  latcrum  A I , B L,  Sec.  i triplicata 
iimi.  ratione;ergo  quadrata  A O,  BP,  Sec.  cubit  ALB  L,  Sic.  funt  proportionate  Quod 
ctat  demooftrandum.  - 
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PARS  Q_V  A R T A 

. DochririMn precedent  1 parte  in  planu  demonfiratarn ,corpon- 
tnu , fottdufy  appttcM. 

PROPOSITIO  CLXIII. 

DAta fit  quadratorum  continue  proportionalium  feries , bafibus  in 
dire&um  pofitis , cuius  longitudinis  terminus  fit  Ki  fuper  fingulis 
autem  quadratiscubiconftruantur.  . 

Dicoconftituiiericmcuborum  continue  proportion  ilium, quae  eum- 
demquoquehabeanttcrminuni  longitudinis  K. 

Dcimmfiratio. 


p Atiocubi  A M ad  cubum  BN » triplicate  eft  ratiorm » A B ad  8C,  item  ratio a " v’u"’- 
*Vcubi  BN  ad  cubum  CO,  triplicate eft  rwiooK b R C ad  CO;  id  eft  ration!: 

AB  ad  BC;  ifponuntar  enira  quadfara  A M , B N , CO  Ac.  in  continaj  analo-  • 
{pajqaarecumriuoncsvrriequc.cubi  AM  ad  cubum  BN,  & ch(«  BN  adcubum 
CO,  triplicates  fine  raiioois  AB  adBjC,  eaedemetuiK.  Suntigltarcobi  AM,6N, 

C 0 in  conrinua  analgia  i eodem  modo  erunt  & reliqui  omnes  continue  pro  - 
portion  ales.  Quod  crar  prirnum.  e«  qoopateteriem  fccundmnt'Cum  enim  qua- 
dratorum A cuborum  feries,  parrter  lemper  proeedant,  idem  srtriuique  terminus  lit 
long ttndmil  occeflc  eft.  Qua:  cram  demonftranda. 

PROPOSITIO  OLKVI. 

TlOctn  pofitis;  prim*  A B,  & quart*  D£  .aeqaaiesfiant  R5,ST:con*  ' 
Atinucturqueratio  RS  ad  ST,  per plurcs Temper  terminus  T V,V  X , tie. 

Dicocubumprimum  AM,  cfTc ad quemlibct cubum  ferici propofitj, 
verbi  gratia  ad  quartum  D P,  vteftlinca  R Sad  quartern  V X. 

Jl S T VX 

V a 
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iPROGRESSIONES 
Dcmonjiratio. 

R s T,  vx . 

CVbus  AM  ad  cubum  DP,  eft  in  triplicaca*  rationis  AB  ad  DE.  Hoc  eft  per 
conftruttionem  rationis  R S ad  S T.  Atqui  ctianv  R S ad  quarram  V X>  elt  in 
tripltcata  racionc  cius,  quam  habet  R S ad  S T -*  ergo  vt  R S ad  V X , lie.  cubus 
AM  ad  cubum  D P.  Simili  ratiocinationeoftendemus  cubum  primum.adqucmuia 
ferici  cubum,  eandem  habere  rarionem,  quam  habet  R S ad  lineam  qux  xque  di- 
ftabitaprima  R S,atquecubu$acuboprimo  A M.  Quoderat  demonftrandum. 

CtroUarium.  . . ...  . 

DVo  hxc  theotemata  eadem  feruata  demonftratione , ad  omnia  fithilium  corpo- 
rum  genera  liccbic  cxtcnderc. 

PRO  POSIT  1*0  CLXV. 

DAta  fit  quadratorum  ferics.habens bafes  in  direftum,  & ternitnum 
longicudinis  K.  fuper  quadrat  is  autem  fingulis , exftrutti  fint  cabi: 
Petitur  ferici  cubicx  xqualc  parallelepipedum  exhiberi. 

ConJlruSlio  & dcmonftrMio. 

SEriei  rationis  prim*  ba- 
feos  A B , ad  quarram  D E, 

biz  kumi.  jh  a Faci1  xqualem  AF, & fupef 

AF.in  alntudine  AB,re£tan- 
gulum  AG  : deinde  fuper 
feftangulo  A G.  inaltitudi- 
ne  AB.  conftrue  paralleled 
pipcduin  re&angulum.  Dies 
hoc  ferici  cubicx  zquari. 
Vel  fuper  quadraro  AB  in 
altitudmc  liner , atqualisfc- 
riei  rationis  A B ad  DEifacparallelepipcdum.  Dieohoceffe  qur  fitum.  Fiarenirti 
B I zqualis  D E.  Quoniam  igitur  ex  conftruftione  ferici  ranopii  A B ad  B 1,  Hue 
‘"  “'  AB  ad  D E,  zqualis  eft  AF,  erir c A F ad  BF,  W A B ad  B I , hoceft  u A B 
iu./rni  ad  DE:  quia  autem  quadrata  ex  hypotheli  funt  continua,  crunt  liner  AB,  BC, 
pit-  «*i).  Q i)i  DE.Scc.  in  continue analogia  »vnde  $c  cubus « AM  ad  cubum  BN>vc  AB 
ad  DE,  hoc  eft  (iicutoftendi)  »t  AF  adBF : Quare  cum  parallelepipedum  AGs 
fit  ad  parallelepipedum  B G,f  vt  bafis  A G ad  Eafim  BG,  hoc  eft  vt  g AF  adB  F» 
S eric  cubes  AM  ad  cubum  BN,  v;  parallelepipedum  AG,  ad  parallelepipedum 
B G : Atqui  tota  hfcricscubica  MK>  eft  ad  fencm  cubicam  NR,  vt  cubus  AM  ad 
k ti.hu, cubum  B N , ergo  parallelepipedum  A G , eft  ad  parallelepipedum  BG,«  ferici 
cubica  MK,  adlcriem  cubicam  NK:  ergo  diuidendo  cubus  AM,  eft  ad  paralleled 
pipedum  BG,  vt  cubus  idem  AM,  ad  fetiem  cubicam  NK  t (cumenim  parallcle- 
pipcda  AG>  BG  conftruQafintfupra  bafes  A G,  B G, in communi alntudine  AB. 

?atet  cubum  AM  efleexcelTum  parallelepiped*  A Gluper parallelepipedum  BG.> 
taque (cries  cubica  NK  Sc  parallelepipedum  BG,  crunt  xqualia  i communique 
addicocubo  AM,  rota  fcricscubica,  & parallelepipedum  AG  xqualia  erunc.  Fa* 
ftum  igitur  eft  quodpctebacur.* 
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CorolLarutm. 

TTaquefi  fuerint  propofine  binie.,  vcl  plures  cuborum  progrefliones , e t i aYn  ratio- 
*uum  dill] milium,  cognolcccur  earum proportio inter  fc,  ii  pcrhanc  propoiitioncm 
fingulis  cuborum progteflionibus  xqualia  parallelepipeds  conftituantur. 

PROPOSITIO  CLXVI. 


DEnturbinx,fed  squales  cuborum  progrefliones  rationum  diflimi- 
lium. 

Dico  feriem  cubicam  A K,  ad  feriem  cubicam  H R,  rationcm  habere 
compofitam,  ex  rarione primi  quadrat!  A F,ad primum  quadratum  H O, 
& ratione  feriei  racionis  A B primx,  ad  quartam  D E,  ad  feriem  rationii 
•HI,primx,adquarram  MN. 

Demonfiratia. 


tjArallelepipedum  fa&um  fuperquadrato  AB,  in  alritudine  line*  feriei  rationii 
AB  ad  BE,  per pricedentcm feriei cubic*  AK,  eritarquale:  fimiliter paral- 
lelepipedum fuper  quadraro  HI, in altitudine line* feriei rationis  HI  ad  MN, fe- 
riei cubic*  HR  arqUale  eft. Quarecumferies cubic*  ponantur*quales,diaa quo- , 
que  para tlelcpipeda  xqualia  erunt ! ergo  reciprocam  habent  bafium  8c  "alritudlnum  tim. 
rationcm,  hoc  eft  habent  rationem  compofitam  ex  rationibus  bafium  Sc  altitudinu: 
Quare  Sc  lerieScubtc?  AK  & HR  illis  jequalcs,  rationem  habent  compofitam  ex 
ratione  diftarum  altitudlnum,  hoc  eft  ex  ratione  feriei  AB,  D E,&c.ad  feriem  HI, 
MN,  See.  Sc  ex  ratione  bafltlm,  hoc  eft  ex  ratione  quadtati  AFad  qiladfatum  HO. 
Quod  eratdemonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXVlt. 


DAtafitquadratorum  proereflio  , bafibus  in  directum  pofitis,  qux 
terminum  longitudinis  nabeat  K.  & iuxta  131.  huius  inferipea  fit 
triangulo  AQKfCompleto  autem  rctftangulo  AM, producanturlatera 
quadratoram  in  N,  O,  P3  See.  8c  in  H,  I,L,  8cc. 

V 3 t)ico 
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ijt  PROGRESSIONES 

Dico  feriem  parallclepipedorum , fiiper  re  Aangulis  E M , F N , G O, 
&c.  in  alcitudinc  linear um  B E,  C F,  D G,  &c.  zqualcm  efle  feriei  cubi- 
cx,  (uper  quadracis  exft cudx. 

Demonfirntio. 


Dl&aenim  EM. FN, Sec.  refiangula , funr complements rcdangulorum  . quae 
funt  circa  diametrum.crgo1  lingula  quadratislingulis  ordine  funt  zqualia.Qua- 
re parallclcpipcda  fuper  complement!* alias  cxftrutfta,  cum  eafdcm  quoque cumcu- 
bis  quadratorum  habcanc alcicudincs  BE.  CF.dzc.  paret  lingula b parallclcpipcda 
lingulis  cubis  zqualia  cITc : ergo  rota  parallclepipedorum  Icrics.toti  feriei  cubic;  z- 
quacur:  quod  erar  demonftrandum. 

PROPOSITIO  C LX  VIII. 

DAtafic  progrefliolinearum  AB.BC.CD.&c.  terminatainK,  fie 
fuper  lineis  quadrata,  fuper  quadratis  autem  cubi.  Petitur  cuborum 
fenes  inferibi  pyramidi,  quadracam  bafim  habenti. 

CtnfbuBn  t?  Aemonfiratio. 


EX  punflo  K , per  X,  S,  F.ducantur  reft;  K1 . K S ,X  F , quarum  da;  ptimf  Kl. 

K 5v  occurrant  lincis  A R,  AX  produdHs  in  L 4r  Z : produ&o  deinde  plane 
A Eoccarratl.net  K.F  >n  M. ianganturque  LM.  ZM.  Dico  fadnm quod peteba- 
cur ; Ducanturenim  in adnerfis cuborum planis  diametri  AE,  BF,  CP  Q. See. 
primdigicurexhypothefi  mantfeftum  eft  vtnufq;  feriei  quadrata  A 1,  B 1$,  C O.  See. 

AS. 
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AS,  B T Jkc.  eftc  ineodeih  piano,  quarelincx"  K IL,  K S Z cranfeunt  per  omnia  *>ji  *•>«< 
punda  N,  O.Src.  T,Y,  Sic.  hoc  eft  cangunc  cocam  cuborumrerieni.  Supereft  ergo 
vedemonftremus  hneam  KFM  cranfirc  cciam  per  omnia  puncta  P,  Q_,  See.  quod 
£c  prxftabimus.  i F eft  ad  HG,  vc  1 B ad  H B,  id  eft  *c  1 K ad  NT  K , hoc  eft  vc 
BK  ad  C’K;  Ac^ui cum  feriei  A B.BC.CD  terminus  ficK,  b AK.BK.C Kiunr  “ “ 

concinua:  proportionates;  ergo  B K eft  ad  GK,  vc  AB  ad  BC:  Sr  IF  ad  HG  vc 
AB  ad  BCiquarccum  AB.IF  atqualcs finc.ctiam  BC  St  incerccpca  HG , x- 
qualeserunt;  ergo  BF  rraniicpcrvcrticcmanguli  G,  quadrati  SBHG,  cum  in- 
cercipiac  parallclam  H G xqualcm  laceri  difti  quadrati ; vnde  B,  G.  F funt  m dirc- 
flum.  Icaquecdm  ex  dementis  conftcc  diamccrosaducrfas  CP.  BG  ell'e  parallc- ^ 
las.etiam  CP,  BF  erunc  parallels.  Quia  igicur  linca  BF  eft  in « piano  BF  K , et-w‘  ' 
iamCP  in eodem1*  piano  BFKeric.  Similiter oftendemus  lineas  D Q.  CP,  efte  <in*>*.|4. 
parallclas.Sc  proinde cum  CP  lie  in  piano  B FK,  cciam  D Q die  in  piano  B F K.- 
eodem  diicurfu  demonftrabimus  omnes  BF,  CP,  DQ_,  X/3,  Sec.  ell'e  in  eodem 
piano  BFK,  (iue  AMKrdeindc  BF,  CP,  Sec.  cdmlim  in  oppoficis  planis  parjl- 
lelis,  produflxnunquamconuenienc.  quarecum fintoinnesiu piano  BFC,  erunc 
omnes  incer » le  parallel*.  Prasecrca  ex  dementis  Sc  ex  dacis  paccc  di  imccros  BF,  ciW. 
c P, &c.eirelaccnbus  I B, N C, Sr c.hoc eft  A B.  BC,  CD , 8cc.  proportionates:  ^ 

quare  fRFM  cranfic  per  amnia  pumfta  P,  Q.S,  Sec.  Quod  aueem  cciam  balis  Z M 
quadracafir.ficoftendo ; Z A eft  ad  X A,  vc  ZK  ad  S K , hoc  eft  vc  A K adB  K,  <•> 
hoc  eft  vc  LK  ad  IK,  hoc  eft  denique  vc  LA  ad  R A : Quia  ergo  XA.RAa- 
qualesfunr,  cciam  ZA,LA  g xqualcs  erunc.  Przccrca  LM  eft  ad  IF  vc  LK  ad£14 
I K,  hoc  eft  vc  A K ad  B K,  hoc  eft  vc  A Z ad  B S,  acqui  I F , B S xqualcs  iunc,  er- 
goeciam  LM,  A Z xqualcs  erunc.  Deindectim  L K fic  ad  IK,  vc  li  MK  ad  FK, 
ericLM  parallelaad  IF,  qu?  ciim  ad  AX  Z parallcla  fic , ctiam  LM  ad  AX  Z 
parallela eric.  Quia  igicur  MZ  Sc  AL  xqualcs  Sc  parallels  LM  , A Z conne- 
ftunc,  ipffquoqvic1  xqualcs  Sc  parallelxerunc;  eft  aueem  angulus  L AZ  rcClus,  ae  1 i t-t””’ 
proinde  cciam angulus  MZA,Sr  confequenccr  anguli  illis oppolaci  fun c rcdl; , balls 
igicur  ZL  eft  quadraca : Fadum  ergo  eft  quod  pecebacur. 

PROPOSITIO  CLXIX.  v 

S Erics  feupyramis  cubica  inferipta  fit  pyramidi  ALGK.  Oporceat 
py ramidis  indudentis,  & inclulz  differentiam  exhibere. 

Conjlrutlio  grdemonjlratw. 


CVper  quadraco  A Bin  alticudine  linexxqualis  feriei  racionis  AB  ad  DE  faepa- 
‘-^rallclepipedum.hoc  eft  feriei  kcubicxxqutleeric.  Deindefiacvcquadrarum  ABk  i «(■  **■ 
adquadratum  AL  G.itapyramidis  GLK  alcicudo  AK  ad  aliquam  Q_:  denique1"  4 
fuper quadraco  A B in  alcicudinelinex,qu$concineacvnamcertiamrc<ftx  Q_fiac 
parallelcpipedum.eric  hoc  pyramidi  L K xquale  i nam  parallelepipedum  fuper  qua- 
draco 


nr»  PROGRESSlONES 


• !«.«»*.  draro  AB  in  altitudine liner  Q,  zquale  eft  ‘parallelepipedo  fuper  quadrato  AG 
raw.  in  altitudine  AK>  cum  habeam  bales  exconftr.  8c  altirudines  rcciprocas.  Quate 
cAmpyramisb  LK  (it  vna  tettia  parallelepiped! fuper  AG  in  altitudine  AK  (eft 
tim*  enim  AK  altitudo  pyramidis , quia  AK  vt exconftrufl.  pr?cedentis  propoGtionis 
patet,  eftnormaliiad  ALJitemque  parallelcpipedum  fuper quadrato  AG  inalri- 
tudine  tertii  partis  icStx  Q^fiteiufdem  paralleicpipedi  tertia  pars , erunt  pyramis 
Sc  didhim  parallelcpipedumxqualia.  Quate  cum  pyramismaioriitinferipta  cubica 
pyramide,  etiamdi&um  parallelcpipedum  n'empe fuper quadraco  AB  inaltitudine 
terti?  partis  reft?  Q,erir  maius  parallelepipedo  quod  pyramidi  cubic?  ?quale  fece- 
ramus.Eademigirurerit  pyramidis  indudentis  Sc  inclufzqua:  horum  parallclepi- 
pedorum  differentia,  exhibuimus  crgo.Scc.  qnod  petebatur. 


PROPOSITIO  CLXX. 

DAtarferieifiue  pyramidi  cubic*,  pyramidem  fuper  F quadrato  da- 
to,  acjualem  exhiberc. 

QmflruUto  O'  demon  fir  at  to. 

Clciericscuboram  AM, BN. CO.  See.  Sc  datum  quadra- 
*^tum  fit  F,  8c  fiat  vt  quadratum  F ad  quadratum  A B , ita 
linca  zqualis  feriei  rationis  AB  ad  DE  ad  lineam  Q,Dico 
pyramidem  cuius  bafis  fit  quadratum  F,  altitudo  autem  tri- 
plaipfius  Q^feriei  cubicz'xqualemcffc.Nam  parallelcpipe- 
dum cuius  bafis  lit  quadratum  F altitudo  Q_squatdr  « pa- 
rajlclepipcdo, cuius  bafis  fit  quadratum  A B,  altitudo  vero  fc- 
rics  rationis  AB  ad  DE.  hoceft  <*  feriei  cubicz.  Ergo  paral- 
lclcpipednm  cuius  bafis  fit  quadracum  F & altitudo  triple 
___  recta:  Q_  triplum  erit  feriei  cubicz.  atqui  « idem  parallele- 

raw-  pipedum  triplum  eft  pyramidis  habcntisbafimF.alrirudinem 

verbtriplamrc&x  Quergo  pyramis  illi  feriei  cubicz  xqualis 
erit.  Fa&umigitur  eft  quod  petebatur. 


C 1 
ctmi. 


d iffii/w 


PRO- 


GEO  ME  TRIGiE 


‘ft. 

PROPOSITIO  CLXXI. 

Bln*  cuborumferies  quarumuis  rationum  ab  arqualibus  cubis  AE^ 
E Q incipiant. 

Dico  cubicas  fcrics  camdcm  habere  ad  inuicem  proportionem,  quam 
habent line*  SL,  NO  tequales  feriebus  fationum  ABadDI,6cEF 
ad  HM. 

Dcmonftratio. 


f)AraIldepipcdum  (iipcr  quadrate  AB  in  altitudine  S L, arquatur  = fcrici cubic* 
PK.  Itemparallclcpipedumfuperfluadrato  EF  (naltirudine  NO>  arquatur  fc- 
riei cubic*  C£R  : cumautcmcubi  AP,  EQ_ponantur  zquales , ctiam quadrata 
AB,  EF  acqualia  erunt.QuarcdiAaparallelcptpeda cafdcm bafes habebunt;itaque 
didaparallelcpipeda.hoc  eftferies  cubic*  eamaemhabebunt  rationem,  quam  alti- 
tudincs  SL,  NO.  hoc  eft  quam  habent  fcrics  rationis  A B ad  D 1.  Sc  rationis  EF 
‘ ad  H M : quoderatdemonftrandum. 


PROPOSITIO  CL  XXII.' 

* ' I 

DAtallt  quadratorum progreflio  folira,  fuperqucillis  exftru£ta fericS 
cuboram,  8d  infcriptaparallclepipcdo  AG,cuius  balls  fitquadratum 
AB, alticudo  AK,  cadem  nempcquatlongitudoferiei  cubic*. 

Dico  parallelcpipedi  ad  ferietncubicam,  eamdem  cfle  rationem, qux  eft 
DA  trium  primorum  latcrum,  ad  latus  pritnum  AB. 


Demonjl/atio. 


DA  ad  BA.  Quod crat d» memorandum. 


LInca  AF  arqualisfiat  fcrici  ra- 
tionis AB  ad  DE;  eritparal- 
Iclcpipcdum fuper  quadrato  AB 
in  altitudine  A L { quod  voccmus 
parallclepipcdum  AH  j arquale 
b fcrici  cubicqifed  parallelepipeds  b llu 
A G eft  adparallclepipcduni  A H. 
(cutncadem  lit  bails  vtriufquc)  vt 
AK  ad  A F,  hoc  eft  vt c DA  ad^0*  6*' 
BA;  ergo  parallelepipedum  AC“ 
ctiam  erk^td  feriem  cubicam  vt 
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id 

PROPOSITI©  CLXXIII. 

DAta  fit  vt  fupri  cubtirum  feriei.  O portet  cxhibcre  fuperficicm  om* 
mbits  fupcrhciebus  omnium  cubotum  progrcflionii  aat*  xquxle . 

Dtmenjlratn. 


• i|>.MwCIat>reAangulum  EHGF  aqua!*  progreffioni  quadratorum  AMi  BN,  ttc. 

rum  El  fexcupl*  Sat  line*  EH.  Dico  tedangulum  FI  efle  id  quod  quqriruf. 
Cum  fuperficies  finguiorum  cuborum  conftet  fex  quadratis  cqualibus , manifeftura 
ell omnes feriei cubic* fuperficies conftitui ex fexfcrieb'us  quadratorum  AM,  BN", 
&c.  atqui rcStngulum  HF  ex conftru  Stone feriei  quadratorum  AM)  BN,  eft** 
qualc.Ergofcx  redangula  FH,  hoc  eft  ex  eonftruft.  reSangulum  FI,  conftituet 
omucsfcrici  cubic*  data:  fuperficies.  Fccunus  ergo  quod  petebatur. 

. PROPOSITIO  CLXXIV. 

DAta  fit  cuborum  progteflio  fibi  mutuo  infiftentium  , conilituens 
py  rami  clem  cubicam. 

Dicorefiduasbafium fuperficies, nempe  BKICHG  , DONEML 
Sc  rciiquas  omnes  in  infinitum  fimul  fumpcas,quadrato  primi  cubi  x qua- 
le* efle. 

Demon  ft  rat  to. 

Clat  enitn feriei  ration* primal  AH  adtertiam  E Qrqualis  VZ;  fuper  qua  in 
altitudlne  AH  fiat rcdangulum  2j», fumpiaqne  VX  xquali,  AH  ducatur  ad 
V * parallel*  X/3,  qu*  abfemdat  quadratum  X a equate  quadraro  AG  feu  H B. 
Rcftangulum  «Z  per  79.  hums aquatur feriei  quadratorum  AG,  CL,  EP  , Sic. 
* hoccftfquoniam  cuborum  plana  omnia  font  quadrara  arqualia)  feriei  quadratorum 
HB.MD.QF,  See.  ergo  cum  » X ex  conftr.  quadraro  AB  aquale  fit  1 erit  relt- 
quum  (3  Z rcliqusfe  quadratorum  fcrici  MD , QF , Sec.  xquale.  Atqui  feries  qua- 
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dratorum  M D.  Q_F,&c.  cadem  eft  cum  ferie  quadracorum  KC,  OE,  Scc-reflan- 
gulum  igirur  SZ  lcriei  quadratorum  CK,  OE,  Sic. zquatur.  Quare cum  re&an- 
guium  a Z It  fcrics  quadratorum  HB,  MD,  QF.Jic.  itemquc  rcdfangulum  8 Z 
it  (cries  quadratorum  CK,  EO,Sic.  xqualia  finr , etiam  exceffuj  rcdanguli  «Z 
fuper  flZ.Sc  exceflus fetiei  HB,  MD,  Sic.  fuper fcriem  CK,  EO,  Sic.  xqualcs 
erunt.  Atqui exceflus  aZ  fuper  8 Z eft  a X,  id  eft  cx  conftruft.  quadracum  HB) 
exceflus  veto  feriei  quadratorum  BH,  MD.iSic.  fuper  feriem  quadratorum  CK, 
EO.Sic.  funt  figurx  BKICHG,  DONEML.FR^TQ.P.Sic,  ergo  figurx 
iliac  omnes  fimui  fumptx  zquanrur  quadraco  H B.  Quod  crac  demonftrandum. 

PROPOS1TIO  CLXXV. 


Ilfdem  pofitis, 

Dico  fuperficicm  cubicx  pyramidis,  xqualcm  efle  fupcrficici  paral- 
lelepiped! yS,  cuius  bafisj-|  lit  primicubi  quadratu,  altitudo  vero  y k x- 
quaJis  feriei  rationisprimx  AHadtertiam  EQ.  Per  fupcrficiem  autem 
pyramidis  cubicx  intelligo  htc  fuperficies  omnium  cuberum,  cxcepcis 
quadratis  CK,EO,TR,  See. 

Demonjlratio. 


15  E&angulum  k)  continetur  li- 
-*^-nca  yk,  Zquali  feriei  ratidnis 
AH  ad  E Q;  Si  alritudine  y#,quq 
sequalis  eft  A Hi  eft  enim  quadra- 
tum>£xqualequadrato  AG:  igi- 

mr,  reflagulum  ki  omnibus  qua- 
dratis  AG,CL,8rc.  xquale  eft: 
reliqnx  igirur  hederx  r t , iS , y* 
■rqualcs  funt  feriei  quadratorum 
oppofitx  feriei  AG,  CL,  Sic.  Sc 
feriei  quadratorum  BY.DI , Sic. 
nee  non  illiqu^  infra  hums  oppoli- 
ta  eft  reft  autem  Si  quadratu'my  J 
bafts  parallelepiped!  xqualis  qua- 
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drato  AS  bafi  pyramidis  cubicx,  & per  prxcedcntem , quadratum  HB,  id  eft  A< 
sequale  eft  omnium  bail um  refiduis.  Erao  tota  fuperficies  parallelepiped! , coti  py. 
ramidis  cubicx  fuptrficici  xqualis  eft. Quod  erac  demonftraodum, 

PROPOSITIO  CLXXVI. 

Atafitquadratorumprogrefliocui terminus  longicudinis  fie  K;fu- 
•1— ' pet  quadratis  aucem  exnrufta  fit  cuborum  feriet.  Deinde  per  iCf. 
hums fa&um fit  parallelepipcdum  MB,  xquate  feriei  cubicx. 

Dico  fupcrficicm  huius  parallelepipcdi , ad  fuperficicm  pyramidis  cu- 
bicx (fumendohic  fuperficiem  pyramidis  cubicx,  vt  in  propolttione 
prxeedenti  fumpfimus ) cam  habere  rationcm,  quam  linca  xqualis  fcrici 
rationis  A B primx  ad  D E quarcam,  rna  cum  dimidia  ipfius  A B.haber 
adxqualem  feriei  rationis  primx  AB  ad  C D certiam,  vna  cum  dimi. 
dia  AB. 

! Demonflratio . 


pArallclepipedum  MB  fadum  eft xqualefcriei cubicx, igicur laws  MN  xqua, 
tUtUim.  Ie  eft  * feriei  rationis  AB  ad  DE  , & NO  , OP  xqualcs  funt  ftngulxipft 
Aa  Fiat  iam  fuper  quadrate  RT  quod  fit  xqpale  quadrate  A B , parallefc. 
pipedum  QTt  in  alritndine  OR,  xquali  feriei  rarioni*  A B ad  CD.  ergo 
pcrprxcedcntcm  fuperficies  parallelepipcdi  QT  xqualis  erit  fuperficiei  cubic? 
bi./art  pyramidis.  Deinde  fuperficies  parallelepipcdi  M P xqualis  eft  redangulo  b quod 
iinea  compofita  ex  quadrupla  MN  8c  dupla  NO, A:  altitudinc  NO  fiuc  OP 
continetur.  Similiter  fuperficies  parallelepipcdi  QT  xqualis  eft  rcdangulo  cuius 
bafisfir  compofita  ex  quadrupla  Q.R  & dupla  RSjaltitudo  verb  RS  fiue  SX 
(funtenim  R^,  ST  xqualcs)  quia  lacera  fimt  quadrati  RT.  Quire  cum  di&» 
reflangula  lint  vt  bafes  (altitudines  emm  NO,  RS  xqualcs  babent  eidem  AB, 
ideo^uc  xqualcs  inter  fe  ) etiam  erit  parallelepipcdi  MP  fuperficies, ad  fuperfi- 


GEOMETRIC  v®.  tq 

ciem  parallelepiped!  QT,  vt  bails  ad  bafim  , nempe  vt  compofira  ex  quadrupla 
MN  Sc  dupla  NO.ad  compofitam  ex  quadrupla  QJrt’Sc  dupla  RS.  Atqui  vt 
quadrupla  MN  'cum  dupla  N 0,ad  quadruplanr  QR  cum  dupla  & S,  fic  MN 
cum  drdiidia  NO  ad  Q^R  cum  dimidia  RSj  ergo  fupcrficics  parallelepiped! 
M P,  eft  ad  fupcrficicm  parallclcpipedi  QT , hoc  eft  ad  (upcrficicm  pyramidis 
cubic?,  vc  MN  cum  dimidia  NO.  hoc  eft  »t  feries  rationis  AB  ad  DE  cum 
dimidia  AB.ad  QR  cum  dimidia  RS.  hoc  eft  ad  feriem  rationis  A Bad  CD 
cum  dimidia  A B : quod  crat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXVII. 

PRoporcionem  cxhibcrc  quam  fupcrficics  pyramidis  habet  ad  in- 
leriptx  fibi  pyramidis  cubicx  fupcrficicm  : co  modo  intdligcndo 
fupcrficicm  (erici  cubicx,  quo  in  prxccdenci  propofitione. 

ConJlruCho  (j4  dcmonfimtio. 


ASfumcmus  hoc  loco  pyramidem  ifofceliam,  faciliratis  gratia,  fic  eigo  pyra* 
mis  QLMRN  ifofcclis,  emus  baits  fic  quadratum  QM.cut  pyramis  cubi- 
ca  AB,  CD.  &c.infcripta  intelligatur , fafloque  quadrato  O K xquali  quadratcr- 
A B reperiatur  tinea  G H xqualis  (erici  rationis  A B prim?  ad  certiam  E Fi&  fuper 
quadrato  OK  in  alcicudine  GH.fac  parallelcpipedum , cuius  fupcrficics  xquabi- 
cur  • fupcrficiei  pyramidis  cubicx.  Dico  vt  reflangulum  fuper  dupla  I, N Sc  I.  M * 
tamquam  vnS  rcci.i,  in  alticudinc  LM  , eft  ad  reflangulum  fuper  quadrupla GH 
Sc  dupla  AO  tamquam  vna  refla , in  altitudme  HO,  fic  pyramidis  includentis 
fupcrficics , ad  fuperficiem  inclufx  pyramidis  cubicx.  Ducatur  enim  ex  vertice 
pyramidis  N ad  LM  normalis  NP  ■ qux  vt  ex  datis  facile  colliges, bifecat  LM 
in  P:  reflangulum igitur  NLP  duplum  eft  ctianguli  reflanguli  LPN.vc  pacec 
ex  elementisi  ergo  reflangulum  NI.P,  xquale  eft  triangulo  LMN.  Sc  reftan- 
gulum  NL  M duplum  eft  trianguli  LMN.  ergo  reflangulum  fuper  dupla  LN, 
in  altitudine  LM,  eft  quadruplum  trianguliLMN,  hoc  eft  xquatur  coti  fuperfi- 
ciei  pyramidis  pr?cer  bafim  : quar.e  reflangulum  fuper  dupla  LN  Sc  LM  tam- 
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ti.fuumii.  quam  vni  reftd  in  altitudine  LM  , xquatur  toti  » fuperficiei  pyramidis.  fimili 
diicurfu  dcmonftrabimuS  rcftangulum  Taper  quadrupla  GH  Sc  dupla  HO  tara- 
qaam  vnd  reft  a,  in  altitudine  H O zquari  fuperficiei  parallclcpipedi ; ergo  fuper- 
ficics  pyramidis  N i eft  ad  Tupcrficiem  parallclcpipedi,  hoc  eft  ex  conltruft.  ad 
Tupcrhciem  pyramidis  cubicz,  vc  Tunc  difta  rcftangula  inter  Tc.  Exhibuimus  er- 
go , Set,  quod  petebatur.  . 


Libri  Jecundi  finis. 
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C.IRCVLI 

LIBER  TERTIVS 


CIRCVLIS. 


ARCSVMENTVM. 

Liter  hie  omnis  in  tjualuor partes  veltfti  membra  diuiditur. 
Prtma  de  hnearum  in  cirtuluagit proportione. 

Secunda  angulos  0*  arctu  circnldres  inter (e  eomparat. 

‘ Tertiacirculoruni  mutual  inter  feci  tones  & contaBui  ekhibet. 
Quart  a Hnearum  tn  circuit*  potent  tam  contemplatur. 

CIRCVLORVM 

PARS  PRIM  A. 

De  hnearum  in  Ciftulu proportione. 

Nofositio  prim  a. 


Eqaaies  eirculi  life  lattrfeccnt  in  A & B.  centrocjuc  A,  in-* 
reruallo  ACJ,  eirculus  deferibatur,  occurrcni zqnalibus  cir* 
culi*  in  C 0. 

Dico  C,D#B,punfl«efleindire£lum. 

DtMMffrano. 

Sit  pr,nid  radios  AC,  minor  AB,  ducaturque  CB, 
occutren*  ADD,  perimetro  in  E.  fungamurqoe 
All  AC  QliOliiam  anflulus  ABC,  vtriqBc  clt- 
ctitornm  srqottium  ADB,  ACB  corMhfcnis  dl,  ecunf 
itcau  An,  AC,  rllerumqu*  fnbreiWieaqutileS;  hoc  eft 
eeOt  Ae,  zqualis  AC, it  It  punrftnminprriplicria cir- 
ettli  ADC;  ted  idem  E ,per  conftrofbcmem  ell  in  peri- 
HKtrb  eireuli  At)  B,  igltor  B punctual  eiiin  D,  idem 
eft,tr«nli!q;  C B refta.per  D,Sc  C.  quire  indircitum  funt 
punfla  C,D,B- 
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l.  Radius  A C maiorfit  rc3a  A Bdungan. 
cur  C B,  B D : & A li  re&x  , xqualis  ap. 
plicccur  C E,iunganturqi  AE,  AD.Quo- 
niam  igiiur  CE  linca , xqbalis  poniturre- 
flx  A B , & C A xqualis  ipli  AD,  line  au. 
tern  Sc  circuli  A B C,  A B D per  conftruc. 
inter  fe  xqualcs,  crit  arcus  *C  Exquaiisar- 
cui  AB  , & arcus  CEA  , xqualis  artlui 
ABD:  vndc  angulus  ABD,  xqualis  ban- 
gulo  A EC.  led  angulus  A EC  ma  cum 
‘ angulo  ‘ ABCduobus  refiis  eft  xqualis, 
igitur  Be  angulus  ABD,  cum  angulo  A BC 
duobusreftis  xquatur.  quare  CB,  BD  11- 
nexindiredtumfunc. 
j.  Radius  AC,  xqualis  lit  radio  AB.pa- 
* tctpunftumD,  incidcrc  in  B.  igitur,  See. 
Quod  fuitdemonftranduui. 

■PROPOSITIO  II. 


OCcurrantfibidenuo  xqualcs  doo  circuli  in  A fie  B.  circuli  quoque 
AHB  diameter  (It  AB,  ducarur(j;  redla  qusuis  AD,  occurrens 
perimetris  circulorum  xqu  Jiurn  in  D,  & C , 6c  circulo  A E B;  in  E. 
Dico  in  E bifariam  diuidi  reftam  D C. 

DtmonflratU). 

/^Adantprimo  puntfta  £ 6c  D<  ad  can- 
^ — 1 dem  partem  Imex  A B ; ducancur  reftz 
DB,  CB,  EB  : Quoniatn  angulus  CAB, 
duobusarcubus  D B,  C B circulorum  xqoa- 
libtn  infiftir, xqualcs  erunt  fubtenfq  D B,C  B; 
ac  proindc  anguli  ED  B , ECB,  xqualcs; 
funtaute  anguli  D EB, CEB,rc£li ob AE B 
femicirculum,  & EB  vtrique  triangulorum 
DBE  , BEC  communis  , triangula  igitur 
D E B,  C E B,  xqualia  funt  inter  fe,  Sc  fimiliai 
quare  fie  CD  inE  bifariam diuifa. 

Secundoiit  A pun&ummedium  inter  D«. 
6c  E:  Cum  circuli  ACB,  ADB,  Gntxqua- 
lcs,8c  A B linca, vtrique  communis  triangula 
DEB.EBC.eruntanguli  ADB,  ACB, in- 
ter fe  xqualesi  quare  cii  m anguli  quoque  ad 
Ereifti  linr,  erunr  triangula  DEB,  EBC  in- 
ter fe  xqualia  Sc  fimiliai  ac  proindc  D E reftq 
EC  xqualis.- 

Tcrtlo  linca  AC  contingat  circuluna 
AFB  in  A : punfium  quoque  D idem  fit 
cum  A, quia  igitur  AC  contingit  circulum 
AFB , crit  angulus  CAB,  xqualis  a angulo 
fegmenti  DFB  , ac  proindc  angulo  ACB 
(cum  AFB,  ACB  fcgmcntafuntxqualiai) 
quare  xquales  quoque  liinc  anguli  BAC, 
BCA  : Sc  quia  angulus  AEB  rc&us  eft  in 
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femicirculo  AEB,  erunt  fimilia  triangula  & 
zqualia  ABE.EB  C:  vatic  if  AE,ECzqua- 
Ics  Tunc  linear. 

Quarto. Contingatre&a  CD, -circulum  dia- 
metri  A Bin  A,adeoq;  & punflum  E>  idem  fit 
cumpunQo  A. cum  igitur  DC  fit  contingens, 
a erunt  BAD,  B AC  anguli  refli:  funt  aucem 
zquales  anguli  A D B , A C B , zqualium  fe- 
gmentorum;  igitur  triangula  ADB,  ABC,  C- 
milia  funt  Sc  zquaiia.Quod  fuic  demonftrandum. 


a i t.imj. 


PROPOSITIO  III. 


Dluifo  circulo  in  fex  partes  zquales,  pun&is  A,  B,C,  D,E,F.  dudif- 
ijue  BF,CE,ponantuir  BD , F D,  occurrences  CE  in  G & H. 
Dico  CE  iineam  in  G & H trifamm  eflcdiuifam. 


Demonjiratio. 

• i 

^Vm  cnim  arcus  BD.DF.FBponanturz- 
'qualcs.crit  B D F triangulum  zquilatetum. 
vnde  cum  CE  zquidiftet  BF,  erit  & GDH 
zquilaterum.eft  aucc  GD  zqualis  b CG&HD 
zqualis  HE;  igitur  CG,  G H,  HElinez,  funt 
inter  fc zquales,  Sc  CE  in  G 8c  H trifa/iamdi- 
uifa.  Quod  crat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  iv. 


h Did*  tit  at 
ttrio  9-& 
III  .PMffi 

U.J. 


SEccnt  fe inuieem  zquales  duo  circuli  ABC,  DEF-  per  mucua  cen- 
tra C,  E,  cranfeuntcs : linear  vero  B D,per  vtriufque  centrum  adz, 
parallcla  ponatur  quzuis  HG,  cuHtorrens  perimetroin  F ; & per  F li- 
neaCFA.  ^ 

Dico  G F,  F A,  zquales  ellc. 

Demonjiratio. 


DVcatur  EHiquoniam  HG,zquidiftat  BC  critan- 
gulus  FHE  zqualis  angulo  HEB.  8c  quia  arcus 
HB,  BE  ob  circulorum  qqualitatem  zquales  quoque 
font,  erit  angulus  FCE  zqualis  angulo  HEB,  adeoque 
angulo  F H Es  vndeparallclogrammum  »el  Rhombus  eft 
CH  :8c  HF  linez  zqualis  C E,  id  eft  CFseftautem 
rcclanguio  C F A,  qquale 1 HFG  re&angulum i igitur 
AF,  GF  linez  a quoque  inter  feqquantur.  Quod  fuit  de- 
mooflrandum. 


. CoroUarium. 

HInclequitur  HF,  BE  lineas  quoque  inter  fezquari, 
dim  HF  linea  arquetur  ipfi  EC  8C  quia  H G eft 
quzcumque zquidiftans  diarnctro  BC,  fequitur  paral- 
lels omnes icQtx.  BE, caua  circuli  ABC,  8c  conucxa 
FED  peripheria  inccrccptas,  c/lc  inter  fc zquales,  cum 
fingulz zquenturipfi  BE, 


PRO. 


d tJtKtt. 


*7* 


C I R C V L V S. 


PROPOSITIO  V. 


Dmonflratio. 


COntingantftfccirculi  ABC.CDE  exteriusin  C,  linei  vero  AE,  • 1 
per  vtriufque  centrum  a <3 a,  ac  diuift  bifariam  in  F,  dcfcribatur  qni- 
uis  circulus  centro  F,  & per  CqiunAum  conta&us.rcdtaponacur  GCH: 
Dico  G B,  D H xquales  cflc  lineal. 


- tVngantur  AB,£D,ill'i<j;  *<Juidiftanj, 

^ ■‘ponatur  FI,eritlixcnqrmalis  ad  GH, 

S'/ S \n.  \ cum  ABC  angulus  rcclus  fit  s vndc  ic 

f / S'  \\  GH  in  I diuifaeft  bifariam,  eftcjjue  A F 

/ Is  \A/  \ \ ad  FC.vt  BI  ad  I C : St  permutando 

aU'T  , , — ( Jf  AF  ad  Bl.vt F C adIC. DcindevtJBC 

\ \ * i\\  PT  ldCF,ita  DCcftadCI.&cSpouMdo. 

\ \ / / permutando,  vc  FC  ad  1C,  ita  EE  ad 

\\  / IDl  fed  vt  FC  ad  IC,  fic  AFad  B4 

H igitur  vc  A F ad  B I,  ita  EF  ad.  D | , at 

' — — - permutando  vc  AFad  EF.ita  B 1 ad  Dt 

funtautemlinez  AF.FE  ex  hypothefi  zqualesinccrfe  ; ergo  Dl.Bl,  quoque 
inter fe zquantur; quae  fidemantur  ab  zquaiibus  IH,  1G,  tnanenc  reliduz  GB, 
D H,  inter  fe  zquales.Quod  fuicdemonftrtndum. 

PROPOSITIO  VI. 

Kterfecent  left  quiuis  duo  circuli  in  A & B;  alTumptifijuc  in  ACD 
rimetro  pundits  C,  D,  agantur  per  ilia  linez  A C G,  A D H:  & BCE, 
BDF. 

Dico  iundas  E G , F H xquale*  cfle. 

8VemmShatit. 

pRimo,  arcus  ACB  ambicu  AGB  interceptus, 
* vtrumque  punflorum  C & D , contineat; 
2 quo  cafu  cum  anguli  tAD,  CBD  arcui  CD  in- 
fiftentes  ■ zquentur,  erunt  EF,  G H arcus  b quoque 
inter  fezqualcs;  addito igitur  comtauniarcu  FG. 
erunt  FH,  EG  areus adeoqueSc linez ‘zquales. 
Sceundo  arcus  ACB  , extra  A F B ambitumi 


tiftjue  in  ACD 
ADH-.&BCE, 
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concentus,  punda  C Sc  Dobrineao  cdm 
igituranguli  CAD  , CBD,  arcui  CD 
inliftcnces  fiat  atquales , cruet  quoque  an- 
guli  HAG,  FBE  reliqui  atquales  j ac 
proindc  arcus  FGE,  FGH  , adeoque 
iundx  EG,  HF  equates. 

Tertio pundum  C intra  AGB  circuit 
ipatium  contincatur;  D vero  pundum 
extra  collocatum  fir.  DucarurGI  *quj. 
diftans  C B, iunganturque  Hl:quoniam 
Cl,  CB  xquidiftant,  anguli  ACB, 
AG  I,  xqualcs  lent  i vnde  Sc  angulus 
AHI  xqualis eft  angulo  ADB:  quia 
AHI  , >cum  AGI,  hoc  eft  ACB 
duobus  redis  f qualiseft.ficuc  eft  angu- 
lus ACB  cum  ADB.'  Vndc  xqui- 
diftantes  funt  HI  Sc  DF  , adeoque 
icarcus  HB,FI&confequcntcrHF, 

B 1 xqualcs,  quarc  Stiunda  HF  id  eft 
BI  ipfi  EG  xquatur.  Quodcrat dc- 
tnouftrandum. 


PROPOSITIO  VII. 

ESto  ABC  triangulo  re&angulo.femicirculus  inferipeus  AE  Dcon- 
tingens  A B,  B C laccraia  A & E : & pet  E ponaeju  refta  D E occur- 
rens  A B,  in  F. 

Dico  A B,  B F lineas , equates  efle. 

DemonftrAtio. 

TVnganrur  A Eseritlgitur  angulus  AEDinfe-  jp 
-•■tnicireulo  redus,  vti  St  rcliquus  A E F:  qui  pro- 
inde  xqualis  eft  duobus  angulis  EF  A , E AF: 

<ft  aucem  angulo  E A F xqualis  B E A, cum  A B, 

BE  fine  contingentes  ex  codem  pundo  cdudxt 
adeoque  xqualcs;  rcliquus  igteur  angulus  A FE* 
tcliquo  BEF  xqualis  eft:  quart  BF  red?  BE,  S 
hoceft  AB,  xqualis  eft.  Quodcrat  demonftrau- 

dunt. 

PROPOSITIO  VIII. 

CIrculum  ABC, contingat  intuscitcu-' 
lus  D E B,  in  B.  tranfiens  per  D cen- 
trum circuli  ABQdu&is  infuper  per  Dteftis  AD  F quxcirculoD  E B 
occurrantin  E:  fiant  DE  rctStis  xqualcs  DH,&  perpcndiculares  po- 
nanrur  H I ad  diametrum  B C. 

Dico  E B , H 1 lineas,  xqualcs  efle. 


Dimta- 
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' Dtmonjlratio . 

QVonum  BD,  line?  ipfi  D A funt  xqualcs;  velutiSc 
H D.rcdis  E D cx  hypothefi.erunt  refidux  H B.re- 
fiduis  EA  xquales:  quare  AEF  redangula  , rcdan- 
gulis  BHC  xqualia  , hoc  eft  quadrara  HI,  quadra- 
j tis  E B : xquales  igicur  funt  EB,  HL  Quod  deroon- 
\ ^ ftrandum  niit. 

PROPOSITIO  IX. 

ESto  circulo  ABC,  cuius  diameter  AB,  Sc 
centrum  Ecircumfcriptum  quadrature  G Ft 
• 8c  fuper  A E vc  diametro  , delcripto  circulo 
A H E , per  centrum  E,  linear  ponantur  H I,  8c 
per  I parallel.? red*  AF,  occurrences  FG,  dia- 
metro quadrati  in  L,  reft*  vero  Ft)  in  K. 
Dico  H L,  K L lincas  inter  fe  equates  cfle. 


Dcmon/lratio. 


B 


| Z 

to 

fm 

n 

IH1 

I ss 

/''’Oniungancur  H,  As  5c  redx  K.L,  fccent 
'“'AB  , diametrum  in  M : Quoniam  X.K. 
line*  , tangents  GB  xquidiftant,  erunt  1M, 
anormaiesad diametrum  A B,  adeoque  anguli 
I ME,  angulis  EH  A xquales;  funt  autemic 
I E M anguli,  xqualcs  angulis  H E A , ad  ver- 
ticem poficis,  5c  El  lines, xqualcs  redxEA; 
triangula  igicur  HE  A , triangulis  IME  funt 
xqualia:  vnde  HE,  lincis  EM,  8t  HA,  redis 
MI  xquales.Rurfumcum  LM, Uncx  GB  ae- 
quidiftent,  etit  vt  GB  ad  BE  , itaLM,  ad 
ME.  funtautem  GB  , BE  xquales,  ergo  Sc 
LM,  EM  xquales quoque  funt.  Quare  ctlm 
" ‘ M K,  hoc  eft  EB,  lineis  El  , 8c  reds  LM, 

ipfis  ME,  id  eft  HE,  ex  demonftracis  lint  xqualcs,  erunt  HI  line;,  xquales  redit 
LK ; quod  fuit  demon  ftrandum. 

PROPOSITIO  X. 

iVodfiper  circulorum  fefc  fccantium centra, redladuda  fit,  quare’. 
’altera  in  ter  fccet,  fe&ionumpun&aconiungens. 

Dico  duas  illas  fefc  orthogonaliter  dccuflare. 

Vcmcnflratitt. 

Cine  enim  circuli  duo  ABC,  ADB  quortuw- 
^ centra  E , F,  coniungac  EF  reda  i &c  punda 
interfedionum  reda  AB  . occurrens  EF  linea: 
D in  G.oportet  oftendere  angulos  ad  Credos  cfle. 
duda  EG  normaliterad  AB,  feda eric  AB  bi- 
fariamin  Gs  fed  redaquxex  G ducitur,  ad  F 
centrum, diuidens  A B bifariam  in  citculo  ADB, 
cidem  quoque  A B orthogonaliter  inliftitj  pa  Ac 

igicur 
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igitur  tineas  AB  > EF  fibi  inuicem  normaJes  cffc.  _ Quod  fuit  dcmonflran- 
dum. 

Carollarium. 

HIncpatet.fcF  lineam ,qu* circulorumfefc  intcrfecantium  centra  coniungit, 
bifanam  quoquediuidcrearcus,  mutuisperiphcrijs  incerceptos. 

PROPOSITIO  XI. 

ESto  ABC  rriangulum,  fuper cuius bafi  AC,defcriptumfitquodli- 
betcirculi  Icgmcntum  oporcet  fuper  rcliquis  trianguli  lateribus, 
tegmenta  deteribere,  fimilia  illi , quod  luper  bate  deferiptu  eft  fegmento. 

C onftruSlio  (S'  demonjlratit. 

'T’Ranfeat  primo  fegmentum  fuper  bafi  pofirum,  per 
■R  lingula  trianguli  extrema  i deferibarur  autem  cir- 
cuits per  BC,  vci  4c  per  B A,  qui  re&as  A B,B  C con- 
nngat  in  B.  Dico  fa&um  quod  poftularur.  Quo- 
niam  BC  linea  contingit circulum  ADB  in B:  eric 
angulo  ABC>  a-qualis  angulus»fegmemi  ADB.co- 
dem  modoangulus  fegmenti  B E C . tequalis  eft  angu- 
lo ABC.  quare  fegmentorum  anguli  AEB  , ABC, 

BDC,  zqualcs  funt  inter fe  ; Sc  fimilia  proinde  fe- 
gmenra. 

Secundo  B vertex  trianguli  ABC,  cadat  infra  pe- 
rimetrum  fegmenti , fuper  A C exftrufti : produftis 
lateribus  AB,  BC,  donee occurrant  peripheriat 
circuit  A E C , in  F & E,  deferibantur  circuli  per 
AEB,BFC  icritquc  pera&um  quod  poftulatur.- 
iuniftis  enim  A E.C Fexfurgcnt  anguli  A E C,A  FC 
eidem  arcuunfiftcnces  aiquales.ac  proinde  ADB, 

AEC  fegmenta  fimilia  erunt:  rurfiim  cum  angu- 
lar AE  C.  fit  acqualis  angulo  AFC, id  eft  BFC, 
etunc 8c fegmenta  AEC,  BFC,  inter  fe  fimilia. 
quare  tria  ADB , AEC,  BFC. fimilia  funt. 

Tenio  B vertex  trianguli  ABC,  extra  fegmen- 
ti ambitum  eonftitutus  fit,  quod  fuper  bafi  ex- 
ftrnflumcft;  occurratquc  perimeter  trianguli 
lateribus  in  punflis  F,  8c  G.  Turn  per  B FC. 

BGA  , circuli  defcribancur.  Dico  fa&um  cffc 
quod  pecitur. lungantur  AG, FC.  Quoniam an- 
guli AFC.  AGC  aequalesiunt, erunt  5c  BFC, 

BGA  reliqui  aequales.  quare  8C  arcus  ADB, 

BEC  quibus  infifhinr, fini lies  funt.  Rurfuscum 
angulus  AGC  tarn cu angulo b fegmenci A H C, 
quameum  AGB  angulo  , duobus  rcctis  teque- 
tur.dcmptocommuni  angulo  AGC:  erunt  an- 
guli AGB  , A HC,  adcoque  4c  refiduorumfe- 
gmemorum  anguli  ADB,  AGC , aequales, 5c 
AGC,  BD  A,  irgmcntafiiliilia:  eft  autem  BEC  fegmentum  oftenfutnfimito  fe- 
gmento ADB,  tria  igitur  fegmenta  AGC,  ADB,  BEC  funtintetfc  fimilia. 

Quarto  B punilum  cadens extra  fegmentum  bafeos  , conftituat  B A,  triangtHi 
latus.  contingens circulum  AGC  in  A : latus  verd  B C, eundem  fecet  in  G.  per 
punda  B,A,C,4c  A,  B,  G,  circuli  deferibantur;  dico  illosfaris&cerc  petition! 

Y 3 iun- 
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iungantur  A,G.  Quoniam  AB  contingir  cir- 
culum  AGC  in  A,  cricafiguio  a BACi  a- 
.qualis  angulus  l'cgmenti  A1JC.  vnde  B A C, 
AFC  , idcoquc  rcliqua  AGC  , BHC  fe- 
gmenia  lime  fimilia:  vlterius  cum  angulus  A GC 
tarn  cum anguld  AGB , quam  cumangulo  fc- 
gmenci  A FC.  ^duobus  rciftislit  xqualis , dem- 
procommuni  angulo  AGC.crunt  AG  B,AFC 
xquales  anguliivndc  Sc  angulus  (cgmcnti  A EB, 
xquatur  angulo  AGC.  adeoqtic  A EB,  A GC 
fcgmcnta  func  fimilia.  igicur  conftac  vericas  pro- 
pofitionis. 


QtroIUrmm. 

T_J Inc patet  in fccqndo  cafu , fi fupcr  ABC.  trianguli  latenbus  fimih'a  defcripta 
A ^fint  circulorum  fcgmcnta  refias  AB.CB  produflascadcrc in  communes  inter - 
feflioncs  E,  F:  fi  cnun  per  B Sc  punfta  quibus  A EC  pcrimctro  occucruuc  circuit 
dclcribantur. crunc  AEB,  BFC  fcgmcnta  fimilia  iegmento  ABC 


PR.OPOSITIO  XII. 


SVper  ABC  trianguli  latenbus  delcripta  lint  A E B,  A B C,  B D C fi- 
milia circulorum  legmen  ta;dud*tjuc  line*  ex  A & C circulum  ABC, 
contingantin  A,  & C,  pcripherijs  autcm  occurrant  in  D,  & E. 

Dico  E,B,  D,  pun&aellein  dircdumpofita. 


Vtmonftr&tio. 


QVoniam  E A,  conringit circulum  ABCcricangu- 
lOeEAC,  *qualis angulus fegmenci  AHC,  hoc 
eft fcgmenti  A GB  quod  ill!  fimilceft,  fed  angulus 
A E.B,  vna  cum  angulo  fegmenti  AGB,  duobus  rcftis 
d eft  xqualis,  igitur  AEB  , EAC  anguli  duobus  re- 
dds funt  xquales  i adeoque  EB, AC  hncj  parallel*; 
eodem  modo  oftenduntur  AC,  BD,  squidiftanres 
ciTeiquarc  conftat  EB,  B D,  in  directum  cue  conftitu- 
eas  : quod  crac  demonftrandum. 

PftOEOS'ITIO  XIII. 


^Vperlatcribus  trianguli  ABC,  fimilia  circulorum  fcgmcnta  deferi- 
i pta  fine  per  quorum  centra  G,  H ,ex  ccntro  F,  fegmentifuper  AO 

bafi 
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QVod  fi  fuper  ABC  rrianguli  larcribu*  fegmenta  circulorum  firoi- 
lia,  dcfcripcafucrinti&rc&atjuxdam  ED, per  B,  vertieem  a&a, 
circulorum  AEB.BDC,  perimetris  occurrat  in  D,  & E. 

Dico  lincas  inter  cauas circulorum  AEB,  B D C peripherias  & exti- 
mam  circuli  ABC  intercepcaa , zqualei efle. 

Dtmmjhttio. 

Ctt  ptimo  triangulum  Ifofcelium  ABC;  \ , .. 

EDcontingat  cfrculum  ABC  in  B-  /_ 

iurtganturque  AB,  CDi  Quoniam  EBeft  jrT  A 

eomlngens,erirangulo  EB  A.zqualinan-  [\  / / [)\  \ /) 

gulus  ACB  : eadem  ratione  angulus  \ \ / / \J  \ \ / / 

C A Ba^jualis  eft  angulo  CBD‘ vnde  cum  \\[  / W/ 

anguli  BAC>  BCApcr  hypothefim  fine  . ■ < iT^ 

aequalcs,cruntqunqueangub  EB  A,  CBD  y / 

inter le araualcs.  funtautem  KanguliAEB,  \ / 

C D B.  (ob  A E B,  C D B fegmenta  ftmilia)  \ / 


arquales,  infuper  it  AB,  linea arqualil line?  BC; Wtur  triangulum  AEB.ttiangu. 
lo  CBD&EB  latus,  lateri  B D cftacquale. 

Secundd  ED  ponatureontingens.triangulo  ABCexiftente  Scaleno.dicoED 
In  B bifariamfecari.  fit  A B latus,  aitero  BC  maiui,  tc  ED  concingenti,  po- 

natur 
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narur  xquidiftans  CF:  iun&aque  AF,  concur- 
rat  cum  D Bi  producla  in  E.  quoniam  parallel* 
Tunc  CF,  DE,  eritangulus  AFCanguloAED 
xqualis : icd  AFC  xqualis  ponicur  angulo  fo- 
gmenti  AEBiigitur  concurlus  A F.  cum  DB 
prodmfta,  fit  in  perimeiro  circuli  AEB : Rurfurn 
quia  contingcns  eft  ED,  cidcmque  xquidiftac 
C F,  erunt  (cgmenta  BF.BC  xqualu,  ac  proin- 
dc  iundxFB,  BC,  quoque  inter  fcjqualcs.vn- 
de  fimilta  func, Sc  xqualia  triangula  F E B,  B D C, 
idcoque  EB  xqualis  BD. 

Tcriio.  refla  ED  circulum  non  contingac  fii- 
per  ball  A C erectum  , fed  interfecet  in  pun- 
fto  quodam  G.  fitque  E D xquidiftans  A C dico 
E G,  BD lineas xquari.cdmcnim  ED.ACxqui- 
diftent,  erunt,  AG.BC  arcus adeoque Sc  fubted. 
fx  xqualcs:  vndc  Sc  anguii  GAC,  BCA  xqua- 
le s funr.vti  Sc anguii illis alccrnatim politi EGA, 
D B C ; quocirca  (imilia  func  SC  xqUalia  triangula 
E A G,  B D C;  & re&a  E G , ipfi  B D xqualis. 
Quarto,  quod  fire&a  ED  pcr,B  duflaoc- 
currens  perimetro  ABC  in  G,  non  xquidi- 
fter  AC,  ducatur  AF  parallcla  ED,  Sc  ttanfta 
CF,  occurrac  EB,  produftq  in  D.  quoniam 
parallel*  funr  ED,  AF,  erit  AFC  angulus 
angulo  EDC  xqualis: fed  AFC  qquacur  an- 
gulofegmcnri  BD  C expofiriono,  igirur  D in 
perimetro  eft  circuli  BDCsSc  quia  xquidiftanc 
ED,  AF  erunt arcus  A G,  BF,  xqualcs, adeo- 
<jue  8c  fubrenfq  A G,  B F.  cumque  xqualcs  fine 
anguii  GAF.BFA,  qqualibus  arcubus  infi- 
ftentes, erunt  Sc  anguii  E G A,  D BF  quoque  x- 
qualcs  i func  infuper  xqualcs  anguii  AEG, 
BDF,  ob  fegmenrafimiliai igirur  triangula  fi- 
inilia  funt  Sc  xqualia  AEG, BDF ivndeSc line*  EG.BD, xqualcs. 

Quintocadat B vertex  trianguli  A B C.in- 
tra  aream  circuli  iiipra  bafim  trianguli  deferr- 
ed: Sc  primo  rerfta  E H per  apice  B tranfiens. 
bafi  trianguli  non  occurrat.  ducatur  CF  xqui- 
diftans EH,  donee  conueniaccum  AF  pro- 
dudain  E.  oftendecurvti  prius  pundtum  Em 
perimetro effe circuli  AEB,  ScFED,GHC 
triangula,  adeoque  Sc  lateta  ED,  GH  inter  fe 
xquari.Secundd  refta  per  apice  B ada, occur- 
rac baft  trianguli  : quo  cafu  demonftrandum 
eft  linem  E D > reft?  G H xqualem  effe.  Quoniam 
EH  per  B du&a occurrit  baft  trianguli  AC;  vclaltc- 
rum  circulorum  contingit  in  B,(quo  cafu  apparer  ED, 
G H,  xqualcs  effe:  cum  FHG,  ADE  triangula  faci- 
lecxdaris  oftendantur  xqualia.)  vel  vcrumque  circu- 
lorum fuper  laceribus  trianguli  ABC  deicriptorum. 
fecac  in  G>  Sc  E,  circulu  autem  fuper  bail  fatftti,  in  D,  8c 
H I;  quo  cafu  ducatur  ex  A per  G.linea  A G F,iungacur- 
^uepun&a  EC.CF,  FH.  CDi  angulus  AGB  vna 
||U)|[.  cumanguiofegmcntiAIB.»xqualiseftduobusre£liss 

fed  angulo  A I B,  xqualis  eft  angulus  AFC  ex  hypothefi.  Sc  angulo  AGB  xqua- 
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lis angulus  Ij G F ipfi  AGB  ad  Terticctn  po- 
fitus;  igitur  anguli  A FC,  F.  C F , fildt  duobtil 
re&is  aqualcsi  adeoque  B D.FC  parallela,  Sc  f 
arcus  H P,CD,  corumquc  fubrenfa  aqua-  / 
lesjvndear anguli  DHF,  HOC  aqualibus  My 
arcubus  infiftcntes , aqualcs  funt : eft  aucem  l / 
angulus  AGB  , xqnalis  angulo  CEB  , V I 
(cum  AGB,  BEC  fegmenca  reliqua  lint  fi-  \k 
tnilia)  adeoque  Sc  rcliquus  FOB,  xqualis  re- 
liquoCEDs  igitur  triangula  FHG,  CED, 
funt  inter  fe  aqualia  s Sc  H G latus  aquale  la- 
te ri  ED. 

Sexto , qtfodfi  re&a  G 0 per  apieem  iCti, 
per  communcm  intcrfeclioncm  E tranfeat; 
fic  oftendetur  a-qualcs  effe*  reQas  G E, 

E Dsfint  prime  fegmenta  fittrifii.ftrhi-  ; . 

Circuits  maiora  ; dofla^ttt  ct  A per  / f 

E»cc£U  AEF  > iunganmr  CE,  CF,  / / 

FD,CG:  Quonidul  igitur  fegmenta  VrSt/ 

fimtlia.fcmtcirculisfufttlniiobi.critE  V 
extra lineim  AC-  fi tnim  fieri pofitt* 
fit  CEA  vna  eadcmque  linea  cum  V * 

AC.  cum  ergo  ob  fmulitudincm  fe-  \ 

gmenrorum, anguli BEA , BEC  lint  x 

niter  fe  aquales , etunt  etiam  refti: 
quod  fieri  non  porell , turn  tegmenta 

unt femicireults mai&ea.<juarcpupfhjni  E ndnclf  in 

lus  AFC.  vni  cum  angulo  fcgmtnti  A DCiduobus. 

milo  ADC,  aqualis  angulus  A EB  (ob  ADC,  A3 

® n x-a  i : 4r<nt«rirf<  A' 
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tiijwf.  Z"''  Oncingac  reda  E D.  circulu  m A B C in  B \ erit  igitur  B F normalise  ipfi  ED: 
'-/Tnde cum liocz BE,  BD,  per przep  dcatem  zqualcs fint , crunt ctum  zqualcs 
FE.FD:  ,,.r 

lam  verd  ED,  circulum  ABC  feeet  fn  punflo  quodam  H:  ducaturque  cx  F re- 
b*  - a a FG>  perpendiculars  ad  ED:  igitur  G,  GB  zqualcs  (ant  i oftendimus  au-; 
c’+M«.tcai  EH.'BDquoquezqualeseflciigitur  FE,FD  zqualcs  fun:.  Quodfuit  de-, 
monftrandum.  . 

PROPOSITI  O XVI. 

SVpcr  A B C,  trianguli  laccribus,  fegmewa  circulorum  fimilia  confti- 
tuta  finr, Sc  ex  C recta  ed  udta  C D;  curer  B v mice  trianguli  palrallc*  - 
' laponatur  BF, occurrens  circulo  AH  B in  F: 

. iJico  ED, BF^scqualeseffc linear.  ,i  , ' 

Dtmonjlratto.  ' ‘ 


Clc  primd  rates  trianguli  In  perimetro  circuit  ABC  cooftitutUSi  linea  vero  DC 
^fic  extra  triangulum  ABC:  ponatur  iunftz  BD  zquidtftans  AF  , occurrcns 
te&z  CD  in  E ; igitur  angulo  BDC,  zqualis  eft  AEC  , fed  Sc  BDC  angulo 
zquaturangulusfegmenti  AEC,  igicur  pundumE, communis  eft  interfc&io cir- 
culiABC  sc.re&z  CD  :.&quia  fegmcnca  circulorum  ABC,  BDC  fimilia  funt, 
eric  angulus  AFB  zqualis  illi  qui  fegmento  A1C  concinetur  i igitur  Sc  pun> 
Sum  F communis  eft  incerfc&io clrculi  A H B, Sc  red{  BF:  dim  igitur  parallelo- 
grammum  fic  B F E D.manifcftum eft  ED,  BF  linear  inter  fc  zqualcs  cfle.  Quod 
oporcuit  demonftrarc. 

Secundo 
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Sccundo.CD  linca  in  diredumpoGcaGt,  cum  AC  , & reda  BF  xquidiftans 
baG  ACi  iungantur  AF-  tc  BD  ponatur  xquidiftans  ipfi  AF  occurrcns  ACin 
D.  Quoniam  AC,  BF,  item  AF,  BD  xquidiftant , crit  angulus  C AF  (id  eft 
CD  B in  fecuncia  figura ) vni  cum  angulo  B F A fid  eft  B.DC  nr  prima  figura) 
xqualisduobusrcdis.  fed  angulo  BFA,  per conftruaiooem  eft  zqualis  angulus 
fegmenti  CGB.Igitur  CDB  angulus,  vna  cum  angulo  fegmenti  CGB  duobus 
red  is  eft  xqualis.  quare  pundum  D eftin  perimetro  circuit  CGB  & AC  linca 
eidem bis occurrit ; quarectim  FD  parallclogrammumfit:  paces  FB,ED  lineas 
zquari, 


Tcrtio,rcda C D cadat infra bafim trfanguli  ABC, occurrcns circulo B C D > in 
D;&  circulo  ABCinE;  icatamenvc  duda  BFparallelaipGCD.cadarGiprala* 
tus  AB, dico  BF.DE  lineas  effe  inter  fe  xquales. ducaturenimex  Eper  Alinca, 
occurrcns  BF  in  F lunganturque  BD  , cum  ig'itur  fegmenta  BD C , AEC 
fimiliafuit,  crit  angulus  RDC,  xqualis  angulo  AEC,  adeoqifi  D.FBlinezxqui- 
diftamcs.vnde  F Dparallelograramumcft  Sc  FB.DE  latera  zqualia.Rur/um  an- 
gulusEFB  vna  cum  angulo  F E D id  eft  angulo  fegmenti  A G B equalised  duobus 
seiftis : quare  pundum  F,  eft  in  periplieria  circuli  A F B .in  fecunda  verb  figura,quia 
angulus  BDCideftABC  vnacuroangulo  A EC, duobus  rediseft  xqualis.crunt 
BD,  A E parallel; : tejiqua  vi  ante. 

Quarto, Gt  BF  linca  eadem  cum  re- 
da  A B;  ducacur  ex  C reda  CE  aequi- 
diftans  ABnundaquc  FEJ  demittatur 
ex  B reda  BD  , qux  zquidiftet  EF: 
occurrens  C E in  D : oftendetur  vc 
prius  pundum  D efl'c  communcm  in- 
rerfedionem  circuli  B D C,  & redarum 
BDiCE:  quare  dim  F B,  CE  Sc  B D, 

FE.Gnc  zquidiftanies,  patet  FB,  F. D 
xquales  efte. 


Digitized 
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CIRCVLVS. 

. Quintd.quod  fi  rcflx  D E , B F in- 
fra latus  AB  conftituantur  , Sc  BF 
quidem  fccetcirculum  AFB  ini*':  po- 
naturrcfta  AI'E,  occurrcns  CE  in 
E : 8c  AF  xquidiftans  BD  i often- 
dctut  vt  prius  pun&uin  E in  pe- 
rinietro  A EC  circuli  confirtcro.vci 
8c  punclum  I)  in  pcrimctro  circuli 
BDC:  vnde  cum  parallcix  line  EB, 
DE, FE,  BD,  manifcftum  eft,  F B, , 
EDcilcxqualcs. 

Sexto, tandem  line*  F B,D  C,  fupra 
balim  AC  conftirurx  iint  , & CD 
occurrat  circulo  ABC  in  El  agatur- 
que  per  E.  rc£la  AE,  occurrens  FB 
jn  F:  deindc  ex  B ponatur  BD  pa- 
rallclaipft  AF:  crit  angulus  AF  Bin 
fegmento  A FB  : 8c  punclum D, com- 
munis ioterfeftio  refiarum  C D,  B D, 
Sc  periirictri  BDC  : cum  angulus 
BDC  xqualis  fit  angulo  fegmenri 
AKC.  quicumangulo  A EC,  hoc  eft 
AFB,hoccft  BDE.duobus refliseft 
zqualis  : patcc igitur lincas  FB,  DE, 
xquales  ell'c  inter  fc.  Quod  fuiede- 
monftrandum. 


PROPOSI-TIO  XV II. 

eOntingant  fefeintusin  B circuli  duo  ABC,  EBG:litq;E  centrum 
maioris;  pofiti  deindc  BF  coqtingentc,  ducantUr  EF,  occurrentcs 
circulo  E B G in  G : ex  quibus  normalcsponantur  ad  BD  diamectum, 
redbe  G I. 

Dico  EI,EG,'EH,EF  efle  quatuorincontinuaanalogia. 

Demonfiratto.  < 

CVnt  enim  ex  dementis  continue 
^proportionates  li  1,  EG,  EB,  hoc 
eft  EH:  fed  vt  El,  ad  EG.iraeftEB, 
id  eft  EH,  ad  EF;  funt  igiturin  oon- 
tinuaratione  El, EG, EH.  EF.Quod 
fuit  demonftrandum. 

• PROPOSITIO  XVIII. 

COntingant  fefe  item  circuli 
duo  A BC,  A£F,  in  A;  quo- 
rum centra  conrincat  diameter 
maioris  A B , ad  quam  • Jaofitti 
normaliter  CG,D H,  quaroccurrant pcrimctro  A E I,  in  E & F.collo- 
centur  AC,  A D:  & A E,  A F. 

Dico  AC  ad  A D,  c and  cm  rationem  habere  , qux  inter  A E,  XE, 
repcricur.  . . 

Vtmtn- 
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. Dcmonjlratio. 

QVadratumenim  AC, ad  AD  quadratum  eft 
vt  G A 15  re&angulum ad reftagulum HAB 
per  elemental  hoc  eft  vc  GA  tinea  • ad  lineam 
H A : led  vt  GA  ad  HA.fic  GA1  rc&angulum 
ad  reflangulum  HA  I,  id  eft  quadratum  A E. 
ad  AFquadratum;  ergo  vc quadratum  AC>ad 
AD  quadracum,  i(a  eft  AE  quadratum  ad  qua- 
dratum A F , quare  vt  A C tinea  ad  A D lineam. 
ita  AK.ad  AF.  Quod  erac  demonftrandum. 


PROPOSITIO  XIX. 

Sint  continuz  proportionates  AB,  AC, AD,  diametri  circulorum 
fife  incus  in  codem  pun&o  contingentium,creft;Ujue  ex  B normali* 
ter  BG  oecurrcnteperimerris  in  H & G.iunganrur  AG,  AH. 

Dico  A B,  AH,  A G , sfl'e in continua analogia.  , ' ’ 

,u.i  ■ 

Dcmonjlratio.  < . ’ 

•!  _ • . >V  . 

SVnt  cnimin  eontinuata  racione  AB,A  H.AC.  mti!"  d 

velucietiam  AB  , AG  , AD  per  etementa.  "'"‘'v: 

quare  AG  media  eft  inter  A B,AD ; fed  exhy-  H 

potlicfi  ipfaquoq;  AC  media  ponitur  inter  AH.  • \ 

AD.Igitur  AC.AG  lincsefuntarquales;  adeo-  \ ,\ 

Aite  in  continua  func  ratione  AB,  AH  , AG.  tf ’•  \ 1 - \ 1 A 

Quod  fuit  demonftrandum.  1 :l  ;|Vj  j 


PROPOSITIO  XX. 

SI  diuifa  fuerit  diameter  A Bin  cotinue  proportionales  A C,  AD,AE, 
A F,  4ec.  ponan  turque  normalitcr  ad'diametrum,C  G,  D H,  E I,  F K. 
Dico  tundas  A G,  A H,  A I,  A K,  in  continua  quoque  effe  analogia. 

t ' ‘Dcmonjlratio . "v 

CVntenitn  quadrata  AG.  AH.  A I,  AK  inter  fovt  > 

^rcdangula  BAC.  B AD ,B AE.B AF  vt exclc-  Q i 

menrispatetifcdrefUngulaillalimtvtAC.AD.AE,  /f/ 

AF  i igitur  & quadrata  AG,  AH,  A1 , AK  funt  //  / , 

vt  linear  AC,  AD,  AE,  AF:  qua: cum  ponantur  eon-  II A/ |\ 

tmuar  proportionales , patet  & quadrata  A G . AH,  I 

A I,  A K.  adeoque  & lineas , in  continua  effe  analo-A  — ~js j.  yj  S 

gia.Quod  erat  demonftrandum.  \ ■( 

:•  i • ••  PROPOSITIO  XXI.  <1  < ’ • ’ 

t’.-i-iS  » ■•,01,1/  CM! 

IN  fcmicirculp  ABC  refta  collocata  fit  BD  perpendicularif  ad  dia- 
metrum  AC,  qui diuifa  bifariam  in  H: centro  H,  interuallo  HB.de- 

Z a feriba- 


ilt.frimu 


III  C I R C V t V S. 

fcribaturcirculus  B G D,  ponanturr};  H C,  quidem  occurrcns  pcrimctro 
circuit  B G D in  G,  rc&a  vero  B G , diamctro  A C in  E. 

Dico  A D,  D E,  E C,  trcs  lincas , candem  rationem  con  tinuarc.  ' 

• % 

Dcmonfiratio. 

pOnatui  EF,  arquidiftans  BD, 
* jangantur^ue  DG,  GF,AB, 
quoniamEF  zquidiftatBD  qux 
in  H diuilaeftbifariam,eritEIx- 
qualis  IF  : vndc  vt  E I ad  BH,  id 
eft  FI  ad  HD, fic  EG  ad  GB  id 
eft  I G ad  G H,  Sc  pertnutando  vt 
FI  ad  IG,  ica  DH  ad  HG-qua- 
rccumanguli  DHG>FIG  lareri- 
busproportionalibus  contenti  fine 
xqualcs  (ob  HD,  FI  parailelas) 
fimilia  erunt  triangula  FIG,  HD  G:  ficutfc  GIE,  BHG,  item  FEG  , BDG: 
iu  n t ergo  in  dirc&um  D,G,F,  pun&a.vc  ex  dementis  patec.VItcriusquiaiimiiia  func 
triangula  BDG.  DGE.erit  BD  ad  DE  vt  BG,ad  DG:id  eft  EG  ad  G Fried 
vt  EC  ad  GF  fic  DE  eft  ad  EE  ctlm  DGE.  GEF  Emilia  fine  triangula,  igitur 
BD  eft  ad  DE  vt  DE  ad  EF;  quare  funt  proportionales  BD,  DE,  EF  Sc  re- 
dangulum  BDFE,  quadrato  DE  xqualc.  funtautem  Emilia  quoque  triangula 
ADB,  EFC.  igiturvt  AD,  ad  D B , itaTE  ad  EC.  vndc  re&angulo  AD  EC. 
zqualc  eft  rctlangulum  BDEF,  hoc  eft  quadraium  DE.  Emt  igitut  concintnc 
proportionales  AD,  DE,EC:  quod  fait demonftrandum, 

. V ‘ PRO  POSITIO  XXII. 

SEmicirculo  ABC  inferiptum  efto  triangulum  cuius  alterum  iatus 
B C,  femidiatnetro  fit  xqualc. 

Dico  B C,  A B,&  aggregatum  ex  A C,C  B,tres  cfle  in  continua  ratione. 

; . Demonjlwio. 

■Elat  A Dfefquialtera  C D : iungaturque  B 0. 

arcus  AB  duplus  eft  arcus  BC.quia  CBla. 
tus  hexagoni eft;  igitur  Sc angulus  B C A , du- 
plus aRguli  B A C : fed  angulus  BC  A,  quoque 
duplus  eft  anguli  ■ BDA  cum  fic  BCD  Ifolce- 
__ Ics per conftru&ionem;igitur  angulus  BDA  x- 
jOqualiseft  angulo  BAD  Sr  AB,  BD  lacera  x- 
qualia  inter  ie;vndc  fimilia  funt  triangulaBDC. 
B D A : Sc  vt C D id  eft  BCadDB.  ita  DB 
hoc  eft  AB  ad  AD,  hoe  eft  ad  AC,  CB.  Quod  fuit  demonftrandum. 

PROP  OS  ITIO  XXIII. 

INterfccent  (cfe  ad  re&ot , diamecri  AC.BD,  pofitifquc  A EC.AFC-, 
iungantur  ED,  FD. 

Dico  D E,  ad  DF , candem  habere  racionem  quam  aggregatum 
duarum  A E , E C,  ad  aggregatum  A F , F.C. 


Demon- 


% 


Digitized  by  Google 


CTR  C.VXViS>  • .t|| 


Demon/lratio. 

CEntro  B,  inccfualto  A B dcfcribatur deat- 
hs AC  G> cui  produ&se  AB,  A E,  AF/^*- 
currantin  G.H.Ii  Quoniam  AG.BD.circulpruoi 
fuorum  diamccri  func,  anguli  AHG,  A IGaipi- 
Icscrunt  angulis  D EB,U F B.fcd  & aiiguli  BAR, 

EAF  tequalesfuntangulis  BDE,  EDF.qudd 
ijCdcm  infiftant  arcubus ; (imilia  igiturijinc  ctvan- 
gulaGAH, HAI  triangulis  B D E, I\  1 ) 1- 
A Hi  A I line?  proportionates  iptis  ED,  FD- 
quarecumfintqquales  AH.AIi  rctftis  ' AEC, 

AFC.patctaggrcgatum  A E,  EC,  ad  aggrega- 
cum  A F,  F C,  eandem  obtinerc  rationcm,  quam 
rc&a  D E,ad  D F.Quod  fait  demonftrandum. 

PROP  Q S I T I O XSIV.  \ 

^jfOadngat  A{i  inicjM^lcVeircuIos,  conucniipscum  rc£ta,per  vtriufc 
V_>i]iic  centrum  attain  A :'cx  quoponatur  A D occurred  circulisin 
E,  F,  G,  D. 

Dico  A'B  ald’AC  earidem  contihei^rationem  , quam  bbrincc  AG 
adAD,  vclAE  adAF.  . , 

Dcmonjiratw.  ' ik  1/1 

• ./XX 


N: 

JO  bow 


o ri  1 i i ) q o m >: 


A DpunflaeontadhiufflcXcentrisducahturdiamctrilC,  H B,  itemquc  alia:  bt- 
X*-nq  diamctrfHNiI  M,fc  itjre&atn  D A normalcs  , quoniam  igituranguli  ad  B 
&C  refli  funt  . parallels  erunt  rcStx  HB  , IC.  Ereovc  AB.ad  AC,fic  HB  ad 
I C,  hoc  eft  H Q ad  I R . Deinde,  quia  anguli,  IK R,  H L Q_rc3i  lunt , i IRK, 

H Q I anguli  (quodH  Q,  I R tint  parallel?,)  funt  equates;  triangula  1 R K,  H QL. 
erunt (imlliaiacprbiudc  HE  Cftad  IK.vt'H  Q_ad  IR.hoceft  ((ieotiam  oftendl)  '* 
vcHBad  1C, lioccft  (quoniam  HN,IM  diametri, arquantur diametris H R,IC)  " 1 

vt  HN  ad  1M.  Quia  igi  tut  eft  HE  ad  IK,  vt  HN  ad  1M,  erir  permutando 
acinuertcndo  NH  ad  PH;  vt  MI  ad  K I,J adeoque qtfadrarum  NH  ad  quadra- 
turn  T.H,vtquadrarum,Mla»J  quadrato  1*1  K, I.  ted b quad ratuN  Hequatur  re<31£tvb,/"«»". 
loNLPcu  quadraro  L H,3r quadratii M fae&anguloM  KOcu quadrato K 1. cfgo 
reflanguluN  LP.cum  quadrato LH eft adquadratu  LH.vt  reflangulu  MKO  CU 
quadrato  K I adquadratu  KEeigo  diuidendo  rcclangulu  N L P eft  ad  quadrarQLH, 

vt 


? 

irail  .1  : , : A laqut 

...  . A 1,1.151 
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a 
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CIRCVLVS. 


ilfimi. 


k »?.*/*•- 

ptfinutm. 


■ U.'i  ■ - 1 ,'i  U . ' : 


ureflangulum  MRO  adquadratu  KL  Atquire&angula  N Lp*M K O zquantur 
quadratis  GI„D  K,  quod  GL,  DK  fide  iddiametroj  N P,  M O tlormalrt  t ergo 
quadratum  GL  eft  ad  quadratum  LH  vt  quadratum  DK  ad  quadratum  K, I.cr- 
gore&a  GL  eft  ad  re^ath  LH,  nreda  DK  ad  redam  Kl;  quoniamigimratK 
guli  quoque  GLH,  DKI,  vrpote refti ex conftr; atquilci (use,  erunt  rnakgult 
*GLH,  DKI  fimilia,  adeoque  anguli  HGL,  IDK  xquatcs.ergo  GH,Dipa. 
talielz  (unt.  Ergovc  AQ,c(l  ad  AD,  lie  AH,  ad  AI,  hoc  eft  quia  HB,  It  dt- 
iam funr parallel*, vr  AB  ad  AC-  Quod erar primum.limili ration*  oftenduntur 
iundz  IF,  HE  zquidiftare,  adeoque  eftevt  AH  ad  Al.ideft  AB  ad  AC»  fie 
AE  ad  AF.  Quod  eracdemonftranduni. 

PRO  POS1TIO  XXV. 


Sit  ABC  (emicirculi  diameter  AC  diuifa vtcunquein  E : delcriptif- 
quefuper  A E,EC  fcmiarculij  AOE,  EFC,  erigatur  E B normali- 
tcraddiatjictrum,  ponanturque  AB.BC,  occurrences  perimetris  in  D 
ficF.  i!;  ‘ 

DicorationemGEadDA,  iriplicatamclTeillius , quam  habcc  CB, 
adAB.  . ' ; 

j ’ Demonfiratn. 


TVngantur  D E,E  F.Quonftm  EB  norma- 
■^lis eft  ad  AC diametru  fcmicirculi  ABC, 
erunt  AC,  CB,  CE,  Item  AC,  A B,  AE 
continu^propomonales;  fedve  BCad  CE 
fic  EC  ad  CF  (obEFC  » B E C triangula 
fimilia,)  Sc  Tt  AB  ad  AE  fic  AE  ad  AX) 
(obABE,  ADE  triangula  fimilia  ) igitur 
ram  A C,  C B,C  E.C  F.quiro  A C,A  B,  AE. 
|C  AD  lunt  conrinuz propornonalcs  : Vndo 
.»  | cumviriquelcrieiprima  fit  communis  AC, 

eritkCF  ad  A D quartan! quartam  , in  triplicate  rationc  CB  ad  A B,  fecund*  ad 
lecundam.Qgod  erar  demouftrandum. 

PROPOSITIO  XXVI. 

Q'Ecentfefctres  circuit  in  punftis  A,B,& ex  A quruis  red*  A C,  A D, 
O cdu&arperimetrisoccurrantin  E,  F,  G,  H: 

Dico  G E,  E C,  rcdlu  H F,  F D,  effc  propordonalci. 

Dtmcn. 


* 
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>*s 


Demonjbntio. 


A Gaturrcfta  BK  perG,  occurrens  AD  in  L f 

penmetris  in  1& K.cum  rcclangula  ALH,  s'*" 

• GLB,JxquaIiafint;vti  &L  rciftangulal  LB,  ALFi  X' 

& KLB,  ALDj  cruntrationes'’iaterumjecipro-  \ 

cz;  hoc  eft, cm  AL  ad  LB,  vc  GL  ad  HL  , 8t  I / \(i/  / \ ' 

« 

b n-fixti. 

AL  ad  LB.vtlL  ad  LF.vcl  KLad  LD.-qua-  j yfZ 

(eetiamvt  GL  ad  LH.^ica  IG  ad  HF,!c  LK  \|  ///i 
aif  L D,  fiuel  K ad  FD.  ruriumeum  fit  vc  A Gad  \J/' 

GB.ita  IG  ad  EG  vcl  KG  ad  GC  (ob  AGE, 

1GB, item  KGB,  ACC  rcdangulorum  xquali- 

| fuiati . 

(accm)cric  IG  ad  GE,.'vt  KI  ad  EC.  quare  ex  x- 

tjuo  jc.^.  aa  r u vc  o li  ill  Jrir,  v^uocl  fuit  uc- 
ruonftrandum. 

PROPOSITIO  XXVII. 

EPun&o  A excra  circulum  pofico  , dudla  ad  centrum  eiufdem  li- 
nca  AO  diuifaiuin tres continuo  proportionates.  quarum  media 
litfemidiameter  BD,  tertia  CD  : erethqueex  C perpcndicuiari  CF, 
iungantur  A F. 

Dico  A F contingentem  efie  & contra. 

VcmonfttMio. 

pOnat ur  D F.  Quoniam D C,  D B id 
^ eft  DF>  D A>  circuit)  angulum  com- 
muncm  ADF  proportionates  font, 
erunc  FCD>  AFD  triangula  timilia: 
vnde  angulus  AFD  xqualis  eftangu- 
lo  F C D per  hypochefim  rc£to : quare  A 
A F circulu  conngir.  Quod  erat  primu. 

lam  vero  fit  AF  contingens  fi£ 

F C normaliter  ad  A D diametrum  po- 
fita.  Dico  AD,BD.  C D in continua 
. cfleanalogia  .•  cum  enim  AF  fit  concingens&  FD  diameter, eric  angulus  AFD 
re&usadcoque  xqualis angulo  F C D,  eft  autem  angulus  ADF  communis  trian- 
gulis  AFD.  FCD.igitur  triangula  ilia  fimiliafunr,&  ADadDF.idcft  DB.vtDF 
ad  DC.  Quod cratdemonftrandum. 

EH  hue  Apollonij l.prim.frept/.tf.dlitir  demonHrttd. 


PROPOSITIO  XXVIII. 

COntingat  A B linea  circulum  BCD  : du&aque  A D per  cen- 
trum ponarur  ad  illam  orthogonalis  B E,  quam  in  G fecet  quxdatn 
AF,  occurrens  circuloin  H,F: 

Dico  quadratum  A B,  xquari  reftangulo  FG  H,  uni  cum  quadra- 
te G A. 
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Dcmonfiratio. 


ESc  cnim  quadraru  A B zqua- 
le  quadratis  B E > E A , hoc 
c((  refiangulo  B G I,  vna  cu  qua- 
dratis GE,  E A , vt  ex  demen- 
tis patet:  ell  autem  quadrature 
GA,  zqualcduobus  GE,  EAj 
ergo  AB  quadratum  zquatur 
BGI  hoc  eft  GFH  rc&angu- 
lo  vna  cumquadratoG  Aiquod 
fuit  demonftrandum. 


PROPOSITIO  XXIX. 

Ilfdem  poficis  fi  iungancur  HE,FE,- 

Dicolineas  tres  H E,  B E,  F E,in  concinuaefTeanalogia: 

Demohjiratio. 

Cl  cnim  HE  inrelligatur produci  in  K.etit  EK  zqualis  ipfi  EF,  vtex  etemco- 
'-^tis  educitur. vnde&  HEF  retdanguium,  arqualc  cit  rcciangule  BEI.ideftqua- 
drato  BE.  Quod erat demonftrandum. 

PROPOSITIO  XXX. 

Ilfdem  pofitis: 

Dico  AF  ad  A H,  eandem  habere rationcm  quam  F G ad  G H,  fi- 
ue  AF  in  G & H diuifam,  extrema  & media  rationc  proportionali. 


Dcmonfiratio. 

I 

b j j.wmJ!*' I?  Eiftangulum  FGH,  vna  cum  quadraco  GA,  zquatur  BA  » quadraco  , fed 
A'-BA,  quadrato zqualeclt b re&angulum  FAH,  igitur  FGH  rettangulumvni 
ci./««»a/.cum  GA  quadrato  zquatur  FAH  re&angulo:  quadtatum  autem  AG,  zquaie 
eft'teftangulis  AGH,  GAH;  reftangula  igitur  FGH.AGH,  G AH.xquaatnr 
i i.fuHnii.  pAH  rc&angulo  : Reflangulo  autem  FAH>zqualia  quoque  funt  i teiiangula 
FGH  A,  GAH.  ablato  igitur  communi  re&angulo  GAH  manet  FGH  A re- 
flangulum,  reftangulis  AGH,  FGH,  ideft  reflangulo  F AGH  zquaie. yndc T5 
FA,  ad  HA,Gc  FG  ad  GH.  Quod fuir demonftrandum. 

Scholton. 

l_J At! prepcfitil pteponitur  i Pdppe  Hire Jeptime  prtpofttiime  lj+.fed  q*i*fiti  ct/ii  video* 
■* tppluftd  qua  rcCtd  AD , per  centrum  duff  a eft  circuit  B D C.  adetq,  & vute true  ctftem 
reffd AF  excludere,  pUcuit  o'sUndcrc  vmuerfilem  prorfue  tjft  Qutd ipfum prdffdt Jpdte- 
nim  Ut.  3 .prepefiuent^y/.fid  diner  ft  i prefeuu  difcttrf ». 
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PROPOSITIO  XXXI. 


•I  X A duda  fit  per  centrum  circuit  B D F reda  AD,  fit^ue  AD  ad 
JL>  A Bratio  cadem,cum  ratione  D C,ad  C B:creda  deinde  normal!  C F, 
iungatur  AF. 

Dico  AF  contingerecirculum. 


Dtmonflrutio.  • 


Clcnim  non  contingat.  ponaturperF 
contingent  FG  occutrcns  AD  in 
Gi  erit  ergo  per  prxcedenccm  D G ad 
G B . vc  DC  ad  CBi  Icdcxhypotlicfi 
vteft  DC  ad  CB  . ica  eftD  A adAB, 
Igitur  vt  D G ad  G B fic  D A ad  A B, 
Sc  dtuidendo  vr  D B ad  B G,  fic  D Bad 
D A:  quod  fieri  non  potcft;ciim  punfta 
A Sr  G fupponanrur  diuerla  : quare 
FG  non  eft  tangensrfed  AF-  Qftod 
crac  denionftrandfum. 


PROPOSITIO  XXXII. 

Sit  AB  vtcunque  diuifa  in  C,  & ex  A duda  quaruis  AE,  exhi- 
bens  angulum  E A B redo  minorem:  Oporteatin  linea  A E,  pun- 
da  alfignare  E & F,  aquibusad  C & B redae  cdud*,  angulos  AFB, 
AEB  bifariam  fecent. 


Conjlrudta  Cr  demonfrtttio. 

pRodufta  AB  in  D,  fiat  vr 
1 AC  ad  C B , ira  AD  ad 
DB  : Sc  fuper  CD  diametrO 
delcriptus  fit  circulus  CFD: 
cuius  centrum  H : (ecabit  au- 
tem  ille.  vcl  continget  reftam 
AD  vcl  neutrum  praeftabit: 

Sccct  igitur  prim  6 AE  lineam 
in'  F A’  E pun  ft  is ; Dico  ilia 
efle.qujdefiderantur  : crcfta 
enim  BG„  pcrpcndiculatiter 
addiametrum  CD,  iungantur  K *•  • . 

A Gi  FC,  FB.  FH : C E,  B E,  H E.  quoniam  igitur  vt  AC  ad  CB,  itaeft  AD  ad 
P B , & normalis fit  BG.diametro  CD:  erit  AG  refta  contingens  * circulum.  I(lfcri<ti 
vnde  Sc  AH,  CH.b  BH.continux  font proportionales. eft  autem  FH,  vel  EH.  bw  *.«•>. 
medix  CH,  xqualis ; ergo  = anguli  AFB,  AEB.perrcftas  C F,  C E. diuifi lunc  bi- 
farianii 

Quod  fi  circulum  CGD  contingat  AG.in  G:  iuqgantur pqnfta G B.GC,  G H: 
quoniam  AH,  CH.BH.funt  in  continltata  rationci  Sc  GH  linea  medi*CH,x- 
qualis  eft,  S erit  A GBangulusbifariatn  diuifus  per  reftam  CG  ■ 
v Manifeftutn  autem  eft  fi  A EF  refta  circulo  non  occtirrit,  ceUarematSriampM- 


p obtain. 


Aa 


Corol/tt- 
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QtrotUrium. 

I N idem  recidit.eodemqi  modo  foluitur  problems, quo  ijfde  pofitis  petuntur  in  A E l 

■*linea exbiberi puncla  F 6c  E»  ad  qm  dud  is  ex  C & B lineis;fiant  AC.CBpro- 
portionales re&<;  AF.FB,  AE.EB  : inuentaenim  perprxcedentem punfla  F 6cE 
aquibus  ad  C 6c  B dodzlineaei  angulos  AFB.AEB  biferiam  lecant,  problems 
foluuntinamaugulis  AF  B,  ABB,  diuifisbifariamper  redas  FC.EC,  erunt  AF 
ad  FB  , SCAB  ad  EB  vt  AC  ad  CB. 


PROPOSITIO  X X X 1 1 1. 

Sic  BF E circuit  diameter  B E produ&a  vtcunque in  A: ex  qua  fc  cans 
ponarur  A F : 6cex  F.reftaC  F,  vt  AF  fit  ad  FC,ficut  A B ad  B C. 
Dico  A B ad  B C candem rationcm obcincrc  quam  A E ad  EC. 

"Dtmonfl  ratio. 


TVngantur  DF,  BF:ctlmigitur  fit 
aAF  ad  FCvt  ABad  BC,  erunc 
anguli  AFB,  BFC  zquales;  Rur- 
fum  cum  DF.  zqualis  fit  D B, erunt 
»AD,BD,CDin  continua  analo* 
gia.  v n d c AB  eftad  BC.vt  l>c  AD 
ad  BD.  6c  cum  t)  E refta  Gt  squa- 
lls DB.crit  vid  ABad  BC  lea  AE 
ad  EC.Quodfuicdemonftranduna. 


PROPOSITIO  XXXIV. 


Demonjlratio. 

DEfcribatur  circuluj'centra 
D , interuallo  B D , 6c  ed- 
gatur  CF  normalieer  ad  AE: 
ocurrens  circulo  in  F.  ducan- 
turque  DF,  AF:clim  igirur  fit 
AB  ad  BC,  vc  AE  ad  EC. 
erit  linea  * AF  concingenscir- 
culum , vnde  A D, B D , CD 
flinez  in  continua  funr  analo* 
gia.  Quod  prat  demonftriduen. 
lnuenies  h*nc  in  litre  Je  Until  freptjitiene  qntrt*  vet  quint*  aliter  detntnfir*t*m. 

PROPOSITIO  XX'XV. 

Sic  ABre&a,  per  centrum  circuli  CFD  duels fiatauccra  vt  A C ad 
A D,  ita  C B ad  B D , Sc  duda  A F fccante  circulum  in  F : iungancur 
BF,  CF: 


Dico  AC,  CB,  5c  AF,F  B,  proportionates efle lineas. 


Demen  - 
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Demonjlratia. 


EX  E centro  ponatur  EF-Quo- 
niam  ponitur  vt  AD  ad  AC. 
licBB  ad  CB,  erunc  AE,  CE» 
B Elinca’ ■ in  continua  rationc.Igi- 
tur  cum  F Efit  a;qualis  media  C E, 
eft  AC  b ad  BC.vt  AF  ad  Fl5: 
tfi  hue  conutrfu  tYige/imt  ter  tit  hh 


PROPOSITIO  XXXVI. 

Sit  AD  linea  vtcunque  diuifain  C : dcfcriptocj;fuper  CDcirculo; 

ponatur  ex  A linca  A E occurrcnseirculoin  F:  ducatur  autem  F B, 
vt  AF,FB  proportionalcs  fine,  iincis  A C,  C B,  8c  c\  B ercdla  normalis 
occurrat  circuit)  in  G. 

Dico  A G Jineamcirculumcontingerc. 

DemonftrAtio. 

CVm  fit  AF  ad  FB.  vt  AC  ^ 

ad  CB,  eric  angulus  AFB  p ^ 

diuifti$<bifariam;quia  veto  tinea  / ^ 

FH,re£h-CH  arqualij  eft,  / 

erunt  AM,  ^CH,  BHincooci-  / A 

nuarationc:  vndc  &:  GA  circa-  Uh — K ' j jfc — — * — — 

lum  ‘contingit.  Quod  fuit  de-  \ J 

monftrandum.  \ / 

PROPOSITIO  XXXVII. 

GIrculi  ABC  diameter  A C , vtrimquc  produ&a  fit  in  D 8c  E pun- 
&a,  xqualitec  a centro  H diflantia , pofica  deindc  DB  contingcn- 
tein  B,dcmiira6ue  normaliccr  B G,  ad  CA  diametrutn,  fiat  C F,  xqua- 
lit  A G t d u 1 1 1 Hj  Lie  r e<3 1 1 s D 1, 1 L : iungantur  I G,  I F. 

Dico  D I,  I E,  ipfit  I G,  i F proportionalcs  efle. 

Dmotiflwi*. 

i 

"f  Vngatur  HI.  quoniam  > a.. 

AdB  continmt  eircu.  I, ** 


<)44xtL 


•*-DB  contingit  circa-  .:u 

turn  4:  B G normabj  po-  m>»l ; J^y 

nimraddiametram.erunc  \ 

r DH.AH.GHineon.  i \ 

tioua  ana  togia  vti&EH,'  JttZZ- J j 

CH,  FHieftautem  HI,  & i1  Ai  Q H F K . S 

ipft  A H *qualis ; igiiur  niwtii.’  \ J 

vt  EC  ad  CFitagEI  ndinc  \ y 

•d  1 F.  fed  vc  E C ad  C F,  ^ 

ita  DA  ad  A G,  hoc  eft 

D I ad  IG,  quarevt  E I ad  IF,  ita  DIad  IG.  Sc  pecmutandolnuertendo  DIad 
IE  vt  IG  ad  IF. 
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PROPOS1TIO  XXXVIII. 

CIrculi  ABCdiamctrum  AB.fecetin  Freda  quseuis  D F,,  fumpto- 
que  AC  arcu  srquali  AD  , ponacurex  C per  E linca  C G conue- 
niens  cum  diametro  in  G. 

Dico  A G ad  G B eandem  habere  rationem  quam  A F ad  F B. 

! Tfcmonllratto . 

TVngantur  AE,EB>  tc per  B ponatur  IK  xquidi- 
Aftansipfi  AE:quoniam  AC,  AD  arcus iunrxqua- 
les.erunt  Scanguli  AEC  , AED  quoque  xquales: 
quia  veto  angulus  AEB  in  iemicirculo  re£tus  eft , a- 
deoqueduobus  AEC.GEB  angulisxqualis,  dem- 
ptis  AEC, AED  xquahbus.xqualesrcmanentan- 
guli  DEB,  GEJB.Iuntautem  &anguli  EB  G , E B I 
reefti , cum  IK  xquidiftet  AE,  xqualia  igitur  Cunt 
larera  IB, KB:  quarevt  AE  ad  IBeft  B,id  cftAF, 
ad  FB.fic  AE  cftadKB,  id  eft  AG  *d  GB.Quod 
erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XXXIX. 

CIrcuIum  ABC  interfeccr  alter , centrum 
habens  in  perimetro  ABC:  iundilque  in- 
terfedionum  pundi*  B C , ponantur  ex  A 
centro circuli  interfecantis,  quatuis  AE,  occurrentes perimetris in  D & 
E,  red*  vero  B C in  F. 

Dico  lincas  AF,  A D,  A E incontinuaelTeanalogia. 

Dtmonjlratio. 

POnacur  ex  A per  centrum  circuli 
ABE  diameter  A G occurrens  pe- 
rimetris in  G & H.rc&x  verb  B C in  I, 
iunganturqueGE.AC:  ciim  igitur  AG 
tranfeatper  centra  circuloru  fefe  inter- 
fecantium , erit  B C in  I > normaliter 
diuiia : vnde  angulus  A I F xqualis  an- 
gulo  AEG  in  Iemicirculo  poiito  : eft 
autem  GAE  angulus  communis  vtri- 
que  ttiangulotum  A I F,  AGE  , firoi- 
liafunt  igitur  trianeula  AIF  , AGEt 
quare  vt  A I . AF,uc  A E ad  G A : ■ a? 
dcoque  F A E rc&angulum  q quale,  rc- 
dangulo  I A G,:d  eft  quadraco  A C,id 
eft  A D quadrato : proportipnales  igir 
tur  (unt  A F,  A D,  A E.  Quod  erat  ae- 
monftrandura. 

• 

. ; . I i : i ! . . r 
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PROPOSITIO  XL. 

Sint  AB,  AC contingcntescirculum  B DC.du&zque BC,  ponatur 
xquidiftans  A E,&  ex  A diameter  A G,  occurrcns  perimetro  in  D: 
per  quod  ex  "B,  agatur  B H;  dein  per  quodlibet  pundtum  in  perimetro  af- 
fumptum  F ducancur  CFI,  BFE. 

Dicore&angulum  IAE  quadrato  AH  xqualc  efle. 

DtmonJ! ratio. 


CVaiaturarcui  CF,  stqualis  BL,  Sr  per  L du&a  BL  occurrat  A E in  K : LF 
^quoque iun&a feccr  AB. contingentem  in  M.S:  H B in N: denique ponatur  D O 
comingcns. Quomam  CF.BL  arcus  ponunturxqualcs  ,eric  LF  ipii  BC  adeo- 
que  Scrcfta;  AH  atquidiftans:  quia  vero  OD,  OB  contingctnes  ex  eodem  edu- 
eunturpun&ozqualcsfunt  O B,  O D, adeoque  Sr  MB.MN:  acproindequiaM  L» 
MB,  MF  funt  proportionalcs, crunt Sr  ML,  M N,  M F quoque  continue : fed  VC 
ML  ad  MN  Gc  AK  ad  AH  , Sr  vt  MN  ad  MF  fic  AH  eft  ad  AE  , pro- 
portionales  igicur  funt  AK,  A H,  AE'.cft  autem  ipfi  AK  arqualisAI  (quiaBCil- 
li  atquidiftans,  ab  AG  diametro  diuifaiicbifariatn  ) igitur  Af>  AH,  AE  inconti- 
nuafuncanalogu.  Qu  > d cracdcmonftrandum, 

PROPOSITIO  X L I. 

DAtofegmentocircuIi  ABC  &fe&a  C D,  vtcunque  ad  A C pofi- 
ta,-  oportcat  rc&am  ducere  A D , quam  diuidat  arcus  ABC  in  B, 
fecundutn  datam  rationcm  F ad  G. 

ConfimHu  &•  iemonj 

Dluidacur  AC  bafis  fcgmenxi  in  E,  feeusi- 
dum  daram  ranmicm  F ad  <3t  ecedadeima 
de  E B,  qu*  sequidrftet  C O , occurrence  pert- 
metro'inB, ponatur  AB&  Dico faftum quod 
petirur.  patet  ex  dementi*.  il,i 

Hit  not  it u durum  eg,  tjnojfn/n&mm  C.agnmi 
feffil  non  folum  in  term:  no  rtf  In  AC  , fid  ml  moot, 
vel  extra  circnlnm , in  qnm  for  it  AC  fnndn&t. 
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PRO  POS1TIO  XLII. 

DAtocirculo  ABC.linea  AC,  quxnonfitmaior  diamctro  B D,  8c 
rationc  G ad  H.oportcat  alteram  F E,  circulo  inicribere,  quae  x- 
quidiftet  AC,  vtquam  G,  ad  H,  habec  rationem,  habcat  quoque  FE 
ad  AC.  ^ ^ 

(anUrutho  dtmonflrdtio. 


pOnatur  15  D diameter  normaliter  ad 
^ AC, fiatquc  vt  H ad  G > ita  A C ad 
IK:  quz  in  circulo  A BC  applicata.di- 
uidaturbifariatninpun&o  Li  iunflaque 
ML,  fiat  refbe  MLzqualis  MP,  pona- 
turqj  F P E,quz  zquidiftec  A C ; patet  fa- 
ftumquod quzritur.nam  rcCtx  FE,  IK 
cum firitzqui  a ccntto  remote,  inter fe 
{qualcsfiinc. 


1 O X L 1 1 1. 

RE&am  AB  quae  non  fit  dia- 
meter, altera  CD  interfcccc 
ad  angulos  redtos  in  E,  vt  D £ ad 
E C datam  habcat  rationem  F, 
ad  G. 

CtnftruBuntm  <&■  deminfirttiintm 
taint  inutniei  in  liirt  nofir i de  rflipfi : quit 
Inc  nett  ftntndis  indict  ei  fund  it  tlliffi 
flint  fit  dtfcndtni. 


PROPOSITIO  X L 1 V. 


APunfto  extra  circulumdaCo,  lincam 
circulo  immittere  qua:  data:  fitarqua- 
Iis,moddca  diamctro  circuli  non  fit  maior. 


Conjhucho  ffi  dcmonfiriUio. 

APplicerar  d«r$reclz  A in  circulo  BCD  *• 
qualis  B D ; dcin  ex  F centro  dcicribatur 
alter circelluj, contingent  BD,  in  H:  Deinde 
turn  ex  E pun&o  dato  ponatur  E G,  contingent 
eundemcirccllumtn  G;  occurrens  veto  circulo 
ABDC  in  K & C.  Dico  CK,  fore  quziuami 
cum  enim  zqualiter  DB,  GK,d»flent  a centro F 
{ quia  contingunt  cundcm  circuium  G I HO 
zqualesfunt  inter  fctaeproinde  redhe  A,{qua- 
lem  pofuimus  G K : quod  fuit  przftandum. 


PRO- 
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m 


IDem  ptar  flare  a panda  irura  aream  circuli  pofito.  oportet  autem  datl 
A hoc  calu  non  minorem  cflc  re&ailli,  qua:  per  E pofita  ad  diamc- 
trum,  per  E quoquctranfeuntcmnormalisfit. 

Dtmonflmtt. 

t"\Arx  A Ttpritii.aecommodetur  in  cir- 
•^eulo,  xquaiis  BD:’centroque  Fcircu- 
lus  dcl’crihaturcontingenj  feD  in  H.tran- 
fibit  die  per  pundum  datum  Ei  vel  infra 
iilud  cadet:  ct'tm  emm  ex  hypbthefi  norma- 
ls per  E duda  ad  diametrum , per  E quo- 
<jue  dtidam  , maior  elfe  non  pertit  dati  ti- 
nea Aii‘l  eft  D 0 :patet  8c  EF  diametrum, 
qux  tedam  per  E itudam  iceat  orthogotia- 
litcr,  maioremnon  cife  diaroctro,  qux  li- 
neam  1)  B data-  A xqualem  orrhogona- 
lircr  diuidcrct.  vndc  circuits  radio  F H defcripuis.vei  cranfitper  E, rei  infra  cadet, 
vtroque  calii  agatur  pcr-E  contingent  circulum radio  FHdeicriptum,  paretfilafla 
xquari  redx  1_>  B,  id  eft  datx  A : quare  fecimos  quod  poftulabatur. 

PROPOSITION  LV  I, 

ADato  extra  circulura  puodo  lineam  educerequ*  in  data  ratione  a 
perimetro  diuidaturs  oportet  autem  rationem  datam,  maiorem 
non  efle  ilia  qu$  reperitur  inter  partes  fine*  qux  a datopundfo  per  cen- 
trum duciujr, 

ConflruZUo  & dmonftratio, 

Sit  datum  punduro  A U cireulusBCD: 
dstaquoque  ratio  fit  E ad  F.  qux  minor 
fit  tarionii  A B ad  BD.  parrium  diamttri: 
fiatrc&is  E.F  xqualis  GH,&  G 1 quidcro 
ipfi  E:  intentaqut  K media  inter  IG.GH, 
ponatur  ex  A comingctu  AC.  fc  « K.  ad 
GI  lie  AC  fiat  ad  AL  : patet  ex  datis 
AL  minorem eife  AC,  8c  non  minorem 
AB,  adeoque  pundum  L in  perimetro  ef- 
fe  circr.li : ducatur  igitur  per  Let  A linea 
AM  oecurrens  cjrculo  in  L & M , dico 
AM  iatisfaccre petition); cum enim LAM 
redangulum  xquaJe  fit  quadraco  A C 4: 

1GH  redanguium  quadrato  K.  ponatur 
au:cm !cLA  ad  AC  vt  1G  ad  K. crunr 
GI.K.GH  iinex  proportionates  eiufdem 
rationn  cure  A I.,  AC  . AM  : vndc  Tt  prt- 
ma  G I ad  exccflum  H L id  eft  per  con- 
ftrudioncm  vt  E ad F. fic  AL quarta  ad 
cxcefium  EM-  eduximus igituridaeo  pun- 
do,  fcc.  Quoderatfaciendum.’ 


B b PRO- 
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P R O P O S I T I O XL  VII. 


a li.  Intuit- 
bl4  .hmmt. 


INtcrfccent  fefeinuiccm  duo  circuit  A B D,  B E C in  B.  Oporteat  per  B, 
reel  am  DB£  potierc,  t]ux  BD  reel*,  xqualcm  BE  conihtuat. 

Conflrutlio  C demonflrtuto. 

pOnantur  AB,CB  oontingentesin  B,  circuloj 
1 ABD,  B KC; occurrences  perimetris  in  A & 
C ideipper  A.  B,C>  circirtus  dclcnbaiur  ABC> 
quern  in  Bcontingat  DEidico  fa&um quodpo. 
ftulatur.oftenfum  eft  enimiegmenta,  ADB,B  EC, 
ABC  efle  inter  • le  iimilia  adcoque  DE 
rangencemjn  B diuifam  L bifariam-  pofuimus  igi* 
turper  B reftam.  See,  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  XLVIII. 


Da 


^EccntinulccmvtpriuscirculiduoABC,  AHB  in  A & B.  Opor- 
teat ex B reclam  educerc  B E F,  vt  E F perimetris  intercepta  fit  die* 

Conflruflio  (y  demonfiratio. 

COnfticuarur  BC  contingens  circulum  AHB  ia 
B.  oportet  dacam  lincam  D,  haccontingenie  mi. 
iorem  non  die  ; iunflis  A C fiat  ft  C B,  ad  A B , ita 
D>  ad  G.  Dein  ipfi  G,  fiat  xqualis  A F,  & iunfta  B F 
i pettingat  in  Eidicofa&um  cue  quodpetitur.  Oucatur 
cnim  AE.quoniam  angulus  AFB  tam  cum  angulofe- 
gmenti  AHB,  id  eft  ABC  angulofob  CB  tangeri- 
tem)  quam  cum  AFE,duobus  re&iJ  cftxqualisi  dem- 
pto  communi  AFB  remanebunt  ^qual  es  anguli  A F E, 
A B Ciiuntautem  Scanguli  ACB,  AEB  eidem  infi- 
ftehtesarcui  fqualesifimilia  igiturfunt  trtangula  A E F, 
A C B.  vndc  A F eft  ad  F E vt  A B ad  B C , id  eft 
perconfttuaionem  vt  G ad  D.  & pcrmuiando vt  AF 
ad  G,  fic  EF  ad  D : quare  cum  AF  , & G aiquales 
ponantur , erunt&r  EF , D line* xquales.  Pcrfccimus 
igitur  quod  poftolabarur. 

PROPOSITIO  XL  IX. 

IN  dato  fegtncto  circuit  A B C,ex  A,  & C duas 
linear  mclinafe,  fefe  in  perimetrodecaflanres: 
qux  datam  inter  fc  rationem  concineant  G ad  H. 

, ConfiruEUo  & demon  fir ano. 

Dluisa  in  D refta  A C , fegnientum  fubtendente , fe. 

cundum  rationem  G,  ad  H ; bifecetur  arcus  A E C 
in  E,  Sc  per-D  ex  E>  reflaponatur  EDB , iungantur 
AB,BC.  Dico  AB.BCefte  qugfitas.  Cum eniman- 
guli  ABE,EBC  arqualibusarcubusinfiftentes  equa- 
tes fine,  ericc  A B ad  BC  vt  AD  ad  DC,  id  eft  per  conftru&ioucm  vt  G ad  H. 

• . •’  •;  clRCV- 
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CIRCVLORVM 

PARS  SECVNDA 

. Dc  Angulorum  & arcuum  circuhtrtum  comparationt. 
PROPOSITIO  L. 

CIrculum-AB  C,  cuius  diameter  AB,contingat  in  A rc&a  AE,  in 

qua  afliimptoquouis  pun£to  E,ponatur  EC  contingensquidem 
circulumin  C,  occurrens  autemdiamerro  AB  protradtatin  D,iun- 
ganrurque  C A. 

Dicoangujum  C E A duplumefie  anguli  CAD. 

. ' Dcmonftratio. 

pEr  centrum  F diameter  ponatur  CG  ••  Quo- 
■*'  niam  ED  circulum  conringic  in  C.  Sc  CG 
diameter  eft,  eric  “angulus  GCD  re&us.adeo- 
que  angulo  EADxqujlis.  eft  autem  angulus 
EDA  communis rriangulis  CFD,  EDAiigitur 
CFD  angulo  , anguJus  AED,a:qualis  eft  fed 
angulus  k CFD  dupluseft  anguli  CAD,  igi- 
tur  & angulus  AED,  ciufdem  CAD  duplus 
cft.Quod  crat  demonftraodum. 


PROPOSITIO  LI. 

ASfumptis  inperimetro  ABC,  tribus  arcubusasqualibus,  AB,  BC, 
CD,  ducanturperduoquidam  pun&a  F,E,  redla:  AF, B F, C F,  8c 
BE,C  E,  DE.occurrantquein  G,H,I. 

Dicoangulos  I,H,.G,interfea:qualc$  efle. 


a 

b 10  jmj. 


POn 

V \ 


‘Demonjlrstio. 

_ 3nantur  ex  pun  do  E , re3x  EK  , EL, 
■ EM,  qusxquidifteac  lineis  AF,  BF,  CF. 
eruat  itaque  anguli  KEB,  LEC,  MED,  at. 
quales  angalis  I,  H»  G;  quia  verd  arcus  A B, 
BC,  CD  ponunturzqualcs,  Sc  AK.BL.CM 
•reus  atquancurarcui  EF.  adcoque  Sc  inter  fe, 
reliauiquoque  arcus  KB.LC,  MD,  Sc  anguli 
KBB,  EEC,  MED  illis influences  xquales 
func:quare  Sc  anguli  I,H,  G,  funt  inter  fe  xqua- 
les. Quod  erac  demonftrandum. 

1 . 


Bb 


PRO- 
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C I R C V L V S. 
PROPOSITIO  LI  I. 


COntingantinuicemintcriuscirculiduo  ABC, DEC,  inpun&oC: 
ex  quo  edudtis  C A,  C B,  lumantur  punda  G,  F,  in  fingulorum  ar- 
cubus  ex  quibus  re&ar  ponantur  GE,GD,FB,  F A. 

Dicoil  I inexillx  conucnianr,  angulos  GIF,FHG  xqualescflc. 

Dtmonjlratio. 


Sint primo  G,  Sc  F,  punda vel fapra vel infra angulum  ACB  pofita:  Qaoniam 
anguli  CBF,  CAF,  CF  atcui  infiAentes  iquales  . func,  vti obeandem  can&m. 
anguli  CEG,  CD  G,  id  eft:  IEB,  HDA  ad  verticcm  pofiti , erunt  anguli  ZEB, 
EBI  Zimul lumpti , xqualcsangulis  HDA,  DAHiquare  Sc  tcrciusElB,  tcrtio 
DHA  atcjualis erit. 


b tit  if. 


Quod  C vtrumque  pun. 
dorum  F , Se  G , angulo 
ACB,  concineancur,  hac  ra. 
tione  aflertioncd  emoftrabi- 
mu$:cu anguli  b ACB.AFB, 
duobuK  rcftis  xquales  finr, 
vti  & anguli  ECD,  EGD: 
dempto  igicur  communi  an- 
gulo ECD  , manet  AFB, 
angulo  EGD,  ac  proindc 
reliquis  A FI,  reliquo  DGI 
atqualis.  func  autem  ad  ver- 
ticem  anguli  FKH  , GKI 
xquales,  igicur  reliqui  FIG, 
FHG  xquales  quoquc  Tune 


Cadat  iam  alcerutrum  pundorum  , puta  F , inrra  , Sc  aliud  extra  angulum 
ACB  : dico  rurfum  angnlos  H,  1 efle  inter  fe  xquales,  cum  enim  angulusFBC 
c 1M.  tam cutn angulo F A C.quam cum EBFduobus  redis lit  cxqualis,  dempto  com- 

. , muni 
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muni  FBC,  eritangulus  EBI  xqualis 
angulo  FAC  id  eft  D A H,  ftintaurem 
& anguli  C EG,  CD  G cidem  infiften- 
tes  arcui  xquales , igitur  rcliquus  I , x- 
quarur  rcliquo  angulo  H.Quod  crac  de- 
monftrandum. 


XV7 


d: 


PROPOS1TIO  LI II. 

fint  normalcs  a cerminis 
*trianguli  ABC,  ad  oppofita 
latera. 

Oico  illas  fefein  eodem  pundto  dccuflare. 

Demon/lratio. 

f'lrcumfcnbatur  ABC  triangulo  circulus,  Sc 
'“'per  AC  pun  da  alter  circulus  defetibatut 
ADC,  xqualis  circulo  ABC.  Produdaqne.  B I, 
occurratpcrimctris  in  D,  Sc  K,  & per  D quide  ra 
ex  A Sc  C',  agantur  CDF,  A DE,  mnganturq; 

AF,  CE,  CK.  erunt  itaque  anguli  AFC,  AEC 
arcui  AC  inliftentes  xqualcsi  quia  vero  angulus 
EAC  , verique  circulorum  xqualium communis 
eft,  arcus  quoque  D C,C  E xquales  funt , vti  illorfl 
fubtentx;  ob  candcm  rationem  quoque  linex  'AF, 

A D func  xquales.  Rurfum  cum  angulo  D KC,id 
eft  K D C ( ob  circulos  xquales)  duo  anguli  interni 
D CB. D B C>  xquales  fint,  erunt  duo  arcus  F B, 

K C id  eft  D C xquales  duobus  areubus  B E,EC; 
ablacis  icaque  xqualibus  areubus  KC,  C E,  rema- 
nent quoque  xquales  arcus  F B,  B E;  quare  anguli 
.F  CB.B  CE  quoque  (unt  xquales.  ficuc  Sc  anguli 
F AB.B  AD.  vndecum  AF,  AD  line?,  adeoque  ' 

Sc  anguli  AFD,  ADF  xquales  fint,  erunt  icrcliqui  FHA.DHA  quoque  inter 
fe  xquales,  adeoque  Sc  rcdi.eodetn  modo  oftcnditurangulos  ad  G poutos,  ciTc  re- 
ft  os  quare  patet  normalcs  B I,  C H,  A G>  fefe  in  eodem  pundo  decuflare.Quod  fult 
demonftrandum. 


ail  Jirty. 


PROPOSITIO  LIV. 

IN  datum  ciiculum  ABC  , a dato  extra  cum  punfto  D,  duftx  fint 
DCE.DGF  auferentes  arcus  F E,  GC.  Oportcc  ex  alio  pundo  qx- 
tracirculumallignato,  H,  duas  rc&as  in  circulum  immittcre  , qua:  ar- 
cus duos  intercipianc,  duobus  F E,  G C areubus  xquales. 


j 


Bb  3 


Dtmen- 
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198 


QmJir»dio  (£  demvnftrutta . 

r^Vcanturex  H lincse  H I.  H A,«vt  K I,  BA,  circu- 
*-',Iointcrcepcx,  xqualesfintre&is  C E,  GFi  8c  faihim 
crit  quod  fuit  imperacum. curu  cnim  AB,FC  lintxqualcs 
linex  , erunt  arcus  GEF,  A1B  xquales  , vti&arcus 
CNE  , KMI,ob  IK  . CE  xquales  lineas.  ablacis  igi- 
turxqualibusarcubus  KMI,  C N E.rcmancbunr  arcus 
K B,  I A,  arcubus  GC,  FE  xqual^Llcmilimus  igifur 
cx  H punfto  lineas,  &c.  Quotiprxftanaumfuit. 

PROPOSITIO  LV. 

ADaro  extra  circulumpunfto,  detnifla  fit  per 
eundcmre&a  ABj  oporteac  alteram  duccre 


AE,  qua:  arcus auferat  C F,  BE, quifimui fumpti , angulum  contincaot 
xquaiemdaco  D. 


A 


ConjlruUw  & dtmonjiratio. 


K« 


"ptatangulo  D.  xqualis  BCG:  St  cx  A ponatur 
A A E,  qux  re£tam  FE,xqualcm  linex  CGbcxhi- 
beac ; ericquc  peraflum  quod  requiritur : cunt  cnim 
C G»  F E linex  xquentur , erit  arcus  F B E»  xqualis 
arcur  CBG;  vnde  ablarocommuni  CB,  rcmanct 
arcus  B G,  xqualis  duobus  B E , C F.  quare  angulo 
D , xqualis  eft  angulus , qui  duobus  arcubus  C F, 
B E fimulfumptis  continctur.pcrfccimusiciturquud 
petebarur. 


»9? 


CIRCVLORVM 

PARS  TERTIA 

D<r  mittua  circuloram  inter  fed  tone  ©*  contadu. 
f PRO  POSITI  O L V l. 


REfta  AB,  contingat  circTulos 
BDC,  (cfcineodcm  B pun£to, 
contingenccs.ccntroque  A,qao- 
uisinteruallo  circulus  defcribatur,  oc-  A 
curres  perimctris  circuloru  fcfccontin- 
gcntium  in  D.ponanturq;  rc&x  A D E. 

Dico  D E redtas  inter  lc  xquales  cfle, 
fiue  ad cundem  cilc  circulum., 

;. : . ..  i.  >;t  .t. »<•:.*  * 

i , Dtmonfhrttto. 

.L  ■ • ; •;  t:  / 

/'''Vmenim  AB  fit  contingent  Te&asgu- 
'“-'la DAE. aequalia cruiu quadrate  A B,a- 
dcoquc  Sc  inter  ieiigitur  Jinea:  D A.D  B,P  E, 
in  contmua  tunc  analogia.  Tunc  autem  DA 
primal  inter  (e  xquales  Sc  AB  media  com- 
munis. jgituretiam  primatum  Sc  terturum 
differentia:  DE.  xquales  erunt.  Quod  fuit 
demonffranduro. 

...  1 : l I i ! t.. 


i.'  i't  ■ . ivi  ; /.  • 5 

PRiOPOSITlO  L V I I.  . 

.•  V - . ■ i (;:-n  n . . Jt 

SVpcr  AB  radio  quadrantis  circulars  ABC , circuius  deferiptus  fit 
AE  BiduAiirjpqrcdis  A ED,  occurrentibus  circuloin  EE,  pet  EE 

ponantur  DF  normales  ad  radium  AB. 

Dicortctis  AF,  xquales  effe  AE. 


Demon/katit. 

I’  . • " *.t*»  ••  j ■ • • 

1 Vngantur  BE:  cum  AD  xqua- 
■*!esfmt  AB  . Sc  onguliAEB, 
A ED  refld  ; tint  autem  Sc  anguli 
FAE  communes  • erunt  BE  A 
triaugula  xqualia  Sc  timilfa  crian- 
gulis  AFD:  vnde  relicjna  AF.AE 
latera  xqualibus  angolis  fubccnfa 
itrat  xqualia. 

,■  : 'it. 

• ••  r-i-  * . . i . ■ *' 

. t |U  ..  ...  .,  ... 
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CIRCYLVS. 


Quod  fi  red*  DF  demittanrur  norma- 
lircr  ad  bafim  AC,  fie  oftendatur  propoE- 
rum: cilm  D F fint  zquidiftantes  AB,  igi- 
turanguli  BAD,  A DF.xquaiesfunrpro- 
indeqicu  Sc  anguli  AEB  A F D,  redH  fine, 
Emilia  funt  Ac  atqualia  iriangula  ABE, 
A D F,  Sc  lacera  equalibus  anguiis  fubtenfa. 
Quod  fiiic  demonftrandum. 

PROPOSITIO  L VI 1 1. 

PEr  duorum  circulorum  parallelo- 
rum  BDE,  CFG  ccntrufn  A 


a&adiametro  D C E,ponatur  CB  concingens  minorem  a pundlo  quo 
a diametro  interiecacur. 

Dico  circulum  radio  B C deferiptura  xqualcm  cfTe  annulo  duabus 
circutnfcrcncijs  incercepto. 

Dcrnonjlratio. 


■ xiutini- 


P R O P O S 


DVettur  ABiVt  AB  quadratum,  ad 
duoquadrara  BC,CA,  ita  circulus 
•DBE,  adcirculos  HBG.CFG;  fed 
ABquadratum  zquale  eft  quadratis  A C, 
C B.  igitur  Ac  circulus  DBE  xqualis  eft 
circuits  HBG.CFG.fimulfumpcis.ab- 
lato igitur communi  circulo  CFG,  re- 
manebic  annulus  perimetris  xquldiftan- 
num  circulorum  interceptus  , circuit* 
B H G zqualis quod  fuit  demonftran- 
dum. 

T I O L I X. 


SVpertrianguli  A B C,  lateribus  Tegmenta circulorum  fimilia  confti- 
tuantur,  cen troque  circuit, qui  fuper  ball  ctrftrufikus  eft, circulus  dc- 
feribatur  qui  alterutrum  circulorum  AEB,  B F C concingac. 

Dico  quod  8c  tertium  quoque  continget. 

, Dcrnonjlratio. 


DVcantur  ex  D,  per  H Ad 
G cAtracircuIoru  AEB, 
B FC  reftz  DE,  DF  : Ac 
circulus  ED  radio  deferi- 
ptus  contingat  circulu  AEB 
in  Bj igitur  refta  DUE  per 
centra  D,  Ac  H teanfiens  oc- 
currcc  vtrique  in  t>  punflo 
conraclus  E-  quia  vero  fe- 
gmentaiuper  rrtanguli  late- 
ribus  defcripta  , Emilia  fuuc 
mn&a  , B F in  dircAum  cric 
ipfi  EB  • vndc  cum  DE, 
a DF  line$  fincfqualcs,eric 
F pundlum  commune  peri- 
pheries circuloru  EF,  BFCt 


I 


CIKCVLVS.  toi 

& enmeadefn  DF,centra  pc  vtriufquc  coniungac,  patcc  circulum  EF,  • in  V 
contingent  circulum  BFG.!  Qnod  crat  demonfttandum. 

i.  •:  I ; PROPOS  itio  I.  5c. 

• ..  I 1 

ltdcm  policis : (icircultis  centro  D delcriptus  altcrutrum  circulorum 
A E B,  B F C (ecuerii: 

Dico  quod  Sc  alcerum  lecabit;  & fccures  ab  vcroque  auferet  fimiles. 

De monflratu).  . 

OCcurrat  circuits  ccntro  D 
dclcripcus , circulo  AEB  in 
M 4c  N : cadet  igftur  intra  E 4c 
ED  lineam  fccqbitiu.l  i quiave- 

to  reftr  1)E , D FUatqualcs  lunt. ...  k i|.  • 

patcc  circulum  radip  D I dcicri- 
ptum,  tjuoquc  inf  car  F cadere , a- 
deoquc  4c  circulum  BFC  fcca- 
rc  in  E 4c  O.Qpodcrat  primum. 

Hoc  poiiio  dico  lcpurcs  MEN» 

L F O ablatas  intec  I'c  ellc  fimiles, 
du3aM  B occurrar  circulo  L F O 

in  E,oftcnlum  eft  propolitionc  jj. 
hmus,  lunctam  DL,  atquariceflx 

DM,  quarccumpun&um  M inperimetro  eft  circuliN  L O,  erir  &:  punSum  LiB 
cadem  pcrimctto.cadcm racionc  oftendccur, lunftam  O B communi  occurrcrc  in-, 
tcrfc&ioni  circulorum  MEB  . MLO  in  N , vnde  cum  NBM  angulo  annulus 
LBO  ad  vcrriccminfiftcns , qqualis fitjlimilcs crunt arcus  MEN  , LFO.  Quod 
■ crat  demonfttandum. 


PROPOS  1TIO  LX  I. 

SVper  ABC  trianguli latcribus fcmicirculi dcfcribancur A L B, A K C, 
B FC  quos  contingac  circulus  cencro  D,  deferiptus,  in  F & L. 

Dico  EG  diametrum  citculi  vtiupaquccontingcntis,  asqualcm  cfle 
diametris  circulorum  A L B,  B F C. 

Demonjlratio. 

PEr  centra  D 4i  H ponator  refla 
FG>  iungancurque  centra  D,E, 
quoniam  (cgmentaftmilia  fuper  rrian- 
guli  latcribus  ddcripta,  fcmicirculi 
Amt , 4c  A B B C a diametris  D H,D  E 
in  circulo  ABC  bifariam  diuifar,  crunt 
anguli  DHB.DEB  rcifti,  vndc  AB, 

DH  aquidiltanr  4:  HEparallclogra- 
mum,  adcoq;  B E,  H D,  item  B H,E  D 
linear  /Stquales  func.  quarc  ciim  FG 
duplafitDF  ideft dupladuatum FH, 

HD.idcft  BH,  BEieritFC,  arqualis 
duabus.  diametris  AB,  B C.  Quod  crat  demonfttandum 


PRO- 
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PRO  P O S 1 T I Q L XI I. 


ITcrumfimiliafegmehtsi  conftrtpSa  line  fiiper  fingulis  lateribus  ttian- 
guli  ABC  centroque  D circuit  fuper  bafidelcripri,  circulus  dclcriba- 
fUpKF  E,  qiii  circulum  A G B contingat  intenus  in  £.  • ' 


Dico  quod  & alterum  B LC  concingcc  in  F. 


a i i-Mutt 


j i 


" " 'Dcmonjlratio, 

DEr cetra circnldrutn  A-CB,  BLC; 
A re&a- ponantur  ex  D.  DG(* 

6c  DGquidetn  prndu&a  o 
pcrimcrro  circuit'  AGB  mj 
contatSus  E i Dt  vtro  in 
pundcr  F circuit  B'f.'C,  iurig 
que  BF.EE,  cfimigiiar  ©I 
tranlcant  per  centra  circ 
AGB,  BLC,  crime  LB,CB‘d«8* 
• ID  diredum  : quia  vero  LMf 
meter  eft  circuli  1VL  t , crit  ' 

LBF  adeoque  6c  GBF  I 


promde  B F pertinget  in  E.  Rurfumcum  LD,  DO  linex'fincarquales.ei 
anguli  quoque  B LD,  BCD  xqualcs;  funt autem anguli ad  B oftenfi redti' , r 
quusigitur  BED  xqualis  reliquo  eft  LFB.id  ell  F-FD  : vnde  6c  xquaies  f' 
i (uni  D£,DF  8c  pundum  1;  perimetro  circuli  K F E comnmne ! 6c com  Mf 
nca  per  F Juda  , centra  comungat  D 8c  M,  pater  circulum  RFE  l>  in  Fc 
gerc  circulum  BLC,  Qjuodcratdcmonftrandum. 


- i 


PROPOSITIO  LXIR 


d pun  tx 
tUmcnsu.  • 


SVper  crianguli  Jatcribus  conftrufta  (Int  fegmenta  fimilia  A E B, 
AD, FC,  BLC.  6c  abinterfedtionum  pun&is  D,  F,  ad  pundta  A, 
G'duftis  Ifircis  D A,  FC,  aptetur  in  circulo  KH  xqualis  FC,  8c  paral-  . 
Ida  redl.c  O A : defcribatur  dcindc  circulus  1KGH  xqualis  circulo 
BL  CO,  & tranfiens  perpun&a  K,  H. 

Dico  hunc  rangcre  circulum  ADI. 

T'  Vcmonflratio. 

'T'Rium  citculorum  A E B , 
■^ADFCeBLC  centra  Gnc 
S,  N,  T.  per  centra  S,  N dacatur 
refta  QSINFG,  oc current 
circulo  A F.  B in  1 , 6c  circulo 
K G H in  G : per  centra  vero 
T,N  ponatur  reda  LR TN O 
occurrcns  circulo  BLC  in  O. 
Quoniaro  Q_G  iungit  Centra 
N, S, normalis c eft  ad  AD,  ac 
proindc6rad  HK  ipli  AD  pa- 
rallclam.  centrum  igitur  circuit 
KG  Heft  quoque  in  linca  QG.  confideretur  iani  pundum  1 quarenus  eft  interic- 
aio  circuli  AEB  acredx  QG.Quoniam  NR,  eft  xqualis  NP.6C  RL  4 xqualis 
P G,  eric  N L xqualis  N G.  Eft  verojper  demonftra'ca  6}  huius,  etiam  ON  xqualis 
I N.crgo  OLjqualisoft  1 G,qux  nempe  poiita  eft  inter  pundum  G,  &pundul, 

' ■ • > in 
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in quo  circulus  AEB  fecabat redam  QG.  Quarc  cum circuli  KGH  diameter 
xqualis  lie  redx  O L,  diametro circuit  BLCO,  xqualis  quoque  erit  rc&x  IG- 
circulus  igitur  KGH  tranfic  per  I.  Atqui  etiam  (upraoftendimus  centrum  eiusaf- 
, fe  in  reda  QG  tranlcunte  perccntrum  circuli  A E B>  ergo  circulus  K G H tangic 
circulum  A BBC*  Quod  erat  demonftrandum, 

PROPOSITIO  L X I V. 


Vpcr  A B C trianguli  lari  ribus  lemicirculi  deferiban tar  A B L,B  I C, 
AGC,  quorum  centra  fine  D,E,F,  centris  autem  F vel  E,  circuli 
conllruantur  H G,  KN,  qui  circulum  AGC  Contingantin  G Sc  K. 
Oico  coidem,  quoque  rcliquos  contingcre  in  1,  & L. 

Demonftratio.  ' 

DVeancur  FE>  DEG>  DF.quoniam 
diamctri  AB,  CB  bifedx  funt  in 
centris  E>&  F,  erit  EF  parallela  AC» 

Crgovt  AB  ad  EB  lie  AC  adEF.qua- 
re  cum  A B dupla  fit  £11,  erit  AC  du- 
pla  quoque  EF.  Ergo  A D dimidia  ipfius 
AC.  hoc  eft  CD,  xqualis  crit  EF.fimi- 
Ji ter  quomam  tres  diametri  A C.  A B.B  C 
biicdx  funt  in  centris  D.E.F  patec 
* ED.BC.  ScDFiABefteparallelasipa- 
rallelogrammum  igitur  eft  EBFD.  ergo 
FB  hoc  eft  FI  xqualis  eft  DE.  Quarc 
cum  tota  FE  tori  GD.&  pars  FI,  parti  DE  zqualis  Gr , rcftduum  qnoque  IE 
scqualeeritreGduo  GE,  hoc  eft  circuli  diametro  GE,  Cue  EH.  quarc  pundum  I, 
commune  eft  duabus  peripheries  GH  Sc  BIC  Guepunda  H Sc  I omntnoeadem 
funt  inter  ie.Vnde  cum  E F per  centra  circulorum  duda  per  I pundum  tranfeat, 
manifeftum  eft  in  eo  contadum  fieri. codcm  pado  dc  altero  circulo  centra  F de- 
feripto  demonftratio  proccdet. 


PROPOSITIO  LXV. 


IN  triangulo  A B C , fint  in  concinua  analogia  B D , B A , B C t & per 
pun&a  A,  D,  C delcribatur  circulus. 

Dico cum rcclam  AB  contingcre. 


Demonftratio. 

QVoniam  ADC.  punda  in  perime- 
tro  funt  circuli,  igi  tur  fi  non  contmgat 
teda  A B> circulum,  occurrac  eidem  in 
altero pundo  E:  igitur redangulu  ABE, 
atqnalc  eric  redangulo  DBC,  hoc  eft 
per  hypothefim  quadrato  B A,  quod  b eft 
abfurdum: quarc nonoccurret  BA,  cir- 
culo nifi  in  A, 


m km. 


PROPOSITIO  LXV  I. 


SI  fuper  ABC  trianguli  Iateril^us  Tegmenta circulorum fimiliadelcxi- 
ptaFuerint, 

Cc  a Dico 


Diqiti; 
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Dico  AB,  CB  latera  trianguli  ptoduftacontingere  in  B fcgmenca 
ADB,  B EC. 

Dcmonjiratio. 

ANgnlus  ABC  tain  cum  angulo  ABF  quam 
angblo  legmonci  refidui  in  codcm  circulo 
duobus  rciftit  aequaliscjiigitur  angulusreiiduil'c- 
gmcti, angulo FB  A acqualis  eft:  quia  verb  ADR. 
ABC  tegmenta  lunt  fimilia  adeoque  & illorom 
anguli  xqjalcs,erir  angulus  FBA  umulcum  an- 
gulo fegmenti  ADB  duobusre£lisa;qualis:qua- 
rcangulus  A B F.atquaturiftgulo  refidui  arcus  circuli  ADB  : vndeFC  eundem 
contingit  in  B, vt  cx  dementis  patet. codcm modo  oftenditur  AB  contingere  in 
B circulum  BEC.  Quod crat  demonftrandum.  * 

£//  htc  comterfa  vndecimt  huius. 

PROPOSITIO  LXVH. 

Atis  duobus circulii  ABC,  DEF  , oportcat  exhibere  pumftum 
'er  quod  line*  du&i  diuidantcirculos  in  fimiles  partes. 


D 


| Atis  duobus  circulis  ABC,  DEF  , oportcat  exhibere  punt 
G,  per  quod  line*  du&x  diuidantcirculos  in  fimiles  partes. 

Q>  nfiruftio  & dtmonjlratio. 

ACta  pet  vtriufquc  centra 
KL  retta  AE,  diuidatur 
in  G>  vc ratio  AG  ad  GE,fic 
eadero  cum  ratione  A C ad  D E. 
Dico  pundum  G efle  quod 
quserirtir.  ducatur  enim  quzuit 
B G F occunens  perimerris  in 
J Sc  H : quoniam  A G ad  G E» 
eandem  habec  rationem  quam 
AG  ad  DE,  ex conftruflione, 
eric  AC  ad  CG, vc  DEadDGi 
aeproinde  A Gad  GKvtEG> 
ad  GL.Jc  GK  ad  GL  vtK A 
ad  LE,  id  eft  BK  ad  LP.  de- 
ni iifis  igitur  petpendicuiaribus 
KN.LMad  FB  lineatii , eric 
ftmile  tr  iangulum  K G N<  t tian  - 
gulo  GRJL.  quatc  vt  KG  ad 
GL,  hoc  eft  AK  *d  EL, id  eft 
AC  ad  DE  , ica  eft  KN  , ad 
LM  i igituf  B H ad  I F,  eft  vs 
A Cad  DE,  cum  ctdetn  prtv 
portione  diftent  a con  Ins  qua 
inter  fe  Tunc  diametri  qirculorum.quare  fimilia  fcgmenca  fubtendunt  St  circulet  6- 
militer  diuidunt.perfccimus  igitur  quod  imperatum  fun. 


C I R- 
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T)e  linearum  in  circuit/  potcntia. 

PROPOSITIO  L X V 1 1 I. 

COntingantfefecirculiduoin  A pun&o,  per  quod  afta  contingent 
A B , occurrac  cuiuis  E B D fccanti  perimcrros  in  E,  G,  H,  D. 

Dico  GBE  rcdtangulum,  re&angulo  HBD  zqualecITe. 

Demonfiratio. 


p Atet,  cum  vtrumque  quadrate  contingent i»  A B , zquale  fit.  * 

PROPOSITIO  L X I X,  ~ 

SEgmento  circuli  ABC  inferiptum  fit  triangulum  A B C , d cuius  ver- 
tice  B,  normalis  demittatur  B D. 

Dico  paralklogrammum  ABCinangulo  ABC.atquariredtanguIo 

A CjB  D. 

Demonfiratio. 


pArallelogrammum  ABC.  duplum  eft . ttlanguli 
A ABCj  fed  it  AC,  RD  rcftangiiloni , eiufdem  du- 
plumeft.cum  batimfiabeat  eandem  AC, Sc  B D alti- 
tudinem  ligiturparallelogtammum  ABC  in  angulo 
ABC  , gquale  eft  re&angulo  ACBD.  Quod  crat 
demonftrandum. 


> h..i* 
mm*. 


PROPOSITIO  L X X. 

SI  rurfum  fegmento  ABC  inferiptum  fiierit  triangulum,  a cuius  ver- 
ticedcmilTa  BD,  acquidiftct  contingcnri  C £.  . 

Dico  re&angulum  ABC  re&angulo  ACBD  xqualeefle. 

C c j Demon. 
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Demonflratio. 

CVmcnim  EC.BD  a:quidillent,erunt  anguli 
DBC,  BCE.  id  eft  anguli  DBC,  BACob 
EC.  tarigeneem  atquales;  (imilia  igitur  funt  trian. 
gula  DBC,  ABC.  vnde  vc  AC  ad  AB  , lta 
* BC eft  ad  B D.patet  igitur  A B B C,  Sc  ACBD. 
rcdtangulacftc  xqualia. 


PROPOS1TIO  L X X I. 


SEccntinuiccm  circuit  duo  quorum  vnus  per  centrum  alcerius  rranfeac 
ficvcdutfta  A C qua;  pun£tafc£tionum  coniungit,  fit  diameter  cir- 
culi tranfeuntis  perccntrumaltcrius.ad  quam  crigatur  per  B,  inperime- 
tro  ABC  aflumpeum,  normalis  DBG.occurrens  A DC  perimetroin 
D & G,  & A C in  F: 

Dico rcftangulo  DBG  zquari  ACBF  re£tangulum. 


Demonflratio. 

T"\VSa  CBH.ciim  circuhis  ABC  per  alte- 
■^rius  centrum  tranfear,  eric  b HBatqualis 
AB.  vnde  ABC  rc&angulum  aiquaie  eft  re- 
tftangulo  HBC,  fed  HBC  atqualc  eft re&an- 
gulo  DBG;  igitur  8c  D B G xquatur  ABC 
id  eft  c ACBF rccftangulo. Quod erat demon- 
ftrandum. 

PROPOSITI  O L X X 1 1. 

DIametrum  circuli  ABC,  fecet  AB, 
normalitcrin  F,  ponanturq;  quxuis 


EH,  occurrentes  A Bin  G. 

Dico  E G H rc&angulum  vnacum  F G quadrato,  xquari  EG  Hrc- 
ftangulo  vna  cum  quadrato  F G. 


Demonflratio. 

QVoniam  AB  normalis  eft  ad  diametrumCD, 
cricbifariamdiuifain  F i St  quia  non  bifariam 
diuifaeftin  G.erit  AGB,  rctftangulum  vna  cum 
quadrato  FGxltequale  quadrato AF.  fed  A G B 
redangulo  atqualc  eft  EG  He  re&angulumtaddico 
igitur  FG  quadrato,  etit  EGH  rcclangulum  vna 
cum  quadrato  FG,  quadrato  AF  atquale.  igitur 
Sc  EGH  reftangulum  , vna  cum  quadrato  FG. 
scquale  eft  EGH  reftangulo  vna  cum  quadrato 
F G-  Quod  ccac  demonftrandum. 
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QVomam  xqtialbs  funt  an^irfi  AEE,  A^t,  & c60*htiWfs  afyjfckw  BAC^-fi4 
miliaigicur  exiftunc  mangula  AFE,  ABC,  fndfc-Vt'AF  «d  AE,  lie  A Bid 
A C,  rc&angulum igituc  C A F re&angulo  EAB  ascqualeeft.  quarc& re&angu-  ‘I7'M 
la  EAB,  inter fcwnczqublia.  Quodfuiedemonftrandum. 

PROfOSl  TIO  ■ li  X*X  I V. 

.1  •'(!■:!  » : 

SEgmenfo  ABE:  inferijnt  triangdi  AB C lirira  produita-exhibearu: 
triaagula  ADC,  CAE  hafcefitia  angiitos  C)  AC  , ACE  (Ingulos 
angtilo  legmenri  a:qualcs,  ;i«j. 

Dico  quadcarro  A C,  rquafi  rectanguluqi  ADCE. 

Demonttratio.  " 

QVoniim  angulus  ABC  aqnaKs  th  I*  s'  / 

angulo  DAC>  & ACficommums  / 

triafigulis  ABC,  At)C,  fitnilia  crunt  \ R / 

triahgula  A BC , ADC  eodfm modofi-  ’ \ / 

hiiliaoftcndchteferiahgula  ABC,  A EC:  \ 

igitar&ADC  rrianguJum fimi'le eft  trian-  ? ’ —>«• 

gnfo  A F.C  , & DA  , AC  , C6  lareta  '' 

proporTirtnalia.-vWdei  AC  quadttto  aeqoale  eft  refttngulum  DACE.  Quod  b!Mi 
niit  dtmonftrandutn.  - 

;■  PR  OPOSITIO  LX  XV. 

OCcurrantinuiccmadfcftos  incircufo  ABC  line*  AB,C  D,  inE. 
iun£li(que extremis, exfurgatquadrilaierum  ACB  D. 

Difco  quadratis  A C,  B D,  arquari  A D,  C B,  quadrata. 

Vernon- 


a Lml  a 

Cmt&Mtj’ 

bPdMtx 

tltmvux. 


X .‘:e 


Clt.  ha  in. 


i O i Dcmonjiratio. 

(J  / . t\’;  /'“'Vmenim  anguliad  E rcdifinr,  eriintqua- 

'—'drata  AD,  CB,  xqualia  quadratis  AE, 
. E D.  CE>  EB.  (cdijfdem  xqualia  quoquefimt 
ijiiiidrata  ACfit) Bjigitur  quadratis  Ac,  HD, 
xqualia  func  AD,  CB  quadrats. 

•..uj»x'Ji»a  .'najni  t5'  A .1  t'r-  o.-- 
PROPOSITIO  LX  XVI. 
.i>\\fc*U'£V  -'.v.ad 

Ilfdcm  poficis, 

Dico  re&angula  ADCB,  ACDB  fimulfumpta,  dupla  cflc  figu- 
re quadrilaterx  ACB  D A. 

' Qcmonflraua.  \ 


p Edanguldduo  ADCB',  ACDB  xqualia  funt  > redangulo  ABCD,  fed  & 
*YABCD  redangulo  xqualia  funtrcdangula  AEC,  AED,  BEC.BED.qux 
fimulfumpta  b dupla  I’uutfigurx  AC  BD'A, igitur  Scredangula  ADCB,  ACDB 
xqualia  funtridangulis  AEC,  AED  , BEC,  BED  adcoquc  & dupla  figur* 
ACB  DA.  Quodftut  demonftrandum. 


l / 


PROPOSITIO  LXXVII. 


SEcent  iterum  lefe  ad  redos  in  circulo  linear  A D,  B E in  C. 

Dico  quatuor  quadrata  partium  A C,  C D,  C B,  C E,  fimul  fum- 
pta, quadrato dianafinciTe xqnajia.  . i,.  ,|. 

■**  ■ i5,w*-  ' : 

’“pRanfcacprimb  altera  linearum.puta  AD  pee  centra 
. /A  citCuli (luSgjnturqae  AB,  BD.  cum  igitur  anguli, 
ACB.DCB  redifinr.crunt  quadrata  AB,  BD.xqua- 
lia quadrant  AC>  CB,  & CB, CD  flue  CE,CD,(quia 
,BE  in  C ab  A D diametrodiuifa  eftbifariam)  fedqua- 
dratum  AD  , quadratis  AB.B  D quoque  xquale  eft, 
cum  ABD  fit  angulus  femicirculi  adcoque  rodus,  igitur 
1 ctiam  quadratum  AD  , qquale  ell  quatuor  quadratis 
AC,  CB,  & CB,  hoc  eft  CE»  CD:  quodfuit  prirno 
demonftrandum.  * , 

Quod  ft  neutra linearum  AD,  BE  tranfeat  per  cen- 
trum, iunda  AB,  dcicribatuc  femicirculus  ACB1.  qui 
per  C puiidum  rranfibit, cum  angulus  ACB  redus 
ponatur.  ex  A,  verb  diameter  ducatur  AG  occurtens 
circulo  ACB  in  F,  per  quod  collocetur  BFH  : iun- 
ganturque  HG,ED, erunr  igitur  HG>  ED  line*  a- 
deoque  quadrata  inter  c fc  xqualia  : quia  verb  qua- 
drata  A B, H G,  funt  xqualia  quadratis  HE,  FG.AF, 
FB,  ideft  quadrato  diamerri  A.G  vt  prius  oftenlum 
eft:  igitur  Sc  quadrata  ED,AB,quadrato  diamerri  AG 
xqualia  funtifed  quadrata  ED,  AE,  xqualia  lunt qua- 
dratis E CrC D, Sc  A<2,'CB,  igitur  & quadrata  EC, 
-QD,  AC,  C B,  quadrato  diamerri  (fine  xqualia.  Quod 
ruic  demonftrandum.  , 


PRO- 
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PROPOSITI  O LXXVIII. 

SEcent  fefedenuo  in  C ad  reftos  dux  quxuis  AB,  DE,  in  circulo 
A B D,  Sc  fupcrpartibus,  circuli  defcribancur. 

•Dicoillos  iimui  fumpcos  xqualcs  cflc  circulo  A B D. 

Dtmonjlratio. 

Circuli  incerfeeamrationem  habencquam 
idiametrijidcl'cripta  quadraca: oftendi- 
Inus  autcm  precedents  propofitionc  quadra- 
ta  A C>  CD,  C B,  C E,  zquars  quadratods'a- 
mecri  circuit  ADB  t igitur  Sc  circuli  fuper 
A C,C  D,  C B,  C E.delcripti  zquales  Cunt  cir- 
culo ADB.  Quodfiiitdemonftrandum. 

PROPOS1TIO  LX  XIX. 

SEmicircnlo  ABC  infcripta  lint 
triangulaquqcunque  AE  C,A  DC, 

a&a^uc contingenre H K qux  A C diamctro xquidiftet , ponantur  El, 
D K normalcs  contingcnti  H K. 

Dico quadracum  compoiicxex  AE, EC,  ad qstadratum compoficx, 
ex  A D,  D C cam  habere  rationem  quam  concincc  E I ad  D K; 

Dtmonjiratio. 

pOfita  HB  dlamerro  ducantur  adillam 
A normalitcr  EF,  D G-iunganturquc EH, 

D HiE  B.D  B,quoniam  F E normalitcr  infi- 
ftitrcft^BH,  crun t F H, H E.H !?, line* in 
cotinua  analogia,vt  cx  dementis patet.vn- 
dcredangulo  FHB,  zquaturHE  quadra, 
turn;  cadcmque  dc  caufa  quadrato  HDi 
re&angulum  GHBi  quarevt  FHadGH, 
hoccft  E I,  ad  D K,  lie  EH  quadratum  ad 
DH  quadratum  tRurfura  cum  lit  vt  HE 
ad  HD,ira  compofita  b ex  AE.  EC  > ad 
compolitam  ex  A D.  D C , erit  vt  quadra- 
ture HE,  ad  HD  quadratum  . fie  quadra- 
tum compolitz  ex  A E,  EC,  ad  quadratum 
compolitz  ex  AD,  DCs  igitur  vt  El  ad 
DK.ita  quadratum  compolitz  ex  A E,EC, 
ad  quadratum  compolitz  ex  AD  » DC. 

Quod  demonflrandumfuit. 

PROPOSITIO  LXXX. 

Emicirculo  A BC infcripta  fint  triangula  duo  ABC,  ADC  r ic- 
queex  C,  adoppofitalateraresS?  ducantur  C E,CF,vccunque. 
Dico  fi  intra  arcam  circuli  occurrant  redti*  A B,  A D,  in  E,  F,  quadra- 

Dd  ta 
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ti  A F.,  EC,  vnacum  redangulo  AEB  bis  fumpto,  xquari  quadratis 
A F,  FC  vnacum  redangulo  AFD  bisTumpco: 

Si  verb  extra  circulum  occurranc,  dice  quad  rata  AE,  £C  , minus 
AEB  redangulo  bis  Inmpto , xquari quadratis  AF,  FC  minus  AFD 
bis  (utnproi  , . 

Quod  (i  autem  altera  intra  Steam  circuit  cadat  , altera  extra  , diet) 
quadraca  AE,  EC  cum  AEB  rcdtangulo  bis  fumpto , xquari  quadracis 
A F,FCminus  redangulo  AFD  bis  liimpco. 

Dcm  onftratiik 


Cl  enlm  cad*  CE.CE,  inrraaream  femi- 
^circuli.conftitucntangulosnbtulbs , AEC, 
AFC,  ciim  ABC,  ADC  te&i  fine , Vnde 
per  elemenca quadrat*  AE, EC,  cumredan- 
gulo  AEB.bis  Fumpto.quadrato  AC  xqua- 
Tia  erunt  s Fed  eidem  AC  qnadrato  -tquaiia 
Flint  AF;  FC  iquaiirata  vnacum  redangulo 
AFD  bis  Fumptot  igitur  quadrata  AE.EC 
cum  AKB  IccFangulo  bis  Fumpto  arqualia 
Funt quadratis  AF,  FC  vnacum  redangulo 
AFC  bisFuropto.Quoderatprimum. 

Si  vero  CE,CF  extra  cadant ; patet  angu- 
los  AEC,  AFC  efle  acutos  : quare  tam 
quadrata  AE  > EC  tninus  redangulo  AEB 
bis  Fumpto,  zquabuntur  qnadrato  AC.quam 
quadrat*  A F,FC  minus  AFD  redangulo 
bis  Fumpto : vnde  veritas  iecund;  partis  quo- 
que  manifefta  eft. 

Partis  terti*  demondratio  ex  ante  diftis 
elate  patet;  igitur,  dec.  Quod  etat  demon- 
ftrandum. 

* 

PROPOSITIO  LXXXI. 


SEmicirculo  ABC  triangulum  inferibatur  ABC,  a cuius  verticc  ad 
diametrum  demittatur  perpendiculars  BD. 

Dico  ADC  redanguium,  Scredangulum  ABC;  denique quadra- 
turn  A C in  continoa  efle  proportions.  ' . 

Demonftratio. 

QVad  tatum  A C eft  ad  redangulum  A B C,  hoe  eft 
• A C B D redangulum  vt  b A C ad  D B : Fed  4c 
redangulum  ACBD  eft  ad  quadratum  BD  1 hoc 
eft redangulum  ADC,  vtAC  ad  BD,  igitur  con- 

J ilc  tinuant  eandem  rationem  AC  quadratum, redangu- 

lum  ABC,  vna  cum  redangulo  ADC-  Quod  iuit 
demonftraadum. 
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PEr extrema diametri  AB  circuli  ABC,  circulusdcfcribztur  ADB, 
politique  AC , quxoecurrat  A D B pcnmctro'ln  D,  demittatur 
normalieer  DE  ad  diamecrum  AB,  iunganturque  DB,  CB. 

Dico  reiSangulum  ex  AB,  DE,  ad rectangutum  A DB,  cam  ratio* 
nem  habere  qux  eft  inter  rectas  C B,  D B. 

Dtmonjiratio. 

QVoniatn  angulus  ACB  in  (eimcirculo  reftus  eft 
adcoqucatqualis  angulo  A ED.;  Sc  AED  , ACB 
triangulis  communis  angulus  D AE.crunt  ADE.AC  B 
triangula  iimilia.vnilc  vc  AB  ad  CB  lie  AD  ail  DE, 

Sc  ABDE  tcftangulum  xquale  rctftangulo  ADCB: 
fed  rcctangulum  ADCB  eftad redtangulum  ADB  vt 
C B ad  D B > igirur  Sc  redtangulum  A b D E ad  rc&an- 
gulutn  A D B eft  vc  C B ad  D E*  Quod  crac  demon- 
ltrandum. 

PROPOSITIO  LXXXllf. 

OCcurrat  circuli  ABC  diametro  FG  in  E 
orthogona  AC,quam  in  D fccctnormali- 
tcr  BD,  iunganturque  A B,BC. 

Dico  rc&angulum  A B C ad  redangulum  A C B D rationem  obtk 
nere  candctn,  q uam  F G diameter  ad  A C lincam. 

DemonJIratia. 

TVngantUr  AF  G quoniam  AClineaid  E bifartanl 
■^adeoquead  rectos  eft  diui(a,erunc  AF.FC  linex  x- 
quales , Sc  A F C reAangulum  xquale  quadrato  A F id 
eft  a redtangulo  E F GrquiaF  EiF  A,  F G dune  propor- 
tionates. Scd  EFG  rcerangulum  eft  ad  rcctangulum 
A CF E vt  FG  ad  A C i igitur  Sc  rcctangulum  AFC 

ad  A CF  E rcctangulum  id  eft  b parallclogramum  AF  C»  fc « 

vt  FG  adACjquiavcroeft  AFCrccranguiuadrecca- 
guluABCvt  AFC  parallclogramum  in  angulo  AFC. 
ad  patallclogrammum  ABCs  in  codcm  angulo  ABC 

(cuex  ijfdem  rationcs  habeant  compofitasjeric  permutando  ABC  rcctangulum 
ad  parallclogramum  A B C>id  eft  ad  rcctangulum  ACBDvr  AFC  reccangulum 
ad  parallclogrammfi  AF  C id  eft  adc  ACFE  rectangulum.idcft  cx  demonftrads  c1"*' 
vt  F G ad  A C.  Quod  erar  demonftrandum, 

PROPOSITIO  L X X X I V. 

SEcent  le  vtcunque  circuli  A B C,A  D C in  punltis  A C,iufl<ftaque  AC 
ponantur  C E H,C  B G.occurtcntcs  perimetris  circulorum  in  B,E,G, 

H.  iunganturque  A B,  A E. 

Dico  re&angulum  A B C,  ad  A E C rc&angulum  eim  rationem  obti a 
me,  quam  G B C,  ad  lcftangulum  HECi 

D d % Dmm- 
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‘Dcmonjlratio. 

lVngantur  AG  > AHi  quoniam  anguli 
■*AB C,A  FCeiufdein  Icgmcnti  jqualcs  lunr, 
erunt  Sc  rcliqui  A B G , A F H quoque  inter  fe 
tequales : vnde  cum  & anguli  A G C,  A H C 
eide  inliftentes  arcui  fine  zquales.erut  A GB, 
AHF  triangulafimilia : ic  A F ad  A H , trt 
A B ad  AG.  eft  autem  ratio  rcflanguli 
ABC,  ad  AFC  reflangulum  compolica  .ex 
ratione  A B ad  A F , hoc  eft  G B ad  H F,  Ac 
c*  BC  ad  GC,  8r  cxijldcmquoquecompo- 
fita  eft  ratio  rcflanguli  GBCad  HFCjigirur 
vt  reflangulum  ABC  ad  AFC,  lie  GBC 
reflangulum  ad  H F C.  Quod  erar  demou- 
■ ftrandtun. 

Q>roUnrium  primum. 

TtJIncconfcquenscftdcmiflis  normahbus  BD, FE  effe  GBC,  reflangulum ad 
-*--*Teflangulum  HFC,  vreftrefla  BD,  ad  EF.cftenimvt  ABC  reflangulum 
ad  AFC  lie  GBC  ad  reflangulum  HFCi  fed  ABC  ad  AFC,  reflangulum 
eft,  vt  ABC  parallelogrammum  inangulo  A BC.adparallclogrammum , AFC 
inangulo  AFC  (quia ex  ijfdemrationem  habentcompofitam)  hoc  eftvereflan- 
• a,.*«i»,.gulum  ACBD  ad » reflangulum  AC FEi  igitur  vt  reflangulum  AC  BD.eftad 
reflangulum  fuper  ACFE.fic  GBC  reflangulum  ad  reflangulum  HFOquaa 
rc  vc  BD  adEF,fic  GBC  reflangulum  ad  reflangulum  HFC.  Quodfuirde- 
monftrandum. 

CoroIUnum Jccundnm.  „ 

"pAdemmanenre figure, pater  AG  efte  ad  AH  vt  AB  ad  AF.fiuevt  GB  ad 
MIF,  quia  AGB,  AHF  criangula  oftenfafunt  inter fefimilia: quod fpcciatim  • 
ideo  volui  apponere,  quia  aliquoties  poftea  aftumendum  eft. 

PROPOSITIO  LXXXV. 

TRanfeatpercirculi  ABC  centrum,  perimeter  circuit  A G C,iun- 
ftifquc  A C,  ponanturtjuzcnnqae  BF,  D E nArmales  ad  AC:  ex 
ccntro  deindc  G,  per  B & D , agantur  rctSla:  G B L,  G D'K. 

Dico  DE  , BF  lineis  K D, LB, e(Te pro- 
portionates. 

Demonft ratio. 

pOnanturper  D & B reft*  CDH,  CBLvtDE. 

A ad  BF,  Sc  HDC  b reflangulum  ad  IBC  re- 
flangulum, hoc  eft  K D G ad  L B G : fed  eft  quoque 
vt  KD  ad  LB,  lie  KDG  reflangulum  ad  reftau- 
gulum  LBG,  cum  DG,BG  line*  fine  zqualesiigt- 
turvt  DE  ad  BFi  ftc  KD  ad  LB.  Quod  fuit  der 
monftrandum. 
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PROPOSITIO  LX  XXV  I. 


OCcurrac  iterum  circulus  ABC, cuius  diameter  AC, centto  circuit 
A E C,  duilaqueex  A recta  A B E, ponatur  normalis  B DFad  AC. 
Dico  lineas  A C,  A E,  Stcompofitamcx  AC  Si  BF,  in  continuael- 
feanalogia. 

Demonjlratio. 

QVadracum  A F.»  xquacur  qua  dr  at  is  AB,  BF  & 

A B F,  1 yc&angulo  bis  fumpto:  eft  aucem  qua- 
clracum  BE  xquale  BC  b quadraco,&  ABE  rc- 
Itangulumbis  lumpsum  sequale  ABC  rc&angulo 
(hoc  eft c A C B D ) bis  (umpeo.  hoc  eft  rectangulo 
ACBF  femcl  fumpto  ; igicur  quadracum  AE,  x- 
quale  oft  quadratis  A B,  B C,1ioc  eft  quadraco  A C. 

& re&agulo  A C,B  F,  fcmcl  lumpto.bcd  A C,  qua- 
drato  vna  cum  recbangulo  ACBF.  xquacur  reiftan- 
gulum  (iipcr  AC  &:  compoliracx  AC,  BF»  igi- 
cur quadracum  AE  . a:qualc  eft  rc&angulo  fuper 
AC  &:  compofica  ex  ACBF.  Vndc  Iincx  AC, 

A E Sc  compofica  ex  ACBF  in  cominua  flint  ana* 
logia.  Qupd  fuic  demon  ft  random. 

PROPOSITIO  L X X X V 1 1. 

EXtra  aream  circuli  ABC,  fumpto punCto  E,  demittatur  ad diame- 
trum  A C normalis  E D,  ponaturque q Harms'  alia  E IK. 

Dico  fi  D pundtum  communis  lincarum  AC,D  Einterfeftio  cadat 
intracirculum,  quod  E D quadratum  fupcrct  redtangulum  I E K rc- 
dtangulo  A D C:  fi  vero  D,  extra  cadar,dico  quod  E D quadratum  defi- 
ciat  a redtangulo  I EK.redlangulo  ADC. 

Demonfiratio. 

DRodufla  D E.circulipcrimctro  occurrat  in  B:qua- 
dratum  DK  xquale  eft  quadratis  DG,  GE  vni 
cumDGE  rcflangnlo  bis  fumpto  id  eft  rectangulo 
BGEfemcl  fumpto.  fed  BGE  rcctangulum  vna  cum 
quadraco  GE  atquatur  rectangulo  BEG,  igicur 
quadratum  D E xquale  eft  quadraco  D G,  id  eft  rc- 
ctangulo  G D A vna  cu  rcccangulo  GEB  id  eft  1EK. 

Q_uodfiD  extra  circuli  arcaiuoccurrat  diametro 
AC  products, ducatur ex  E recta  EA,  occuttens 
perimeteo  circuli  in  F,  iunganturqncC  F : cruncita- 
que  fimilia  triangula  A D E , & C A F,  & D A , A E 
latera  proporcionalia  lateribus  AF,AD:  vndc  Sc  re- 
ctangula  CAD,  FA E,  func inter fe xqualia ■>  quia 
verb  quadratum  A K xquatur  rcccangubs  AEF,E  AF  ,eidem£[ue  AE  qtiadrato 
xquantur  quadraca  A D,  DEiquadratum  autem  A D, xquale  eft  rectangulis  AD  C, 
•D  AC,  crunt  rtctangula  AEF,  E AF, xqualia  rectangulis  AD  C,  D AC  vnactfm 
quadraco  DE,  oftcnlum  autem  eft  rcctangulum  DAC,  rectangulo  FAE  xquale, 
quatereGdua  quoque  inter  ic  xqualia  funt,  id  eft  C D A rcctangulum  auctum  qua- 
dratu  DE.  xquale  tectangulo  FEA.idcft  IEK.  Quod  erac  demonftrandum. 

Dd  , PRO- 
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PROPOSITIO  L X X X V I 1 1. 

C.’rculo  A BC.quodlibct  polygonum  infcribatur  regulate;  du&aiquc 
cx  G centro,  GH  quzlaten  BC  normal  iter  infiitati  ex  H pooa- 
tur  HI,  ad  redos angulos  ipu  BG. 

Dicorotum  polygonum,  ad  B G quadratum  totiesfumptum,quocla- 
tcrum  eft  polygonum,  cam  rationcm  obtinerc  quam  H 1 reda,  ad  B G. 

Dtmonjlratto.  '• 

DVeanrurex  Gcentro  adangulos  polygoni, 
reds  AG, BG, CG,  &c.  Quoniam poly- 
goni rcgularislatera  arqualiafunc,  erunt  lingula 
criangula  AGB,  BGC,  C GD,  See.  inter  leae- 
qualia : ac  proindc  iluplicia  tnanguli  B HG.cura 
BC  in  H diuifafitbifariam:led&  B HGtrian- 
guli,  duplum  eft  rcdangulum  BHG,  hoc  eft 
»BGH,  igitur  BCG  triargulo  arquale  eft 
BGHI  redangulum,  eft  autem  BGHI,  re- 
dangulum  , ad  quadracum  BG,  vt  II  I, ad B G; 
igitur  etiam  BC  G Triangulum,  eft  ad  B Gqua- 
dratum, vt  HI  ad  BG:  quiavero  idem  de  fin- 
gulis  polygoni  triangulis  codem  modo  demon- 
llratur,  patettotum  polygonum  ad  quadratum 
B G tones  fumptum  ,quot  latcrum  eft  polygo- 
num cam  proportioncm  habere  quam  HI  lines, 
ad  rectam  B G.  Quod fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXXIX. 

Ilfdem  pofitis,. 

Dico  duplum  polygoni  ad  quadratum  linear , qua:  polygoni  peri- 
metro  (iczqualis,  cam  rationcm  habere  , quam  H G linea  ad  lineam 
polygoni  pcrimccro  xqualcm. 

Demonilratio. 


b ftr  tit- 
nttiu  a 


TJStcnim  totum  polygonum,  xqualc  triangulo  bafim  habenci  xqualcm  t*  lincac 
-*-,cotipcrfmctro2equali>altitu<lincmvcr6  HG;  igitur  duplum  polygoni  xquatur 
triangulo  illi,  bis  fumptorhoccft  rc&angulobaiimhabcnti  a:qualem  polygoni  pc- 
rimetro&  HG  altitudinem ; fed  redangulum  hoc  ad  quadtatum  linear  xqualis 
toti  perimetro  polygoni , cam  obtinct  proportioncm  , quam  H G Iineaad  lineam 
xqualcm  roti  petimetro  ; ergo  polygonum  bis  fumptum  ad  quadratum  line?  , quae 
pcrimccro  lit  xqualis,  cam  habet  rationcm,  quam  H G linca,  ad  rediam  coti  peri- 
metro polygoni  xqualcm : quod  crat  demonftrandum. 

Corollartum. 

HOc  loco  non  vldetur  omittendum  fequicx  hacpropoiitionepeteaquxmli- 
bro  dc  progreflionibus  Geometricis  dikimus,  circulum  bis  fumptum , ad  qua- 
dratum /use  penphefix,eam  feruare  rationcm, quam  fcmidiametcr  ad  perimetrum, 
circulum  autem  fcmcl  fumptum  ad  quadratum  perimetri  circularis,  cam  propor- 
tioncraconuncrc,  quam  quarta  pars  diamctri  ad  cirsuli  pcrimecrum,  arque  aded 

propofitio- 
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propofitionis  Arclifmedciveritarem  de  comparatione  eirculiadrc&angulum&ra:- 
quule  aliter  bine  pofle  demonftrari. 

PROPOSITIO  XC. 

DIamctro  dreuii  ABC  infiltac  ad  redtos  angulos  refta  B D,  iungatur- 
que  DC. 

Dico  tedlangulum  AB  D,ad  A CD  re&angulum  iriplicatam  cius  ha- 
bere rationem.quamobtinctlinca  DB  ad  DC  lincam. 

Dtmonflratio. 

Qvla  DB  normalis  eft  ad  dlamc- 
trum  AC  reifta:  CB  , BD  , B A| 
item  CB  , CDj>  CA  per  clemenca 
in  continua  Tunc  analogic  i vilde  dim  A. 

prima  BC  veriqueferici  communis  fir, 
erit  * ratio  AC  ad  A B terti*  ad  iXiS 

rertiam  dupiicacacius  quam  habet  fecunda  CD,  ad  D B fecuhdam,  fed  ratio  re- 
flanguli  A B D,  ad  reftangulum  ACD  compofita  eft  ex  ratione  AC  ad  AB, 
hoc  eft  duplicata.DC,  adDB,  & ex  ratione  DC,  ad  DB,  patetigitarrationem 
A B D rcibnguli ad rc&angulum  ACD, triplicatam efle line* D C ad D B.Quod 
fuic  demonftranduin. 

PROPOSITIO  XCI. 

SEmicirculo  ABC  triangulum  inferibatur  AB  C,  i cuius  verticead 
bafim  demiira  fit  normalis  B D. 

Dico  rcdlangiilum  D AB,ad  DCB  redtangulum,  triplicatam  ratio* 
nem  habere  cius,  quam  linea  A B ad  B C. 

DemonJIrAiia. 

CVm  cnim  B D normalis  fit  ad  dia- 
mecrum  AC,  erunr  denuotres  AC, 

AB,  AD,  & AC  , CB  , CD  in  conri- 
nuata  ratione:  quia  vcrdcommuncm  ha- 
bent  primam  AC, erit  AD  ad  DC,  in 
triplicata ratione  AB  ad  BC.iedDAB 
rc&angulum  ad  DCB  reftangulum  ra- 

tionem  habetcompofitam  ex  ratione  DA  ad  DC,  id  eft  duplicata  A B ad  BC  & 
ex  AB  adBC.igirurreAangulum  DAB,  ad  DCB  triplicatam  habet  rationem 
A B ad  B C.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XCII. 

OEmicirculi  ABC  diametro  AC  in  E & F occurrant  normales  EB, 
OFD, iunganturque  A B, A D. 

Dico  E A 8 rc&angulum  , ad  FAD  rc&angulum,  rationem  habere 
triplicatam  re<3:;e  A B,  ad  A D. 


Demon- 


Digitized  by  Google 


C I R C V L V S. 


itS 


Dcmonftratio. 

Line*  AEad  AF  duplicatanrhabet  rationcm 
AB  ad  AD»cumtam  AC,  AB,  AE> quant 
A C, A D,  AF  continue  fine  propomonalcs,ha- 
bcancquccomniuncm  primam  A,  vndc  cum  ra- 
tio rc&anguli  EAR  ad  FAD  compofita  fie  ex 
rationc  AE  ad  AF  , & AB  ad  AD  , pater 
E AB  re&angulum  adrc&angulum  FAD  triplicaram  habere  rationcm  ciusquam 
• habec  AB  ad  AD.  Q^odfuit demonftrandum. 

PROPOSITIO  X C I I I. 

Egmento  cuiuis  ABC  triangulum  inferibatur  A B C.dudilquecoo- 
tingencibus  AG.CF.ponanturex  B vertice  triangub'dux  B D,  B E, 
contingentibus  xquidiftanccs. 

Dice  retftangulum  D A B,  ad  E C B,  triplicacam  continere  rationcm 
eius,  quam  habet  A B ad  B C. 

‘Demonftratio. 

CVm  AG  fit  contingent  , trie  angulo 
GAB  id  eft  ABD  (obAG,  BDpa- 
railelas ) atqualis  angulus  • A C B : Sc  quia 
FC  quoque  circulum  conringit , angulo 
FCB  id  eft  EBC  (obEB.  FC  paralle- 
las } xqualis  eft  angulus  B A C : ctiangula 
igitur  ABD,  BEC  fimiliafunccriangulo 
ABCi  vnde  Tt  AC  ad  A B,  fie  A B ad  AD:  Jc  vc  A Cad  CB,itaCB  adCE: 
dux  igitur  continue  propomonaliumferiescommunem  habent  primam  AC;  vnde 
* ' * AD  ad  E C.tertia  ad  rerciam  bduplicacam  habet  rationcm  AB  adBC  fccundz 

ad  lecundam : ratio  autem  reftanguli  D A B ad  EC  BitcAangulum,  compofita  eft 
ex  rationc  AD  ad  EC,  & AB  ad  CBitrjplicataigitur  ratio  eft  rcAanguliDAB 
ad  ECB  re&angulum.Quoderat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XCIV. 

Circuit  ABC  diameter  fecetur  in  D & E , pundlis , zqtialiter  a cen- 
tre fcmotil  ( ex  quibus  binz  ad  duo  quzdam  perimeeri  punfta  B , F 
icStx  deducantur  D B,  D F,  E B,  E F. 

Dico  quadraca  D B,  B E fi tnul  fumpta  quadratic  D F,  F E effe  zqualia. 


1 

I* 

a I 

{ * 

Demonftratio. 

TVnganturAB,  BC,AF,FC,exB 
A&  F dcmircancur  pcrpendicuiares 
B G,  FH  ad  diametrura  A C.quae  ca- 
dantprimd  inter  D & E;Crunt  igirut 
anguli  ADF  ,C EFrc&is  tnaiorcs;  rn- 
de  quadrat  um  'fC  excedir  quadra- 
turn  FE  , quadraro  CE  vni  cum  re- 
dtangulo  CEH  bis filmpto, 5c quadra- 
tum 


Digitized  by  Google 


CIRCVLVS.  V?' 

turn  IAF  fuperat  DF  quadraium  quadrato  AD,  vnacum  recftangulo  A DH  bis 
liimpto,  eft autcm rc&augulum  CKH,  bis fumptum,  vna cum  refl-anguloADHa  . 
bisiiimpto,‘a:qualc  rcdangulo  CJED  bis  fumpto ; addltis  igitur  quadrariszquali- 
bus  EC,  AD,crit  CED  rectangulum  bisiumptum  vna  cum  quadrant  AD»E& 
hoccft  teftangulum  ECA  Icmel  fumptum  ,cxcefliisquo  AF,  FC,  quadrata  iu* 
perant  quadrata  duo  DF,EE.  Eodem  modo oftcndetur  quadrata  duo  AB,  BC 
exccderc quadrata duo  DB,  BE,  reffanguio  DAC  ideftECAiigirurcumqua- 
drata  AF,  FC  arqualia  lint  quadratis  AB, BE,  bcexceflus  DAC,  ECA.fuper 
quadratis  DF,  FE,  DB,  BE,  atqualesquoqucfint.ilhs  ablatis  manenr  DB,BE 
quadrata, arqualia quadratis  AF,  FE. 


Secundb  nornuicsex  B Sc  F demiflx  cadanc  intra  panda  A D , E C ; BG  qui. 
dcm inter  A ftDi  FH  verb  inter  E ScC,  cum  angulus  ADF  redlo  maiorfir, 
quadratumAF,  iuperac  quadrata  A D,- D F,  reflangulo  l>  ADH,  bis  fumpto,  b ii.ysma- 
hoceftrcflangulo  ADE,  vni  cum  redangulo  ADsEH  bis  fumpcis:  quia  verb*.  rm, 
F E C angulus  redo  minor  eft,  quadratum  F C deficit  a quadratis  t E F , E C re-  a. 
flangulo  CEH  hoc  eft  ADEH  bisiumpto;  igitur  A D E re&angulum  bisfiim- 
ptum  eft  cxceftus  quo  quadrata  duo  A F , F C fuperant  quadrata  quatuor  A D, 

DF,  CE,  EF.  demptis igitur xquaiibus quadratis  AD.CE,  rcmanct  ADE  re- 
ctangulum  bisiumptum  exceilus  quo  A F,FC,  quadrata,  excedunt  quadrata  DF, 

EFi  cadcmrationeoftenditur quadrata  DB,  BE,  fuperari-a  quadratis  AB,  BC, 
reaangulo  CED  bis  fumpto.  igitur  cum  AB, BC,  quadrata xqualia  fintquadra- 
tis  A F,  !'C,  Jt  ADE  retftangulum  ( cxceftus quadratum  A F , F C , fuper  D F, 

FE  quadratis)  arqualc fit  CED  redangulo , (exceflui quo  AB , BC  quadrata,  fu- 
perant  DB,BE  quadrata)  demptis cxcelfibus,  remanent  DF,  FE  quadrata,  ar- 
qualia quadratis  D B , B E. 


Tertionormalium  BG,  FH,  altera  intra  DE,  altera  verb  intra  AD,  ipatium 
contineatur : oftcndetur  vrprius.CED  redangulum  bis  fumptum, demptis  xqua- 
iibus quadratis  AD,  EC  atquale  efle  cxcdTui  quoCB,  BA  quadrata  fuperant 
E B,  BD;item  D F,  EE,  quadrata  fuperari a quadratis  A F,  F C, rcflangulo  ADE 
bis  fumpto  demptis  quadratis  A D,  E C : igitur  cum  tota  lint  sequalia  & exceftirsin- 
fuper  zqualesfinr,  refidua  quoquequadrataDF.FE,  eruntreuduis  quadratis  DB, 
BE  fcqualia.  Quodfuit  demonftrandum. 


F.  c Sch». 
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')0jjei  dliltr  fr  cimmeJUi  fhpijitio  hie  JemiitBrsri , ic  facitius  foritfi , fid  d&tm 
Jindie  in  iUqutrkm  jtktikm  kdhihere  vetui  demmSfniicnem. 
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• Gmcarmn fethonum  ajfeSitonts  ($•  accidentia  mdagaturi.,  alieno  nonmbtl 
^abantiqms  conjibo rcm aggredtmur: i!U ctemm propnetales  quae plunbus 
j^fiSiionibui  communes  ejjc  aduertcrunt , commuut  qnoque  demonftratwne 
muoluerunt , nec  immerno , exigent e talern finbendi  rationem  ipfidodri- 
H.t  tenure,  online  ac  nitore.-nos  autem  in  ahum fiopum  cellmates, mgr attain  eorum,qtu 
Geometria  afpciunlur,fingillatim finguhu  explanare  mtcndimus ,quo futhorc  rnetho- 
do  0-  minus  confusa,  tyrones  ad contcarum  fpeculationum  ctmtemplationem  mutten- 
tur  d alhciantur.  Nam  njt  re  tie  Frederick}  Commandinut  ait, quod fiahqua  pars  eft 
Matbefios  qua  nojlrts  mcognitaPhilofipbis , interpretations!  lumen  aliquod pojlulet , 
ta profell  o cfl quads  Comas  appeliatur : quanquam  emm  a 'vctcnbua  dihgenter  tra- 
il at  a fit,tamen  eorum  monument  a aut  ad  nos  non  peruenenmt,aut  ita  peruenerunt  vt 
<vix  propter  metujlatis  nnurias  maxtmafqUe  difficult  arcs  intelhgantur.conabimur  au- 
tem it  a pianos  reddcrequas  pro  mawbus  habemus  corneas  material,  •~vt  <-vel  h utter  m 
element  is  Euchdts  njerfati  eas  perciperequeant,ffneyllo  tadio,  mb  •-verb  cum  orextad 
yUenora  tendenth , (sr  has  Imubrattonei  in  mmtnfum  extendendi.neque  emm  Geo - 
memo  fientia  ter  minis  cont inert  potefl  , multoque  minis  exhaunn  , cum  abyjfus 
fit  'vafttjfima , omnem  Oceanum  quarumcumquc  fpeculationum  ab for  bens.  Ordte- 
mur  ttaque  abipffus  nominis  notions, pbxlsris  omifjis,  exponentes  , quidConi  nomen - 
datura  & nature  exippus  defcriptione  aut  conflruendi  rations  denotetur. 

D E F I N I T I O. 


Quid  Jit  Conut. 

ClOnum  appcllo  corpus  habens  originem  ex  circumdu&u  lines  a 
/punfto  in  fublimipofito  in  infinitum  procenfie  circa  perimetrum 
circuurem , qua:  in  diuerfo  ab  codera  puncto  piano  conftituta  fit. 
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• ~r  Expofitio. 

Oncipiatur  inhunc  fincmcircoius 
'“'quidam  ABC.  cxcra  cuiuj  pla- 
num in  quo  lacct  , aiTumarurquoduis 
pundum  D , a quo  duda  fit  linca  AE 
comingcns  pcrunctrum  circularcm  in 
pundo  aliquo  A agatur  vera  linca 
DE  circa  peripheriam  integrain  cir- 
culi  ABC  donee  In  A redeaf,  hac 
tamcn  condicione  vc  D pundii  fixom 
permanear,  hoceft.vc  extremum  pun- 
ddm  linear  DA.  quod  applicacum  ell 
initio  circumuolunonis  pundo  D,  ab 
ipfo  numquam  reccdar, cali  inquam  cir- 
cumlatione  lines  DE.  orictur  figure 
DABC  binashabena  fuperfisies.vna 
moturedat  DE  efformatam, alteram 
verb  circulum  ABC.  Priorem  appcl- 
lare  folenr  fuperficicro  pratrer  bafim.  fecundam  autem  ipfam  conibafim;  pundum 
Dvcrrex  coni  rtuncupatur, axis  verdlineaiverticeD  adeentrii  bafeot  pertingens. 
Ex  hac  coni  deferiptione  fequirura  quouis  punclo  inluperficie  comer  aflignato 
pofteduci  redam  lineam  ad  ipium  vertieem  D-cumcnim  per  redam  DA  circa  ba- 
fim ABC  circnlacione  fada , produda  fir  coni  fiipcrficies , neccfie  ell  vt  a quouis 
pundo perimetri  ABC  ducipoilitrcdaadvercicem  D. 

Hin  c fupcruacaneum  credo  demoftrare  quod  redarbmnes  Gnt  lines  quae  a Venice 
ad  quodlibetpdndum  in  conica  liiperficic  ducuntur  i promdeque  finis  die  manife- 
ftum  ex  ipfa  rationeconftruendi  conum,  omnem  (edioncm  quxfic  pel  vcrciccm, 
rriangulumcxhibere  cuius  larcrafiar  :n  coni  fiiperficic, 

Suppono  quoque  zque  norum , omnem  lineam  a pundo  in  fuperficieconi  af- 
fumpto  dudamadquoduisaliud , quod  in  reda  non  exiftatquzad  vertieem  rendic 
inrra  conum  ipfium  penetrate  fi  infinite  vrrimque  producatur , licet  hxc  omnia  pla. 
cuerit  Apollonio  demonftrare:  quarum  demooftratioucs  filedor  defidcras,  in  co- 
dem  porcris  cognofeere. 

Hoc  locooccurrit  notandum  pluribus  alijsvijs conum deferibi pofle  ; puts  cit- 
cumducendb  ex  eodem  pundo  D>  in  fnblimi  pofito  redam  A D circa  figurant  el- 
lipticam  aut  quamliberaliame  contcis.-fed  placuit  noil  finecaufaanriquis  circulofo- 
lo  vti.eo  quod,  vrin  decurfia  hbn  apparcbit.commodior  figura  fit  ad  demonfirationes 
formandas : adde  quod  figurarum  aliarum  dformatio  conum  prius  iupponat,ex  quo 
fere  folo  onumhabent.prxtcr  clltpfin,  qu»  vt rectc Screnus  oficndit.ex  Cylmdro 
quoque  cxdudi  potcll. 

QuotupUx fit  emus. 

“T\VpJcxcft  conus ; alms  Ifofcclius  eft  Hue  iEquicruris,qui  rectus  dicicur;  alius 
•■^Scalenus,  itquicruris  eft  a cuius  verticc  linca  adbafim  normalicer  demifla  in 
bafeos  centrum  percingit.  Scalenus  autem  omnis  ille  conus  appcllatur , qui  perpen- 
dicularem  ducram  a verticead  circularem  bafim,  fiopus  eft  cciam  cxtcnfaui  infini- 
te , extra  centri  punctum  confticutam  haber,quod  bafis  medium  eft. 

Vndc  rectum  quoque  dicunc conum  qui  xquicruriseft,obliquum  qui  fcaleous: 
diferimen  inter  vrrumquc  in  co  maxim£  ficum,  quod  rectum  conum  fi  per  axem 
piano  difpefcas  , I/ofccbum  rcfulrabit  in  parcibus  diuifis  triangulum  , cuilibec  altcri 
aequalc  &c  fimile  quod  per  axem  fir  : fealenus  autem  fine  numcro  varia  producic 
triangula  fccrionibus  per  axem  rcpecicis,qux  inter  feneque  fimilia  finr,nequcxqua- 
liat  circa  qux  has  firquentes  propofitioncs  prxmittemus.  Ad quas  pcrlcgcn d as  priufi 
quam  acccdas  amice  Lector, 
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PLeraquc  theoremara,  qua:  in  hifce  prolegomenis adferemus , proponi  etiamac 
demonftrari  a Serena  Aminlcnli  Plulolopbo  ac  Gcomctra  , hbroiccundo  de  fc- 
ftionc  coni.  Oninino  mihi  mernoria  excidccac  traftatam  a Sereno  candem  effe  ma. 
rerun-. : iam  cnint  annifunc  viginti  (c  amplius  quod  authorem  ilium  non  legerim. 
Velim  iuquc.qui  hate  leget  plagjj  reum  mcne  faciat;  fcdcogitcc,  fidcinceps  for- 
taflequxdam  mihi  cum  Sereno  communia  occuttcnc  , mihicadem  , qua-  Sereno 
C[lini,  poiuiilcincidcrc.  . 

a®  PROPOSITIO  PRIM  A. 

IN  cono  fcalcno  fi  a vcrcicelineaad  perpendiculum  detnittatur,  & per 
vcrdccni, centrum  balls , ac  pundlum  a pcrpcndicnlo  denotatum  pla- 
num agatur,  • . 

Dico  triangulum  per  hancfe&ioncm  fadtum  coqtinere  matimam  Si 
minirnam  linear  um  qux'in  (uperficicconicacxhibcri  polTunt. 

‘ Demonjlratio . 

TRiplex  eft  .hie  cafus:  vel  pundum  perpendicu- 
lo  denotatum  intra  penpheriam  balcos  cx- 
i(lit,Tel  in  ipfa  pcriphcria,vcl  denique  extra  ipium 
circulu.  Pro  primoigitarcalu  ponatur conus  ABC 
& bafeert  centrum  E:  vertexautem  B:  a quo  demif- 
faperpcndicularis  , occurrat  bafi intra  peripheriam 
in  pun&o  D > perquod,  & per  centrum,  agatur  pla- 
num quod  pertingat  vfque  ad  B coniverticcm;  ex- 
hibebithatc feftio  triangulum  ABC:  nam  ex  con- 
ftruiftione  coni  B A,  B C funt  reft*  linear;  oftenden- 
durn  ell  itaque  AB  c(Te  minirnam  omnium  tinea- 
rum,  BC  veromaximam  qux  in  (upcrficie  conica 
exiftunt. 

Dufla  qoauis  BG  , ponatur  ex  G re- 
ftaGDF,  quoniam  ADC  per  centrum 
tranfit  , etit  AD  minor  • quatn  GD, 

St  quadratum  AD,  minus  quadrato  GD: 
sdditoque  communi  quadrato  DB  , qua- 
drata  AD  , DB,  minora  Twit  quadratis 
• GD,  DB.  angulus  autem  GDB  b re&us 
eft,  quemadmodum  & angulus  ADBiigi- 
tur  quadratum  AB  , atquatnr  c quadratis 
AD  , DB  , quadratum  verb  GB  xqua- 
tur  quadratis  GD,  DB.  ergo  quadratum 
AB  , minus  eft  quadrato  GB.  ergolinea 
A B minor  refti  B G. 

Eodem  pafto  oftenderur  reft  a BC  om- 
nium maxima  : ex  punfto  quippe  quouis  F, 
f>  ducatnr  quxuis  FB:  Sc  per  D ponatur 

FDr  quiaADC  per  centrum  tranfit  ,d  D C maior  eft  quam  EF.  ende  quadrat 
CD,  DB  maiora  lunt  quadratis  FD,  DB,  fed  cum rurium anguli  CDB, I’D 
.fintiefti,  quadratum  CB  quadratis  CD.DB,  &qOadrarumFB  quadratis  FI 

E e J D B sequ: 
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DB  sequale  eft.  Ergoquadratum  CBmaius  ell 
quadraco  FB,  adeoi)Uc  refta  CB  maior  quam 
FB. vnde  maxima  BC  cftearum  qu$  in  fupcrfi- 
cie  com  allignari  pollunf  i AB  vcrd  minima. 
Quod  demonftrarioportuit. 

Iam  verd  B D perpendiculars  e coni  Veni- 
ce demifla  eadac  in  pcrimecruro  circuli  AFC; 
dico  iterutn  ABlineam  effe  minimum, & BC 
maximamillarum  qux  infuperficie  coni  cxiftunc. 

Ducaturcnimquatuis  BF  , iungaturque  A F, 
rurium  igicur  quadra: urn  BF  » acquatur  quadra- 
tis  AF,  AB,  aacoqne  roaius  eft  quadraco  AB. 
Vnde  BF,  linea  maior  eft  reda  A B:  clarum  eft 
infuper  B C reSam  omnium  effe  maximaro.nam 
quadracum  BC  arqualequadratisC  A,  A B ma- 
iur  eft  quadrato  BF  xquali  quadratic  FA,  AB. 


Cl.Urtf. 


ReHquus  cafus  eft  in  quo  dato  fcaleno  cono  ABC,  linea  A®  j 

dicuiariterad  planum  B ECprodudhim,  extra  .pfum  conum  C8““  P“n“  “ 
quo  cafu  dico  rurfum  AB  minimam  effe,  A C verd  max.mam.  Ducatur  emm 
quzeunque  refta  AG;  » B D minor  eft  DG  , tgkuj  quadrarom  AG  zquaw 
quadratic  GD,  DA  maius  eft  quadrato  AB.  ergo  AB  mmor 
cacur  iam  ququ.s  A HjC  D . maior  eft  quim  H D,  ergo  quadracum  C A,zqualcqua^ 
dratis  CD,D  A , maiua  eft  quadrato  HA,  aequaii  quadrates  HD,  D • rg 
C A maior  HA. 

In  cono  igicur  fcaleno  ice.  quod  fair  demonttrandum. 

PROPOSITIO  II. 

SEcetur  conus  IcalenuS  (a  cuius  vercice  linea  ad  bafim  perpcndiculo 
demifla  extra  bafim  non  cadit)  per  centrum  5c  verdeem,  fcaionc  ex- 
hibentctriangulum.ad  cuius  bafim  demittatur  normalitet  redtaa  rerti- 
ce  coni. 

Dico  illam  intra  conum  cadere. 

D emm- 
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Demonftratio. 

TVVplex-  eft  cafus;  primus  quo  conus  ABC  cuius 
■•-'baiisBDC,  lubct  BA  perpendicularema  pc- 
rimctro  -iliquo  punclo  ad  verucem  eredtam;  alter 
dum  linca  a yercice  ad  ba/im  <iu<ft*  pcrpendiculan- 
ter  intra  bafim  ctdir.  Igitur  fiat  iciftio  per  centrum 
F, &apicem  A,  exhibens  triangUlum  AD K-often- 
dere  igitur  oportet , normalem  ex  A ad  baiim  D E 
demiilam intra  conum  , hoccit  inter  purida  D Sc  E 
eccurfuram  diamecra  DE.  Ducanttir  enim  B D Sc 
B B > deindeex  pun&o  B ponatur  U G , normaiis  ad 
diametrum  D E (cadet  hzc  necciiarid  inter  puncta 
D.  E)&  tunganrur  AG-  quoniam  AB  ex  hyp.  nor- 
ma It  sell  bah , recta  KB  in  bafi  ad  ■ plain  duita  per 

dcftn.3.  ir.  normaiis  ell. ergo  quadratum  A Ezquacur  1 47  frjmi 

quadratis  AB,  BE:  hoc  eft  .quadratis  A B , BG,  G E. quadratum autem  A G quod  bit',/  ’ 
angulus  ABU  - ctiam  rectus  lit  rquatur  quadraris  A B,  B G.igirur  quadratum  A E 
excedit  quadratum  A G.quadrato  GE.  vnde quadratum  AEzqualc  cil  quadraris 
A G, G E.  angulus etgo  AGE,  reftus ell.  Sc  A G perpendicularis.  Atqui hzc duifta 
tfl  i verricev'tm&r  occurnc  bali  cninguh  intra  conum.  Pcrlpicua  eft  igitur  ventas 
pbopolitionis  in  cafu  primo. 

Eodera  modo  procedec  demonftratio  II  loco  linez  A F„  vtamur  linca  A £>. 

Quod  fi  perpendicularis  a Venice  coni  ad  coni  ba- 
fimdemiflacadat  intra  conum  vt  AF  ruriumduca- 
tur  FG  normaiis  ad  E D,  tungaturljue  AG.  Eodem 
plane  difeurfu  demonftrabimus  quadratum  AEz- 
quari quadratis  AG.EGi  adeoque angulum  AGE 
redum  efle , Sc  AG  perpen-ticuiarcm  ad 'bafim 
trianguli  A D E > ex  quo  manifcfta  in  hoc  ctiam  calis 
propofitioniscft-veritas. 

PROPOSITIO  III. 

Aterum  quadrats  cuiufcunque  trianguli 
in  cono  icalcno  per  axem  radii  zqualia 
funt  quadratis  iatcruin  cuiulcunquc  altcrius 
trianguli  per  cundem  axem. 

Demonftratio. 

Sic  enim  ABC  tonus  lealenus  cuius  axis  BD: 
per  quern  fiat  quzuis  feiftio  BEE  : fiat  autem 
•DVB  C triangulum  aiiudfcSum  per  axem  BD-  Di- 
ce quad  rata  AB.BC,  quadratis  BF,  BE  cfl'c  z- 
qoalia  , quadratacnim  AB.BC  oftenfa  funt  libro 
‘qtiemdclinearum.potentijsfcripfimus , zqualia  cf- 
'fequadratis  AD,  DC,  & BD  bis i'umpto i ar et- 
ialn  eodem  difeurCu  oftenfum  eft  quadraris  BF, 

BE  Zquariquadrata  FD,  DE  »na  cumquadrato 
®D  b,s  I'umpto:  igitur odin  EE . AC  linez  ea- 
tumqucdimidiz FD,  DE,  AD,  CD  lint  inter  fc 
tequales, pater  Veritasdemdnftwttonis. 
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CtrolLtrtum. 

TTFnc colligere licet facilem praxim  cognofcen- 
■••^■di  latcra  triangulorum  quae  per  axem  ie&io- 
nc  fada  emergun[,&  proportioncm  illorum  inter 
fc.ponatur cnim  Icmicirculijs  ABC  : cui  ABC 
triangulum  fit  inferiptum  habens  latcra  AB , BC 
atquaiia  latcnbus  maxitni  trianguli  alicujuj  coni 
pet  axem  fedi : Quoniam  ergo  quadrata  latcrum 
minimi  trianguli  per  axem  eiufiiem  coni  xquan- 
turquadratis latcrum maximi  AB,  BC,  (hoc eft 
quadrato  A C)  potcrunt  Sc  minimi  latcra  mfledi 
in femicirculo , quz fint  AD,  DC,  quod fi  tertia 
qufdam  fedio  fiat  per  eundem  axem  , proporrio 
latcrum  illius  trianguli , reperictur  neceftario  in 
aliquotriangulorumquodhabebitbafim  AC,  Sc 
Venice  in  vno  pundorum  qtiffunr  in  parte  peri- 
metri  BD.  cum  cnim  srqualia  fint  quadrata  latcrum  vnius  trianguli  quadtatis  late, 
rum  alcerius,  quod  per  axem  facta  fcftionercfultat,  fint^uc  ABC  trianguli  qua- 
drata AB,  BC  atquaiia quadratis laterummaximiiquadtatarero  AD, D C xqua- 
lia  fint  quadratis  latcrum  minimi;  fequitur  latcra  cuiufcunque  altcriut , quod  per 
axem  coni  producirur,  in  aliquotriangulorum  reperiri  deberequod  bafim  habear 
AC  Sc  latcra reliqua  fefe in  aliquo pundorum  decufTantia quq in  arcu  B D.afsignari 
pofiunt.quod  ex  dccurfu  fequentium  ptopofitionum  magis  elucidabicur. 

PROPOSITIO  IV. 

IN  cono  fcalcno  a cuius  Venice  demiffa  perpendiculars  in  perimetrum 
bafeos  cadit.fi  quoduis  triangtilura  per  axem  fc&ionc  fadta  exhibcatur: . 
Dico  quod  normals  a Venice  coni  duda  ad  bafim  trianguli  cadet  in 
circuli  perimetrum  qui  dclcribetur  diametro  intercepta  inter  perpendi- 
cularem  a vertice  ad  bafim  du£ta  & centrum  bafeos  eiufdem. 


Demon/iratio. 

Sltigitur  ABC  conus  cerru  bafeos 
D.i  coni  verticc  Areda  AB  de- 
mifla  perpendiculariter,  cadat  inB 
punctum  perimetri  bafeos  BBC, 
deferipto  deinde  circuto  BGD, 
fuper  diametro  BD,  agatur planum 
craxemquodcumquc  AEF.exhi- 
ens  triangulum  AEFi  cuius  bafis 
primofecet  circulu  in  puridisDG: 
ad  G ex  A pundo  verticis , demit- 
tatur  AG.  Dicoillam  eiTequz  bail 
EF  normaJitcr  infiftic  ; ducatut 
cnim  reda  tinea  BG,  iungaturque 
BF.  Quoniam  igitur  ex  hypothefi 
AB  reda  eft  piano  bafis  BE,  CF. 
• aogulus  ABF  redus  eft  :adcof|ue 
quadratum  AF  zquale  quadratis 
AB,  BF;  hoc  eft,  quoniam  angq- 
ius  BGF  in  femicirculo  etiam  re- 
dus 
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re&us  eft,  quadratis  AB,  BG.  GF.  quadratum  autqjn  AG  xquale  eft  quadraris 
A B»  BG,  quodangulus  ABG  * fimilitcr  retftus  fir. Igiturcxcedicqu*dratum.AF^j£,f't'®‘ 
quadratum  AGvquadrato  FG-  quarc  qnadrarum  AF  xquacurquadratis  AG, 

GF.  vndc normaliccr infiftit b refla  AG.ipfi  GF  in  punfto  G-  quotieft  in  peri-b4«  rimi- 
metro  circuli  habenris  diametrum  B D. 


Sccundobafistrianguli  EF  contingat  cir- 
culum  B GDin  punfto  D ; ducaturquc  AD, 
ad  punftum  conta&us  , quod  idem  eft  cum 
ccncro  bafisconi  BHC;  iunganturque  AE, 

A F : quoniain  c anguli  B D E , BDF  re&i 
lime  ,&ED  latus  laccri  D F,  ac  B D fibi  ipfi 
xquale  eft  , cciam  bafes  BE»BFxqualcsc- 
runr,  ergoquadrara  BE,  BA, quadratis  BF, 

B A xqualia  funt.  Atqui  quadratum  FA  s- 
quacur  quadratis  B F , B A , &:  quadratum 
EA  quadratis  BE,  BA,  quod  rccla  AB 
piano  balis  com  fit  retta  » adcoquc  anguli 
a ABF,  ABE  re«3i  : quadrata  igitur  FA, 

E A > ac  proindc  ctiam  rc&x  F A , E A $quan- 
tur.Quarccum  in  Ifolccle  FAE,  bafim  bi- 
iccct  Ad  , crit  lixe  c pcrpcndicularis  ad 
bafim.ltaque  m hoc  ctiam  cafu  pcrpendicula- 
ns  AD  eft  adcircukim  BCD. 

Tertio  (i  triangulum  per  axem,tranfeat  per 
AB  normalem  a vercice  ad  bafim  coni  du-  . 

#am,  ac  proindc eius  bafis  cadcm  fit  cum  B D C : turn  pcrpcndicularis  a vcrtice  ad 
bafim  manguli,cadcmquoquc crit  cum  perpcndiculari  AB  qu^ducitura  vcrtice 
ad  bafim  coni.  Quarc  enam  hoc  cafu  tertio  pcrpcndicularis  ad  bafim  trianguli  ad 
circuit  pcriphcriam  cxiftctjin  cono  igiturfcalcuo,  &c.  Quod  fuitdcmonftrandum. 
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PROPOSITIO  V. 

COnus  fealenus  a cuius  vcrtice  pcrpcndicularis  caditintra  conum  , ft 
(ecctur  per  axem  exhibens  triangulum,  ad  cuius  bafim  normalis  du. 
catura  vcrtice proccdcns: 

Dico  illam  perimetro  circuli  oc- 
curfuram  cuius  diametersqualis  crit 
linear  inter  perpcndicularcm  a vcrti- 
ce coni  & centrum  bafeos  ciufdcm 
coni  intercepts. 

De monJirAtio. 

ESto conus  ABC, a cuius  vcrtice  per- 
pendiculars AD  demiffa  cadat  intra 
conum,  occurrens  bafi  in  D t a quo  du&a 
fir  DErefta  adcencrum  bafeos,  fu  per  qua 
vt  diametro  circulus  DHE  dcicribaturi 
dein  per  axem  fiacquqcunque  feflio  exhi- 
bes  triangulu  A F G:  cuius  bafis  F G pripio 
fecec  circulu  in  E & H ,tu  ex  vcrtice  A de- 
mittatur  AH  ad  reflam  F G.  Dico  illam 
in  perimetrum  circuli  DHE  incidcre.  du- 
catur  enim  ad  punflum  H,in  quo  GE 
circulo  occurric  recta  D H > iunganturque 

F f DG> 
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DG:  eritigitur  quadratum  AG  a-quale  quadratis  AD,  DG,  hoceft  quadricis 
AD,  DH,  HG:  quadratum  aurem  AH  tequale  eft  quadratis  AD,  D H:  igitur 
excedtt  AG  quadratum , quadratum  AH,  quadrate  H G : igitur  quadratum  A G. 
quadratis  AH,  HG  eft zqualc,adcoquc rc&a  AH  nortnalisadlineara  F G. vndc 
patetnormalcsomnesa  vertice  A hocincafu  ad  bales  triangulotum  per  axem  dc- 
miflas in circulum  DHE  caderc. 


Cafus  fecundi  Sc  tertij  quando  balls  trianguli  aut  contingit  drculum  D H E , aut 
fncidic  in  B E C>  cadem  eft  demonftratio,  quzpro  ijfdem  cafibus  fuperiori  ptopofi- 
tione  aiiata  eft ■,  conusigicur  fealenus , See.  Quod  fuit  demonftrandutn. 

PR-OPOSITIO  VI. 

in  cono  fealeno  perpcndicularis  a vertice  ad  bafim  dutfta  extra 
O bafim  cadat,  produftum  fit  autem  fc&ionc  per  axem  fadti  quod- 
cunquc  triangulum: 

Dico  normalem  a vertice  ad  bafim  trianguli  du&am,  cfle  adperi- 
pheriam  circuit,  cuius  diameter  eft  reda  inter  centrum  bafis  coni  & 
{Pei^endtcularem  a vertice  ad  bafim  coni  intcriecla. 

i DcmonSlratio. 


EXtra  bafim  coni  fealeni  ABC  perpcndicularis  a vertice  cadat  retfta  AD.  ada- 
que  per  centrum  bafeos  E , reda  DE  circaquam  circulus  defcribatur  DHE, 
ponaturquodcunquc  triangulum  per  axem  FAG:  & prorradd  GF  vfqueadpe- 
riphetiam  circuli  DHE  (ponimus  cnim  pnmo  bafim  E F fecare  circulum  D H E) 
demitcarurdeindereda  A H ex  pun  do  verticis  A,  ad  pundumquo  fecatur  ci r cu- 
ius D H E a Iinea  G F.  Dico  illam  fore  normalem,  ad  redam  G F p rodudam.  du- 
canturcnim  DG,  DH:  eritigiturquadrarum  A Gzqualeduobus  quadratis  A D, 
DG:(quoniam  A D normalis  eft  ad  planu  bafeos  produdum,adeoq:  etiam  adDG) 

hoc 


Digitized  by  Googli 


AD  SEGTIONES  CONI. 


I 


hoc  eft  tribus  quadratis  AD,  DH,  HG,  cum  DHE  be  in  fcmicircnioangulus  re- 
btusiied  quadratum  HA  arquatur  quadratis  A D,DH, quod angulus  A D H ire- 
rum  * redus  fir;  igirur  quadratum  AG  excedit  quadratum  A H quadrato  HG. 
vnde  AG  quadratum,  duobus  quadratis  AH,  HG  aequale  exiftir  : quare  angu- 
lus redus  eft  AHG.  eftque  pundum  H in  perimerro  circuli  DHE  ex  con- 
ftrudionc;  manifeftum  igitur  eft  in  primo  cafu  omnem  Qormalem  a Venice  fcateni 
ad  trianguli  per  axem  balim  in  circuli  DHE  perimetrum  incidcre. 

Secundi  c a (us  tertijque  quando  bafts  trianguli  aur  contingit  circulum  DHE,  aut 
incidit in  redtam  DEC,  demonftrario conuenit  cum ea,  quam  propofia.  pro  ijldcm 
caftbus  artulimus. 

Si  igirur  in  cono  fcalcno,  See.  Quod  fuit  demonftrandum, 

QtroUanum  prim  um. 

HInc  pater  in  omni  cafu  quo  e Venice  coni  fcaleni  ad  bafim  ciufdcm  ptotradam, 
demirritur  DeruendieuJaris. extra  baft m coni,  in  trinliei  differentia  nrndurenda 


ue*raucuotur,quattlaj»Q<cutrantpunctis  circuit  DHE,  qute  extra  conum  iunt, 
aoBnuUaepuadis.inrracum  c»ftitutis,duseautem  numeroipn perimerro  baieos,  vi- 
delicet l Sc  K,  quod  pates ex partibus circuli  DHE:  quatum nonnull* extra ba- 
fim e&iftunt , quaedam  verb  inrus , punda  verb  I Sc  K,  cum ftnt  mterfcdioiium  ne- 
ceftarib  iu  vtroque  circuioruro  conftftunr. 

Corollanum jecundum.  \ 

T>Expendicularis  incident  in  pcrimctri  DHE,  pundum  E,  quod  idem  eft  eum 
centiobafis  cwu,  eft  omnium  maxima,  fit  cnim  alia  quseuis  AH.  qua:  ipfa  etiam 
ineidetin perimerptrm  DHE,  Sc iunge  DH:  quadratum  EA  arquatur  quadratis 
ED,DA^quia  autem  ED  diameter  circuli  quauisaiilredaduda  intra  circulum, 
aeptoinde  Sc  reda  DH  malar  eft,  erunc  quadrata  ED, DA  muiora  quadratis 
HD,  DA,  hoc  eft  quadrata  HA.  Quare  quadrature  EA  maius  quoque  eft  qua- 
drato  HA  , Sc  reda  EA  roaiorquam  HA.  Quod  autem  EA  maior  ctiam  (it 
quimAD,  manifeftum  eft,  cum  in  triangulo  E A D , opponatur  EA  redo,  AD 
acuto,  E A maior  era  cfiequaoisalia  v.g.  HA;  fic  quoque  U breuius  oftendemusr 
quoniare  H A cx  hppathefi.  normalis  eft  ad  bafim  GF  trianguli  FAG,  anguius 
AHE  redus  eft, adeoqueaimrAEH  acutus,  Quare  EA  oppofita  angulo  redo 
inaiorcftquam  HA  quaracuro  opuonitur. 

F f a Per- 
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Perpendiculars  verb  qua;  incidit  in  pun&um  D.ac  proindc  eademeft  cum  re&e 
AD  quoc  a vcrtice ad  bafim coni  normalis  ducicur,  omnium  pcrpcndiculariumeft 
minima. Ducaiurenimquzuis alia  perpendicularis  AH,  (nam  quod  AD  minor 
iir  quam  EA, iamofteniiimcft  ) crie  hare  ctiamadpcriphenam  D HE:  iungatur 
DH:  in  ttiangulo  ADH,AD  opponicur  angulo  acuto  A HD;  AH  verb  angula 
reflo  ADH.  ergo  minor  eft  AD  quam  AH, 

HoccoroIIarium  verum  quoquccfi'e  in  cafibus  duarum  praccedcntium  thcorc- 
matum.cadem  plane  demon!! rationc  probabitur. 

PRO  PtO  S I T I O VII.* 

IN  cono  fealeno  dato  exhibere -minimum  triangulorum  fettioneper 
axem  fa£ta. 

ConHruUio  &•  demonflrmio. 


COnus  fealenus  ABC,  da- 
cus  lit,  cuius  vertexB:  cen- 
trum baieos  D : axisverd  BD. 
demiccarur  ad  bafim  coni  per- 
pendiculars BF,  8c  iungantur 
FD.  quae  continnetur  vfquead 
perimccnim  bafeos  vtrimquein 
A 8c  C,  fa&iiigimtfe&ioneco. 
ni  per  apieem  B , 8c  lineam 
A C.producetur  triangulum  per 
axem  ABC.  Dico  hoc  efle 
minimum  eorum  qua:  ex  cono 
ABC  poffunc  educi  per  axem 
le&ione  fa&i.Demonftnmo  eft 
manifcfta  ex  corollario  a.propof. 
praeced.  fiat  enim  qusruis  alia 
fc&io  per  axem,  feilicet'  B G H: 
8c  e verrice  B demit  tarur  nornta- 
litcr  Bl  ad  diametrum  GH, 
iunga- 
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iungaturfjuereda  FI. Cum  BF  rcdta  (it  piano  AHC.angulus  BFl rejftuseric; 
quare  angulus  BIF  a cuius  ell.  major  ergo  eft  BI  quam  BF.  iuque  cumtrian- 
gula  GBH>  ABC  xquales  habeant  bafes  GH,  AC,  eric  ABC  triangulum 
minorem  habens  alcitudincm  BF,  minus  triangulo  GBH  , maiorem  habenco 
alcituiiinem  B L Similiter  oftendemus  triangulum  ABC  quouit  alio  minus  ciTe.eit- 
hibuimus  ergo,  See.  Quod  crat  faciendum. 

PROPOSITIO  VIII. 


IN  cono  fealeno  affignarc  maximum  triangulorum  quod  fc&ione 
qua; per  axem  fadtaeduci  poteft. 

(onllrutUo  Or  demonjlratio. 


I 


C It  conus  fcalcnus  ABCD, 

^per  pratcedentem  vero  pro- 
pofitionem  inueniatur  triangu- 
Inm  minimum  eorum  qua:  per 
axem  fiunt.nimiruito  A BD-'de- 
inde  per  centrum  E collocetur 
CEG  diameter  normaliter  ad 
redam  B D,  fccundiim  quam  8c 
Verticem  A piano  dufto  ftatua- 
tur  triangulum  ACG.  Dico 
hoc  omnium  eftc  maximum, 
excafuenim  fecundo  propofi- 
tionisquartx  patet  AE  norma- 
lem  efle  ad  bafim  C G : 8e  ex  co- 
rollario  fecundo  propbiitionis 
fext*  patet  perpendicularem 
AE.ad  bafim  crianguli  CAG, 
eftc  maximaro  omnium  pcrpcndicularlum.qux  adbafes  reliquorum  per  axem  trian- 
gulorum ducuntur. Quare  ctim  omnium  per  axem  triangulorum  bafes  fine  diametri 
bafisconi.acptomdcxquales,  triangulum  CAG  maximum  habens  perpendicUr 
larem,  hoc  eft  alcitudincm  , omnium  eft  maximum;  in  cono  igitur  fealeno  rthibui- 
snus,  See.  Quod  erat  faciendum. 


Ff  , 
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PROLE  COMEN  A 

ConUmum  prim  urn. 

Hlnc  Sc  ex  corotlario  fccundo  fcxtz  huius  pater  triangulum  maximum  fedione 
per  axem  ad  triangulum  minimum,  faftum  eadem  fedione.cffc  in  proporrione, 
axis  ad  centrum  bails  dudi.ad  pcrpendicularem  AF,  in  fig.  propofitionis  ieprtmar; 
cum  ill;  viriufque  rrianguli  zquali  ball  iniiftentis  perpendicuiarcs  fine. 

CoroUanum ficundum. 

DAtet  deinde  in  cono  fcaleno  triangulum  maximum  fada  fedione  per  axem  na- 
* turn,  Iiolcdium  efle,  cum  AE  perpcndicularis  oilcnfie  fit  fecare  lincamC  G in 
partes  xqualcs. 

PROPOSITIO  IX. 

PRopofitumfit  in  conofcaleno  triangulum  per  axem  exhibere  quod 
cum  minimo'  trianguloturrt  per  eundem  fadio  datam  obtineac  ratio- 
ncm : quae  camen  maior  non  exiftat  ilia  quae  eft  inter  triangulorum 
maximum  & minimum  fe&ionc  per  axem  fa&i  produdtorum. 

ConjkuRu  (s'  icmotifira.Uo. 


DAius  fir  conus  fealenus. 

bafim  habeas  BCD.  in 
quam  not  mails  cadat  A F:axis 
fit  A E>  centrum  bafis  E,  Ra, 
tio  autem  data  fir  M ad  N.  Et 
quomam  iilaponituc  non  mar 
ior  ration*  maximi  per  axem 
'criaaguliad  minimum,  ncquc 
maior  etit  ratione  ipfius  A E 
ad  AF,  vt  colUgitut  ex  coroll, 
przeed:  Dudo  iam  per  A,F, 
E,  panda  piano  produettut 
triangulum  ABD  quod  pee 
7.hmus  ctit  minimu  per  axem 
rriartg\i!orum,affi««prideinde teda GH,quq G* asqualis  EA> defcribatur fcmicia- 
cuhis  GIH,  cuius  diameter  GH,  & red*  AF  aquaiem  HI  mferibe  femirirculoi 
deniquevt  N ad  M,  itafiat  HI  ad  H O,  quaeex  pundo  H aptari  potcritinfcrai- 
circuio  inter  punda  I,  G.ciim  raciodara  Mad  N,  non  fit  maior  ratione  AE  ad  AF. 
hoccfl.iob linearum ex conflr. zqualitatem,  HGad  HI.  peindciunda  OG.quae 
cumH  Oangulumredum  conftituet.vtpote  in  fcmicirculo,  fiantGL.G  K xqualcs 
femidiametro  EB>  iungaturque  HL.  HK.  Quoniam  igitur  bafes  B Dr  L K,zqua- 
• les 
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les  Cunt,  triangulum  LHK  eric  ad  triangulum  BAD,  vc  perpendicularis  HO  ad 
perpcndicularctn  AF  , hoc  eft  vt  HO  ad  HI, hoc  eft  vt  M ad  N reftat  igitur 
vtfitutnhuiustrianguliineono  ABCD  alfignemus,  aflitmpta  lined  PQqua:  lie 
sequalis  HO,  dcfcribaturintcruallo  P QJcmicircuIus  PRQ,  dcindc  aptecurin 
lemicirculo  P R atqualis  H I , hoc  eft  A F . St  iungatur  R Q : tandem  fiiper  bale 
FE  fiat  triangulum  ex  lineis  O G,  R Q^nim.rum  FS  E,  vt  E S ipfi  O G , St  F S 
xqualis  lit  Q R.  turn  per  E St  S agacur  diameter  T V , ponanturque  AT,  A V, 

& AS.  Dico triangulum  A TV,  eftearqualetriangulo  LHK  S:  fimile.Quoniam 
AFdu&acft  normalisad  balim  coni,erit*angulus  A FS  rcfhis , Sc  quadratum  AS  * *A-w 
acqualc  quadratis  A F,  F S,  hoc  eft  ( quia  ex  conftru&ionc  A F eft  P R , St  FScft 
R Q;  quadratis  PR,RQ.  Atqui  ctiam  quadratum  P Q sequacurijfdem  quadratis 
P R,  RQ:  igitur  quadratum  AS  zqualc  eft  quadrato  P Q_,  adcofjue  8t  refta  A S 
acqualis  eft  rctftq  P Q.  hoc  eft  rcQa:  H O.  Iam  verb  A S normaiem  cllc  bait  T V,vt 
H O eft  ball  L K , lie  oftendo.  Quadratum  H G zquatur  quadratis  H O , G O: 
quare  cum  ex  conftructione  A E ipfi  H G,  St  S E ipfi  O G,  St  ex  demonftrat.  A S 
ipGJd  O lit  tequalis,  atquabituretiam  quadratum  A E quadratis  A S,  S E:  ac  pro- 
indeangulus  ASE  rectus  eft , ft  AS  perpendicularis  bafi. Quare  cum  in  criangu- 
hs  LHK,  T A V Sc  bales  LK  , TV  ex  conftru&ionc , St  pcrpcndicularcs  liuc 
altitudincs  H O,  A S,  atquales  lint,  ipla  quoquetriangula  crunt  xqualia.  Inlupcr 
cum  O G ijpfi  SE,  St  GK  ipfi  E V atqualcs  fine , erit  OK  atqualts  S V,  fed  Sc 
HO  oftenfa  eft  atqualts  AS,  aneulique  HOG.ASV  rcaifuncStatquales.Ergo 
HK  xqualis  eft  A V.  fintiliccr  oftendam  HL,  atquari  AT.  It^que limtlia  etiain 
funt  triangula  LHK  , T A V.  Quare  allignauimus  in  cono lealeno  triangulum 
peraxem  ATV  quod  ad  triangulum  ABD,  habet  datam  rationcm  M ad  N. 

Quod  crat  faciendum. 


PROPOSITIO  X. 

SI  coni  icaleni  triangulum  per  axem , ad  vertieem  angulum  redrum 
contineat: 

Dico  omnia  per  axem  fa&a  angulum  rcdlum  continere. 


V 


Demon- 
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. Demonflratio. 


CCalcnns  conus  fecetur  per  axem  Tedious 
^ A B C>  quodimangulum  producac  habeas 
angulum  ad  vcrriccm  B rcdtum : fccctur  au- 
rein  quouis  alio  per  axem  piano  exhibente 
triangulum  BFE-  Dico angulum  F BE, re- 
turn efle.  Quoniam anguius  ABC  eft  re- 
ft us , quadracum  AC  arquale  eft  quadracis 
A B,  B C i fed  ftipra  a oftenfum  eft  quadraca 
AB,  BC  sequari  quadratis  FB,  EB.  Ergo 
quadracum  AC  arquaturquadrarisFB>EB. 
eftautem  FE  arqualis  reft*  AC,  ergo  Sc 
FE  quadracum  ijfdem  quadratis  FB  , BE 
scquale  erir.  quare  b anguius  FBE  reftus. 
Itaque  ft  com  fcalcni,  See.  Quod  fuic  de- 
monftrandum. 

Sekokon. 


V)Rgter  trunguU  qug  eruuntur  ex  cono  fetftene  per  axem  fafla,  glia  quoq\  gffignentur  qug 
per  verticem  quidem  tranfeunt , minimi  verb  per  exem  ; qug  cum  fine  numerofint , him 
determination?  extgunt  vt folutiones  problem  alum  qug  cireg  egverfaNtur^recie  expediantnr. 

PROPOSITIO  XI. 


Econo  redo  acutangulo  & re&angulo  impoffibile  eft  triangulo  per 
em  fado,  x quale  triangulum  exhiberc  non  per  axem.  liuc  triangulu, 
per  axem  maius  eft  quolibet  non  per  axem. 

* 

Demonjlratio. 

Am  fi  fieri  pored  , ponatut  triangulum 
■*- 'aliquod  AEG  non  tranfiens  per  axem 
A F.qquale  triangulo  per  axem  dufto  BACi 
quod  ira  in  cono  duftum  conctde,  vt  eius 
balis  BC  ficparallela  bafi  EG.  quod  fieri 
poffe  conftat , cum  omnia  in  cono  redo  per 
axem  rriangula  fine  zqualia.  Ducatur  ex  c mi- 
cro F refta  FD  bifecans  bafim  EG  , iun- 
ganruripie  AD,  F E , 6c  iiipcr  refta  H K 
zquali  ipfi  AE  . conllituc  bina  rriangula 
HiK.  HLK,  zqualia  3c  fimilia  triangulis 
AEF,  ADE.  fic  vr  latcra  HI,  IK,  late- 
ribus  A F,  F E,  & latcra  H L,  L K , lateribuj 
AD,  DE  squalia  fine , adcoqua  angali  I 
&L,anguIis  AFE.A D Eliru zquales.  Quo- 
niam igitur  axis  A F ex  hypot.  reftus  eft  pia- 
no bafis,crit‘ anguius  AFErcftuj.  Anguius 
quoque  ADE  reftus  ell,  vt  colligicur  cede- 
monilratis  in  fecundo  calii  quarez  huius. 
Quare  refti  etiam  fiinr  anguli  I Sc  L , pun- 
fta  igitur  I,  L,  H , K iiint  ad  circulum  cuius 
diameter  HK.  Et  quoniam  conus  dams  eft 
reftanguhis  vcl  acutangulus , axis  AF  eric 
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. Dcmm/iratio. 

IN  conoredangulovel  acutangulo  (it  trian- 
J/ji |1\  \ ^gulum  per  axem  BEG  5e  quoduis  altud  ex- 

II  //  \ \ tra axem  IB H, diameter  autcm  bafis  coni  fit 

//  I 1 \ \ A EC.  ex  pundis  G ac  H ducanrur GL , H K 

//  I | \ \ notmalcsad  BF i FI.  Quandoquidcm  conus 

//  \ \ fitrcdangulus  vel  acutangukis,  eric  axis  BG, 

//  \ \ vtoftcndifiipra,xqualis(emidiametroGF,aut 

/ / //  . | \ \ major.  Ex  quo  liquet  Tegmentum  BLnoneflc 

//  I \ \ minus  fegmento  L F > aeproinde  pundum 

//  i \ \ L caderc  vel  interFdc  pundum  medium  red£ 

,/h/  'll  Its  \ \ \ FB,  vel  ad  fiioimum  in  ipfiam  medium  pundum 

V — for — V ^incidcrc.  Deindequia  angulus  BGF  , BHF, 

V \ l*\  f\  \:  Vrcdi fijnt,  vtpatetexiiuiisprop.il.  Scabijs  nor- 

\y\  / \ \\  s'  males  dimillat  GL>  H K,  erunt  a redangula 

• \ \ LFB,  K1B  atqualiaquadratis  FG.H  1.  Atqut 

i-  nr.  i.;  f j)  quadratum  GFmaius  eftquadrato  H J.radan- 

gulumigitur  LFB  maiuscll rcdtangulo  K.IB. 
exgociim  BI,BF  atqualesfint,  IK  minor  eft  quam  FL.  quoniain  igitur  , vtaatc 
oftendi,  pundum  L caditintec  F 5c  pundum  medium  red  a:  B F,  pundum  K ct- 
iumcadec  inter  I & pundum  medium  reda:  B I,  id  eft  BF,  & quidem  propius  vet- 
fits  I,  quam  L,  ver(us F.  liquet  igitut  b redaogulum  BK1  minus  cfle  redan- 
gulo  BLF-Atquiquadrata  LG,KH,a:quantur  redangulis  BLF,  B K I, ergo  qua- 
dratum KH  minus  eft  quadraco  LG,  ergo  normabs  KH  minor  uortuali  L G.Quta- 
recum  bales  Bl,  BF  atquales  fint,  triangulum  I BH  minus  eft  triangulo  BFG.fi- 
milttcroftendam  quoduis  aliyd  extra  axem  triangulum  minus  efie  triangulo  pet 
axem  FB G>  illudigirur maximum  eft. Quod fuerat demonftrandum. 


IYAtus  fit;  conus  redus 
/.axem  habeas  B D,Sc  ratio 
maioris  inzqualitatis  K ad  L. 

Oporteac  triangulumexhi- 
bert  extra  axenSad  quod's  fe  D 

. . t.n  ;■  r i ■■•Vi,:  * to 

’ tnangulum  .per  axem  datum 

habcat  ratioaem  K ad  I,,  , - , 

iw.  jjainr.iMin-Jlvi  H A aixsa  .v.  IA.% 
Conftruttio  (S4  dtmonjbattt. 

2010^1 

EX  pundo  D ad  BE  normalem 
duetto  DI,  fiatqup  vcK  aAL, 
fic  DI  ad  M.  Tu,m  quatjtapo  M 
atquale  fae  tedangulum  BNEfiSt 
^ quoniam  quadtatum  M minus  eft 
quadraro  D 1 , hoc  eft  ( quia  ex 


•)!  ,’i  tultmi 

:■  - /'  /. 


angulo  redo  B D E ad  bafim  duda 
eftnotmalis  D 1 ) rcdtangulo  BIE, 
critquoquc  BNE  tedangulum  mi- 
nus redaugulo  BIE.  erigatur  de- 
indc  ex  pundo  N normalis  N O 
par  reda:  M,  lunganturq:  BO.EO, 


% AD  SECTIONES  CONI. 

Quoniam  igitur  quadratu  N O 
aquacur  quadrato  M,  hoc  eft 
rcftangulo  KNE  , crunc  BN* 

NO  i NE  ires  continue.  An- 
gulus  igitur  BOE  redus  ell. 

Quarc  ciim  crianguU  B>OE, 

BDE  hiper  cadeui  bali  BE  v- 
traque  fine  ri&angula , Sc  vnius 
nempe  BOE  alutudo  N O mi- 
nor htaltitudinc  alccnus  D 1, pa- 
ter alterutruin  E laccribus  BO, 

OE  maius die alccrius  trianguli 
latere  BD,  .quod idem eft cum 
axe  coni . lie  latus  B O maius 
axe  BD:  critqi  hoc  mhilomin.is 
minus  latere  coni  B E,  hue  B C. 

Quoniam  igitur  latus  BO  maius 
ell  axe  BD,& minus  latere  B C* 
intra  couum  aptari  potcric  ex 
pundlo  B ad  diametrum  AC* 
rc&a  AG  xqualis  latcri  BO. 
fa&um  lie , Sc  ex  G ad  B G nor- 
malem  due  GF  iunge  BF. 

Quandoquidem  angult  BOE, 

BGF  rc&i  lunt,quadrata*B  E,  BF  quadratisBO,  OE;BG,  G Fxqualiafuntj 
Jed  quad  rata  BE,  BF  xquancur,  xquantur  igitur  quadrata  BO,OE,  quadratis 
BG,GF.  Ciim  igitur  quadrata  BO,  BG  ob  redarum  ex  conftru&ione  xquali- 
tarem, fine iequalia , rcliquaeeiam  OE,  GF xqualiacrunt. xquantur igitur redx 
OE,  GF;  in  criangulis  ergo  BOE,  B GF  lingula  fingulis  latera  funt  xqualia.Ergo 
ipfa  quoquecrianguJalunta:quaIia.  Atqui  triangulum  per  axem  BED  ad  trian- 
guluni  BOE  eandem  habet  rationem  quam  normalis  D 1 ad  normalcm  N O.  hoc 
ell  quam  D I ad  M , hoc  eft  quam  K ad  L : ergo  triangulum  per  axem  BED  ad 
triangulum  quoque  BGF  rationem  eandem  habet  quam  K ad  L.  Exhibuimus 
ergo  triangulo per  axem  , See.  Quod  crat  faciendum. 

PROPOSITIO  XIV. 

IN  cono  redo  triangula  nonperaxem  duda,  quorum  bafes  in  codem 
pando  fc  interfecant,habentpcrpendicularcs  ad  bales  cvcrticcdudas, 
in  peripheria  circuli  cuius  diameter  eftredainter  centrum  bafis  conica: 
& pundum  interfedionis  intcrieda. 


Gg  i 
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2 fJtr/j. 


b 44- 
tmtuUu 


Demonjlratio. 


IN  cono  refto  ABC  interfe- 
■^ccpt  fefcmucuo  in  H pun&o 
quzuis  bafcsF  E G.IBK  trian- 
gulorumnon  per  axem  FBG. 
IB  K,  id  circa  DE, inter  cen- 
trum D & E punftum  intcrie- 
&um  defenbe  circuium  DH 
LE  : dico  pcrpcndicuhres  i 
vcrticc  B du&as  ad  FEG, 
1 E K>  incidere  in  peripheriam 
DI.E.  iungantur  cnim  B I„ 
BH,DL,  DH.  erit  angulus 
DLE  in  femicirculo  reftus  ; 
vncicarcftx  1L  & LK  xqua- 
Ics  crunc;cft  autem  re&a B I x+ 
qualis  B K » igitur  ctiam  BL 
normalis  eft  ad  redam  I K.  Si- 
militer oftendemus  L normalc 
cfle  BH  fldFG-  ergo  omnia 
triangula  per  E pun&um  & 
verfieem  docta  normalcs  fuas 
inuenient  inperimetro  circclli 
DLE.  quod  oportuic  demon- 
ftrare. 


Vtn  inter feHionu  fun  Hum  E aut  intra  bapm  dart  poffit,aut  in  perimetro  baps , aut  extra, 
bapmpt  vt  hie  triplex  cafus  oriatur  primus,  quo  circelltss  DEH  tot  us  bafe  comprehen- 
ditur.fecundus  quo  idem  occurrit  punfio  perime/ri  A I C eundem  contingendo : in  quo  c aft- 
quart*  cH pars  circuit , qui  fungitur  baps  vice  coni  ABC:  tertius  verb  quo  extra  bapm  dtf- 
fufus  circuium  bafeos Jecat  in  duobus  pun  cl  is ; fed  quia  triplex  hie  cafua  diuerptatem  necin  ip  ft 
confruchone , nec  in  demon  Hrattoneinducit , bine  filentio  tam  in  propofttione  qu*m  demon- 
fratione  fupprejjus  efl. 

TROPOSITIO  XV. 

IK  cono  rc&o  cxhibcrc  triangulum  quod  per  apicem  com  & pun- 
&um  datum  fiuc  incra,  fiuc  extra  coni  bafim  tranfeac,  habeat  vero 
ad  triangulum  per  axem  datam  rationem. 

Conflruflto  & demon  fir  at  to. 

/">Onus  efto  ABC  rectus>&  pereius  axem  facto  triangulo  A B C deturpunctum 
^^quoddam  D.  oportcat  vero  per  punctum  D , & verticcfn  coni  confticucrc 
triangulum  EBF  quod  ad  triangulum  per  axem  ABC  rjtioncm  habeat  I ad  K 
datam. Inucniatur per duodccimam  triangulum  LBM.  quod  habeat  ad  triangu- 
lum ABC  rationem  I ad  K.  Deinde  ex  D puncto ducatur  DFE.  fic  vt  FE  lit 
arqu.iJis  ipfi  LM.  per  ca  qua:  dc  circulorum  b propricratibus  confer  ipfi  • & fccun- 
dum  EF  & B,  agatur  planum , hoc iplum  exhibeoit  triangulum  poftulacum  BEF. 

crit 
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* critcnira  EBF  xqualc  triangulo  BLM,  cum  bafis  LM  xqualis  fit  EFcx  con- 
ftructiene , & linear  E B,F  B non  folum  fine  xquales  inter  fe,  led  eciam  fine  xquales 
rcctis  L B > BM'.  Igitur  pcrfecimus  quod  impcracum  fuic. 

Scholion. 

HAttenus  conati  vtcunque fumus  fett tones  coni  explicare  qua per  apkem  tranfeunt fine  in 
rettoftuetn fealeno cono : quia  verb apud antiqnioresjn oxime  Arc  hi  modem,  altanomen- 
claturi  infignitas  reperies  reltquasconi  Jett tones,  quorum  explanatoonem  fequentibtts  Ubrii 
profequi  intendtmus  June  opera  pretium  tudteaut pramittere  qua  ad rem  hone pertinere  vide - 
buntur. 

In  duplici  different} a con  os  ejfe  pofutmusMios fciUcet  rett os, alios fcalenos.antiqui  verb  eos 
in  triplici  differentia  pofuerunt.  Quo f dam  dixerunt  conos  re  cl  angulos , nonnuflos  acutiangu- 
los , alios  dentque  obtuftangulos , denominatione  fumptd  ab  an  gulls  quos  fettio  per  axes  fatta 
con  liner  et  ad  vert  teem  coni » vnde  tills  dtttinttio  conorum  rettorum  & Jc  ale  norum  ignota 
fuiffe  videtur , cum  fealenus  conus,  omnis  generis  angulos  admit  tat  ad  verticem  , v art  at  a fo- 
lummodo,  fetundim  diuerfosfitus, fettione  per  ax  cm.  Rettangulum  itaque  con  urn  dixerunt 
con  am  jfofcelium  qui  null  am  admit  teret  varietatem  in  triangulis  per  axem  exfurgentibus, 
cm  nes  alios  angulos  ext  Indent  prater  rettum.Conum  verb  rettangulum  prius  difpefcebantdiui- 
jione per  axem,  ortiqueinde  trtangult  latus  alto  piano  fecabant  ad  angulos  rettosquodinfuper 
ipji  triangulo  effetorthogonum ; quamfettionem  appellabant  conirottanguli , recentioresautem 
par abolam  dicunt.Conum  verb  acutiangulumjimiltter  ifoftelium  parttebantur  bifariam  per 
axemyac  prime  quidem  fettionem  per  axem  com  inJlituebant ; deimda  tr unguium  ex  Jett  tons 
per  axem  produttum , alio  fecabant  piano,  quod  tarn  piano  quam  Uteri  trianguli  rettum  effeti 
quo fiebat  vt  alteri  quoque  crurum  ec  current,  figuram  alterius  forma  prof  err  ent,  & a parabo- 
la lange  diuerfa  m , qua  fcilicet  tot  a clauderetur  intercapedtne  line  arum  rettarum  trianguli  per 
axem : fettione  inde  refultantem  coniacutianguli  dice  bant  ifofcelem , dentque  conum  ootujian - 
gulum  , eadempraxi  dr  per  axem  dtuidebant , deinde piano  advnumlaterum  ,dr  adipfum 
tr  unguium  retto  per  conum  atto, figuram  formabant  quam  coni  ob  tuft  annuli  vocabant,qua  in 
tdem  recidit  cum  hyperbola  recenttorum.Hac  igitur  antiquorum  ratio  dtuidendi  conum  ,are- 
centioribtss  maxim'e  verb  ajf^/fpollonto , nonnihileft immutata:conus enim  qualifcunque  ft 
ex  n at  ur  a fua  tale  corpus  efi,  ex  quo  Cingula  harumfettionum  erui  po[fnt-tquoduis  enim  trian- 

G g 3 gulum 
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gutum  per  axem  exhibit  urn  trifariam  diuidi  pole  si  a pUno  huic  a d angulos  reclos  eonjlituto • 
ant  enim  communis  inter fellio  h or  urn  plan  or  urn , trianguli fcilicet  per  axe m,  & plant  orthogo- 
n sit  ter  eidem  infijlcnlis  squids (l at  vni  latlrum  trianguli , dr  hoc  fit  u par  a bo  lam  gignit ; ant 
vtriqueoccurrit  infra  trianguli  later  a products , qua  rat  tone  emergit  Ellipfis  ; aut  vnt  later  urn 
occurrit  extra  triangulttm  produElo,atque  if  a hyperbolam  exbibet. baa  ornnes fiecliones  eafdem 
efje  cum  Hits  auaa  antiqut  eruebat,horurn  librorum  decurfu  intelliges : non  it  a tamen  vt  qua- 
cunque  fieElio  \recentiortbus fall  a exhiberi  na/a  fit  in  coni  alienists feliione  ab  antiquis  facia', 
nam  antiqui  vnam folam  Ellipfeos  (peciern  proferre  poterant  vnamqf  (pecient  Hyperbola  in 
da  to  cono,  it  a vtfi  dtuerfam  req  surer  ent  F.llipfim  ant  hyper  bo  lam,  ad  conum  confngere  debe- 
rent  migis  minufive  acutunt  aut  obtufum.  In  ft  nit  a autem  varie  fates  oriuntur  in  quotas  cono 
JeElo  iuxta  metbodum  recentiorum,prout  cognofcere  poteris  benigne  Led  or  ft  fequentiapro - 
fequaris. 

In fn per  Fecentiornm  ratio  fecandi  conum,  per  bibet  eirculum feliione  non  fall  a ad  bafm  co- 
ni aquidif  ante  \ quern  circulum  antiquieruerenequibant , quiabunc  circulum  exhibere  non 
valet  conus  re  cl  us fue  ifofceliua  > quem  antiquifolum  confderauerc  ,fed  f'olummodo  ex  cono 
fc ale  no  eruitur , •vtifiquentia  doc  e bunt. 

Prinfquam  huic  difurfui  finem  imponam,verbnlo  infnuandum  mihi  eH  cur  axem  coni  de- 
termined line  am  a vert  ice  coni  ad  circuit  centrum  demifam  pot  tits  quam  ad  cetrum  Ellipfeos , 
cum  Ellipfs  non  minus  centrum  obtineat  quam  circuit#, & fecundum  Ellipfeos  perimetrum  a 
punElo  infiublimi  pofitoji circumagatur  re  El  a lineaeandern  prorfus  conic  am  fiuperjiciem  de- 
fer that  quam  ft  ab eodem  pstnfio  circa  circuli  eiufdem  coni  produEhltneam  ctrcumduxeris.  In 
promptu  refponfum  elt,neque  enim flta  matrem pracedtt , gignit ur  quippe  e cono  Ellipfis. In- 
fiu  per  circuit pr opr ie tales  cum  ex  element u fupponantur  omnibus  nota,inferuinnt  rette  <$•  com- 
mode demon  frationibus  propofitionum  qua  ex  cono  eruuntur:  Ellipfeos  autem  cum  accidentia 
ignota fint,frn(lra  ea  adhiberetur  ad  theorematum  aut  prtblematum  veri fates  manifcflan- 
das.  potiffima  verb  ratio  mibividetur,quod  Ellipfis  in  cono  affignari  queant fine  numero  inter 
fie  dtuerfit  aeproinde  pro fin  gulls  defer et  mutan  axis  coni : non  enim  tjdem  effe  poffunt  axes  b 
verttce  coni  ad  circuit  centrum,  cum  axibus  ab  eodem  vert  ice  ad  centra  Ellipfeon , varie  las  er- 
go hac  inimica  doElrina  ellspfin  meritb  excludit  ne  bafieos  munere  fungeretur  in  cono , perfe- 
Elior  tamen  videtur  cono  fealeno  Relists  qui prater  vnum  axem  alterum  non  admit  tit,  vti 
conusfcalenusjcx  quo  capiic  imperfcElsoncm  tncludit, 

PROPOS1TIO  XVI. 

JN  cono  quQcunqucornnisfedtiobifipanllelacirculuseit, 

Demonjlratio. 

DEtur  conus  ABC  cuius 
bails  B G C,&  feftio  EF 
xquidiftansplanobai'eos  di- 
ce DEF  eirccitculum.  du- 
cancur  enim  AH  per  cen- 
trum & AL  quxuis  altera 
in  piano  trianguli  per  axem 
ABC.  occurrentcs  recta 
DFin  pun£tisM,N  Sc  HG. 
El normaliicrerigamur  ad 
BC  diametrum,  & iunflis 
AG.  A I occurrcntibus  fe- 
Stioni  DEF  in  E & K.iun- 
gantur  ME.NKi  quoniam 
plana  arquidiftantia  Tunc 
DEF, BGC.erunt  . quoq; 
ME,  HG,  Sc  NK.  LI  Sc 
Mt'J.HL  xquidiftantcsieft 
igitur 
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igitiAME,ad  H G,  vt  A M ad-  A H , hoc  eft  vt  A Nad  A L , hoc  eft  vt  MKadLl. 
ltaquc permutando  MEcfta.i  NK  vt  HGad  LI. adeaque  & quadrature  ME  ad 
quadratum  N K vcquadratum  H (I  ad  quadrature  LI.  led  quadrate  HG  xquaie  eft 
BHC  rciiangulum,  &c  LI  fimiliterquadrarum  xquaie rectangulo  BLC.lgicur 
ME  quadratum  eft  ad  NK  quadracum  vt  BHC  rectangulum.  ad  rectangulnm 
B LC.cft  autem  vt  li H C rectangulum  ad  BLC  rccrangulura,  ira  rcctaogulum 
D M F ad  D N F rectangulum,  cum  c*  ijfdem  racionibus  compolita  fint;  igitur  qua- 
dracum ME  eft  ad  N K quadratum,  vt  rectangulum  DMFad  D N E.  rectangulS. 
lam  vero  D M eft  ad  BH,  vt  AM  ad  A H,  hoc  eft  vt  ME  ad  HG.  ergo  permutando 
DM  aft  ad  ME,  vt  BH  ad  HG-fed  BH,HG  fiint  xquaies,  ergo  Sc  DM.MExqua- 
lesfunt.lgitur  quadratum  DM,  hoc  eft  rectangulum  DMF  fnam  cum  B C fit  bife- 
ctain  H,  ctit  Sc  DF  in  M)  ^quatur  quadrato  ME.  Quarc  cum  quadratum ME.vc 
fupraoftendimui,  fit  ad  quadratum  N K,  vt  rectangulum  DMF,  ad  rectangulum 
D N F.ctiam  tectangulum  DN  F.xquabitur  quadrato  N K-  DeniqueciimD  F,BC 
Tint  parallels  itcmque  GH,  E M,  & vna  G H fit  normalis  ad  vnam  BC,  ent  altera 
EM  normahs  ad  alteram  DF;  fimilicer  oftendam  KN  normalcm  efl'cad  DF.  Ita- 
quecum normalium  EM, K N quadrata qqualia lint  rcccangulis D MF.DN F, le- 
ctio DE»EF circulus  eft.  Quod  fuitdemonftrandum. 

CorolUnum. 

EX  difeurfu  demonftrationisliquer  centrum  circuli  D EF  eftc  in  axis  puncto  E.in 
quo  nimirum  axis  occurrit  rcctx  DF,  qux  eft  communis  fcctio  ttianguli  per 
axern  Sc  circuit  DEF. 


PROPOSITIO  XVII. 

JN  conofcalcnocirculutncxhibcrcqui  bad  xquidiftans  non  fie. 

QsnBrutiio  & deDionJlrana.  ^ 

CCalenus  conus  ponatur  ABC  fe-  / 

t^ctus  piano  per  axem  ptoferente  " / 

triangulum  ABC  minimum  illorum  / 

qux  per  axem  fieri  pofluni  erit  illud  ' / 

fealenu , cum  omne  icalcnum  fit  quod  / 

jier'ixim'fftptXfermaifihBWipertipr.  ' ’ • ' ' A /,  • ■ ■■  | 

a.oebrna^angulus igitur  ABC rttoflliiitmoiotq in ,i,. •;  J;>  A/l  j ,rnnr  ' 

•ponaturangulo  ABC:;  quarelfat<*fti  *>p'r  ifDfl  e i.lusm/u;  . U )-  ..  - 

gulo  ABCatqualis  ACDScpcPtefeti  ' :IH  irnronui  y/i-i  u ,i  laOM  m 
DC  diiepUnum  rt^tuihad  triSrn’gulu  ‘oqmq  •• 

ABC^'Dico  fectiottfcm  indc  nbtam  ' _ /7  , T < y/ 

DLC'flRi^irculuni.  DucanturcHlm  i- 

duo  3aT'fl)in*  Wd-p*r*llela  PEG,'  _ /V  \ </■  ■ A i 

WMK.  oiferumebtrtihunes  fectibhes  \\/  u y Ofc 


DLCelTebirculurti.  DucantUrcHhn  ‘''"/(l  ; . ak  1 ‘ ; ]•' 

duo  alfiplana  bad  pirallela  PEG,'  _ /V  \ / \E  / I 

HMK,  quiorum  cbtrtihunes  fectibhes  /V  ® 

cum  pland D LCfint Vec tx  E 1 M.  / ■ \ /'  y 

ex  p.hblu  i patet  bifibv  coni  ad  minima  ST 

iriahgtrlmrfABC rtttiftheffe.ergoic  / 

alia  plana  parallela  FLH  . flMKl-w  ' 

triangulo  ABC  recta  crunt.-  fed  8c  \ j 

planum  D LC  triangulo  rectum  eft.  \ J 

ergo  communes  fectiones  LE  , M I, 
rectx  funt  triangulo.adcoque  & linez 

DC.  Quoniam  autem  F LG, HMK,  — 

circuli  luntper  prxcedcntem.ac  EL,  IM  normales  D C,  erit  tam  rectangolum 
PEG  xquaie  quadrato  E L,quam rectangulum  HIK,  quadrato  IM  , quia  verb 
fimilialpiutriangula  DIH,  St  I K C , cum  angulo  ACD.fitcx  conftructione  x. 
qnaiis  A BA?  eft  D H I : ecunc  puncta  H D K C in  eodem  circulo  Gmiliter 

oftendam 
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oftendam  pun&a  quoquc  F D.CC  die  adcirculum : quarenc£langulaDIC,-HlK 
Zqualra  fonr.vn  Sc  rcftangida  PEG,  Sc  D EC : ac  proinde  atqualia  etiam  quadrac 
(is  IM  Sc  EE  perpendicularium  ad  DC-  Igiturpunda  D M L C, circulus  eft ett- 
msretta  DC  eft diamecer, igitur,  See. 


o 


PROPOSITIO  XVIII. 
Srendcndummodo  eft  in  cjuouisconofcaleno  duos  axes  clTe. 

DcmonHratio. 


. T 


/"'Onus iraque fealenus  ABC  fccettrr  planoppr  axem  BE,  quzexTertice  B ad 
'“''centrum circuli  AGC  bafeos  protendirur:  triangulum  ptoduftum  ABC  fe- 
cetur  recta  CD,  quxangulum  BCD  xqualemexhioeatangulo  B AC:&diuida- 
tut  D C hi  fir  i am  in  F,  Sc  iungatur  BF.  Dico  illam  die  axem  fccundum  huiut 
coni : quod ica  patebit,  przeedenti  propofitione  oftenfum  eft  (cihoncm  fadkam  pet 
teftam  D C.  eo  modo  quo  itlic  przeeptum  fuit , qjreulun)  produce  re : igitur  recta 
CX  apice  B ad  punttum  F quod  hums  circuli  aft dcmiifa  ards  nomcnobtinerc  de- 
bet ex  iptaaxcos  definitione  i reftat  igitur oftendeie  BFEreftamnon  eflebneam 
flue  BF  produftam  non  incidere  in  E centrum  bafis,  ac  proinde  BF  axem  rile 
alium  abate  BE.  quod  inde  patet , quod  EF-rcdtafit  xquidift.ros  line*;AB,eiim 
lecet  duas  redias  CD,  CA  bifariam.  Igitur fi re&a  eft  linca  EFB,  fcqucturduas 
patallelas  fefe  intcrlecare.quod  eft  abfurdum.Cooftar  igitur omnem  coiiuru  lille- 
num  duos  axesadmittere.  Quod  denronftrandutn  fait. 


inn  ,0  (i  f 
■ . • i 

’ .•ii.CiO  ' 

-f  or  ni  . ' 


.lltluEl 

1 mn- 

: (in 


■lit , ;; 

a-Jirii 

;.4i'ii, 

..13 

.XXI  ■■ 


33  id. 


I ■ .n’jlj  j jl  , 

,3bI.  .,luC 

rruj:  • 

Oafi  I 

1 i or  cel  . i: 


I . U )i  j 


I reel;  r :e 

! <;  : "!l 

1.J  ...a,  !,, 


Digitized  by  Google 


QV  ADR AT VR^fi 

Cl  R C V LI 

L I B E R.  Q V A R T V $ 


D E 


E L LIP  S I 

■ A RG  V.M.EN  TVM. 


> 

) : :i 


I hltpfis  proprieties  tlhusque  nafuram  methodice  propofituri , rem  tot  am 
j in  fix partes  djmdere placmt.  Acprima  quidem  e cono  fechonem  educit, 
! affeChonefque  il/ius  ejfent  tales , dan  accident  ales  reliquis  nccejfdnai  (Q 
* fundamentals. 

Sauted a elhpfim  diuidtt  ilhufque fill  ores  (p-  figments  compdrat. 

Tertia,  axtum  ac diametrorum  coniugqtarum  tarn  aquahum  quam  inaquahum 
ampltorcm  contmet  confideraiionem.  Ac  illarum  pnmo  quidrm  idntemplatur  potert- 
tiam : deinde  hneas , qua  extrema  diametrorum  coniungunt. 

Quarts fcthonis  polos  eorumque  pafiones  ac  line  am  breutfftmama  punch)  m axe 
datoadptnpbertam  defignat. 

Quinta  ajartaj  elitp fit  gene  fit  qua  turn  ex  Uneu , turn  e circuit) , turn  ex  ipja  elhpfi 
onuntur  contmet. 

Sexta  eUtpfim  cum  arculo  comptrat , in  qua  hie  etiam  orda  tenctur , ajt  pnmo  h- 
nearum  proport  tones  acpotentiajicundo  fegmenta  (p-  ipfh fiihones,  detnfigura  Dirij; 
tnfinpta  inter ficonfirdntur. 

Caterum  propo fit  tones  nonnutla  hums  hlri  at  fiquentium  duorum  funt  tApoIlonij , 
fid  mid  longe  aha  a me  demonfirata,  paucis  except if,  quad  nihtlomtnut  cater  is  appo- 
nereevifitm  fust  ,ne  quid  hoc  tnopere  quod  ad  conicam  doElrinam  pertinent , fludtofist 
Gcometrix  leSlor  defideraret.  Cetera  omnia , qua  longe  maximum  atque  pracipuam 
operis  partem  confiituunt,  a nobis  SS"  muenta  funt  &•  demonfirata.  Quart  fi  quit  nt 
recentium  quorundam  Gcemctrarum  Ishrii  tbeorcmatU  quadam  repertat  qua  cum  no - 
(Iris  conucniant,  is  njthm  mtelhgat , eaabannisiam  plurtmit  ac  mult o ante  fuiffi  a 
me  reports,  quam  authorum  sUorum  hbrnn  lucem  prodiermt.  Qua  paucis  leilorem 
meumdoccrcvolm , non  rvt  cusufquam  muentis  detraham,fidrvt  plagij  fuSptcioncm 
amcrtmoucam.  ■ 
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DIametcf  ellipfeos  eftf re&alfneaijitraellipfim  du&a  ;|cjua:  otnribt 
lineas,r|(Sta:  cuidimacquidiftantcl  bifariar^'diuidir.  &#Ti  qmdcm  a<J 
rc'dtos  lllas fecct angulos , axis  dicctur  : in  quatfls  autcm  cllipfi  bin6»«ffe 
axes,&  quidem  coniugatos  ( qui  extrema:  dicunturdiamerri)  hoceft  qui 
mutuas  pirallelas  bifecentad  ang»flostc&os,(yqloc4pai!<{bu,;  , i 

I I. 

Ordinatim  ad  diametrum  applicari  dicitur  vnaquarque  linearum  x- 
quidiftantium,ac  bifarijm  dmifarum.  , r -j 

o “ 1 1 l_  r v.  i i 


Centrum  ellipfeos  eft  pun&um  quod  diametrum  bifariam  diuidit. 
Quodautem  linear  in  cliipfi  per  centrum  dudte  bifariam  fccentur,  pro- 
pof  feptima  huius  libri  demonftrabimus. 

IV. 

Diametri  coniugatardicunturquarmutuas  parallelas  bifariam  fecant. 

V. 

Latus  reftum  voco  Iineam.iuxta  quam  poflunt  ordinatim  ad  diame- 
trum applicati.  due,  latus  return  eft  menfura  iuxtaquam  comparantur 
potentis  linearum  ordinatim  ad  diametrum  pofitarum.  . ' 


■ latus  re- 
l quzuis 

H , ponancurque  HG  normales  <iunnc.ro  uu  , occurrence*  ro  <«  * : 
la  ieitur  quadrata  ordinatim  pofitarum  sequaha  crunt  fingulis  reftanguhs  B H I, 
( vt8propofiuone  vndecimi  huius  demonftrabimus  ) qux  deficiant  a redangulis 
F B H.  re&angulo  ftmili,  ipfi  FB  D.  Atqu« 
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AtquciMqunlein  latus  rectum  cum  Apollonius,  turn 
tezteri  ilium  hadcnus  Iccuti  cxpofucrc.Vcrum  mi  hi  mi- 
nimc  vidctur  liecellarium  vt  latus  rc&um  dumctro  ad 
redos  applicerur  angulos  : 6c  qua<Jcacorumacrc<Han- 
gulorum  loco  poilbiic  Rnpmbi  ac  Khorhboidcs  inter  ie 
comparari.  itaque  ad  vctcrcm  lateris  rc&i  acccptio- 
ncm,  nouam  aliam  adticio  ciufmodi.ad  cllipfcos  diamc- 
trumfintordinatimpolitarquotiiisrcCbe  GHi  3t  qu«- 
dam  BF  latus  rectum*  aquidiftans  ponatur  ^rdinatim 
applicatis  : rtnguli  ordmarim  poTicarum  Rhdmbi  HG  • 
inangulis  1HB  equates  crunt  fingulis  1H*B  Khnm- 
botdibtis  in  ijfdemangulis , qui  dcfictunc  a Kihtfmboidi- 
bus  FBH  per Rhomboidcs  limilcs  Rhomboidi  FBD, 

Demonftranonem  huiys  vide  propofiia.hu  ills  hbci. 

Porro  latus  rc^u  co  ab  antiquis  coniilio  imtciuum  eft, 
vc  ccrti  ali quid  66  non  haberent  , per  quod  reiiqiiaU'c- 
Aionum  propriccatc,*  incelligeVe  ac  notasfibi  icddere 
facllids  poflenc : 6c  vc  in  fingulis  coni  le&iddibus  ilia: 
plane  diueriz  font,  ita  &Jacera  red*  diuerfasin  linguhs  obtincnc  palfiones  i 6c  rfc* 
dtangula  laccribus  rcctis ac  diametf orum  parcibus  inter  vcrcicem  canmdcm  6c  pun- 
da  quibtis  ab ordinacim  politls  fccantuf.uiccrccpus cbnicnra  Iongc  diuerfam  in  fin- 
gulis, ad  quaJraca  ordmarim  polit.irum  liabcnt  proport ioncm}m  clhpfi  qmdem qua- 
dracailiadeficiunt  figura  fimnli  ilia  qux  latere  recto  6c  tranlnrifo  concincrur  a rc- 
ctangulis  przdicris ; in  parabola  ijfdem  zquantun  in  hyperbola  verb  excedunc  h- 
gura  fimili  tlli,  See.  Viulc  & nomcnclaturam  lingula:  (bam  lortirx  funr. 

Cxtcrum  vti potently ordmatjm  policarum ad diuerfas  dumettos  ■,  diucrfxquo- 
quelunr,  ita  &diametrls  fingulis,  proprium  6c  vnicum  latus  rectum alfignatur : qux 
omnia,  vti  5c  lateris  recti  inuentioncm/uis  locis,  dcmonftraca  lituenics. 

fi?  Hi  "vc 

; i ■ ■ - , • . ! • 

Fignra  eft  rdfUngulum  quod  latere  re&o it  tranfuei (o  (ideftdiamc* 
tro,  nam  lHaquoquetranivierla  vocan  folct)  continetur. 


•i  u a 


V 1 L 


Poli  Tcu  fod  cllipfeos,  fubi3;afunt  (<Ju*cx  conipatationefada  vbcac 
Apollonius ) in  qmbusaxis  diuilus  redaogulum  exlnbet  lub  icgmciuis 
corttencum  acqualc  quart*  paiti  figure  :dequo  luo  loco  agendum. 


• • . ij 

V 1 I l„ 


Sedio  fubtontiaria  eft  quando  conus  piano  per  axemfedustrlangu-v 
lum  produccnte  i alio  rutfom  fecatur  piano  , quodablcindatj  crianguld 
produ&o)  triangulumfimile  quidem , fed  lupofiium  vc  anguli  qui  irl 
vtroque  criangulo  funt  xquales  add  me  da  findatera.  • i.''  mA/  5 


1 •’ 

s-n 
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CJnus  re&us  AGCB  fe&usfitplanoperaxemfacientcrriaagutuitt 
ABC.  Sccetur  alio  dcindc  piano  ball  cOni.AG  C hon  parallelo, 
cumvrroquc  rrianguli  latere  conucnicnte  in  D & F : exqua  ( fectionc 
producta)  (it  in  cono  figura  DE FN  , communis  autem fectio illius. 
plani  (ccantis  cum  triangulo  ABC  (it  DFl eiuftlem  veto  fectio  com- 
munis cum  piano  in  quo  eft  coni  bafis  A GC  , (it  recta  1 1C,  quam  per- 
pendicularem  cfle  oportet  ad  A C dia'raetrum  bafis  coni , veladrectam 
qux  diametro  AC  in  directum  cooftituitui. 

Dicofiguram  DEFN  circulym  non  cfle. 

ADemmflratio. 

T>£r  pundturn  alujuodMreflzDF  duCaturN  E 
parailela  ad  I K,  in  piano  ligurz  DEFN:  Sc 


per  idem  illud  punAuni  M ducatur  in  piano 
trianguli  ABC  refla  OP  parallels  ad  A Cl, 
per linear  a urem NE.OP  agatur planum.  Erie 
hoc,  parallelum  bali  A G C,ac  protnde  b produ- 
cer circulum  OEPN,  cuius  diameter  crit  OP. 

Quoniam  igicur  OP  ell  parailela  ad  AC, 
trlangula  BOP  , BC  A fimiliafuDt.  fed  BCA 
. iioiceles  eil.ergo  & B OP  ifofccles  eil.Ergo  c re- 
aangulom  FMD  maius  eft  rcAangulo  OMP; 
fed  rcdanguldin  OMfi  z^oaleTU  reflangulo 
NME-  e r go  bc£1  angu lu m FMD  maim  eft  re- 
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Demonjlratio. 

QVoniam  OP  eft  parallels  id  AC  oarn- 
que  lecat  F D in  M non  fubcontrarid,  hoc 
eft  angulum  BFD  non  conftituens  zqualem 
angulo  BAC,  pater  ex  jtf.  libri  noftri  prirai 
rcctangulum  FMD  inzquale  efle  rcctangulo 
OMP.  fed  rectangulum  OMP  zquatur  re- 
ctangulo  NME.  ergo  rcctangidura  FMD  re- 
ctangulo  etiam  NME  inzquale  eft  i liquet  igi- 
tur  ex  jj.  ccrtij  iiguram  D E FN  ■ bon  cue  circu- 
liun.  Quod  crac  dempnftrandum. 

PR  OP  dii  ITlO  lit. 

DAtus  fit  conus  quicCinque  fiuc  fe- 
&us  fiuc  ftalenus,&  cactera  ponantur 
&fiant  eactcm  qug  fupra: 

Dico  rectatn  N £ a tecta  D F fccari  bi- 
fariam  in  M. 


* Dtmonfl  ratio. 


■p  Ecta  PM  ex  hypothefi  eft  parallela  ad  rectam  AC>  4eME  parallela  ad  IK. 
^■Quarc  PM, EM  anguloseompfehertduntxqualcsiacquiangulas  AIK  ex  hy- 
potheli  rectus  eft,  communis  cnimfcetJo  IK  poficafuit  perpfcndicularis  ad  ACL 
propoGrioncprimatcrgoetiam PMferectus eft.  Icaqne  cum*lectio  ONPE  fitcir- 
culus , eittlque  diamercr  OP,  manifeftumeftl,EMN.  a djametro  circuit  OP,  ad 
quamnormaliseft.bifecariin  M.  fedex  hypothefipunctutt)  M tribus  tectis  OP. 
NE.DF  computus  eft.  ergo  NE  i DF,  bifecatur  in  M-  Quod  erat  demon- 
ftrandum, 
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CoraUarittm. 

Tlincpatct.fi  dncantur  quorcutique  rcflx  ad  1 K Cbc  NE  pataliciai  ; ortwesi 
hifariamdiuidi : cadem  cnimeft  in  omnibus  demonilrafio.Exquovhcrids 
ticinaftit'cftumfeaionisDEFN,  (quam  ellipfim  dcinccps  nouiinabnnus)  diame- 
Ji*1,  Vt»tn>  cfle  lincam  DF,  rcSamvcro  NE  1 cxtetalqucfcuic  parallels  ordmatitn 
" 1 fcffciddiamctrum  DF  applicatas. 

PROPOSlTlO  IV. 

Ilfijcrrt  pofitij;  ducaturin  ellipfi  DEFN  lines  quxuis  R T,  parallels 
ad  EN  fiuc  l K,  fecani  diametrum  DF  in  pun&t>  H. 
Dicorodtanguium  DMF  efle  ad  rcdtangulum  DMF  vt  quadratum 
E M ad  quadrat  urn  RH. 

• 

Dtmonftratid. 


B 


PS.  punctum  H ducatur  refta  QH  S paradcla  recite  O P occurrens  larcribus 
triangnli  ABC  in  QJr  S.  turn  per  reftaj  QJS , T R agatur  planum , erithoc 
“J**  « paraliclum  bafi  AGO  ac  J proindc  fc&iancm  producet  circulum  Q_R  S ■ iara 
^rro  ratio rcibanguli  DMF  ail  rectangulum  DHF  romponitur  ex  ratione  DM 
t" »•  ad  DH. (hoc eft, quia  PM,  QHfunt parallel* ex conft.  ex  ratione  PMadQ.H) 

Sc  ex  ratione  M Fad  HF  ('hoc  ell,  quia  MO.H  Sex  conftruct.  func  parallels: , ex 
ratione  M O ad  H S.J.Acqui  ratio  rectanguli  P M O ad  rectangulum  Q.H  S com- 
poniturcnam  ex  rationibus  PM  ad  Q_H,4e  MOad  H S.ergo  rectangulum  DMF 
eft  ad  rcctangulum  DHF  vt  rcctanguiumPMO  ad  rectanguliim  QH  S;  Hoc  eft 
quontam  lectumes  PRO,  Q_R  S.ciiculi  Cunt,  vt  rectangulum  EMN  ad  rectatl- 
guluru  R H T.hoc  eftojuia . EN,  RT  biiectx funt  a diametro  DF  111  M Sc  H>  vt 
quadraium  iiM  a>I  quadratum  RH.  Quod erat  demonflrandum. 

It.  .:-l‘ 

ScbaUon. 
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EXhihuimm  frapofitioxt  bic  proporUonem 
rcttsngttltruni  qu * i fcgmtntu  dutmctrt 
eBipfns  tenflitnwMur  adqttadr.t* , ardihtttm 
id  undem  dumttrufn  tppfccturum  : tju t 
tpuidcm  proprlitM  rtlipfeis  efl  primaMaifyef 
fentialu:  kfirum  (jut a hoc  it  a etliplPiheff  y *bt 
eft  am  in  circulo  fuo  mode  reperiatur , opera 
It  matt  i , ft  ISdjf&en* 
1m . breuHer xttfce- 

.■il"  r < luo^l  ,T\ 


pretium foBurum  meexi 
turn , ilium  inter  crePij 
matt  appojito  ojtendam. 

Efto  circuit  A 'diameter  BTJH  ten- 

/rum  V.,:''efipor males  fad  diametrum  AF  -• 
fit  out  c m $•  elltpfis ' H I K.  di.vnitr'r  qua-  ’ r ’ 
cunque  t L>  quam  ordtnatirn  fccent  H N : centrum  verb  p 
lur  in  circulo  , AF>  reft  a font  norm  airs  ad  diametrum  BDj 
erunt  reBanguU  BFD  xqu&U'i  quadrat  it  AF » proindefy 
A F quadratum, eft  ad  quadrat  urn  AF  vt  B F D re  ft  angular* 
ad  reBangulum  BFD:  cfldcm  modo  curq  H N reBain  ellip(i 
ordtnatirn  pofita  fint  ad  diametrum  1 L , 'erit  H N quadratum 

IN  L reBangulum  ad  reBangulum 

efte  proportion 


ad  quadratum  HN  , vt  m 

1 N L * iUud igitur  vtr/que  fe thorn  conuenit ; earn  effie proportion  r ..  ’ 

ntm  inter  quadrat  a ordtnatirn  pofitarum , qua  reft  angulorum  eft. 

Cub  fegmentis  diametri  ad  quamordinatim  font pop  to  : in  hoc  q ... K 

vtro  differ  unt,  quod  in  circulo  proportio  reBartgtlorum  fub fe- 
gmentis diametric  ad quadrato  ordtnatirn  pofitarum /it  squall-  I 

tat  is  i in  ellipfi  verb  (ft  cafum  diametrornm  eoniugataru  aqua-  V,  I 

Hum  excipiaSfde  quo  p lur  a fuo  lopo)  maquaMtatts.  quodprima  dr  \ J , 

Cccnndahnius planum fccimas.  \ / 

Ex  quo  fequitur  primbi  in  ellipfi axem  vnum  alter  o motor em  \ 

,tffe.  quo  dftc  often  do  :fitiq  HIK  ellipfi  axis  aliquis  1L  quern  L 

crdinattm  fecent  H NT.  agaturper  M centrum  reBa  G K aq ni- 
di (Ians  ip  ft  HN=  duo  tiles  axes  effe  tnaquales:  efi  enim  wlNL 

reBangulum  ad  reBangulum  I M L,/r  quadratum  HN  ad  quadratum  G M»  &pcrmutan- 
dovt  INL  reBangulum  ad  quadratum  HN  fic  IML  rcBangulumad  quadratum  GM; 
fed  reBangulum  I N L quadrato  HN|«  eft inaqualr,  ergo  & reBangulum  I M L , ( hoc  eff 
quadratum  1 M ) quadrato  G M inaquaUejl : ergoreBa  1M  reBa  G M eft  inaqualis,  ergo 
tota  IL,  nempe axisjoti  G K hoc e(l axt alter h tnaqualis efi. Quad erat propofitum. 

Deinde faxes  in  ellipfi  aquaUs  efient , iam  non  dfferret  ellipfts  a circulo : eo  qu  od  reBangnU 
fub  fegmentis  axeos^aqualia  ejfent  quadrat  is  ordi  natim  pofitarum. 

Sequitur fecundbyfi fuper  axe  AC  cllipftos  ABC,  deferibatur  femicir cuius  ADC> 
dueanturq,  ordtnatirn  linen  BE  occurrentes 

femicirculo  in  D •*  quod  B E fit  ad  B E , vt  D E N. 

efi 1 ad  D E.  eft  enim  tarn  in  ellipfi  quam  in  femi - / 

circulo,  vt  A EC  reBangulum  ad  reBangulum  / \ 

A E C pc  B C quadratum  ad  quadratum  B E*  / / \ 

DE  quadratum  ad  quadratum  D E. vnde  / / \\ 

quoqueefivt  quadratum  BE  ad  quadratum  BE  1/  „ v.  * M 

fic  D E quadratum  ad  quadratum  DE  If  ^ V 


Digitized  by  Google 


*48 


b 4 .Inins. 
C 14 -fixti. 
AtUfmt.j* 
€ ybuiut. 


r 


Etltl’P 

P R.  O P O S I T I O 
N data  ellipfi  diamctrum  inuenire. 

jt 

r -;v\ 


Ctofc^&dm?*J!rat^  . ' ; 


VJ  au^^pairallcla:  X.C PI,,  !«•*  fetf- 

T'^X  '‘riam Lbcainpua&ivE,G; fcpcr  F ac  G,  dupacurtc&i 

Jj£  BH' 

DicJh 

A 


i^iuw  hahceife  il&^truiji,  ». 

Dcmonftratip^^'jB^nifcfla  , it  coin  jS'H  non  ejt 
diameter,  lit  LFM,  fecans  De  In  K.  Quontam igitur 
L>1  ponitur  effc  diatjtptet , & biftcat  cparallelit  vnam 
AC,  in  F,  bifecat  * alteram quoque  DE  in  A.  Quod 
fieri  non  potcftcdmexconftru&.  pE  bifcAa"Gt  O.Noa 
igitur  LM  aur  alia  quguisdu&a  per  F eft  diarnerct'pr*. 
rcr,cam,<qu;ectiaratra(ifitper  G,  hoccft  ptxteripfam 
BH.  In  data  igitur  ellipfi  inuenimui  diamctrum.  qflod 
erat  faciendum, 

‘‘  :.y  (A? 


V.PROPOSlfiO  VI. 

T*VAca:  cllipfeos  centrum  reperire. 

Conftruflio  (srdemonflraM. 

pEr  pr*cedentcm  qu(itre  diamctrum  cllipfeos  B H.quam  feca  bifariam  in  Lfexde- 
fimtione  tcrcia  patet  cllipfeos  centrum  efle  L 

■*  Q>roIldrtutH. 

pAtet  ex  hac  propofirione  omnem  diamctrum  tranfirepCr  centrum.  Ex  quo  St 
conuerfam facile  deduces, omnes  nimirum  tineas  per  centrum  trattfetmtes  eflia 
diametros. 

PROP'  OSITIO  VII. 

DAta  fit  cllipfis  A D B,  cuius  diameter  A B , refta  vero  L P,  vna  fit  ea- 
rum,  quas  propofitionc  tertia  huius  demon  flrauim  us  a diarnetroitu 
cari  bifariam : centrum  cllipfeos  fit  C.  '• 

Dico  omnes  lineas  per  centrum  duda*  in  centfo  diuidi  bifariam. 

JDemonJlratio. 

r\ Vftafit enim quaicunque  rc&a  DO, per  ccrttrnnf 
■L/C.ex  D ducantur  DFG  parallcla  ad  EP  , GE 
parallela  ad  A B,  & EH,  C K parallcla:  ad  GD,  Cue 
LP.  Quoniam  igitur  FGEH  parallelogrammum  eft, 
erunt  GF.EH  tequales  : vndc  & quadrata  GF,  EH 
zqualia  lunt,  Atqui  b vt  quadrature  GF  eft  ad  quadra- 
ture EH,  ica  reftangulum  APB  eft  ad  re&angnlutn 
A Hi,  atquanrurigiturrc&angula  AFB,  AHB.ergo 
vt  AF  ad  AH,  fic  BH  ad  BF:  ergo  diuidendo  ve 
AF  adFH.ficBH  ad  HF. *quamurigitur  AF.BH. 
Quare  cum  totaquoque  diameter  AB  bifcifta  fit  in  C, 
vt  patet  j exdcfimtionecentri,  rcliqua  etiam  FH,  bi- 
fefta  eft  in  C.  Quoniam  igitur  K C ipfis  G D , E H eft 
parallela, refta  quoque  GE  bifecaturin  K.  eft  vero  ctt 
D G bifefta  in  F,  vtpote  ipfi  L P parallcla.  Ergo  eft  vt 

DG 
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DG  ad  GF.  lioceftvt  DC  ad  CK,  lie  GE  ad  KE.  ergo  punAa  DCE  funt 
in  direfluniifcd  etiam  punda  DCO,  funt  in  direaum  , cum  ex  hypothefi  UCO 
fit  linea  refla.  Vna  igitur  eadcmque  re&a  fuuc  .D  C E,  & DCCt.  Atqui  DCE  bi- 
fcctaeftin  C,  feum  enim  ex  conftr.GE.FC  fint  parallel*,  erit  vc  DF  ad  FG.  fie 
DC  ad  CE.)  Ergo  etiam  DCO  bitecta  eft  in  C-  Quod  crat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  VIII. 

DAta fit cllipfis  ABCH, cuius  diameter  fit  BH,-  ordinatim  vero  ad 
diametrum applicaca  L PR:  centrum  cllipfeos  G.  Du&aautcm fit 
per  centrum  G , recta  A G C ordinatim  appiicatar  parallcla. 

Dico  B H,  A C diametros  clle  coniugatas. 

Demonflratio. 

CVmaturin  AG  quoduispuntftum  M.  per  quod  duca- 
,Jtut  KD  diamcttoBH  parallcla, occurrensellipfi in 
pundis  D & K ; ex  quibus  ducantur  IXFE.KNL, 
ipfi  LR  parallel^.  Quoniam  igitur  DK,  NFparalle- 
logrammum eft, reft*  DF, KN,  adeoque  Sc  quadrata 
DF,  KN  acquantur.Quarc  cum  * rctSangulum  BFH 
fit  ad  reflangulum  BNH  rt  quadratum  DF  ad  qua- 
draturn  KN  , re&angula  BFH,  BNH  etiam  funt  x- 
qualia.ac  proindc.vt  oftenfum  in  ptarccdenti.BF'  ic  N H 
atquantur.funt  vero  & B G, HG  arquales.  ErgoStrcli- 
qu?  FG,  N G *quales funt.  Cue  FN  bifeAa  eft  in  G. 

Ergo&KD  parallcla diametro  BH  bilccatutin  M ab 
AC.  fimilitcr  oftendam  quafuis  alias  diametro  BH  pa- 
rallels btfecari  ab  AC.  Quarccfim etiam b AB bifccct 
D F,  L R cctcra/quc  omnes  qua:  funt  ordinatim  poiitae 
ad  B H.  Sc  parallels  ex  hypothefi  ipfi  AC ; patet  exde- 
finitione  ‘-BH,  AC  diametros effe  coniugacas. 

Corollarium, 

QVx  per  centrum  ad  cllipfeos  axem  datum  perpendiculatis  ducicur,  eft  axis  dato 
axi  conjugates'. 

Exdilcurfuiam  allato facile  fibi  lector  demonftrationem  huius  rciclicict.  r 


D 


PROPOSITIO  IX. 

Atafit  cllipfis  eiuftjue  diameter  B H. 

Oporteat diametro  BH  coniugatam diametrum exhibere. 

tin...  ; 

C onJlruSito  tS ikmonjlratto. 


TNVcattit fe&aaliqtia  KD  parallelaad  BH,  Jevcraque  DK,  BHdiuisabifariam 
■•"in  M & G,  per  M Sc  G.ducatur  AC. 

Dico  AC.BH  comugatascfte  diametros. 

Ac  primoquidem  redam  AC  clfcdianietrum  patet  ex  5. hmus. Sc  BHdiameter 
eft  ex  hypothefii  amba:  igitur  funt  diametri.  Quod  autem  fint  coniugatas  fic  often- 
do.  Quoniam  AC  diameter  eft  Jt  bifccat  KD,  eric1  K D ad  A C ordinatim  appli-  & CtfUn  >. 
caca.  ergo  &rcliqu.e  ipfi  KD  parallel*,  erunc  ad  A C,  ordinatim  appiicatar-,  hoc  eft 
c a diametro  A C bifariam  fccabuncur.  (cd  DK  ex  conftruftionc  cum  fibi  parallc- e rW- 
lis,  parallcla  eftad  diametrum  BH-  ergo  diameter  AC  bifecat  diametro  BHpa- 
raUclas.Ducantut  dcindeDE,  parallcla  diametro  AC&HQ,  parallclireutasD  K- 

I i paral- 
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parallclogrammum  igitur  eft  M D t Q,in  quo  quia  F G 
ipfis  D M,E Q^dudla eft  parallela, erit  DF  ail  FE>  vt 
MG  at^GQ..  lareraquoque  parallclogrimmiDM,EQ_ 
adeoque  & qoadrata  BM.EQ.  xqualia  eruiK.  lam  vc- 
roquia  DM.EQ.lunt  ad  diametium  AC.ordinatira 
pofitx,  ratio  inter  rcclangula  A MC»  A Q_C  etiteadem 
qua:  inter  quadrata  D'M,EQJ  lioc  eft  xqualiratis  : ac 
protndc  vt  patet  ex  demoftratis  in  Icptima  huius,  xqua- 
lescrunt  AM.QC.  Quarecunu&ttotxAG^Gte- 
qualcsfintfeft  emm  B centrum  ellipfcos  i quia  biiccat 
diamctrum  BH)  etiam  reliqux  MG,  QC  , xqualcs 
(iint.  quoniam  igitur  eft  vt  M G ad  GQ.,  fie  DF  ad 
FE) etiam  DF.FE  xquantur  .hoceft  DE  bifefta  eft 
inF.  Ergo  exdcfinit.bDE  eft  ad  diamctrum  BHordi- 
natira  poiita,  ergo  Sc  reliquq  ipfi  parallel*  funt  ad  B H 
ordinatim  poiita:, hoc  eft  bifecantur  a B H.  Atqui  DE 
ex  conftru&ione,  cum  fibi  parallcbs,  eft  alteri  diametro 
A C paralleja.  Ergo  diameter  B H bifecat  parallels  diametro  A C.  Quare  cilm 
etiam prius oftenderim  AC  bifecare  parallelasad  BH.crunt  ‘ BH,  A B dtame- 
tri  coniug.it*.  Fadluin  igitur  eft  quod  petebatur. 

Coro  Barium  primum. 

T\Ato  ellipfcos  axi,axemconiug.i  turn  inuenies , Ci  per  centrum  ellipfcos  duxcris 
■t-^reftam  li.ncamdaco  axi  perpendjcularem.  res  patet  ex  cotollario  oftaux. 

Corollarmm peundum . 

EX  hoc  problemate  fit  manifeftum  qua  rationc  ex  dato  in  ellipfi  punclo  D,  ad 
diametram  BH, rc&alinea  ordinatim  dcbcat applicari.  Inucniatur enim  AC 
diameter  coniugata  diametro  B Hi  & ex  dato  punifto  D.ducaturDFE  ipfi  AC 
parallela. 

Dico  DFE  ordinatim cfle pofitam addiamctrum  BH.  Dcmonftralio  patcc  ex 
propofitione. 

PROPOSITIO  X. 

Rdinacim  pofitarum  ( A C,  D E,  See.)  ilia  maior  eft  qua:  centre  ( I) 
vicinior. 

Dcmonftratio. 

D EwUngulum  BGH  maius  eft  re«ftangulo  B£H» 
*^vt.  pacec  ex  quinta  fecundi.  Atqui  quadratum 
E G eft  ad  d quadracum  C F vt  rc&angulurn  B G H ad 
re&angulum  BFH.Ergo  quadracum  EG  maius  eft 
quadraco  CF.  ergo  & ordinatim  pofita  EG  maior 
ordinatim  poiita  C F.Quod  crat  demonftrandum. 

eft 

PROPOSITIO  XI. 

ESto  ABC  ellipfisaxis  BD.  oportet  illius 
latus  re&um  exhibere. 


o 
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QmHruRio  iff-  demanflraM. 


AXi  BD  per  E centrum  ducatur 1 coniugatus  AC.fiantJ); continua: B D,AC, 

BF  •'  dico  FB  clTe  iatus redum. atquidlfkt  enim  BFipfi  AC:ducantun}uc  Mu. 
ordinatim  line*  GH  qua:  iundx  F D occurrant  in  1:  ipfa  vero  FD  IccetACIi- 
neam  in  K.  Quoniam  F.C,GH  ordinatim  poficac funt  ad  axem  B D, erit  vc  b qua-  b rMu. 
dratum  GH  adquadracum  E C.fic  BHD  redangulum  ad  redangulum  BED: 
fed  vr  BHD  redangulumad  redangulum  BED.  Cc  IHB  redangulum  c eftad 
retSangulum  K E B (quia  ex ijfdem  rationem  habent  compoficam  fcilicet  ex  BH 
ad  BE.  &(  ex  HD  ad  ED,  hoc  eft  HI  ad  EK^igicurvrquadracumGHadqua- 
dratum  C E , fie  IHB  retSangulum  eft  ad  redangulum  KEB,  8c  permutando  in- 
aercendo  vt  KEB  redangulum  ad  quadrarum  CE>fic  IHB  retSangulum  eft  ad 
quadrarum  GH:fedctlm  <*  AC  quadrarum  fit  arquale  redangulo  fuper  FBBD  j tj.fimt. 
{ctlm  exconftrud.  BD,  AC,  BF  fint  ires  continua:)  eric  EC  quadrarum,  ( nirai- 
rtmi  quarta  pars  quadrat!  AC  eft  enim  F,*  AC  bife^tain  E)  arquale  redangulo  e 
KkB  quart* parti reSangull fuper  FB  BD.  igitur 8c quadrarum  HG atquale eft 
redangulo  IHB:  ergo  HG  poteft  fparium  quod  adiacetipfi  FB  latieudincm  ha- 
bcnsHB.dcficicnsabFBHrcdangulo,  fimllis  figurz  redangulo,  BF  Dr  quare 
F B f Iatus  redum  eft.  exhibuimus  ergo , &c.  Quod  eras  faciendum.  f bfink. «.  x 


CoroUarmm.  ■ 

T Tine  fcqtrirur  primo  quacuor  lineas , nimirum  Iatus  redum  axis  minoris , axem 
I-maiorem,  axem  minorem , 8c  Iatus  redum  axis  maioris  in  continua  efle  ana  - 
logia. 

Scquiturlecunddqui  datislarcnbus redis  axium , eliipfin  exhibuerit , quodin- 
tcr  binasdatas,  duas  mediasinuenerit. 

PROPOSITIO  XII. 

ESto  ABC  ellipfis  diameter  quxeunque  B D,  oportet  illius  Iatus  re- 
ctum exhibere. 
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Conftruflio  O'  demon ftra.no. 

T 


r\Vcaturpcr  E centrum  diameter  AC  (0  coniugata  ipfi  BD,  fiantquc  conti- 
nue B D , A C>  B F , ac  B F quidem  xquidiftct  diametro  A C : ducaturquc  Ji- 
nca  I'D,  qua;  AC  rccl.un fcccr in  K .ducanrurque  ordinatim  lines GH,quxFD 
lines  occurrantin  I:  Quoniaro  BD.AC.FB  lines  lunt  continue, crit  ACqua- 
draro  xqualc  reflangulum  iuper  FB,  B Di  igitur Sc  qua.irato  A E (nimirum  quarts 
parti quadrati  AC,  eft  enim  AC  bifecla  inE)  xqualcreftangulum  fuper  K E,EB. 
quart .1  pars rectanguii  FBD:  quare,vtin  przeedenti oftendimus  , ita  eriam  hie 
oiiemlcmus  HG  quadrato squalc eilc rc&angulum  IHHB.  atquiRhombusbIH 
in  angulo  IHB  eft ad Rhomboidem  IHB  in  codem  angulo,  vt  quadratum  IH 
ad  rctlangulum  1 H B,  (rationes  enim  Rhombi  ad  Rhombotdcm  Sc  quadrati  ad 
rc&angulum cx ijldcm  ratinnibus componuntur  ncropc  ex  IH,  ad  1H  Sc  IH  ad 
HB.Jcrgocum  quadratum  IH  xqualc  fitrciftangulo  IHB.crum  RhombusIH, 
Rhomboidi  IHB  squalls  crit;  rc&aigitur  IH  poccft  Rhomboidem  in  angulo 
ordinattm  applicats  IHB,  qui  ( quoddemonfiratu  eft  facile)  a Rhomboide  FUJI 
in  eodem  angulo  , deficit  Rhomboide  fimiii  ci  qui  in  eodem  angulo  fit  a diamecro 
DB  Scrcifta  BE.  igiturFB  cftlatus  c red  urn.  Quod  petebatut. 

PROPOSITIO  XIII. 

OMnis  rcdla  (B  F,)  qui  per  terrainum  diametri  (B  D)  ducicur  ordina- 
tim  applicats  (A  C)  zquidiftans,  cllipfim  contingit. 

‘ Etquitangcntiduciturpara!kla,eft  ordinatim  ad  diametru  applicate 


'Pi  til 


Tiemonflratio. 


.i  i 


-£  . 

,,a. 

Cl  enim  reifta  BF  non  contingat  ellipfim , lecet  iJJant 
, Jin  G;  diuisaque  B G bifariamin  H,  agatur  per  H Sr 
‘ E,  Klocciirrens  vtrimque  peripheris  in  I Sr  K.  Quo- 
|\Fniamrc&a  BG  per  conftructioncm  squidiftat  AC, 
" t vtramque  autem  bif'ariam  lecet  recta  IK  <i  eric,  I K dia- 
meter Si  AC,  BG  lines  ordinatim  ad  illampofiwtj.lecJt 
autem  per  conftructioncm  recta  A C ordinatim  quoque 
diametrum  BD,igiturvna  eademquc  recta  AC  ordi- 
natim fccat  duas  diametros  B D,  I K-  Quod  fieri  non  po- 
teftialias  enim  qu;  ipfi  A C dnccretur  parallela,etiam  ab 
vtraque  diametro  BD,  KI  aeproinde  in  duobuspun. 
ccis  biiccarctur  ; igitur  patec  F B lincam  , feccionem 

con- 
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contingere  : quod  erat  prinrnm.  Quod  fi  tangenti  B F parallel!  ducatur  qureuis 
AC,  occurrcns  diamerrcwn E,  eritordinatim  ad  diainetrum  pofita.  Si  non  ducatur 
cx  A ordinatim  A L:  eric  A L parallels  contingent!  BF.quare&ipfi  AC  squi- 
diftar,  quod  fieri  non  poceft,  cum  eandem  fececin  A : igitur  AL  noneftordina- 
tim  pofita  nec  quaruis  alia  prztcr  AC,  quod  erat  alterum.  Patet igitur  rcritaspro- 
foficionis. 

PROPOSITIO  XIV. 

J)Er  datum  in  pcripheria  pundtum  contingcntem  ducere. 

C onjbuiho  demonftratio. 

XJSto  ABC  eilipfis  Sc  pun&um  in  peripheria  datum  B, 

A-'oportct  per  B redam  ducere  quq  fedhoncm  comingat 
in  B.  mueni  * centrum, & per  hoc  cx  dacopunfto  B ducdia- 
metrum  BD,  ad  >>  quam  ponatur  ordinatim  quatuis  lines 
AC,  cui  per  B agatur  parallels  BF.  manifcftum  igitur  eft 
« BF  cllc  tangenteni; igitur  per  datum  in  peripheria  pun- 
ffum,&c.  Quod  erat  faciendum. 

• PROPOSITIO  XV. 

Lines  qua-  per  cxcrcmitates  diametri  dudt.r  , ellipfim  contingunt, 
inter  lea'quidiftant. 


, Dcmonjlratio. 

T"\Vcatur  cnimquaruis  AC  ordinatim  addiametru; 
-*-',manifeftumeftexi}.huiustam  BC  quam  DFli- 
ncas  ilhxquidiftare,  idcoque Sc  inter  fc.Quod  fuiedc- 
pionftrandum. 

PROPOSITIO  XVI. 

COntingencesdudbe  per  extremitates  ordi- 
natimpofita: , conucniuntcumdiamecro 
extra  fedtionem.  ’ 1 

. ■-*  ’ 

‘Dtmonftratio.  „,•> 

' • f ■’  i-  * ■ ' • • • T » 

Clt  ABC  eilipfis  diameter  BD)  & ordinatim  pofita 
^AEC . agaturque  per  A tangent  AF , dicoillam  cum 
diametro  conucnirc  in  F.  Inucnta  enim  HO;ddiametro 
coniugata ipfius  BD)  demitratur  cx  A lines  AI  atqfii- 
diftans  BD.  quoniam  igitur  A I, ' BD  sequidiftant  , Sc  - 
A F occurrat  tc£tx  A I , patet  produdtam  quoque  con- 
uenirecumBD.  Quodfuit  tjemonftrandum. 

• O : ' :i  H 

PROPOSITIO  XVII. 

• ' ••  • "■"••••  • « W.1  .•  • c I.‘j ■•!•!■ 

ELlipfim  ABC  cuius  axis  BD,  conringat  in  B Iinea  FG,  fumptiftj[; 

in  concingente  squalibus  partibus  FB,  BG,dcmittanturcxF&G 
diametri duatFE,  GE  occurrcntes  ellipli  in  H & I.  dico  iundtam  H I 
acquidiftare  ipfl  F G. 

I « i Demon- 
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Demonjlr^tio. 

POnatur  HK  parallels  FG  , qux  produfta  occurrat 
EG  in  I;  eric  itaque  H K xqualis  Kl.  Ergo  , cum 
reftanigulum  BKD  ad  BED,  * camhabcac  rauoncm, 
quam  HK  quadracum  adquadracum  A E> erit  quoque 
BKD  reftangulumad reciangulum  BED,  vclKqua- 
dratum  adquadracum  EC:  vndcpunftum  I eft  ad  cl- 
lipfitn.  Sc  HI  linea  perimetrum  B 1C  > 8c  EG  reftara 
in  eodcmpunfto  intcrfccac.Quod  fuit  demonftraudum. 

PROPOSITIO  XVIII. 

EAdem  manente  figura , fine  ABC  cllipfcos 
axes  AC,BD,8cHE diameter quxeunque, . 
diametrum  educcrc,  xqualem  ipfi  H F.. 


CotiftriiSiio  (y  demonflratio. 

Flat  angulo  BEH  sequalis  angulus  BEI,  dice  reftatn  El  lacisfacere  pecicioni; 

produftx  anim linear  HE,  El,  occurranc  aft*  per  B contingenti  in  F SC  G. 
Iungancur  punfta  H,I.  quoniam anguli  B EH,  BE  I ponuncur  zquales , litntau- 
tem  Sc  EBF,  EB G anguli  refti.  Sc  BE  linea  communis  , pacec  F BE,  GBB 
triangula,  adcoque  Sc  lacera  F B,  B G inter  fceflexqualia  ;vnde  8c  HI>>  xquidi- 
br,7.  ftac  FG,  clique  »t  FE  ad  GE.ficHEad  IE,  quare  HE,  IE  line*  xquales, 
jgitur  ex  E diametrum  cduximus,Scc.  Quod  erac  faciendum. 


« i* 


PROPOSITIO  XIX. 

Ineat  in  ellipfi  coniungentcs  extrema  quarutneunq;  diametrorum 
winter  fc  funt  xquales  8c  parallel*. 

Demonjiratio.  ( . ^ 

. ; , . . • . . ' ...  s < 

SEcent  ABC  eliipGm  diametri  dux  cjuxuis  A C,  B D. 

tlico iundtas  AB, CD, item  A D, B C, efte inter fe x- 
quales Sc parallclas : cum  DB  , AC  befeft*  fine  m E, 
eritvt  DE  ad  EB  , Gc  CE  ad  AE  , Sc.  permutand. 
vtDE  ad  CE.fic  BE  ad  AE.  font  veto  Sc  anguli  ad 
E xquales,  fimiliaigitur  fiint triangula  DEC,  AEB; 
ergo  vt  DE  ad  EB  , fie  DC  ad  AB;  quare  cum  D B, 
rfiB  xqucncur,  etiam  AB.DC  xquales  crunc.  Gmilitec 
, oftendemus  A D,BC  Squales  effe.  Quodetac  demon- 
ftcandum.  ; ; . 1 i . 


PROPOSITIO  XX. 


Line;  qu;  ad  extremitates  diametri , intra  fc&ionem 
ponuntur,  equates  quoque  erunt  inter  fc. 

. vt; ' - • - - 1 . j !t  ?l  ,}!.  i ' 


;quidiftantcs 

- i’.i'T 

. r 
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Dcmonflratto. 

SEcet  ABC  ellipfim  diameter  quxcunque  BD,  ducaft- 
turqucex  B 8c  D , intra  fc&ionem  parallels'  AB,  C D. 
dico  itlas  inter  fe  elle  xqualcs.  inuento  , centro  E i & 
AB  bifcfta  in  F,  iungeFE,  ieproducin  G.  & quomain 
EF  diameter  bifccat  A R» bilccat  eriam  DCipfiAB.pa- 
rallclatn.Deindc quia  fimiliafunc  triangula  FEB  > DEGj 
erit  DE  ad  DC,  vc  KB  ad  BF:  8c  permutando  vt  DE 
ad  E B > fic  D G ad  B F.  fed  D E , EB  xquantur.  ergoic 
BF, D G»  qu;  lunt,  vt  iam oftendi, ipfarum  A B>  D C aimi- 
di;.Ergo  & tot;  AB, D C sequaies  (unt. Quod erat demon- 
itranduin. 


it. telw.  * 


Corollartum. 

HIncfequitur  iunftat  A E . K C ellc  in  dire<aum : cum  enim  latera  A F,  F E *- 
qualia  fin! duobus  latciibus  CG.GE  & anguii  atqualibus  latcribns  conten- 
ti,  xqualet,  patet  A FE,  C G E triangula cfle  inter  (e  xqualia,8c  angulum  AEF  X- 
qualem  angulo  CEG,adcoquc  AE,»EG  line  as  in  dire  cl  um . 

PROPOSITIO  XXI. 

Line;  per  extremitates  duarum  parallclarum  in;qualium  in  ellipfi 
dud?,  conuc’niunt  in  eodem  puniSo  cumdiametro,  ad  quam  or- 
dinatim  pofux  funt  parallel;. 

Dernonjlratio. 


SEcent  EC  D ellipfim  du;qu;uis  parallels  in  equates  A C,  EF , ordinatim  po- 
fitam  ad  diametrum  DB.  dico  iunctas  EA,  FC  cum  BDdiametroquamfecant 
ordinatim ineodem  puncto conuenire.  Quoniamordinatim  ponuntur line*  AC, 
EF  ad  diametrum  BD.ambs  bilecantur  in  G 6f  H.  vndc  AG  ad  GC  vt  EH 
adHF-  & permutando  vt  AGad  EH.ficGC  ad  HF,  concurratiam  EAcum 
diametroin  Ii  altera veroFC  in  K.  eriretgovt  IG  ad  XH,  fic  IA  ad  IE.  fed 
Ctiamvt  IG  ad  1H,  fic  KC  ad  KF,  eft  enim  KC  ad  KF,  vtCGadFH.hoc 
eft,  vt  ante  oftendi,  vt  AG  ad  EH,  hoceftvt  IG  ad  IH.  ergopunfta  I 8c  K 
eadem  funt;  ergo  punflum  I communis  eft  interfctSio  reflarum  E I,  F I,  H L Quod 
etatdcmonftrandum,  . 
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Sit  AB  C ellipfcos  diameter  B D ad  quam  ordinatitn  pofita  fit  EF, 
ducanturque  ex  E & F linea: occurrences  diametro  in  punfto  G,  el. 
lipfi  vero  in  A fie  C. 

Dicoiundtam  AC,  atquidiftare  E F. 

Dtmonfirxtio. 


pOnatnr  A I parallel*  EF  fieprodufia  occurrat  FG  linear  in  C.  quoniamigi- 
tur  EH  aequaliseft  HF,  eric  & AI  ipii  IC  xqualis;  fed  quia  AI  xquidiftat 
EF,  erit  BID  re&angulum ad re&angul  am  BHD,  vc  AI  quadratum  ad  qua- 
dratum EH.  Ergoetiam,  vt rcdangulum  BID  ad rcdlangulum  BHD,  ica  qua- 
dratum IC  ad  quadratum  HF.  vndepunftum  C eft  a<i  ciiipiim  & communis  in. 
rerfciftio rc&arum  FG,  AI  cum  perimetro  B C F;  ac  proinde  A C iungens  pun- 
£ti  A,C,  xquidiftat  EF.  Quoderatdemonftrandum. 

PROPOSITIO  XXIIW 

IN  ellipfi  dudbe  fint  parallels  A C,  E F„  per  quarum  terminos  ducan- 
tur  E A , F C coeuntes  in  G.  fie  per  G duita  G I H bifecet  parallc- 
lam  AC. 

Dico  etiam  alteram  bifecari. 


Demonflratio. 

VT  HG  adIG,  fic  EH  ad  AI,  & vt  HG  ad  IG,  fic  FHad  cr.  ergo 
EH  ad  AI,  vt  HF  ad  IC.  ergo  permutando'E H ad  HF,  vt  AI  ad  IC. 
fed  AI,IC  xquantur.  ergo  Sc  EH,  HF  xquantur,  adeoquetam  EF  quam  AC 
func  bifedls.ergo  GIH  diameter eft.quoderacdcmonftrandum. 
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P R.  O P O S I T I O XXIV. 

SEcent  ABC  ellipfira  diametri  dux  AC,  B D,  iundlaque  BC,  agatnt 
per  E centrum  diameter  KL,fecans  BC  bifariamin  M,  &a  B & 
C reft* ducantur  BF,  CG,  ad  idem  diametri  punftum  G Iccances 
A C,  B D lineas  in  H Sc  I. 

Dico  reftangulum  AHC  efle  ad  reftangulum  DIB  vt  quadrature 
AC  ad  quadracum  D B. 

Dcmonjiratio. 

TSOnatvir  ex  C linea  CL  parallela  BD  , occurrens 
diametro  KL  in  L,St  iunge  BL.  quoniam  CL  a:- 
uidiftat  DE,  erunt  EMB',  CML  rriangula  inter  ic 
milia:quia  vero  C.M, MB  sequales  limr.srqualiaquoq; 
erunt  rriangula C ML, E MB  Sc  lateri  EM,  aequalclatus 
LMi  igitur  in  triangulis  13  M L,  C M E,  duo latera  CM, 

ME, arqualia Cunt  duobus latcribus  BM.M  L.  I'cd&an- 
guli  ijs  concent!  B ML,  EMC  xquantnr.  Ergo  ad  bales 
anguli  I.BM.ECB  qquamur.  ergo  B L , C E A film 
parallel*.  ErgoBHad  HK  , vt  LEadEK,  lioccft 
(quoniam  ex  conft  ruftione  B I , C L Turn  parallel*)  vc 
C I ad  I K.  Ergo  I H arquldiftac  CB.&eft  vt  H E ad  EC, 
fie  I E ad  EB,  & componendo  ac  permutando  vt  E C 
adEB.fic  HC  ad  B I,  fed*t  CE  adBE,  fic  ACeft  ad 
B D,  cum  vtraquein  ccntro » diuifa fic  bifariam;  igitut 
vt  AC  ad  BD.  fic  HC  ad  Bl.eigoecikmbvc  AC  ad 
D B,  fic  A H ad  D L Quare  ciim  reftangulum  AHC 
ad  reftangulum  D I B rauonem  ha  beat  compoficam  ex  laterum  rationibus  AH, ad 
DI,  & HC  ad  B 1, qua:  amb*  oftenlarfiinteadem  cfle  cum  rationc  AC  ad  BD, 
erit  rcftangulorum  ratio duplicata  ratioms  ACad  B D,hac eft cademqu*  qua- 
dratorum  A C. B D.  Quod  erac  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XXV. 

DV*  line*  C G,B  F intra  ellipfim  duft^  occurrant  diamerro  clliplcos 
MK  in  eodem  punfto  K.  Diift*  fint  deinde  bin*ah*  diametri 
B D, C A qu* ita  fccentur  a reftis  C G,  B F vt  reftangula  B I D , C H A 
quadrads  B D,  A C proportionaliafint. 

Dico  iunftaa  I H,  C B elTe  par  all  elas. 

Dtmonftratio. 

QVoniaraeft  vtquadratum  BD  ad  quadratumC  A,  hoc  ell  vtquadratum  ED 
ad  quadratum  EA.fic  reftangulum  BID  adreftanguIumCH  A;  erit  permu- 
tando vtquadratum  ED,  (hoc  eft  reftangulum  BID  cumquadrato  El ) adre- 
ftangulum  B ID.  vt  quadratum  EA  ( hoc  eft  reftangulum  C'.HA  cum  qua<lrato 
EH)  ad  reftangulum  C H A.  ergo  diuidendo,  reftangulum  BID  eftad  quadratii 
El  vcrcftangulum  CH  A ad  quadratii  EH.  Permutando  igitur  reftangulum  BI D 
eft  ad  reftangulum  CHA  vc  quadratii  El  adquadratu  E H.  fed  eciam  eft  roftan- 
gulum  BID  adreftangulum  CHA  vrquadtarum  BD  ad  quadratum  C A , hoc 
eft  vc  quadracum  E D ad  quadratum  E A. Icaque  quadratum  El  eft  ad  quadratuEH 
vtquadratum  EH  adquadrarumEA  ladeoque  rcftaEI  adreclam  ED.hoceft 
EB , vt  refta  EHadrcftamE  Ahoc  cftEC,parallel*iuntigitur  1 H,  CB.  Quod 
crat  demonftrandum. 
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i»  R o p o s i i o x x V I. 


ESto  A Bt  cllipfeos  diameter  BD,  ad  qiaam  ordinatim  p'ofita  fit  ro- 
il a A C:  du<5tifc|;  ex  A Si  C lineis  qu?  diamctrum  in  codcm  pundl® 
B fccent,  dutatur  F G parallel!  A G,  o (.current  A B,  G B in  H & I , dia«- 
xnetro  veto  B D in  K. 

Dico  F H,  G I lineas  cfle  squales. 


t)emonftratio. 

QVoniam  FG  iquidiftat  AC  ordinatim  poflt?  ad  BDi 
crit  Sc  FG,  qtioque ordinatim  polita  3d  diamctrum  BD, 
adcol];in  Kbifariam  diuifaifed  & HI  in  K.  iliuita eft  bifariatti, 
vci  AC  in  £ , demptis  igirur  xqualibus  H K 1 1 K>  rcliqu? 
FH.IG  arquales  fuat.  Quoderatdemonftrandum. 

PROPOSITIO  XXVII. 

SEcent  ABC  eiliplim  du?  "qu?ui*  parallel*  AB# 
CD,  iunftifque  AC, BD,  ducacur  EF  parallcla 
A B,  fccans  A C,  B D lineas  in  G & H. 
re&as  cfle  ?quales. 

1 Dtmdnftratio . 

TMuifis  AB,C  D bifariatti  in  1 & K>  agaturper  I & K,  li-» 
A-'nea  ] K;  eric » ilia  diameter,  & EF  lineam,  reft*  A B'pai- 
rallelam  iccabit  bifariam  in  £.  fed  Sc  H G in  L icfta  eft  bi- 
fariam  vt  C D in  K,  vel  AB  in  1 , ablatis  igitur  ?qualibui 
GL,  L H,  manent  EG, F H, rebqua: equates. Quod erat  Jc- 
monftrandum. 

BROPOSITlO  XXVIII. 


SEcent  ABC  cllipfim  du?  qu?uis  parallel?  A B, CD,  iundifque  A D, 
BC  ducatur  ENMF  parallela  A B,  & cx  E&  F,femidiafnetri  po- 
nantur  E G,  F G , qu?  A D,  B C lineas  iecent  in  H & I . 

Dico  EG,FG  in  H & I proportionalircr  eflediutfas. 


(Demon/lratio. 

DVcarur  perG,  KL  atquidiftans  AB  , occurrcns 
AD,BC,inK&L.  Qunniam  EF,  KL  acquidi- 
ftanr, erit  vcEN.ad  KG,  ficEH  ad  HGi  & FI  ad 
1G,  vt  FM  ad  LG;  fed  vc  EN  ad  KG.ficFM  cllad 
LG.fcumEN,  FM  item  f>  KG,  LG,  sequalcsfint,) 
igiturvt  EH  ad  HG,  lie  FI  ad  IG.  Quod  foit  dcmon- 
li  raudum. 

Qirolhtrmtn. 

HIncpatet  iundtam  HI  zquidiftare  DC,  adcoque 
lineas  AD,  BC,  in  H Si  I proportionabter  cfle 
diuilits. 
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PROPOSITIO  XXIJf.  . . 

ELlipfim,  cuius  diameter  B C centrum  O,  contingat  AD  occurrerti 
diametroin  D.duftSquc  ex  pundto  A ordinatim  A O E , 8e  iundf? 
AC, per  B ponaturredU  FBG  parallcla  redhe  AC. 

Dico  FB,BG  xqualescfle. 

Demonjlratio. 

pG  occurratdlipli  in  H,  iunganturque  HO  . A (5 
1 qua*  crunr  indire&um.Tura  AC  bdc&ain  r,  du- 
catur  per  I diameter  IOL  occurrens  redlz  AE  in 
L>  & lungantur punci.1 1,  c.per retftain Lc  occurren- 
tem  cilipflin K,Sc  reda:  FH in  M.refla:  vero HO inP. 

Quonum  AC  ex  con ftrufhonc  ordinatim  pofica 
eft'ad  diametrum  IL,  reSar^ue  per  A Sc  C duplz  h 
occurrunt  diametro  in  eodem  pun&o  L,  erir  1 EK  pa.  // 
ralleia^C.  Eft  verb  & B H parallcla  ipfi  AC  ex  hy-  'I 
pothefi : Sr (cmidiametn  OB,  OHfeCant  AE.CKio 
Q.  St  P.eteo  QP  zquidiftat « rei2z  B H , trcJ  igirur 
A C.Q^P,  E Klunrparallclat.  Quarectimex  hypothefi 
AE  bilccta fir m t^crirSc  CK  biiccia  in  P,  aegroin- 
deordinaum pofita ail HiamecrOm  AH. Itaquc  4 CK  z- 
quidiftactangenci  AD.  cftaurem&  FMex  hypothefi 
parallcla  ad  AC, ergo'  FM  atqualis  eft  AC, fed  fet- 

iam  B H zquaiiscft  AC.  Igitur  FM.BH  xquales  funt.  quare  communi  dcmpl 
BM  zquancurFB.HM.  Acqui etiamg GB , HM  zquaics  funt.  itaquc  EB  , G 
zquaics  funt.  Quod  cratdemonftrandum. 

PROPOSITIO  XXX. 

ELlipfim  ABCcuiusdiameterBCcontingat  in  A re&a  AD  conue- 
niens  cum  diametro  in  D:du£taque  ex  A fitlinca  A F ordinatim  ad 
diametrum  B D. 

Dico  redam  DC  in  B&EdiuifamelTc  extrema  8e  media  ratione  pro- 
portionali,  hoceft.vtCDeft  adBD.ficCHcft  ad  HB:&fidiuifa  fut* 
ritinB&  E extrema  & mediarationd  proportional!  agaturque  per  E or- 
dinatim linea  A F ad  B C : dico  iundam  A D,  fedioncm  contingcre. 

'Demonjiratio. 

t Vn&a  A C,  agattlf  per  B linea  G H parallcla  redx  A'C 
■^occurrens  A Flinez  in  H & ADtangemi  in  G.  Quo- 
niam  AC,  B H linez  zquidiftan  t,  erit  vtAtadBH.fic- 
CEadfeB:  fed  vt  ACadB  H(llc  ACeftad  GB,  (quia 
GB,  BH  funt  >>  xquales,)  igitur  vt  A C adGB,  ficCE 
eftad  BEi  eft  autem  vt  AC  ad  GB.fic  CD  ad  DB 
/"quia  GB,  A C zquidiftanc,)igi«irvt  CD adD  B.ficCE 
ad  Et>.  Quod  erat  primum  fit  lam  vt  CD  ad  BD,  fic 
CHadHB  , fi  pcrE  ordinatim  agatur  AP  .-  dico 
iunftam  AD  feflionem  contittgere  in  A.  fientm  AD 
lion  tangit,  ponatut  per  A taiigens  qua:  BD  diametro 
occurratin  K,  erit  igitur  VC  CE  ad  EB.ficCK  ad  KB, 
fed  eft  vt  CE  ad  EB,  fic  CD  ad  D B,  igitur  vt  CKad 
KB, fic  CDadDBi&diuidendoVtC  BadBK,fictB 
ad  B D,  quod  fieri  non  poteft,  cumpun&um  Kfupra.vel 
infra  Dcadat.  igitur  AKnon  eft  tangent  nee  quzuil  alia  przter  AD.  Quod  foie 
demonftrandum. 
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Corollarmm. 


©Ropofitioctcs  19.  Si  ;c. ctiam  in  citcuIo  Turn  vet* , quamuisaucc  fatpius  contingac 
“■  vt  qua:  liocdibro  dc  cllipli  dcmonftramus  locum  ctiam  habeantin  circulo,  circu- 
it camcn  mcntioncm  non  facio  nifiad  iequcnccs  demonftrationcs  ailumi  d cheat. 

PROPOSITIO  XXXI. 

EAdcm  mancrtte,figurapropoIicumfit  adato 
extra  fe&ionempun<Ro  D,  tangeneem  du- 


ConjlruUto  gr  demonjlratit. 

DVcatur  cx  D diameter  D B C . fiatque  vt  C D ad 
D B ,/ic  C E ad  E B , 8:  per  E ad  B C , ordinatim 
ponaturAF  , iunganrurque  AD>  patet  pAprxcc- 
dentem  ADIincam  fcftioncmin  Acontingcrc ; igitur  a 
daco  extta  cllipfup  pun  do , &c.  Quod  crat  faciendum. 

PROPOSITIO  XXXII. 

ELlipfim  A B C cuius  diameter  A C concingat  redla  B D in  B,  conuc- 
niens  cum  diametro  in  O : & cx  B ducacur  B E ordinatim  ad  diamc- 
ttum  AC:  centrum  autcmfe&ionis fit  F. 

DicoFE.FA,  FD  lineas  cIFc  in  continuaratione:  &fiFE,FA,FD 
fuerint  continuz  proportionates,  8c  per  E ordinatim  rectaagatur  EB, 
dico  iunctam  B D fcetionem  contingere.  Eft  Apollonij. 

Dcmonjlratio. 

CEntro  F interuallo  FA  circulus  deferibatur 
AGC,  turn  ex  E pun&o  normalis  cducatpr 
ad  diametrum  AC  occurrcnscircuIoinG:  duca- 
rurque reda  CD.  quonum  EB  redfa ponituror- 
dinatim  ad  diametrum  AC&’perB  adatangens 
conuenitcumcademdiametro in D,  erit  » vt  CD 
ad  DA  ficCE  ad  E A : eft autem in circulo.rc&i 
EG  normalis  ad  diametrum  EG,  igitur  & b red  a 
CD  circulumcontingit  in  G-  quareincirculo  c c- 
runtFE.F  A,FD  linear  continuz  proportionalcs.- 
funtaurem  cxdcm  line*  communes  cllipfi , igitur 
Sc  in  cllipfi  erunrFE.F  A,FD  in  cdtinua  analogic. 
Quod  ft  FE,  FA,  FD  continue:  proportionalcs 
ftnt.  Si  per  E ducatur  ordinatim  E B>  dico  iuncUm 
BD  clJipfnn  contingere  in  B.  tin  vero : ducatut  cx 
D re  da  D K contingens  ellipfim  in  K,6c  cx  K or- 
dinatim ponatur  KH;  igitur  per  primam  partetn 
huius  FH  ad  FA.vtFA  adFD.Icd  ctiam  exliy- 
potbeft,  F E eft  ad  F A.  vt  F A ad  FD.  ergo  FE  eft  ad  F A,  vt  F H eft  ad  F A,  quod 
fieri  non  potcft.ciim  FHfit  maioraur  minor  quara  FE.  vnde  OK  non  eft  contin- 
gens, led  D B.Quod  fuit  demonftrandum.  • 
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PROPOS1TIO  XXXIII. 

ESto  A B Ccllipfeos  axis  A C , fupcr  quo  vt  diametro  fcmicirculus  cfe- 
fcribacur  A DC,  adumptoq^inaxc  pundo  F quod  non  fit  centrum, 
crigaturcxForchogona  FD  occurrcnsellipfiin  B. 

Dico  contingcntes  per  B & D adas,axi  A C in  vno  codemque  puncto 
occurrcre. 

Dtmonjl  ratio. 

A Gaturper  B contingcns  BE,  conuen  Jens  cum  axe 
F,  iunganturque  ED.  quoniam  FB  ordinarim 
poiicacftadaxcm & BE  feeFionem  contingic,enta  C F 
ad  FA,  vc  CE  ad  EA-*  vndc  anuntfa  EDcircuIiim 
bcontingiti  igicurcontingenccs  per  B X D a&r,con- 
ucniuntcum  axe  in  vno  codeinquc  pun&o.  Qjiod  tuic 

demonftrandum. 

Corollaritm . 

HInc  facile  eciam  demonftrabimus  fi  duxcangenccs 
m eodem  puncto  diamccro  occurranc  normalem 
FD,  qux  fi  pervnum  contactum  D cranfcac , cranfirc 
criam  per  alccrum. 

PROPOSITIO  XXXtV. 


ESto  ABC  cilipfis  diameter  BD,  ad  quam  ordinarim  ponacur  AC 
aganturq;  per  A & C contingcntes. 

Dico  iilas  diamccro  in  vno  codcmti;  puncto  occurrcre. 


‘Demonjiratio. 

DEr  itf.huius  patet  lingulas  contingcntes  per  A Ac  C ductas 
^ cam  diametro  conucnirc  : li  igltur  non  conucm^nt  in  co- 
rf cm  puniio,  occurrar  A F contingcns  diametro  in  F,  Ac  C H 
in  H : Quortiam  tangens  AF  concurrit  cum  diametro  in  F> 
eric c vc  D E ad  E B>  lie  D F ad  F B.  rurfu  m quoniam  tangens 
CH  concurrit  cum  diametro  in  H>  cricvtDE  adEB  , hoc 
ell  vt  DFad  FB , fie  D H ad  I-I  Bs  Aediuidendo  vt  DB  ad 
BF>fic  DB  ad  BH,  quod  fieri  non  pored,  quare  tangentes 
nonoccurrunc  diametro  in  dmctlis  punftis.  ergo  in  eodem. 
Quod  erat  dcmonllrandum. 

PROPOSITIO  X X’X  V. 


ESto  ABC  ellipsis , diameter  B D producta  vtcunque  in  E,  SeexE 
dcmilTa:  EA,  EC  lectionem contingant  in  A Si  C. 

Dico  iunctam  A C,  ordinarim  cfle  politam  ad  diametrum  B D. 
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Demonflratto. 

POnatur  AFordinatim  ad  B D fitque  H cert- 
trum  elIipfeos;cric  igirut*  linea  EH  diuila 
in  B & F in  tres  continue  proportionates,  dc-. 
mittaturquoque  CG  ordinatim  ad  B1  t>  eric 
denuo  EH  diuifa  in  B,!cG,  in  trcs  linear  in 
analogia  continua;igitur  F 5t  G . punfla  fane 
eadem.  quare  reft  a AF  C.  ell  ordinatim  pofita 
ad  diametrum  B I.  Quod  fuit  demonftrandum. 

Corollarium. 


Hlncfequltur  fi  cllipfim  ABC  contingant 
in  A Sc  C,  reftx  dux  AD,  CD  conuenien- 
tes in  D ! iundaque  AC  > bifariam  fecetur  in 
F. , redam  D E tranfire  per  centrum  iiue  iundam  D EetTe 
diametrumfeiaionis.fi  cnim  ED  non  fit  diameter,  duca- 
turca  D diameter  D F,  occurrens  Ad  line*  in  F.  eric 
igitur  per  pr^ccdentein  AC  linea  in  F .diuifa  bifariam, 
adenque punftum  F.d’emcumE.  vnde  DF  redaeadem 
cum  linea  DE.  quod  eft  contra  fuppofitum.quare  DEfc- 
dionis  eft  diameter.  Quod  crat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XXXV  r. 

SI  ellipfimtangantbinxrecrx  coeuntesin  D,  5c 
ex centro ducantur  GA,GC,GD. 

Dico  triangula  G C D,  GAD  die  atqualia. 


Demonflratto. 

c n.tmm.  pVnda  contaftuum  iungantur  refta  AC.  quoniam  « ACbifcdaeftin  E.  rrian. 
TgulaGAE,  GEC,  item  DEC,  DEA  xqualiacrunt  : duo itaque triangula 
DEC, DBA,  hocefttotum  D C G, xquabunturduobus  triangulis  DE A,E AG. 
hoc  eft  ton  GAD.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XXXVII. 

ELlipfim  ABC  feccnt  AC,  D B : diametri  quxuis  aganturper  C Sc 
D tangcnccs , qua:  per  34.  huiu»  conucniunt  cum  diametro  H K in 
eodem  pundo. 

Dico  lineas  A G,  B G ex  A 5c  B dudas , ipfis  DK,CK xquidiftan- 
tes , diametrum  H K,  in  vno  eodornque  pundo  intcrfccarc. 


Dcmon- 
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Dcmonjlratio.  ' v *• 

FOnhtur  AE  occurrercdiamerrbfnt;  Sc  ftFiti  / y 

M ; iunganturque  DC,AB,D  A,C  B.Quqniatli ' " ' 1 ! / H '*!'**' 

DC  iungittangentes  DK,  CK,  bifecarura  * dia-  / /P  y 

metro  HK  in  L,  eft  verb1’ AB  parajleja  ad  D C.  - J jp  \ . JW 

ergo  & hxc  a diamecro  bifecarur  in  1.  quart  cil  to-  J/f'  v\\ 

txDC,  AB'fintqxqualcjj  erunt  Sccarum  dipii-  //  / \ \y  •.  a »ii 

diac  DL,  Al  sequales.  eftmigitut  eriam  DL,  A',1,'  „/  / a \ \ ^ 

fined  parallels,  qua;  cas  iungunc  D A,  II,  parade-  I ' ‘ * 

larcrunt.  ergofigura  AGKD  pamllclogfamnuim 
eft, proin  deque  DA  xqualiseft  GK.  fimili  modo 
oftendemus  BC  xqualcm cfle  M K-  Quarcciim 
D A, B C,finrc  xqualcs,  ctiam  K G,  KM  xquales 
erun  t,  vnum  igicur  idcmque  puniftum  funt  G Sc  M, 
in  quo  parallel^  tangentibuj  DC.CK,  dud?:  c 
punctu  A , B , occurnint  diametro.  Quod  fuit  dc- 
monftraiidum,  .• . ( . 

: .urj  / • ■ A >■>  ■ i i < ! '.  • 

PRO  POSITI  O:  XXXVIII.  r 

, -i  • .•)  , f " • , • 

ELlipfim  cuius  centrum  A fecent  quxuis  dux  diametri  B D,  (t  E , iuria 
ililqueB  C,  DE  ponatur  F G diameter,  qtix  B C bifariam  diuidat 
in  H,ipfi  autem  E D occurrat  in  I,  turn  pcrC  &B,  item  D&  Ej  contin-f  J4‘4“0- 
gcntcs  agantur.qusF  Q diarpetrof  pccurrentinijfdem  punctis  F 8c  G. 

Dico xqualiaelfe inter (e;primb  triangula  AC  F,A  B F,fecundo  trian- 
gulaAC  Fj  AD  G,  tertio  triangula  CBF,  D EG.  \ 

Danon/lratio.  1 /a— ... 

/~\Ccurrat  FG  diamctereiiipfi in  K Sc  L.  Quoniam  c/  y, 

^ iguur  BC  ex -hypothec  in  H diuila  eft  bifariam,  ff\  \ 

erit  tam  ACH  triangulum  xqualc  triangiilb  AH B,  /[>  \ JjP 

quam  HCF  arqualctr/anguloHFB.vndetotum  trian-p 'i  / A 
gulum  A Cl',  xqualc  eft  cbti  triangiilb  A F ft,  quod  c-  \rr~---A/  I !\  g'*""1- 

rarprimum.  Rurliimcumg  BC.DE  xquidlfterir  Sc  BC  Ml  L\ 

in  H diuifa fit'bifariam  a diametro  FG,  eric  Sc  ED  in  X\  S \ 

I bifariamdimfa.quaic  ciiinhtori  CB.DR  fibtxqua-  ty  \ // 

lcs.crunt&harumdimidii  KC.Dl  iqiiales.  qiiare  cu  \ \ / iUU‘ 

i ctiam  fait  parallels,  reefs  C D,H  I.qtlx  illas  iungur.funt  Vy.  1& 

parallelx;  triangula  igitui  ACH,  ADlfunrititer  cat  V.  /f 
dem  parqllelas.  Siint  aurtin  Sc  bales  A H , A I xquales  ' 

(eft enun  AK  xqualis , A L, St k KHIpfi  lE.j  ergo triangulum  ACH  xqnatur k 17.  faiiti. 
triangulo  ADI.  Iam verb  A H,  AK,  A F.itemquc  Al,  A L,  A Gfuntl  continue. 1 
quare raiio  AH  ad  AF,  diiplicdta  eft  rationis  AH  ad  AK;  Sc  ratio  AI  ad  AG' 
duplicataraiionis  A I ad  AL.  Cum  igitur  rationcs  AH,  ad  *AK;  A I ad  AL, 
eardem  lint  (AH  enirn  ipfi  A I,  Sc  A K,  ipfi  A L xqualis  eft)  crunr  Sc  rationcs 
A H ad  AF,  Al  ad  AG,  carunddm  rarionum  duplicatxi  eardem  inrerfc  : ac 
proindc  triangulum  quoqi  AHC  eftadfriangulum  AFC,  vt  Triangulum  A ID, 
ad  ttiahgulum  AGD.  Quare  Ciim  triangula  ACH,  ADI  oftenfafint  xqualia,’ 
ctiam  AFC,  AGD  iqualiicrunt.  quod  erat  altbrum.  Ex  quo  iam  pater  ctiani 
FCH, GDI  xqualia  efte, quibus ft  addas  FBH*GEI,  quxeodem plane  dilbur- 
fu  oftendemus  xqualia, erunt  tota  triangula  CBFi  DEG;  xqualia.  Quod  erat  ter- 
liolocodemonftranduin.  Ctrcl- 
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hum. 

h CmU.it. 
c 


Corollartum. 


HIncpatetquadrilatcra  CFBA,  DGEA,  squaiiaefle,  eodemenim  dffcurfU 

probabimus  qqualia  die  triangula  ABF,  AEG,  quo probauimus  aqua* 
tiACF.ADG. 

-PROP  OS  IT1  O XXXIX. 

SEcent  ABC  tllipfimduq  qucuis parallels  A B,  C D,iun£W<$ue  AD, 

CB.refta  EM  parallclajpii  AD,contingatfc<aionem  in  t.&exE 

ducat ur  E F, xquidiilans  A B,fecant  A D,  C B lincas in  G 4c  H. 

' Dico  contingcntem  per  F duftamarquidiftareipit  BC. 


Demonjirttw. 

DVcantur  ex  I centra  line*  IE.  IF  occurrences  AD, 
CB  in  K & L- quoniam  Jgirur  EM  concingera,*- 
quidiftac  AD  &IF  diameter  ad contingcntem dufta, 
lecec  AD  lineamin  K,  erifADiu  K diuifa  bifitriam; 
eftautem  reda  BC  in  L diuifa ficut  AD  in  K,  tc&a. 
enim  KL  iungenspunOa  K,L  paralldaeft  UpfisAB, 
DC.  igicur  Sc  BC  in  L fed  a eft  bifariam  a dumetra 
I F;  vndc  3i  tangenti  per  F dudtas  c aquidiftat.  QaoA 
fuicdcmonftranaum. 

PROPOSITI  O XL. 


Irculus  fuper  axe  mi  ore  vt  diametro  deferiptus  ellipfi  ettcrius  ia 
duobus  tantum  punftis  occurric. 


D 

circulus  ellipfi  non  occurric  in  A 
fiiic  demon  (crandum. 


Demonflratio. 

Sic  ABC  cllipfeos axis maior B D. centroquo 
illius  E inceruallo  EB  circulus  defcribacur, 
dico  ilium  ellipfi  in  duobus  tantum  punftis  B Be 
D occurrere.  occu  rrat  e n im  fi  fieri  pofficirifiipce 
in  punflo  A , Sc  per  A ordinatim  ad  axem  agacur 
AF»ducacurquc  axis  minor  GE.  die  igicur  vc 
BFD  reftangulum  ad  quadracum  F Afic  B E D 
reftangulum  adquadratum  E G.fed  BFD  rc- 
Sangulum  in  circuto  eft  atquale  quadrato  F Ai 
igitur  Sc  reSangulum  BED.  id  eft  quadracuna 
BE  xquale  eft  quadrato  GE,quod  fieri  non 
poteftcum  BE  linca  major  fit  quim  GE. igicur 
: nec  in  alio  quouis  pumfto,  prater  B Sc  D.  Quod 


QmUarium. 

Slmili  difeurfu  demonftrabimus  circulum  circa  minorem  dUpfeos  axem  daferi- 
ptum  in  duobus  tantum  pun&is  extremis  axeos  ellipfi  occurrfere , Sc  totum  intra 
cllipfim  exiftcrc. 


P R O- 
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PROPOSITIO  XL  I. 

Circulus  ccntro  cllipfcos  dcfcriptus.fi  ellipfim  fccar,in  quatuor  pun&is 
Iccabic. 


Demonftratw. 

Sit  cnim  cllipfcos  ccntro  G defcriptus  circulus  fecas  el- 
lipfim in  B,  ducatur  axisFD,  Sc  reda  B GIj  tumordi- 
natim applicetur  BKA  occurrcns  cllipliin  A, ducantur 
item  reda  A G C,  I C;  in  triangulis  B K G,  A K G.  B K, 

AK.sequanrur,  & KG  eft  communis,  angulique  ad  K re- 
<51  i;  ergo  GB,G  A fqualcs.  quarc  cum  pundum  B fit  ad  j 
circuium  , crit  Sc  pundum  A.  eftaurem  idem  pundum 
ctiam  ad  ellipfim, crgocirculus  ellipfim  fecat  in  A-Dein-  \ 
de  A B,1C  lunt*  parallels:, adeoq;  cum  anguius  A KH 
redus fir, ent ctiam redus  I H Kiacproindc  ICordina- 
timeftpofitaad  axem  DF,  ac  bileda  in  H.  funtautem 
tot  j A B,  I C l>  xquales  , ergo  A K . I H earum  dimidix 
ctiam  funt  jqualcs.In  triangulis  igitur  G K A,  G H I,AK 
ipfi  IH,  & KGipfi  HG  cftatqualis  .auguli  vero  AKG, 

I H G ctiam  xqualcs  funtjergo  G A,G  I xquantur.qua- 
recum  pundum  A fit  ad  circuium,  crit  & pundum  I.  atqui  ctiam  pundum  I eft  ad 
ellipfim.  ergo  circulus  ellipfim  fccatin  I.  fimilitcr  oftendemus  circuium  cllipfi  oc- 
currcre  in  C-  In  quatuor  igitur  pundis  lecar.  Quod  erat  demonftrandum. 

CorollariuM. 

QVod  autem  non  lecet  ellipfim  circulus  in  pluribus  pundis  quam  quatuor,  facili 
colligetur  cx  demonftrationeiam pofita. 


LI  EL 

i 


aij.ih  mi. 


b ikid. 
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ELLIPSI S 

I 

PARS  SECVNDA 

Dt  f ictoribus  & figment  is  Elltpfos. 

PROPOSITIO  X L 1 1. 

Sit  A B C cliipfcos diameter B D,ad  quam  ordinatim  ponatur  A E C!t 
iunganturque  ABC. 

Dico  ABC  triangulum  maximum  cflc  illorum  quae  fegmcnto 
ABC  inlvribipoffunt. 

bcmonjlratio. 


A Cra  per  B contingcntc  B Ft  ex  A rcfla  ducatur  qux- 
■TA-uis  AF>  occutrcns  ellipfi  in  G Sc  concingenri  inF. 
iungancurque  GC  , FC  Quoniam  FG  contingens 
caditfupra  G>  igitur  triangulum  AFC  maius  eft  ttian- 
gulo  AGC.fed  AFC  rnangulo  xquale  eft  triangulum 
ABC  ob  AC,  BF  xquidiftantesiigiturSc  ABC  cnan- 
gulum  maius  ell  criangulo  A G C ■■  vnde  ctlm  idem  dc 
alijs  omnibus  triangulis  odendatur.  patet  ABC  trian- 
gulum , maximum  corum  efle  qua:  fegmcnto  A BC  in- 
Icribi  polTunt.  Quod  erat  demondrandum. 

Coro  flan  urn.  ' 

HInc  facilis  praxis  elicit  ar  ad  inferibendum  cuiuis  fe- 
gmento triangulum  maximum:  crigendo nimirum 
diametrum  B D,  iungcndoquc  A B,  B C.  punfta.  detnondratio  pacet  ex  priori.  , 

PROPOSITIO  XLIII. 

TRiangulum  maximum  fegmcnto  cuiuis 
non  maiori  femiellipfi  infetiptum  , maius 
eft  dirtlidio  eiufdem  fegmenti. 


‘ Demonjlratio . 

"CSco  ABC  fegmcnto , non  maiori  femiellipfi  inferi- 
A-ptuin  triangulum  maximum  ABC  Dico  illud  ma- 
ius cflcdimidiolcgmenri  ABC-  dufta  enim  diametro 
BE.qux  AC  fubrcnfam.diuidat bifariam in  D.enga- 
curcx  ASc  ClinexAF.  CG  parallel®  diametro  BE. 
qux  FG  eontingenti  per  B 'a&xoccurrancin  FSc  G» 
iunganturque  A B,  C B:  triangulum  A B C b dimidium 
eft  parallelogrammi  AG.  Acqui  AG  parallelogram- 
mum  maius  cd  fegmcnto  ABC.ciimAF, CGiFG  li- 
ne® cadant  extra  cllipfim;  igitur  Sc  triangulum  ABC. 
maius  cd  dimidio  eiufdem  fegmenti.  Quod  fuit  de- 
mondrandum. 

PRO. 
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PROPOSITIO  X L I V. 

ELlipfim  ABC  fecet  diameter  BD  , ad  quam  ordinacim  pofita  fie 
AEC:iun<Sis  AB,CB  inlcribarur  fegmento  AFB  triangulum 
niaximu  A F B ,8i  ex  F ponatur  F G parallcla  A C,  iunganturq,  B G,G C. 

Dico  B G C triangulum  efle  maximum  corum  qua:  legmcnto  B G C 
infcribi  poflunr,  & fi  triangula  fuerint  maxima  , dico  FG  efle  paralle- 
lara  ad  A C. 

Demonflratio. 


QVoniam'FH,  GI  line* funt  xqualcs, triangula  FBH.GBLeandemhaben-  ' 
tiaalntudinem.xqualiaerunt.  fimilirer  triangula  FAH,  GIC  inter  paralle- 
ls E G,AC  conftituta  erunt  zqualiaacproindexquabuncurcoca  triangula  B F A, 

B G C : fi  igitur  B G C non  fit  maximum, ponatur  aJiud  B LC,  maius  triangulo 
BGC,  &ex  L ducaturLM ajquidifians A Cieritigiturytprius triangulum  BLC, 
xqualc  triangulo  AMB  ,adcoquc&  AMB  triangulum,  maius  triangulo  BGC 
id  eft  AFB,  quod  eft  contra  fuppofituro.cuB  F A maximum  ponaturiigitur  B GC 
triangulum  maximum  eft  eoru  qux  fegmento  BGC  inferihi  pofiunt.quod  erat  pri- 
mum.fint  deinde  triangula  BF  A,  BGC  maxima,dcmonftrabimus  iunftam  FG 
parallclam  cfl'e  AC.  fi  cnim  non  eft  parallela,  fit  alia  fupravcl  infra  ipfam  F G pa- 
rallelaad  AC, nimirum  reft*  FLiiunganturque  B L,CL.  ergoper  primam  par- 
tem huius  triangulum  BLC  crit  maximum  , quod  fieri  non  poccftciim  FGC  ex 
hypothefifitmaximum.Non  igitur  FL,  aut  alia  vlla  prxter  F Gcft  parallcla  ad  AC. 
Quodcrat  fccundo  loco  demonftrandum. 

CorolUrtum primum. 

TJIncfequiturfi  triangula  BF  A,BGC  maxima  lint  corum  qua:  fegmentis  infcri- 
bi poflunr,  cfi'csqualia. Nam  per  fccundam  partem  huius  FG  eft  parallelled 
A C.  Vnde  b FH,  GI  zqualesfunc,  ac  protnde  triangula  FBH,  BI  G,  dc  FA  K,  b,w- 
G C I;  adeoque  Sc  rota  BFA.BGC  qqualiafunt. 

L 1 1 Qrol- 
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CoroUarium fecundum. 

QVod  fi  fuctint  bins  AC, FG  ail  diamctrum  ordinatim  pofitx,  iunganturtjue 
FA,CG,irianguIa  quxfegmeneis  AF,  CG  infcribuntur  maxima  , inter  fo 
quoque  tequalia  clTe,  eodem  plane  dilc.iriii  dcnionllrabmuis , quovfi  fumus  inpro- 
politione  8c  corotlario  primo,  nullo  alio  iminutato , qudnr  quod  loco  iff.  huius  ,i Ru- 
men da  lit  vigefima  ieptima. 

PROPOSITIO  X L V. 


Sit  ABCellipfis diameter quxeunque  B Dad quam  ordinarimpo  na* 
tur  A bC. 

Dico  A G B F fegmentum  xquari  fegmento  CHBF. 


Demonji ratio. 

T Vnflis  A B,  C B,  inferibantue  » legmemis  re- 
■*liquis  triangula  maxima  A G 11,  C HB  crunt 
ilia  per  primum  Coroll,  pra-cedcntis  propofi- 
tionis  inter  fexqualia  8c  b maiora  dimidiofe- 
gmentorum  ABG >C  BH:  d*in  Jc  re/iduis  v- 
trimque  frgmencis  triangula  inferibantur 
maxima  A KG.  GIB,  CMH.BLH  erunt 
vt  prius  triangula  A K G,  G 1 B partim  pet  co- 
rollar. primum, partim per  fecundum  squalia 
triangulis  CMH.BLH,  Sc  maiora  dimidija 
fegmentorum:  igitur  cum  ca  inferiptio  fcmpec 
poflitcontinuariinvtroquc  fegmento  AGB, 
BHC,  Sc  vtrimque  partes  ablatsiinc  inter  fc 
xqualcs,  8c  maiores  dimidio.legmentoru  a qui- 
bus  auferuntur,  confiac  'AGB  fegmentum  a;- 
qualeefle  fegmento  CHB.  Quarc  addicis  x- 
qualibus  triangulis  A B F , C B F crunt  tota 
fegmenta  AGB F, CHBF  xqualia.  Quod erat  demonflrandum. 

CoroUarium. 

TTIncfequituraquauis diametro ellipfim  bifariam fccari: fit  enim diameter qux- 
-LAuis  BD,  Scducatur  perquoduis  illius  punflum  ordinatim  A F C,  per  propoli- 
tionemiam  demonftracam  fegmentum  ABF, fegmento  BCF,  xquatur.rurfum 
pereandem  proportion  c legmen  turn  ADF,  fegmento  CDF  xquale  eft.  ergo  fe- 
gmenta ABF.ADF,  Iroceit  torum  fegmentum  DAB,  xquantur  fegmentis  Be  F. 
CDF,  hoccll  toti  fegmento  DCB;  bifariam  igitur  diuita  eft  cllipfis  a diame- 
tro B D. 

PROPOSITIO  X L V I. 

DIamctridux  coniugatx  ellipfim  quadrifariam  diuidunt,  Sc  diametri 
ellipfim  quadrifariam  diuidentes,  funt  inter  fe  coniugatx. 


'Demon- 

I 
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Demonflratto.  — >v 

CIntin  ABC  ellipfi  diantcrri  du*  eoniogat*  AB>  CD.  ry  \ /P 

^dicoillasclIipfimquadrif-ariainHiuidere;  Scfi  AB,  CD  7 \ \ / \ 

dianietricllipfimquadrifartam  diuidant  .dicoillasefle  con-  \\  / \ 

iugatas.QuoniamAB.CD  diametri  funtconiugatz,  eric  \\  / 

ABordinatimpofitaaddiametrumDC,vnde»tamAEC,  -g/  I , 

CE B quam  A E D.  B E D fedora  funt  zqualesi  font  au-  / V\ 

tcmSc  A EC,  AED  fedores  ob  eandem  rationemzqua-  / \\  I 

lesi  fedoresigiturquatuor  AEC,CEB,BED,DEA,funt  \ / \\  / 

inter (c  zquales  ,8c  A B , CD  lines  qnadrifariam  diuidunt  \ / \ \J 

clliplim : Quod  crat  primutn.  \j 

Siciatn  clJiplis  quadrifariam  diuifa  , dico  ABtCD  dia-  ^ v ^ 
metros efle coniugata*.  fin  verd  ducatur  ipfi  CD,  coniu- 

gata  FG.igiturFEC  , fedor  quadcans  cllipfeos  eft  perpriorem  partem  huios.  At- 
qui  fed  or  A E C ex  hypotbefi  etiam  quarta  cllipfeos  pars  eft , ergo  fedores  F E C, 
AEC  zquales  funt.  pars  Sc  totum.quod  fieri  ncquitiigitur  F G diameter  non  clt 
comugata ipfius  CD,nccquzuis  aiiaprztcr  AB.  Quod erat demonftrandum. 

CortUtrutm. 

TTInepatec  fedores  quarumcumqueconiugararum  , zquales  efle  fedoribus cu- 
-"•iufcunquealcerius  coniugationis  fingulos  fingufis  : linguli  enim  quadrante* 
funt  cllipfeos.  Sc  fi  fedores  lint  zquales  ac  latera  vnlus  lint  sonlugatz,  alterius 
•turn  latera  efl'c  coniugatas. 

PROPOS1TIO  XLVII. 

^•Edores  ad  vertieem  oppofiti  funt  inter  fe  zquales. 

Dcmonjlratio.  /*■"""'&  •*/ 

CEcent  ABC  cllipfim  diimetri  quzeunque  / \ / \ 

^AC,BD.  dico  fedores  ad  veftlccm  oppofitos  *,/  \ I \ 

efle  inter  1c  zquales.  ducantur  enim  ex  E cencro  /'•s  \ / 

diametri  duz  EF,  EG;  Sc  EF  quidem  coniugata  / V,  \ / 
ipfi  EB:  EG  vero  coniugata  ipfi  AE.  Qiioniam  f "Ye 
igitur  fedores  B EF,  A E G.  b zquales  funr.dem-  | /'[\  I \ 

pto  cornmuni  AEF,  erit  fedor  AEB  , zqualis  1 / / \ / 

fedori  FEGtrurfiim cum  fedores  FED,  GEC  .1/  I \ / 

t finr  equates, dempto  cornmuni  DE  G,  erit  fedor  K \ / 

DEC  zqualis  fedori  FEG,  ideft  AEB  ad  ver-  \ 
tieem  oppofito.  eodem  modooftenduntur  AED,  V y 

BEC  fedores  zquales.  igitur.  See.  Quodfuitde-  B 

monftrandutn. 

PRO  POSITIO  XLVI1I, 

Sit  in  A D C cllipfi  fedor  quicunque  ABC,  opottet  e*  B redam 
ad  periph^tiam  duccre,  quz  cum  AB  Iinea  federem  conftituat  da- 
to  ABC  zquaiem. 
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b ibu. 


ConfiruUio  O’ dtmonflratio. 

P\Vcatut  ex  G ot.lioatim  ad  diametrum  A B , rc&a 
i V^CED,  iungatutque  BD.  dico fa&umcfie quod  pe- 
tiole- eft  enirn  Tegmentum  AED  • xquale  legmento 
AE-C.  if  cam  tequalcs  iint  CE,  ED,  triangulum  DEB 
. xqualeefttrianguio  CEB,  igitur  &c  Icftor  A BD  xqua- 
lis  fe&ori  ABC.  eduximus  igitur  , See.  Qgod  fuit  fa- 
ciendum. 

PROPOSITIO  X L I X. 

[Abeant  A DB,CDB  fedfcores  zqualcs  com- 
mune latus  B Djiunganturquc  A B,  C B. 
Dico  Icgraentalincis  AB,CB  ablataefle  inter 
leaeqaalia,  &fifegroentaf'uerinta:qualia,  dico  & feftorcs  aequari. 

T .C( . . - 

" Demonflratto. 

TVngantur  A.C  occurratque  AC.ImeadiametroBDin 
■l-E.tuin  ft  ACnon  fitdiuifa  bifariam  in  E:diuidaturbifa- 
riaro  in  H.agaturquc  per  H diameter  DK.Quoniam  A C» 
iinea  ordinarim  du&a  eft  ad  diametrum  D K , erunc 
AHK.  CHK  b fegmenrasequalia.iuntaurem  Sc  AHD, 
CHD  triangula arqualia.feiSores igitur  A DK.  CDK 
inrerfe  fqualcs  funt  , fed  ex  hypochefi  quoque  feftorcs 
ADB,  CDB  fqualefiunt, igicurfeftor  CDK.  atqualis 
eftfeQori  CDB  pari  tori. Quod abfurdum.  quarc  AH 
linea  nondiuiditurin  H bifariam;  nec  in  alio  pun&o  qua 
in  Eiadeoquc  igitur  AC,  linea  pofita  eft  ordinarim  addia- 
merrum  BD.  vnde  AEB  Tegmentum e eft  zquale  fe- 
gmento  CEB.  funtautem  AEB, CEB  triangula xqualia, crgorcliquum fegmen. 
rum  AB,  sequalc eft  fegmento  CBquoderatprimum  . 

Sint  1am  AB,  CB  Tegmenta  xquaiia&r  ex  A,B,C punchs diametri ponatur  A D, 
BD.C D.dicofcflorcs  ADB,  CDB, cfle inter ic atquales.  finverd  : fiat  CDB  fe- 
floriaequalis fe&or  <*  BDL  , iunganturque  punfta  L B.  erit  igitur  L B Tegmen- 
tum sequale fegmento  CB  hoc  eft  AB  per  hypothefin.adcoquepars xqualis ton. 
Quod  fieri  non  poceft.  igitur  feftor  BDL  non  eft  ^quails  ietftori  CDB:  nec  alius 
. quifquam prxter  ADB  Teflorcm.  Quod erat deraonftrandum. 

PROPOSITIO  L. 

Sit  A B C (eftot  quicunque. 

Dico  lineam  cx  centro  du&am,  qu$  AC 
fubtcnlam  diuidit  bifariam,  fedorem  quoque  bi- 
fatism  fecare. 

DmonTlratio. 

DVcatur  ex  B centro  diameter  BD.  fecans bifariam 
AC  lineam  in  E:  dico  ABD,  C.BD  feftorcs  die  se* 
quales  : Cum enim  AC  in  E diuifa  fir  bifariam,erunt 
A B E,  C B E triangula  xqualia,  Ted,  quia  A C eft  ordina- 
tim  pofita  ad  diametrum  BD, etiam  Tegmenta  e AED, 
CED  funt xqualia  , igitur  torus  feftor  ABD,  fetftori 
C B D xquale  eft. Quod  erat  demonftrandum. 

P R O- 
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PROPOSITIO  Lt. 

ELlipfim  ABC  Iccentduxquxuisparallclx  AD,  BC,  iunganturq; 

AB,  CD. 

Dico  AB,C  G fegmcnta  elfc  xqualia,  & fi  fcgmcnta  fuennt  xqualia, 
dico  B C,  A D lincas  xquidiftare. 

Demonflratto. 

TVuifis  AD.BC  bifariam in  F Sr  E agatuf  per  F & 
linea  FE,  occurrcns  ellipfi  in  H,  crir  ilia  diame- 
ter. quarc  BFH,  CFH  fegmenta  » flint  xqualia. rur- 
fumquoniam  AE.DExquaksfum.&lcgmcnta  A HE, 

I>HE  xqualia crime: ablatisigitur xquahbus  legmcnris 
BHF.CHF  remanen?  fegmcnta  A B , FE.DC ,FE 
xqualia.  Demdc  quoiiiam  AE.ED  font  xqualcs,  ic 
altitude  communis  parallclarum  BC,  A D , crunr  AE 
F_B,DEFC  trapezia  xqualia,  igitur. ib  xqualibus  fc-  A 1) 
gmentis  ABFE,  D C FE,  trapezijs,  ablatis  xqpalibs, 
manent  A B , C D rcliqua  icgmcnra  inter  ie  xqualia. 

Quod  crarpnmum. 

Sint  lain  AB,CD  fegmcnta  xqualia , itinganrurque 
B C,  AD; dico  AD.BC  ltneas xquidiftarctlin  vcrd,  !u. 
catur  ipii  BC  parallels  A G, iunganturque  CG  : crit 
igitur  perprimam  partem  huius Tegmentum  AB  xqua- 
lefcgmcnto  C G:  fed  S£CD  fegmentum  ex hypothefi  xquale ell  fegmento  A 
fegmcnta  igitur  c L>.  C G funt  xqualia, quod  fieri  non  poteft,  edm  punctual.  Gca- 
daefupra  »cl  infra  D,  adcoquc  CG  fegmentum  maius  vcl  minus  fit  fegmento  CD: 
ig!tur  .AG  linea  non  arquiddtat  ipii  B C,  fed  lola  AD.  Quodcrat  demonitrandum. 

Qupdfi  punflum  datum  D Idem  fitcumpunfto  A, 
ducatur  AL  tangens  cllipfim  in  pundo  A fine  D,(funt 
cnim  A Sc  D iam  ex  bypotheii  vnum  idcmquc  pun- 
diimjaiicli  ,uc  BG  paralleled  AL  iunge  DO. 

Dico  banc  abicinderc  fegmentum  DFG  Xquale  fe- 
gmento  AC B. 

Ex  contadu  ducatur  diameter  AKi  igitur  BG  quia  3/ 
tangenti xquidiilat.eil ordinatim  ^ politaad  diametrum 
AK  , adcoquc bilefta  in  H,  triangula  igitur  BAH, 

G A H xquantur;  xquantur  verb  t Sc  iegmenta  B C A H, 

GFAH.  ergo  rcliqua.etiam  fegmcnta  BCA.GFAfi-’ 
ucGFB  xquantur.  Facium  igitur  eft  quod  petebatur. 

PROPOSITIO  LI  I. 

OEcct  cllipfim  recta  quxuis  AB  : auferens 
O ACB  fegmentum  , & detut  in  periphena 
pundtum  quoduis  D.oportetcx  D redtam  duccre  D E , quq auferat  fe- 
gmentum D EF , xquale  fegmento  ABC. 


Con- 


a 4 f.  burnt. 


b i}.  huim. 
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CtmftruHio  (s'  demon  flratio. 

I Vngantur  B D,  Sc  cx  A ponatur  A E arquidiftans  B D, 
■Liingancurquc  ED.  pater  perprarcedcntcm  DEF  fir- 
gmcncum  *qualecfle  iegmento  ABC.  Igitur  cx  pun- 
dodaco,  Sec.  Quod crat faciendum. 

PROPOSITIO  Lilt. 

SEcent  ABC  cllipfim  dux  quxuis  linc^  AR, 
D E fegmenca  auferentes  xqualia : diuilis  au- 
tem  A B , D E redds  bifariam  in  G & H , du- 
cantur  per  G & H diametri  1 G C , 1 H F. 

Dico  illas  in  G & H proporcionalitcrefle  diuifas.  Ec  fi  diametri  fine 
proportionalitcr  diuifgrdico  fegmenca cfle  xqualia^ 

Dcmonjlratio. 

T Vngantur  AD, BE, AC, DF, GH.CB.FE, CF.Quo- 
■*niam  ACB, DFE  fegmenca ponuncurxqualia , A D, 
EB  linear  * parallel*  funt: eft  autem  « AGadGB,  lie 
DH  ad  HE,  cum  AB  , DE  line*  in  G Sc  H diuif* 
fine  bifariam,  igitur  Sc  GH  linea  arquidiftac  AD,  BE. 
lamvcroctim  AB  'lit  ad  diatnetrum  IC  ordinatim  po- 
(ita.erunt fegmenca  AGC,  BGCk  xqualia  ,adcoquc 
fcgmcntum  AGC  dimidium legmemi  ACB.  fimilide 
caufa fcgmcncum  DFHdimidium  eft  fegmenti  DFE. 
Quarc  cum  tota  fegmenca  A C B,  D F E ponancurxqua- 
lia, eruntetiam fegmenca  AGC,  DFH,  corum dimidia 
inter  Ic  zqualia.Dcinde  c criangula  A C B , D F E maxi- 
ma funt  eorumqux  fegmentis  inicribi  pofl'unc,  Sequo- 
□iam  A D,BE  often  fa  funt  parallel*,  cciatn  Winter  ic  xqualia  crunti  xquabunrur 
igitut Sc  eorum  dimidia  triangula  A G C,  DF  H:  qu*  fi  aufetas  a fegmentis  xquali. 
bus  AGC,  DFH,  remanent  fegmenca  xqualia  AC,  DC,  ergoCF  linea'arqui- 
diftat  reft*  A D hoc  eft  G H : quare  vc  C G ad  G I , fie  F H ad  HI.  Quod  crac 
demonftrandum.  Hinc  iam  veritas  conuerf*  fie  manifefta. 


PROPOSITIO  LIV. 

Sit  in  ABC  ellipfi  quxuis  diametrorum  coniugatio  AC,  B D,  iun- 
clacjue  AB,ducatur  quxuis  FG  parallcla  AB;  & cx  F 6c  G , rciftx 
ponantur  GH,  F I ordinatim  ad  diametros  BD,' AC. 

Dico  AC,'BD  diametros  in  K 6c  L proportionalitcr  cfle  diuilai. 


Demon- 
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b 4J.*» 

c 41  ** 
dfi.h* 


Demonjlratio. 

TVnganturGB,  BH , FA , AI,HI.  Quoniam  AB, 

J-GF  line*  xquidiftanc  , crunc  GB  , * FAfegmenta 
iqualia;  fed  G Bfegmento  eft  xqu.ile  legmentum  H B. 

( nam  fegmentu  line*  GKB  xquarur  Icgmcnto  H KB, 

& tnangulum  GBK  triangulo  H B K)  8c  F A fegmen- 
toobcandcmcauiamxquaturlcgmentum^  AI:  igitur  Sr 
HB  fegmentumeftsqualcicgmento  AI.Sc  Hlzqui- 
diftat  bline*  AB,  hoc  eft  FG.  quace  totum  fegmentum 
GBH  , cquale  eft  coti  fegmemo  FAI  : adeoqueper 
precedentem  AC,  BD  rfiamctri  in  K & L fimiliter 
fiiatdiilUx.  Quod  erat  dcinonftcanduro.  . 

PROMOS  IT  10  LV. 

■ *i  1 t * **i  ' , t 

IN  tllipfi  data  fit  quaccunquc  diametrorum  coniugatio  AB,  CB.„  Sc 
iungatur  AC,  cui  parallcla  fit  quacuis  ED,  ex  pundits  autera  D , Sc  E 
ducantur  ordinatim  ad  diamccros  D F,  E H,  D G,  E I, crunt  igitur  figurx 
D F B G,  E I B H parallelogramma. 

Dicoparallelogrammailla  zqualiaefTe. 

‘Demonjlratio.  • . \ 

QVia  per  precedent  cm  BA,  BC  proportionalitet 
funt  diuiix.ent  A B ad  BF,  vt  CB  ad  BH,:  8c  per- 
mutandovt  AB  ad  CB.iic  BF  ad  BH.  fimiliter  A B 
per  precedentem  eft  ad  BI  vt.  C B ad  B G »&  perrau- 
candovt  AB  ad  CB;  fic  BI  ad  BG.  ergo  BF  eft  ad 
BH,  vt  BI  ad  BG.  ergo « parallelogramma  AG,  HI 
aequalla  funt.  Quod  eracdetnonftraiidurii. 

::r[  1 . ' ' - , • - :' 

PROPOSITI  O LVI. 

i'vll-.  i-'J.*.  , ; , M. . A... 

Slqt  AB,BC  diametri  conjugate  iundtis  pun- 
dti$;  AC  , ducatur  E 1}  parallela  red*  A C, 
turner  D & E redt;  ponanturEI,DF,D  G,EH 
ordinatim  ad  diametros  AB.CB,  inngaruurtjuc 
EB.DB. 

Dico  E B D fc&orcm , xquari  figurat  E I F D K E. 
t . . bemonjDratio.  ' 

BEr  precedentem  parallelogramma  F G,  HI:  SC  illoruov  dimidia.  triangola  D F B> 
E IB- inter (e font zoualiai  ablatoigitur  communi  X.IB,erit  BLB  triangulum 
seqnaletrapczio  DFIL.  quareaddita  figuta communi  ELDRE,KfeAoc  BBD 
xqualis  eft  figure  E1FDKB.  Quod  efatdemonftcandum.  ’ll"  rtmrrm 

. . . : i j!  . ■ ..  ... 

PROPOSI  T.i  O LVI  I. 

'■  i"  . . * 1 ■ . ; . . . ; * 

SEcent  ABC  cllipfitn  dux ququis line?  A B,C D,  oportetCD  line? 
parallel  am  duccre,  quq  fegmentum  auferat  xquale  legmento  A H B. 

U vi  . ■ 

M m Conflr *- 


eu-fiitti. 
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; : /T  ~V  jp\  Iuffis  A B,  C D bifariam  in  E & F , aganwt  eie 

r-/ — 'T  “ji _ ^'G  centre  per  E CSC  F duinetri  OH,  GI;  turn 

r.L =j — "V  Gl  diuidaturin  K,  fiettt  H G diuda  eft  in  E , pona- 

"A  I \ turque  per  K ordmarim  L M , pa  ret  per  Jj.  buius 

(\  LIM,  A HB  fegmenta  eflcaquali*  j eftautcra  LM 

\\zr  I paraliela  datq  C D,  igitur  dato  in  ellipfi  fegtnenco, 

H\V  / Arc.  Quotfcrat faciendum. 

^ y PROPOSITIO  LVIIt. 

• T 1.-  ' J ‘ . ■ . « • . 

SEcent  A BC  eilipfim coniugat* duxdiametri  A B , CO  diuifaqui 
C D illirum  altera  quadrifartara  in  E G , agantur  per  E Sc  G reefar 
HI,KL  xquidiftantes diametro  A B,  lunganturq-, pun&a  0 , K,  H,  C, 

; £icp,LD,DK,  KH,  HC,Cf,IL  lincas  fegmenta  auferre  squalia, 

" 10'  . 1 , ' ' l ' „ „ . r-;.  . ! 

Demonftratw.  . , 

t/~\Voniam  Kl„  HI,  font  parallel*  rc&a  AB , qua; 

^-4eft  diameter comugata  tpfi  DC,  crime  KL,HIor- 
dinatirapofitxad  DC.  ergo vt rettangulum  DGC.ad 
rctiangulum  DEC,  itaquadratum KG, adquadrattun 
H E,  adcaque  cum  rcclangula  lint  xqualia  eiiam  qua. 
dracacrunt  xqualia  , fade  Sc  reft*  KG,  HE  xqujiie* 

. font,  font  verb  Sc  GF.EF  equales-  & atlgali  KGR 
~ FEX  Aqudd  HEEL  ftnt- parallel*)  xquales  fooft igi- 
tur KGF  triaoguluiti  sequjtle eft rriaognlo  FEtabgu- 
lulqne  iFEtqualis  aognlo  GFK.&quia  GFEJmea 
refla  eft,  anguit  IFF,,  KFG  ad  vertipem  conitituti 
fontxquales:vndeKFl,pun£fa  funcmdire&um.adcoq; 


lNS^....W/  font xqualcsivndcK  FI, panda  font 

a — i fc dotes  KF  D,  C F I,  turn  ad  veiticem  oonititon : quia 
aurem  oftendi  triangulum  KF  G.xquari  triangulo  I F E, 
SC  foniJi  difeurfo  oftendi  gofltc  iriangufttm  quoqi  QRG 
xquari  triangulo  ICE,  crictnangulnm  torum  DR  E>  zquale  toti  triangulo  1CF. 

. Arqui  Jcfcdorcs  D FK,1  FC,ad  vcrticeoi  pofiti1  font  *quale<,Igitur  refiquaetlaiB 
*47'  fegmenta  I)K,  1 C inter fc  xqaalia  erumeodc mbdooftenduo  tur  D L,H C fegmerta 

ra  zqualta.Iterum  cum  duo  latcta  R G,  OF  fine  duribds  laicnbus  D G,  G L xqua- 
lja,&;  anguhlatcrtbusqqualibus  coniemi  ad  vertice  *qualcs;erunrtriangula  G KF, 
DGL  niter  fc xqualia , deangqliis,  GRE  acqu.dis^tip;ulo altcro  OLD t adepque 
b ji.htiMi  K I' J,l)  1.  line*  parallelx.quare  b DK,  XI  fegmenta  (tint  inter  te  xqualia.cftycrd 
iamoftenfum  fegmenta  quoque  C I,  DK  xqualixe  fle,*quan  cur  igitur  tria  fegraen- 
ta  DK,  LI,  CL  vlreriusquia  DC,lt  iimguiiEqquales  <Sc  parallels  GL.FEI, 
£ HU  iplz ciiam  erunc parallel*, vnde  rurltltntfrgnicnta  C l.DL  acquaint  fiintiaEqttin- 
rur  igjrnrquatu6rlcgmai&i  D L.CiLLI,  &K.  Rarfom  quia  K H,L  I,  iungwu  KL, 
4 IM  H luaquaLcsCc  pirafjti.is,  iuiic  q,iq  ctiam  parallel*  .*  ernne  ergo  darquaba  c Cl  am  ie- 
gmenta K H,LI.  .rquatuarigtcurquinqaiclcgmcnt*  K.H, L l,KD,DLiCL’Aaqui 
ctiam  oftenfum  eft  aqualia  cife  fegmenta  HC,DL;  xquantur  igitur  omnia fcxfc- 
gtv.enta.Quod  fiierat dtmdnftrandim,  i-‘  ■■  S 1 

Vocettirautemfigura  DKHCIL,  ellipfi  inferipta, polygonum  regulare. 
li!  G's  JHIO'ir-'  : 1 1 1 e ’ t ' - ■ •:>  / ■liy,qV"\ 
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CVmanrurduarquauisdismetrrebniugata:  AB,  CD  , diuiiacjde  CDquadrita- 
Jrmn  in  E & G,  agancurper  E & G linete  H I,  KL  itquidiftantes  AB  : du* 
canturquc  DK,  KH,  HC,  CI,,ILt  LD; patct per prrccdenccm: reflas illas  Te- 
gmenta aqfcrtc  arqualia,  adeoqqo  fignram  bexagonam  D K,  H C,  I L D,  e(Tc  r?gu- 
larcm;  iguut  cllipli  hexagon  urn  tnfcripbmusregulare.  Quod  crac  faciendum. 

JROJipSITIO  LX. 

S£c«IU  AB  C dlipfim  duKquariH»JiOGj  A C^D  Eaufcrcntfcsfegmen- 
ta  ttjualia,  ducanturqueadillarum  extremrrates  femidiametri  F A, 
FC/FD.FE.1 :{  H • ■*  '• p‘l  t 

Dico  fcitorcs  A FC,  D F E , cflc  gqualf  9Q  Be  fi  fe&orct  fucrint  gqua- 
les,  dicofegmpAcae(Icxqyg)u. 

1 1 1 ’ • a ■»  >1  ha).  . • ,!  mil!  “j  7 

mu  Demonfixatio.  ..  »j 

■ ~ l.;U1ulu<!  I :il5  I.-.:;,',. 

TNluifei  A C.  DF,  bifan'amin  G Sc  H aganlur pec 

‘*-/G  SeiH,diaaietriF®,FI,iuhgantor^iio  AB.BC.  I \ « 

JDI.EL  quoniaiti  tegmenta  AG,  DE  ex  hypochefi 

tunc a:qualu,crgfflceaa:,quaf puna*  OSZE.A  8c  D i // JL^7\ 
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duaseducere  femidiamctrqs  qua:  feAorem  conilicurnr  zqualcm  feciorl  AFB:  pro 
conftruiftioneiuncia  A B,'  ducaturex'F  fcmidta'mecct  qugcunque  F D : turn  «ex  D 
re&a  ducarur  DI  fegmcntum  aufcrcns  aequalc  lcgmenco  AB  iungacurqyc^lLV 
patcc  lFiyfftdorcma:qbirt  (cdori  APB.  ' 1 1 

P^OPO  S I T I O L X I. 

Sint  A^tJIj.DBE^fcfiores  requalcs  : iunftifquc  AC,  DE  ducatut 
ex  B cjujeui^jiftCji  BG  fccaos  AC  lineam  in  F : dcin  fe&ou  A B G 
fiat  ceiulis  lector  IDBHfecctcp  HB  Linca,  fedtarn  ED  in  I. 

Dico  rifn!AC,D£  lineas  quim  BG,  H B in  F 4c  I proportloflaii- 

i:  '"'r: ' *3,u";  ^ : 


b CertL  6o. 


dttu 


i T 


Demonjirafio. 

\ - :i  -IVngantut  AG, GC,DH,H El  Qnohiarn ex hypothdli 
~tP-  Jkftdioresum  ABG«  DBH'.quiaa  ABC,  DBJs  &nc 
' ' xquaks,crunc  dcteliqui  GBC,  H B E arqualQS^ ouare 
A G^B  triangulum  xqualc  mangulo  D H B»  $c  irijpjgu- 
Ium  tGB  acqualc  trungulo  HEB.quarevi  triangulum 
B A G ad  triangulum  GO  B.  fic  BD  H triangulum  ad 
triangulum  B H E.  fed  ( quod  facile  ex  i.tf.  eft  deraonftra- 
tu)rationes  reftanun  A F,  FC,  ic  D 1 ,1E, eardera  func 
cum  rationibus  triangulorum  B AG.  G C B , Sc  B D H, 
BHE.  Ergo  edam  i'AF  eft  ad  FC  , Vt  DI  ad  IE. 
Deindc  cum  trapezia  G ABC.BDH  E a:qualia  fitlt  (eft 
enim 'triangulum  8 A G,  triangulp  BD  H , & triangulft 
BGC,  trtangulo  BHE,  sequalcjfitauccm  & AC  B trian- 
a gulum adequate mangulo  DEB, erit reliquum eriangulu 

, ...  AGC  atqualc  reliquo  D H E ••  igiturvt  AGC  triangulum  ad  triangulum 'AC  B, 
*..^7.  ideftcvt  GF  ad  FB  fic  DHE  triangulum  ad  triangulum  DEB  id  eft  HI  ad 
•ai  t:  IB.  Quoderat  demouftrandura.  . G ■ • 

i 1-  |H  ;}  ! : '•  • : : 

* PROPOSITIO  lx  II. 


Sint  iam  AC,  DE  line*  in  F & I propottionaliret  diuif* : aganrar^ 
per  F & I femidiametri  BG  ,BH. 

Dico  A B G , D B H fcdorct  efle  atquales. 

i . : ; ‘ ■ * > ■ sO  •) h ‘ ■ 

Demonttratio. 

Sin  verd : fit  alterutec  vt  A B G minor  altero : fiat  A B K *ftuaUa  &d«n 

D B H,  (ecetquc  B K,  line*  tciftam  A C in  L.  quomam  A B K , D B ti  lcCtoret 
funr*quales  tent  per  primam.partcmEuius  AL  ad  LC,Tt  Ddadl E.  Acqiueiiam 
AF  eft  ad  FC.vcDI  »dIE,  igiturve  AF  ad  FC,  fic  ALad  LC_.:ft*°4ficn 
nonpoteft  : quia  pun&um  L cadit  vltra  aut  dtraF,  quarelcdlor  A B K aaaett 
aiqualis  fe&ori  D BH  nccaliusquifquam  prater  A B G.  Quoderat  demonftran. 
dum. 
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PROPOSITIO  LX  I 1 1.  ..I 

Sint  du<jquxui$  diametri  ^.B,  A C,  lun&ilquedllarum  extremitati- 
bus, ducantur  dutjquxuis  alia:  diamctti  AD,  A E fic  vciundia  DE, 
Lint  ABC,  ADE  triangula  xqualia  : diuilis  autem  BC,  D E bifr- 
riam  in  F & G , agantur  pat  F & G,  diamctti  AH,  A J : qu$  fi  in  Fat 
G,proportionaIitcrfint  diuile,  ; .i 

Dico  BACjDAE  (cdtorcs  eUc.x’qualej, 

c£>tmonJ}ra(io.  . 

/"iVotuam  AH,  A I dia 


metri  in  F & G proportionali- 
''4tqr  flint  diuify,  erunr  B FfC,  DIF  Fcgmenta  • asqua- 
lia.-Funt  autem  ex  hypothefi  triangula  A BC,  A D E xqua- 
liai  feftores  igicur  BAC,  DAE  liltlc  intCt  fexqualci. 
Quod  erat  dcmonltraiidura. 


Sint  duo  fe&ores  D ABC,  DElF/diiftilquere-  X \ / / 

&is  AC,  LM,&  bileckinn  H 8c  G,  ducantur  *' \x  / 
diametri  D HB^D  G I.Sit  autem  ratio  D G ad  D I y \ j 

minor  rationc  D H ad  D B.  . ( 

Dico  fedtorem  DEIF  maiorem  elTc  fc&orc  , . , 

DABC.  • ‘ " T; 

ConflruUto  & dtmonfl ratio.  /f 

QVoniam  D G eft  ad  D !•  in  tninori  proport iont  quam  \ / h 

DHadDB.  FtatDKadDI.vtDFIadDB.  ffla-  yV  “ 
ior  igitur  erit  DK  quam  D G , & punltum  K.  cadet  inter  / \ 

G ac  J,.pet  K ducatur  ordinadm  LKM ; iungantutque  / \ / 

DL, DM; Fegmenta igitur  LI M,  ABC  b xqualia  Fupr.  X / 

QuateieAores  etiam  c DLIM,DABC  Funr  xqualfs, 
acproindcFedlorDEIF  maiorcftfcdloreDABC.Qnod  I \ //'X 

crat  dcmonftranduin.  , \\  />?\\ 

PROPOSITIO  L XV.  V / Is 

Sint  A B C , D B E fedtores  duo  inxquales,  (ic  , 

vt  A B C,  D B E triangula  fint  xqualia:  1 « 

Dico  ABC,  DBE  fedtoreS  fimul  fumptos  aaquari  Fcmieliipfi. 

Dtmonflratio.  ■ r - „•  /jf\\ 

CVm  Fc&nres  fiht  ex  hypothefi  inxquales  , fit  maior  //  \\ 

BDGE.  quia  ergo  ttiangulum  D B E ex  hypothefi  [/  1 X 

xquatur  triangulo  B AC  , eric fegmentum  DGE  maius  p-X  \ \ 

fegmento  ACiabFcindatuHitaquc  EG  fegmentum ipfi  \ 

AC  xquale,iung3nturt]ue  BG,GD,8c  EB  produfta’in  I 


FducaturFD.  quia  igitur  fcgmenta  GE,  AC, xqualia  A 
funt,e  etiam  Fcftorcsaquales  font , adeofjne  (sc  triangu-  | 
Jum  GEB,  triangulo  ACB.hoceft  triangulo  BDE  se- 
quale  erit.  quate  B E , DG  funr  parallelx  adeo^ue  f Fe- 
gmentum GE , hoc  ell  fegmentum  AC  xquale  eft  fe- 
gmento DF;  fcdlores itaque  B AC  , BFD  s xquantur. 
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iCfrtti.ii.  Acqui  fc&ores  BFDi  BDGE»*conflicuunt  fcmiellipfim*  ergo&  fc&orcsBCA, 
******  BDC£>  fcmicllipfimconfhmunt.Qiiodcrac  dfcnionftrindum. 


LC 
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Y~\ 


f ;ub**r. 


-^fVmartnfr (cftoresduo  B A C^O  A E , fic  vttrimgula  ABGj  AD  E 

O fint  xqtfalial  ft  fiiClorcs  llli  lirnullumpti,  maiores  fucrinc  Vcl  imno1 

rcifcnjidlipfi:  'i-  ' .1 

Died  illos  inter  fe  Xquales  elfe.  - oaiCi 

Demonjiratio. 

Si  com  non  fine  xquales, fit  B AC  minor  feifForfc 
DAE:  ciim  iditur  triahgula  A B C > DAE  Tunc 
xquaba , erunt  BA  C,  DAE  fedores  fimul  fumpti 
xquales  Tcimellipfi:  Quod  eft  contra  hypdtheiinu 
igitur  fedores  BAC  , DAE  non  furtc  inxquales 
led  empales.  Quoderat  demonftrandum. 

PR  QPOS1TIO  L X V 1 1.  ^ 

Sint  AB,  BC  diametri coniugatx, du&a- 
Ijue  ex  C rcifta  quauis  C D , ducatttr  cx 
B linea  BE  parallel*  rca»CD.  iungacurquc  DB. 

Dico  DBC  le&orem duplum effe fedtoris  ABF.. 

• - * • r.  ■ 

Demonjiratio. 

Dluila  CD  bifariamin  E,  ducatut  diameter  BQ,& 
quoniam  BE  xquidtftat  otditiatim  pofitx  CD  ad 
"diametriim  B G,  ipfaeriatn  eft  pofita  ordinacini&  qui- 
dem  per  centrum  , font  igitur  enniugatx  diametri  B G, 
BR  funtabtemcxhypntheli  CB,  B Actiam  coniuga- 
t{.  Ergo  ^fedor  C B A par  eft  fedori  G B E.demptoquC 
communi  Qtl  A,  fedores  C B G,  A B E xquales  erunt. 
Acquifednr  CBD  duplus  eft 'leftoris  CBG.  ergofo- 
dor  CBD  duplus  quoque  eft  fcdoris  ABE-  Quod 
crat  demonftrandutn. 

PROPOS1TIO  LX  VI  l;i.  V 

SI  fc&ores  A B D,A  D E,A  EC  fmcarqualcrjdu- 
cantur^ue  redtx  D E & B C,  fccans  redku  A D, 
A E in  F & G. 

Dico  BF,DE,EC  eflcxquales.  • ' 

DemonJIratto. 

DVcanmr  reftx  BD.  EC,  DC,  DG.  Quia  fe- 
dores  ADE,  A EC  lunr  xquales  ,ctiam  triangola 
CHA.DKA  d xqualia  Tunt.  ergo  xquales  funt  redx 
DH  HC.  Deinde quia fedores  ADB, ACE  xquales 
(unt,etiam  Tegmenta  'BD.EC  Tunt  xqualia.  Er»n  C B, 
IsD  (“nr f parallclx.  Anguli igitur  GCH, ED II  , x- 
quantur-.funtverdangult  quoque  GHC,  DUE  xqua- 
les 
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les.Sr  iam  oftcndi  sd<jtialejetiamcfle  redial  D H.HCj  igitur  a C G,  ED.  aiqualcs 
lunt.  fimilitet  oftcndcmus  B F,  D F,  acquaiesefle.Conftac  ergo  Veritas  propoficionis. 

proposiTio  lxix. 

IlfdempofitisproducaturD  G,  donee  AC  lincxoccuratin  t. 

Dico  AG  J,  AG C, AEC  triangulain  concinuacfle  analogia. 

, Demon/iratio. 

EX  fupetiori  demonftraeione  , in  triangulis  CHQ,  £ HD,  piece  omnia  cfle 
arqualia.adcoquc  laceracciam  EH.HGluntarqualia.confiderentur  modo  trian- 
gula  DHG,  BH  Ciin  quibus  cum  duo  lareraDH.HE,  duobus  laceribusC  H,HE 
;qualiafint,  angululque  DHG  arqualis  angnlo  CHE,  ad  balim  eciam  *qualcs 
crunc  anguli  H G D,  C E H.  ac  proinde  D 1,  C E funr  parallel; : adeoque  vc  A 1 a J 
AC,  fie  AG  ad  A E.  led  ell  ve  A1  ad  AC»  fic  AG1  criangulumad  criangulum 
AGC:  Sr  vt  AGad  AE  fic  AG  C criangulum  ad  triangulum  AEC  : igitur  vc 
AGIeriangulum  ad  criangulum  AG  CificAGC  criangulum  ad  criangulum  AEC. 
Quoderat  demoufirandum. 

PROPOSITJO  L X X. 

ELlipiim fccent biox dumccri  AE,  AF  inpun&is  E & F,  exquibus 

ducantur  FC,  EB  tangcnces  cllipdni , occurrences  diametris  in  0 * 

Si  B,  iungantur^j  E F.  ” "',r  ’ •.  i 

Dico  criangulum  A C F triangulo  ABE  zquale  cfle. 

.iv'  i ’foemonffratio. 

--  It '• : ' ? - /.  ■ ■:  f . : 1.  :*i  .i  , - 

"t>tpunaoE  adAFducordinaeimEK,ericfi;cl>can- 
■tagencii  E parallel* , -ideoque  trtaflgula  AEK,  A C F 
Emilia  fimr.ac  proinde  dupiicaurobabcDtrarionemra-  r 
tionil  AK  ad  AF  :Jioc  eft  quia  eAK  , AF.AB  func;  ^ 
rrcs  concinu*  proportionates,  rationem  habentquam  -j 
AKad  A B.  fed  eciam  eft  vt  AK  ad  AB,  fle,tfiaogu- , ,!.:j 
lum  idem  AEK  ad  triangulum  AEB.  ergo  criangu-  0 
lum  AEK  ad  ttiangula  ACF,  AEB  candcm  habet 
racioncm;a£qiiancur  igitur  triangula  A C F,A  EBi  Qijod 
crat  demonftrandu  m , 
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..  ib  i -iv  i/ti;-;  . i!j  . jlOfT 
. •;  bv  ir.'.’l  ...iff  ;.:;,  i.7  Ifi'  ir if!  ^ 
J . bnoii-.  »;mi  j ► ;.n-;v.b:JVrr 
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PARS  TERTIA 

Qmfiderat  axittm  ac  diamctrorum  comugatarum  tam  aqua- 
lium  quamiruqualium  proprie tales. 

PROPOSITIO  L X X I. 

JN  cllipfi  diametrowm  maxima  & minima  funt  axes. 

! Demonjlratio . 

. C Int  A B C ellipfeos  axes  A B , C D , & A B 

* ' / s-^quidcm  maior,  CD  verb  minor,  dico  AB, 

/ / diamctrorumeffcmaximam,  CD  verd  rnini- 

/ / — ' ,/\  \ mam,  centroellipfisE:  intcrualloEA  circu- 

/ / /k\\  \ lus  defcribatur  AFG.’  tranfilit  is  per  B ,& re- 

I / / V \ liquofui  totus  extra  *.cllipfim  cadet : ducatur 

| / | I dcin  per  E diameter  quzcunque  FG  occur- 

I X 1 I rens  cllipfi  in  H Sc  I.  circulo  autem  in  F 8c  G. 

. K / • ■ Jj  I Quomam circulus  AFG  cotuscadic  extra  el- 

\ \\/£  /J  J lipfim.erit  FG  linea  maior  rcda  HI:  igitur 

\ ' J / at  ABmaioreftquim  HLidem  oftenditurde 

\ /\  / / quauisaliH  diamctro;  igicur  A B axis  maximus 

\.  eft  diametrorum  ellipfis  ABC.  Quod  cratpri* 

^ mum. 

8 Rurfiim  centra  E interuallo  ED  circulos 

defcribatur  DKL  occurreni  FG  line*  in  K 
at  L:  tranfilit  is  per  C ,&  reliqua  fui  parte  totus  intra  b fedionem  cadet,  igicur  Hlli- 
hSr'40‘neamaiorcftquam  KL  hoceft  CD:  Quarecdmidcmdeommalia  lmeaqux  per 
CatD  non  tranfit  oftcndatur,  erit  CD  diameter  omnium  minima  qu*  in  cllipfi 
ADBducipoffunr.  Quod  erat  detnonftrandum. 

CorolUrtum  prinwm. 

/ n.  T"\Iametcr  qusemaioriaxi  eftpropior.illa  major  efti 

f - \ ^-^acquxtemotior,  minor,  fit  ABC  ellipfeos  axis 

-jV,- — -Ac  AB.  centrum  G: ponaturque  G C diameter  propior 

/T\  axiquamGE.dicoGCmaioremeffeipfaGE.cen* 

/\  / trocnimG  interuallo  GC  circulus  defcribatur , oc- 

cnnlLti:  f / / B \ currct  is  cellipfiinquatuortantum  pundit  CK  HD. 

but.  / \ quare  G E ad  peripheriam  non  pertingit.  vnde  mi- 

I ® I nor  eft  qu  am  GC.  Quod  erat  detnonftrandum. 

\t  \ > J Corollarmm  fecundum. 

«V''- '7®  1)Orrd diameter axi  vicinior  eft , quzeum  axe  tni- 

\ / f norem  »el  angulum  facit  vel  fedorem.  primutn 

'v  patettalterum  e primo  fic  oftendo.  Ellipfeos  axis  ma- 
ll ior  fit  AG  faciatquc  diameter  BEcum  axe  fedorem 

BEA 
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18EA  rainorem  fe&ore  DEG , quern  cum  axe  factf  dia- 
meter' DE. 

Quoniam  igiturfedor  DEG  maior  eft  fcfFore  BE  A, 
fiatledor  FEG  xqualis  feftori  BE  At  Sc  FEoccurratcl- 
lipli  in  C.ducaturquc  B O C,  iedor  BE  A squatur  Iciftori 
F E G ex  conftrucbone  hoc  eft 1 lectori  ad  verticem  A EC. 

Ergo  l>  B C bileSa  eft  in  0 ab  axe  A G.  anguli  ergo  ad  O 
re&i  funt.paterergoanguljm  BE  A zquariangulo  A EC. 
hoceftangulo  FEG,  lioc eft minorcm ellc angulo  DEGi 
liquet igicurcx primo  BE  quxiedForem  facie  cum  axemi- 
norcrn.axi  propiorcm  eflc  quam  DE.qux  maiorem. 

PR.OPOSITIO  L X X 1 I. 

E&angulum  fub  dimidijs  axibus  xquale  eft  pA- 
rallelogrammo  fub  lemidiamctris  comugatis. 

Dtmonjlratio. 

Sint  ABC  ellipfisaxes  AC,  BD:  cen- 
trum E , 8c  quxuis  femidiametri  coniu- 
gatx  EF,  EG.  aclilque  per  F 4c  G tan- 
gcntibgs quae  cohucniantin H , 8c axi  AC 
occurrant  in  1 8c  K : ducantur  etiam  per  C 
8c  B linear  qua;  ellipfim  coniingant  in  C 
8c  B : conneniant  autem  in  M : 8c  H K,  E F 
fcccnc  m O,  Lt  N i turn  Hindis  pundis  E O 
agaturper  Acangens,  fecans  EN  lincam 
in  P.  Quoniam  tam  N O.K  E c line?  quam 
OK  > NE  fibi  mutuo  aquldiftant;  erit 
NOKE  parallclogrammum  , diainetro  . 

O E diuifum  bifariam : funt  auten)  triangula  dEOfi.EOG  Xqualia  t igitur  Sc  re-  » • 
liqua triangula  EBN,  EG K inter fcxquantur.  Rurfum  cum  e A P,  CL  liacx'  ’’  1 
arquidiftent.ac  AE, CE  line* lint xquales, erit  ECL  triangulo xquale triaogu- f otmilu 
lum  EAP  hoceft  f E I F.  Quoniam igituttriangulUm  EGK  xquatur  triangulo  70 
E B N.Jc  triangulu  I F E triangulo  EC  L,  prbportionalia  etunt  quatuor  ilia  triangu- 
lai  funt  verb  etiam  fimilia  inter  fe,  nimirum  EGK  ipfi  IF  F.,  8c  EBN  iptECL  jy, 
ergo  greet*  KE,  E I,N  E,  EL,  proportionales  funt.  quare  cum  fuper  propDriio-* 
nalibus  indiredum  poliris  conftituta  funt  triangula  IFE,EGK,IHKincerl'cfimi- 
lia  Sc  triangula  C L Et  E B N,  L M N inter  fe  quoque  fimilia,  »t  funt  duo  triangula  b <0,  * «. 
IFEiEGK  ad  duo  triangula  LECt  EBN,  ita  h triangulum  fiHK  ad  triangu- 
lum  LHN.  Atqui  dno  triangula  I PE*  EOK  xquantur, » t oftendi fiipra.duobus 
ECE,  EBN.ergoctumtnangulu  I H K triangulo  LMN  xquale  eft,  ac  proindc 
demptisacqualibus  parallclogrammum  G E P H fub  femidiametriS  conlugatis , z- 

3uatur  rcdangulo  B E C H mb  dimidijs  axibus  contenco.  Quoderat  demOnftran- 
um. 

VoroHahutn  primm. 

HInc  fequitur  ft  in  ellipi!  dux  quxuis  Tint  diametfortini  cOniiigationes  A E,  E ft, 
EF.EG-  triangula iuper  E A,EB,  EF,  EG  in angulis  AEB,  FEG,  effeirtc 
ter  fe  xqualia  ■ (unt  cnim  dimidia  parailelogrammorum  Xqualium. 

CoroUatmm JicUadtim. 

CEquiturfecundo  parallclogrammafub  totis  diametris  coniugaris , inter  feeflez- 
“qualiarciim  Cnt  quadrupla  cotum  quo  hac  propoficione  oftenfa  funt  xqualia. 
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PROPOSITIO  LXXIII. 


IN  cllipfi  parallelogrammum  quod  fic  a lincis  extrema  axiumconiun- 
gentibus  xquale  eft  parallelogrammo  contcnto  lineis  extrema  qua- 
rumuis  diametrorum  coniugacarum  coniungentibus. 

' Dcmonfireitio . 

Clot  ABC  cllipfeos  axes  ABCD  > Sc  alia  quzuls 
^diametrorum coniugatio  EF  GH  Iungancurquc cam 
axium,  quam  diametrorum  extrema:  dico  CADBpa- 
rallelogrammumsequari parallelogrammo  EHF  G.rc- 
flangulumex  AB  & DI  duplumcllrrianguli  ADBi 
Sc  reftangulum  ex  AB  Sc  Cl,  duplum  eft  crianguli 
ACB.  ergorc&angulum  ex  A B.  CD.  duplum  eft  (&- 
rallclogrammi  ACBD,  Cue  ACBD  parallelogram* 
mum.dimidiumeftre&anguti  fuper  AB,  C D. limili. 
ter  oftendam  parallclogrammum  EGFH  dimidium 
efle  parallelogrammi  fuper  EF.GHinangulo  EIHc 
fed  parallelogrammum  fuper  EF.GH  .zqualecftpa- 
rallclogrammo fuper  A B CDjigitur & ACBD  parai- 
lelogrammum  xquale  eft  parallelogrammo  EGFH. 
Quodfuit  demonftrandum. 

OPOSITIO  LXXIV. 

Sint  AB C eliipfeos  axes  vel  diametri  conjugate,  A C,B  D.  diuisa- 
que  BD  vtcunqucin  E.diuidatur  AC  in  F proportionaliter,  & per 
E & F ordinatim  ducantur  line*  E G,  F H: 

Dico  reftangulum  AFC  xquari  quadrato  G E,&  BED  rc&angulum 
quadrato  HF,  &fi quadrat um  GE  fit  xquale  re&angulo  AFC.  dico 
BD,AC  proportionaliter  clTcdiuifas  in  E & F. 

Dcmonjiratio. 

CVm  ex  liypotheC  DE  Ctad  EB  vt  AF  ad  FC,erie 
pcrmucandoDE  ad  AF,  Tt  BE  ad-FC.  quaro 
&tota  DB,  adtocam  AC,  vt  DE  ad  AF,  4 C EB,  ad 
F C.  igitut  rationes  B E,  ad  F Ci  Sc  D B ad  A F,  fimul 
futnptij  duplicatr  (tint  rationi)  D B ad  AC.  Acqui  ra- 
tio reftanguli  BED  ad  rcdtangulum  AFC,  coropo-* 
niturex rationibus  BE  ad  FC,  Sc  DE  ad  AF.  ergo 
ratio  re&anguli  BED  adrc&angulum  AFCduplica- 
taeftratiorm  BD  ad  AC,  hoc  eft  rationis  BI  ad  AT. 
ergo  reflangulum  BED  eftadre&angulum  AFC,  vt 
quadratum  BI  adquadratum  AL  fed  idem quoque ret 
Aangulum  BED  eft  adquadratum  GE,vt  teSangula 
BID.  hoc  eft,  quadratum  BT,  ad  quadratum  A Iixquancurigicur  quadratum  GE 
Sc  rc&angulum  AFC,  fimiheer  oftendemus  rcAangulum  BED  Sc  quadratum 
H F xqualia  efle. 

Sintiam  xqualia  quadratum  GE  iereftangulum  AFC:  dico  B D,  AC  propor- 
tionalitec  efle  ic&as : Nam  C non  eft  vt  BE  ad  ED,Cc  AF  ad  FC,  Ccvc  BE, ad 
ED, fic  AK  ad  KC. Eric  ergo  quadratum  GE  xquale reftangulo  AKC  perpri- 
• mam 
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mam  partem  huius.-Quod  fieri  non  poreft  , cum  quadracum  GE  ex  hyporhefi  fit 
xqualc rciftangulo  A 1 C Non igitur  AC  in  K aut  alibi  quam  iu  F cm (ccla pro- 
portionaliter  ait  B D.  Quod  ccat  dcroonftranduni. 

PROPOSITIO  L X X V. 

SI  axesauc  diametri  conjugate  fintproportionaliter  fe&a:  in  E & F, 
& ordinatim  ducantur  EG,  FH. 

Dico  quadratum  FH  cfle  ad  quadratum  EG,  vt  quadratum  BD, 
adquadratum  AC.  " a 

Demonflratio, 

QVadratum  FHatcquatur  rciftangulo  BED.fedrcftangulum  B ED  eft  ad  qua- 
dracum  EG  vc  rcftangulum  B I D, hoc  eft  quadratum  B I,  ad  quadratum  IA. 
ergo  eiiam  quadratum  F H eft  ad  quadracum  EG,  vt  quadratum  B I ad  quadratum 
I A, hoc  eft,  vt  quadratum  BD  ad  quadracum  AC.  Quod  erac  demonftrandum. 

Quod ii  ad  diametros  coniugatas  ordinatim  policy  fincE  G,FH.  & fitvr  quadra- 
tum BD  ad  quadratum  A C,ita quadratum  FHad  quadratum  EG  : Dico  BD, 
A C proporcionalitcr  cfl'c  litftas  ifi  E 8c  F.  fi  enim  negas cfl'c  A F ad  F C , vt  D E 
ad  EB,  fiat  AK  ad  K C,  vc  D E ad  EB,  Sc  fi; ordinatim  KL.  ergo  vr  quadratum 
BD  adquadratum  AC.fic  quadratum  KLad  quadratum  EGi  quodfierinon  po- 
teft,  edmex  hypothefi  quadratum  FH  fit  adquadratum  EG.  *t  quadratum  B D ad 
quadratum  AC.  non  igitur  eft  vt  quadratum  B D adquadratum  AC,  ita  quadra- 
turn  K L,  aut  quoduis  aliud  pratcct  quadratum  F H,  ad  quadratum  E G.  Quod  erat 
demonftrandum. 

PROPOSITIO  L X X V I. 

Sint  in  ABC  ellipfi  dux  quatuis  diametrorum  coniugationes  AC, 
B Dj  E F,  G Hj  ducanturque  cx  E & G linear  E I,  G K ordinatim  ad 
diametros  BD, AC. 

Dico  E I quadratum , atquari  re&angulo  AKC,&  BID,  rc&angu- 
lum  arqualc  cfl'c  quadraco  G K, 

Demdnfiratio. 


pOnanturEB,GC.  Quoniam  igitur  ram  A 
quam  EF,  G H diametri  hint  coniugata: , t 

« ‘ * a,  I!-  r CL  ^-1  T?  V /-V  «, 


bCml.+t- 


cCtrtU.  tv.  • 
hmiui. 


AC.BD, 

„ , eritfife- 

<aor  BLC  atquafis feftori  EI, G,& dempeo commu- 
ni  B L G, fetftor E L B xquaHs fc&ori  CLG.adcoquc 
& L EB  trianguium  'acquale  ttiangulo  L G C&  quia 
B D eft  coniugata  ipfi  AC ,erit  B D parallcla ad  K G 
qua*  eft  ordinatim pofita  ad  AC. ergoanguIusGKL 
atqualis  angulo  B L A.  fimiliccr  quia  A C eft  coniuga- 
taipfi  BDiCtit  AC  parallcla  ipfi  EI  ordinatim  pofi- 
Kad  BD;  angulus  crgcrE  I B aequalis  eft  angulo B L A 
hoc  eft  angulo  GKL;  igitur  cum  triangula  lint  aqua- 
tia,  eric  (vtinfra  oftendam)  vt  bails  LB  ad  bafim  L C, 
ita  K G ad  E I,  adeoque  vt  quadracum  B L ad  quadra- 
tum LC,  hoc  eft  vt  quadracum  BD  , ad  quadratum 
A C>  fic quadratum  K G ad  quadratum E I.  vnde  B D, 

AC  lineatin  I & K i proportionaliicr  Hint  diuii'x  .-quare  EI  quadratum  c*quale 
reftangulo  AKC.uem  BID  rcftangulum  xquale  quadrato  GK.  Quodfuicdc-  '7  *•*«**«• 
moofttandum.  _ 

Nn  i PRO- 
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ELLIPSIS. 

PROPOSITIO  LXXVII. 


tj.fletauO. 

b-jt.bmui. 

C y[ttundi. 

& 7 6, burnt.  a 


t4  fiotadk 


\ Xium  quadrata  (imijl  fumpta  *qua!ia  fiint  quadratis  cuiufcunque 
uLAconiugationis  fimul  fumptis. 

bemonjltAtio. 

CInt  ABC  ellipfeosaxes  ABiCD,  Sr  alia  quatuis  dia- 
*^mctforu  coniugatio  F H,G  L-dico  A B , C D quadrata 
fimul  fumpta  squari quadratis FH>  GL  timul lumptis, 
ducanturordinatihilinSa:  FI.GK  qua;,  quia  ad  axes  du- 
cuntur,  perpendiculares  erunt;  centrum  autem  Icilio- 
nisponatur  E.  Quadratum  EC J xqualceft  quadfaro  E I 
vna  cum  C I D redangulo  Weft  i> quadrate  G K.-quadra- 
ttim  autem  EB  c xquale  eft  quadrato  EKvnicum  re- 
dtangulo  AK  B id  eft  d quadrato  F I : vnde  quaiirata  duo 
EB, EC  fimul  fumpta  a-qualiafilnt  quadratis  FI  ,1E, 
EK.G  Kt  fimul  fiimptis.  fed ijfdem  quadratis  atqUalia  funt 
quadrataFE, EG, quadratis igiturEF,  E Gxqualia  funt 
quadrataE'B, EC.quarecum  A B ,C D quadrata  fimul 
fumpta  e quadriipla  lint  quadratorum.  EB  ; EC  & FH, 
CL  quadrata  quadrupla  quadratorum  EF,  EGi  pater 
A li,C  D quadrata  fimul  fumpta  xquari  quadratis  FH, 
G L fimul  fumptis.  Quod  crat  dcmOuftrandum. 


A 


PROPOSITIO  LXXVII  I. 

Xes  ellipfcos  fimul  fumpti  minim*  funt  OfHiiiutti  diametfotum 
.coniugaparom  fimul  fumpearum. 

‘i)emon/!rtUid. 

SlntdxesAC.BD  Sr  quxuisdiamettorum  coniugatio, 
E F,G  H.dico  axes  fimul  fumptos  minorcs  eftc  diamc- 
tris  coniugatis fimul  fumptis.  Quoniam  AC,  BD  qua- 
drata fimul  fumpta, xqualia  funt  quadratis  E F,G  H fi- 
mul fumptis:  fit  autem  Sc  BD  maxima  diametrorum,  AC 
veto  minima, erunt  fA  C,  B D fimul  furopt®  minores  re- 
flis  E F,  G H > igitur.  Set.  Quod  fuit  demonftrandum. 

ft 

PROPOSITIO  LXXIX. 

Sint  ABC  ellipfis axes  AB,CO,  diuifi  pro- 
portionalitcrin  E & F : ductilqueordinatim 
( quq  hlcfuftt  perpendiculapcs)  lineis  EG,  FH: 
iungantur  A G,  G B,  C H,  H D: 

Dico  quatuor  quadrata  A G , G B , C H , H D,  fimul  fumpta,  atquati 
duo  bus  axium  quadratis.  • 


Demon- 
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ELLIPSIS. 


Demonflratio.  ' A * * 

QVadratum  AB  arqualeclDqnadracis  AE,  EBvnd  Vyfl 

cum  rcftangulo  AEB  id  eft  b quadrate  HP  bis  yy\.  1 b 7* 

fumptojquadratum  verd  C DarqualecftquadratisCF,  ft  Hly  C47*r* 

FD.&  CFD  reflanguloideftquadrato  EGbis  fum-  //  ■ NV  j\ 

pto, fed  ijfdem  ' quadratis xqualia funt  quadrata  AG,  / • n/\  ■ 

GB  ,CH,  H D.igirur  axiom  quadrata  fimulfumptaae-  |;  /NJ, 

qualiafuncquidratis  AG,  GB,CH,HD.  QuadetatCf J '~iJ 

demonftrandum.  \ 1, 

PROPOSITIO  L X X X.  \ \ ! J 

QVadrata  lincaruin  extrema  aitium  coniun-  / / 

gentium  xqualia  funt  quadratis  hnearum 
quae extrema  cuiufuis  conjugations  coniungut. 

• Demonflratio.  s 

Clnt  ABC  ellipleos  axes  AC.BO  & alia  quxujj  \\ 

‘-'diametrorum  coriiugatio  EF,  GH-  iunganturque  / \ ^ ' \ 
BC,CD,EH,FH.dicoquadrata  BC,CD  timulfum-  j \ 
ptaxquariquadratis  EH,  FH  fimuliumptis.quadraca  / \ Vwd  1 !9.  a. 

BC, CD  fimul  fumpia  d a-qualia  funt  quadratis  Bl,  \ 

IC  bis  fumptisi quadrata  aucem  EH,  HF  xquamtir  A — a.  . .}  er  A ^ I 
quadtatis  El,  I H bis  fumptis:  fed  quadrata  EI.IH  fi-  j'  \ U ‘ cr).h* 

tnul  futnpta' funt  xqualia  quadratis  BI,IC  fimulfum-  \ / j 

ptis; igitnr quadrata  B C, CD  fimul  fumpta  , aequaba  g\  \/7  / 

funt  quadratis  EH,HF  fimulfumptis.  Quoderatde-  \ X// 

monftrandum.  N.  / Ajr 

PROPOSITIO  LXXXt. 

SEcent  ABC  ellipfim, cuius  centrum  D duae.diamctrorum  eonjuga- 
tiones  A D,  D G,  B D , D E,  iuntStilquc  punftis  A B , C E diuidantur 
A B,  C E line?  bifariarrt  in  F Sc  G,ducantur^,  D F , D G quat  produdbe 
occurrantcllipfi  in  H & I. 

Oico  HD, ID  diametroseflcconiugatas. 

Demonflratio.  c.'o 

QVoniam  AD,  DC,B  D.DE,  diametrffimt  conlu-  /'• 

gatx.crunt  f A DC,  BDE  (eftorcsxquales : ablato  /* /V  utff 

igiturcommutii  BDC,  eriint  ADB,  CD  E rcliquix-  fj  \ / \ 

3uales  : rurfum  cum  AB  lineam  fecet  in  F,  bifariam  N iF  \ ■ //  \ 

iatneter  DH,  erUnttam  ADH,BDH  g fcflorcs.qua  ) /?N<\  L j 8 ’°-il 

A F D,  B F D ttiangula  xqualia.-  eodem  modo  oftendi-  . ! : — ill' 

turEDI  fetftor  xqualis  fcflori  CDI,  feftores  igitnr  • ° . I 

A.D  H,  EDI  funt xquales inter fc : Addiroigitur  com-  ,,  r 

muni  H D I , erit  firitor  A D I xqualis  fe&ori  H D E,  \ j 

coniugatx  ergo  k funt  DH, Dl,  \ / 


tR.6- 
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d 46.  bu- 
im. 

c6ohmui, 

f syhu'ms. 

r8i  .hHtHts 

h 'i: 


PR'OPOSITIO  LXXXII. 

Sine  ABC  cllipfcos axes  A B, C D, ficaucem& aliaqutcuis diametro- 
rum  coniugatio,  D F,  E B \ quas  iunganc  D E,  E E;  D E quidem  Pecans 
axemmaiorem,  EF  verb  minorem  : ipfasdeinde  D E , FE  bifariam  fe- 
ccnt  diamecri  B G I,  B H K. 

Dico  IB  diametrummaioremeflediametro  KB. 

S 

Demonjlratio.  ■ ■ 

QVoniam  diametri  BI,  BK  bifccant  rc&ns  ED, 
EF  feftoresambo  ■ DBK  , EBF  bifecantur. 
Quare  cum  bipfi  aequales  fine,  ctiam  iplotum  ic&orcs 
dimidij  I B D.K  B F aequales  crunt.lcclor igitur  I BD 
minorcftfeflore  K B L ; ergo  feftor  IBAmulto mi- 
nor fcftorc  KBL.  ergo  IB  c propior  axi  eft  quam 
B K,  ac  proinde  maior  quam  K K.  Quod  erat  demon- 
ftrandum. 

* PROPOSITIO  LX  XXIII. 

Sint  A BC  eliipfeos  axes  AB,C  D,  &.alia quxuis  diametrorumcon- 
i ugario  E F, G H,iungancurcjuc  E Hj  EG. 

Dico  lineam  E H qua;  axem  maiorem  fccat,  minorem  efTe  linca  E G, 
qua;  minorem  fecac.  • • 

Demonjlratio. 

EH,EG  diuidantur  bifariam  per  diametrosLM, 
LN.in  I,  Sc  K.  Quoniam  GH.  EF  funtconiu- 
gatan  ieflores  GLE.ELH  xquilcs  crunt,  aepro- 
• indc  e fegmenta  GNE.EMH  atqualia  funt.  Quaro 
LM.LN  bifecames fubten&s  EH.EG  , proportio- 
nalucr ffum  dimfx-Ergo  MI  ad  I L>  vcN K ad  K L: 
dccoponendoacpermutandovt  I.Mad  LN.fic  LI 
adLK.fcd  LM  g maior  cftquam  L N-crgoL  I ctiam 
maior  quam  L K.lam  veto  cumLN.LM  ctiam  1,  fine 
eoniugat? , &T  EG  fit ordinatim ex  conftr.  pofita  ad 
LN.crit  LM  parallel*  ad  EK.  ob  finiilcm  caufam 
LN,  El  parallel*  crunr  1 parallclogrammum  igicur 
eft  EI»  LK, adeoque  Li . KE,LK>  El.  xquantur. 
Cfim  ergo  LI  oftcnla  fit  maior  efle  quam  LK,  eric  &KE  major  quam  LK.  boesft 
quam  El.  Quare dupla cius  EG,  maior dupla  EH.  Quodetat  demonfttatuium. 


PROPOSITIO  LXXXIV. 

AXium  extrcmaconiungentcs  fimul  fumpex  maxim?  funr 
quae  quarumuis  diametrorum  coniugatarum  conuertunt  < 


omnium 

extrema. 


t)cman- 
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ELLIPSIS, 


Tkmon/lratio. 


Sint  axes  AB.CD  it  aiiaquxnisdiametrorumconio-  / f \J\a 

gatio  EF.  GH  : iunganturque  excrema  tarn  axium,  _ Y-—  Y \ 

quamaliarum  diamecrorum.dico  linear  C A,  AD ,DB>  V\Y/  f\  \ 

BC  Gmuliiimpcasmaiorcseftelineis  FG,GF,FH>HE  jy\  / ' \ 

Gmulfumptis.Qiloniam  C.K  ipfi  HK  acquaiiseft.EK  1/  \ / U j 

Veto  communis,  & EH  * refta  maior  quam  E G » eric  ^ yi \/ J 

angulus  EKH,  maiot angulo  EK  Gtigitur&r  angulus  i\  y\  /[  . 

EKH  maior  eftre&o  A K C.funt  autem 1 AKC.EKH  1'  / \ J t 

triangula sequalia, quarc  & EH  c eft  maior  qudm  AC:  \ y/  V / c 

eademmodooftenditur  AC  linea raaiot efle rc&l EG-  \ Y 

ergo  EG  minima  eft, & EH,  maxima  linearum  EH,  J 

AC, AD, EG.  igitur  ctlm  <i  EH,  EG  quadrata  Cmul  H \ \ / / 
furoptafintarqualiaquadracis  AC,  AD  Gmul  fumptis,  j- — ' 

eruncrEHiEGlinexiimuliumpcqminoreslineisAC,  1 

CD  fimul  iumpeis. eodem  modo oftenduntur line*  G F,  F H mihores  lineis C B, 
B D,  ergo,  &c.  Quod  eras  demonftrandu  m. 

PROPOSITIO  LX  XXV. 

IN  nulla  ellipfi  eftinuenire  diamecros  coniugatas  qux  fefe  ad  refto* 
fcccnr,  praitcraxes. 

Dtmonftratio. 

A 

Sint  axes,  A B maior,  CD  minor  & alia  queois  dia-  |\ 

merrotumconiugatio  EF.GH:  centrum autem  el-  /yvd  \ 

lipfisfitK.  diconeutrum  angulorum  EKG,GKF  re-  / \ \ 

Aumeffc : iungantorenimpunda  EG,  GF:  Quoniam  / \ 

EK.KGduabusreilis  FK,  KG  *q«ales  funt,& EG  / \ ✓Ml 

,f  minor  quim  F Gi  erit  angnlus  EKG  minor  g angulo  | J L 

GKF:  Quarecdm  corum  iurnrna  fit  duobus  re&is  9qua-  C| — ; — ~~p>  r T“n 

lis,neuterillorure&us  eft:  idem  dealijs  omnibus  often-  Ky'  \ / I 

ditur:  igfturinnullacllipfieftinoenire, Stc.  Quoderat  \ r I 

demonftrandum.  \ \ // 

PROPOSITIO  LXXXVI.  \ X 


V*f  «7|. 

huilt. 
c Em  tltm. 


c Strut. 


f I) 

gtMilt- 


8 

Sint  ABC cllipfis  axes  AC  , BD  6c alia quaruis diametroram  coniu 
gatio  EF,  GH : iundifque  pundis  AB  , BC  , red*  ducantur 


EH,  EG. 

Dico  angulutn  ABC qui circa 
minorem  axem  exiftit , maiorent 
efle  angulo  GEH,ac  proinde  maxi- 
mum cflTe  omnium  angulorum 
qui  contincntur  a lineis  extre- 
ma diametrorum  coniugatarum 
coniungentibus. 


Demon - 


xi  by  Google 


ELLIPSIS. 


aS8 


' totmon/?ratk>. 


tij.  built. 

b Ex  tU- 
tnenta. 

c Ex  til. 
mtntk. 


CVm  GH  Imca  minor  fit  axe  AC. 
producatur  vtrimque  ^qualitcr  in  K. 
L j£  L vt  LK,  fit  £qualis  axi  AC,  iun- 
ginturquepun&a  EK,EL,Sc  ex  Ede- 
mittatur  EM  normalis  ad  LKieritigi- 
tur  K E L tfiangulurn  maius  triangulo 
GEH  id  eft  triangulo  a A B C ; quarc 
ciim  imtqualium  trianguloru  bales  AC, 
LK  fint  zquales  , erit  EM  b altitudo 
trianguli  KEL,  maior  IB  altitudinc 
trianguli  ABC  : adcofjuc  * angulus 
KEL  maior  angulo  ABC  •'  angulus 
igitur  GEH  multo  minor  eft  angulo  ABC.  Quoderacdemonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXXVlI. 


Slot  ABCellipfeps  axes  AC.BDi  iunganturquc  illorum  extrema 
A B,B C,C  D, D A:  fit  autcm  8t  alia  quzcunquc diametrorum  con- 
iugatio  EF,  G H.quarum  extrema  quoquc  coniungantur. 

Dico  angulot  ABC,EGF,HFG,BCD  arithmetic*  efle  propor- 
tionales. 


485.  ku'mt. 


btmipflraiia. 

QVoniam  tatti  A C quim  EF  paral- 

lelogratnmum  eft, erunt  tam  ABC, 
BCD  angulijquim  EGFs  GFH  duo- 
bus  reflis  xqualcsiquare  4 c anguli  ABC* 
BCD,  fimul  furopti  sequantur  angulis 
EGF.GFH  fimul  fumptis  i eftautem 
angulus  ABC,  oftenlusa  maior  angulo 
EGF, igitur  & GFH  maioreft  angulo 
BCD  .'&quia.vtiamoftendi.anguli  B, Sc  C fimul  fumpti  atquantur  angulis  G, 
Sc  F,  fimul  fumptis  quo  exceftu  ABC  angulus  fuperat  angulum  EGF.eodem  ne- 
edle eft  vt  angulus  GFH  fuperet  angulum  BCD.  Qgoderatdemonftrandum, 


(orolUrmm. 

T Tine patet angulum  BCD  qui circa axem maiorS cxiftit, minimum efle omnium  . 
•L  Aaagu]0 ru m qnj  fiunt  a lineis  diametrorum  coniugatafum  extrema  coniungen- 
tibus.  - ■ 

PROPOSITIO  LX  XX  VIII. 

ELlipfim  ABCcuiusaxes  AG,  EG  contingat  in  B rc&a  cjuzdam 
DE  conucnicns cum  vtroqueaxcin  D & E:  cx centto vero G recta 
dcmitcatur  G F parallela  linex  O E. 

Dico  D B,  G F,  B E lincas  efle  incontinua  proportions. ' 


Demon* 
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**> 


Dtmonfirat'to. 

CEntro  Gjinrcruallo  A G circu- 
los  dclcnbacur  AHC:  Sc  cxD 
linea  dcmitratur  D K contingcns 
drculum  in  A occurrens  EG  axi 
cllipfcos  in  K>  du&aque  ex  H ii- 
nea  H L normal!  ad  axcm  quae 
per  Coroll. huius  tranGt  cciam 
per  B,  agatur  per  F normalis  alia 
FMN,  uinganrurquepundaNGi 
H G.  Quoniara  L H > M N lines 
xquidiftant  . erunt  anguli  LDB, 

MGF  xqualesrfunt  auccm  8c  an- 
guli BLDiFMG  rcdri  per  con- 
ltru&ione.igitur  8c  rciiquuS  I.BD, 
rcliquo  MFGxqualis  eft.  quare 
a nguli  DBH,  GFN  inter  fe  x- 
quantur.  Quia  autcm  triangula 
DLB,  GMF  GmtGonlia  , crit  vt 
LB  ad  M Fi Gc D B ad G Fi  fed  ex 
dcmonftratisin fcholio  quart* hums, lit  LB  ad  \lF,  fic  BM  ad  FN.  ergo  DB 
ad  G F.  *t  B H ad  F N.  quare  cum  anguli  DBH,  GFN  iam  oftenG  ftnt  xquales, 
afimilia  erunt  triangula  DBH,  GFN.  ergo  HD  eft  ad  BD',  hoc  eft  H K eft  ad  « 
B E,  vt  GN  ad  G F.  8c  permutando  vt  H K ad  G N , Gc  B E ad  G F.  Dcinde  cum 

ha  triangulo  DGK  angulus  ad  G reOus  Gt  Sc  GH  eit  centro  id  contaiftumdu- 
fia, normalis  ad  DK,beric  HK  ad  GH,  vt  G H ad  H D.  led  G N,  G H q quantur. k 
ergo.vt  KHad  GN.hoceft  Gcutanteoftendi.vt  BE  ad  GF,GcGNadDH.fed 
bb ftmilitudincm triangulorum vt  GNad  DH,  Gc  GFad  DB.  ergo,  vt  B E ad 
GF, Gc  GF  ad  DB.  Quoderatdcmonftrandum. 

PROPOSITIO  LX XXIX. 

Ilfdem  pofitis  fi  G F fit  proportionalis  media  inter  D B,  B B. 

Dico  pundum  F efle  ad  cllipfim. 

Demonflratid. 

ctpunftum  F non  eft  ad  cllipfim,  occurrac  ergo  cllipfis  ri£ta:  GF  In  P, fupra  vcl 
'-'infra  F.  Ergo  pcrprxccdcntcm  D B , GP  , BE  func  continue  proportionate; 
quod  Geri non  poteft  , ciim  DB,  GF,  BE  ponanturcontinuq.  Non  lgitur  aliud 
pundum  reda:  G F ad  cllip  fim  eft , quim  F.  .Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XC. 

^~^Ata  quauis  diametrorum  eoniugationc,  ellipfcos  axes  reperirei 


6. a 


bttntn- 
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(onflruElio  & demonftratid . 

CIntdatx  diametri  coniugacx  A B»  C D iecatt- 
^ccs  fc  bifariam  in  E;  a<fta^ucpcr  AlmcaF  G 
qu$  jtquidiflct  C D > fiat  vc  AE  ad  ED  , fie 
ED  ad  AH  : turn  EH  diuifa  bifariam  in  K, 
crigacurcx  Knorroalis  K.L  occurrens FGinL. 
dcin  ccntro  LmtcruaJlo  LE  circulus  dcfcriba- 
tur  EF  G,tranfibithic  per  H lecabicquc  FG li- 
neatn  in  pun&is  quibul'dam  F Sc  GDungancur 
demumpun&a  FF,  EG.  dico  lincasEF, EG 
fatisfaccrcpccicioni.  Quoniam  enim  rc<ftx  AE* 
E D,  A H iunt  ex  conftru&ione  in  concinua  ana-* 
Jogia,crit  quadraco  ED  xqualc  rc&angulum 
EAH,  hoc  eft  FAG  rc&angulum.  itaque  G A, 
DE.FA  rc£tx  in  concinua  ctiam  fane  analogia* 
acaproinde,  cricpun&um  D ad  cllipfim  cuius 
at9.b*ms.  | axes  fun  tin  lincisEF,E  G Jed  8c  Aineademeft 

ellipfi,  igitur  & B,  C pun&a,  in  eadem  crunt  cl- 
lipfi 

Porro termini axium  ita iniieniencur : dtnftis  AM,  AN  normalibus  ad  EG  li- 
ncam,  inueniatur  inter  EM, EG  media  EO,&  inter  EN»  EF  media  £R  .•  de* 
feribaturque  per  D,  A,C  pun&a  ellipsis ; quoniam  C D ipii  A B eft  coniugara, adco- 
que  ad  ipfam  ordinatim  pofica  & FG linca  xquidiftatipfi  CD,  eric  FG  tangens 
b 19.  hniit.  l cllipfim  A B C;  funt  atitcm  A M»  A N norraalcs  ad  lineas  in  qutbus  axes  fc&ionis 
jt  ‘Imim.  cxiftunc ; Sc  tarn  EM , E O > EG»  quam  EN  , E R » EF  continux , igitur  c cllipfis 
ABC  cranfitperpun£U  R O;  quare  R Sc  O termini  funt  axium,  quosoporcuic  cat* 
hibere. 

; s a .*  . » . , Scholton.  • * 

T)Ropofttttm  eft  hoc  problems  a Pappo,  Ub.%.CMathem.  Colled. prop.  l^.ac  veram  quidemeito* 
A conjlrucUonem  earn  nempequam  ex  iHo  ms  iam  attultmutffed  non  demonft  rat . Fredericton 
Commanding  defhonttrattonem  fupplere  con  at  us  eft , it  a Cert  be  ns: 

Producatur  AM  viqueadT  icavcTM  ipfi  M A,  fit  xqualis.* producatur  ee- 
iam  AN  vfque  ad  Y vt  YNfit  xqualis  NA  ; crunt  pun&a  T Y in  ellipfi,  cxijs 
qua:  demonft rata  funt  ab  Apollonio  inpropof.47.  Conic. fed  RS  paraJIcla  clt 

ipfi  AT,  eft  enim  angulus  in  fcmicirculo  red  us  , quare  & OP  ipfi  AY  parallels 
crir.  Quoniam  igitur  C D ad  AB  ordinatim  eft  applicata  qu$  per  A ipfi  D C pa- 
rallel ducicur,  videlicet  FG  fe&ioncra  inpun&o  A contiugct,  Sc  cum  F G fc&io- 
ncm comingcnsdiamctrooccurratin  G Sc  AM  ordinatim  applicccur,crit  per  $7* 
prim.Coni.Apollon.red^ngulum  GEM  aqualc quadraco  ex  E O vcl  EP. Eadem 
qudque  raejohe  cum  AN  ordinatim  applicetur  redangulum  FEN  quadraco  ex 
ER  vcl  E $ xqualc  eft -ergo  OP,  RS  ellipfisconiugati  axes  crunt. 

Hoc  Commanding  .quibns  re  Fie  oslendit  O P dr  R S coniugatos  axes  ejfe  elUpfts,qua  per 
fund  a A T Y incedit,  dr  a Unea  FG  inptmdo  tangitur:  verum  hoc  propofitum  non  fait. 
Nam  ad  inueniendum  etufmodi  coniugatos  axes  non  oput  erat  ad  deferibendum  circulum 
FE  G, facer  ^retlangalum  EAH  quadrato  ED  aquale  *<$•  fecore  EH  bifariam  in/L  ito- 
deqr  norm  ale  m excitare , qua  congrediens  cum  F G in  L , centrum  praberet  L circuit  F^E  G* 
fumpto  ft  qu  idem  in  linea  F G centro  quocumquey  (i per  E circulus  circumducatur , qui  fecet 
Uncam  F G .*  non  iamquidem  in  pundit  F & G fed  in  aliit  qua  ex  E red  a emit  ten  fur  an- 
gulum  rectum  con  tine  bunt , nonfeem  ac  E F dr  E G»  quare  ft  ab  A ad  hot  ipfas  poflremn 
duel  as  lineas^  nor  males  ducantur , quotes  erant  AM  dr  AN,  dupheentur^  vt  AT^A  Y, 
erunt  pundaqua  vices  pundorum  T dr  Y fubtbunt  in  ellipfi,  qua  per  A wcedity  tangiturf 
ab  F G in  A , axesq.  habet  in  normaUbus  iHis,qua  ex  E ad  communes  infediones  circuit  &■ 
Unco  F G inJinitodeSlinantur . ✓//  per  (plenum  e(l  hanc  etlipftn  ( quod fuerat  demonft  randu) 

per 
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per  pun  cl  a C dr  D minim}  tr unfire,  propter ea  quod  circuit  centrum  aliud  ab  L affumptum 
jitinec fit  quadratum  E D rcttangtilofub  K A,  dr  alia  Unea  quam  AH  content  um  aquale. 
Itaquevt  often  datur  OP(fR  S coniugatos  axes  ejje  elhpfis , qua  per  ter  min  os  dtametrorum 
c oniugatartim  A B,  cf  C I)  incedit , alia  ratio  ett  tneunda  > quam  in  demonftratione  rtojlra 
i.wi  propofutmus.  t 

Hxc  hatlcnusfuper  Commanding  demonftratione.  j 

Cat  erunt  ipfe  Pappi  text  ns  temporum  inturia  nefao  quid  infer  tunij  puffins  videtur , it  a enim 
babes : Facile  autem  eft  inucncis  quibufcumquc  coni  ugaciom  bus  diamerroru  elliplis, 
axcseiusorganicc  inuenirc.  quodquidem  hac  racionc  ficc.  fftuqt  verba  legittmumfen- 
fum  non  babent  ,cum  ea,  quam  adfert  conflruttto  non  organic  a fed  omntno  Geometric  a fit,vti 
earn  Ugentt  fat  is  patet : quare  pnto  omrfsum  verbttm  Geometric} , fiefy  legendum  : Facile 
autem  eft  inucncis  quibufcumquc  coniugacionibusdiamccrorum  elliplis  , axcscius 
organice  inuenirc.  quod  qiudem  Gcomccrice  hac  rarionc  Her  . Deinde  addita 
funtinipfa  conjlruttione  ilia  verba:  cun\lic  D E maior  quam  EA  : cum  enim  conflru - 
flto  vntuer falls fit , fine  D E minor  fine  maior,  ft  ue  ip  ft  E A aquatic  ponatur , vt  ex  noflra 
demonjlratione  colitgi potefl,  quod^  Pappumetiam  latere  nuUo  mode  potuiffe  cerium  eft,fru~ 
stra  ajfumitur  D E motor  ipsa  E A.  Mtrum  proinde  eft  hunc  errorem  Fredericnm  Common- 
dinum  non  aduer ttffe,pr after  tim  cum  iUo  affumpto  in  demon ft  rations  fua,  quam fupertns  dedtr^ 
mus,  vftsnonfuerit : fed  vniuerfalem  at  t alerts  demon ftrationem : vnde  cum  dr  ipfa  deft  dci 
monft  ratio, quam  quin  Pappus  addiderit , dubium  non  eft . fat  is  man  fell  um  eft  eorum  erroreid 
contigiftejn  quorum  man  us  venit  baepropofitio  (qua pen  e tota,vt  exiftimojnterciderat  :)qui 
earn  plane  urn  muttlam  dr  imperfect  am , ft  ultra  reftituere  conatifunt . 


PROPOSITIO  XCI. 

s axibus  in  ellipfi,  xqualcs diametros  coniugatas  exhibere. 

C tnfiruBn  demonflmtio. 

CInt  ABC  elliplis  axes  AC.  BD  : oporteat  autem 
4-Jcxlnbcrc  diamctrosconiugarasxqualesiiundlis  A B, 

AD;  diuidantur  red}*  AB.ACbifariamin  E & F;  Sc 
per  E & F ex  G centre  red} a:  ducantut  GH.GK.nc- 
currentcs  cilipfiin  H.K.  L,  Mpundiis.  dico  illas  latij- 
faccrr  propofitioni.Quoniam  enim  red}*  dux  E B.B  G, 
xqualcs  liinc  duabus  lincis  FD  , D G (funr  aueem  jc 
anguli,  aequalibus  iarcribus  contcnci  inter  le  xquales) 
erunt  etiam  anguii  ad  bafim,  E G B,  F GD  adeoque  id 
rchqui  A G E.  A GF  xquales.  Rurfum  cum angulus  -o 
AGB  fit  redtus  Sc  bails  AB  inE  diuifa  bifariam , (i 
centre  E interualio  E A deCcribaturcirculus,  tranfibit 
is  etiam  per  B.  adeoque  EA.  EG  linete  erunc  arqua- 
Jes. Quare  Sc  angulus  E A G.xqualis  angulo  F,  G A.hoc 
eft  AGF.  ergo  A B .KM  iinex  parallel* : eodem  ■ 
mode  oftenduntur  red}*  AD,  HL  parallel*  V vnde 
cum  diametri  HL,  KM  mutuas  parallelas  bifecent, 
erunt  comugacx.  quia  verd  angulus  HGAcftangulo 
AGKoftcnliis  squalis.eritquoqucH  Glineaxqualis  GK.yt  patet  ex  i8.huius.er- 
goHL.KM  diametti lunt coniugatx  & xquales.  exhibuimus  crao.&c.Quod erat 
taeiendum. 

PROPOSIT.IO  XCI  I. 

JN  vnaellipfi  duastanrumellreperirc  diametros  coniugatas  iquales. 


1 


Demon * 


1 


It)  l 


ELLIPSIS. 


Demonflratto. 

Sit  AB  C ellipfis  centrum  D Sc  in  ea  zquales  did- 
metri  coniugatz  E D >F  D : dico  alias  diametros  con- 
iugaras  &r  a-quales  in  ea  exhiberi  non  pofle:  fine  enim.fi 
pored  fieri, przrcr  ED.FD  diamerros,  aliz  zquales  Sc 
coniugatz  GDiHD:eritiginir>EDF  feffori  rqualis 
ieftor  GD  H.  Quod  fieri  non  pored  j nam  GB  > H I) 
diametri  cum  fine  zquales  neccfTe  ed  maiorcs  vclmido- 
resillas  efl'e  diametris  E D > F D,  adeoq.  ambas  fimul  ca- 
dere  fupra  vci  infra  diametros  ED.FD.  Igitur przeer 
E D.FD  diamecros  coiugatas  zquales,  nullas  alias  Zqua- 
les  in  ellipfi  ell  exh  ibere.Quod  erat  demondranduras 

PROPOS1TIO  X C 1 1 1. 


IN  ellipfi  zquales  diimetri  coniugatz  fimul  fumptz , maxima  funt 
omnium  diametrorum  coniugararum  fimul  fumpearum. 

Dcmanttratio % 


Cine  AB.CD  diametri coniugatz zquales,  fitautena 
^ Sc  alia ququis diametrorum  coniugatio  EF.  G Hidico 
diametros  AB.CD  fimul  iumptasmaioresefle  diame- 
tris EF.GH  fimul  fumptis:  cumcnim  feefnres  AKC( 
GKE  bfint inter lezqUalcSjncccfleed  vnam  coniuga- 
tarum  inzqualium  ( fit  EFJ.axi  viciniorem  efle  vtrauis 
zqualium  AB.CD.-  alteram Vcro  HG.  remotiorem. 
vnde  c ex  quatuor  diametris  EF  maxima.  Sc  Git 
minima ed.funtaucem  EF,  GH  * quadtaca  fimul fom- 
pta  zqualia  quadratic  A B.C  D fimul  iumptis;igitur  A B, 
C D linez  fimul  fumptz  maiores  c quoq.  iiim  lincis  E F» 
GH  fimulfumptis:  Quod  erat  demondrandum. 

PROPOSITIO  XCIVi 


Linear  quz  extrema  diametrorum  coniugatatum  zqualium  coniun- 
gunt,ab  axibus  bifariam  (ecantur. 


, Dcmonflratio. 

Clnt  A B,C  D diametri  coniugatq  zquales, iungantur- 
‘-'que illarum extrema  AD, AC, CB,  DB.  DicoiJlas 
ab axibus bifariam fecari , diuifa  eniro  AD  bifariam  in 
F,  agaturper  E centrum  PEG  n’ceurrens  CB  reft* 
in  G.  Quandoquidem  ergo  A B.C.  D ponantur  zquales, 
barum  dimidiar  A E,  D E,  etiam  lunt  zquales. zquanrur 
autem  ex  conft.  fimilitc’r  A F.  D F.  Itaquc  in  rriangulis 
AEF.DEFcumFEfitcommune.omnia  latcrafibi  in- 
uicemzquantur.ergoanguliad  F equates,  adeoque re- 
fin  Sc  anguli  quoaue  FEA.FED,  zquales.  Quarean- 
guli  etiam  GEC,  GEB  prioribus ad  verricem oppo- 
iitizquaneur.funr  veto laterarurfum  CE,E  B xquali* 
Sc  EG  communevrriquetriangulo  GEC  . GEB.  lgi- 

tut 
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tur  CC,BG  xquales, &c anguli ad  G xqualesadeo<juereSi.CumergoP Grc&as 
AD. C B>  ('qux peri^.huius (tint  parallel*)  bifariam  & ad angulos redos fccct,axis 
eft. fccantar  igiturab  axe  bifariam  rccl$  AD.  CB  extrema  coiliugacarum  xqua- 
Uumconne<ftcntes.Eodcmmodooftendemus  reljquas duaS  AC.  BD  abaxc  HI 
bifecari.  conftar  ergu  veritas  propofmonis; 

PROPOSITIO  XCV. 

SI  lines  qua:  extrema  coniugararum  connect  unt , abaxibusfccentur 
bifariam: 

DicodiamctrosillascfTc  inter  fe  .Equal*.  . 


Demonjlratio.  • 

pOnatureadem  figuraquxprius.finrque  AD.CB,  AC  line*,  extrema  coniuga. 

* tarum  connedentes  in  F G & K bifarum  5c  ad  reflos  diuifx  axibui  Hl.FG.di- 
coAB.CD,  diametroscomugatasell'e inter featquales:  cumcnimAD,  CBper 
19  huius  lint  parallel*  Sc  ex  hypothefi  ab  axe  in  F Sc  G bifecentur, anguli  ad  F.retfti 
funt, & latcra  duo  AF.FE  xquaba  lunt  lateribus  DF,  FE;  reliqua  igiturlacera 
Ali.ED  quoqueinter lexqualia.Gmiliter  oftendam  CE.EB  xqualcs.?ndcSc  tot? 
diametri  AB.CD  xquales. CiHodfuitdemonftrandam. 

CorolLtrimn. 

T_IInc  patet lineas, qnatiuxquallumconiugatarum  extrema coniungunt.nunqua 
x ■*  ab  axibus  au  t alia  quauts  diaolctro  bifariam  Sc  ad  retftos  iecari. 

PROPOSITIO  X C V I» 

LInearum  qu?  extrema  coniugatarum  quartimuis  coniungunt , ilia. 

maxima  elt  qux  coniugatas  xquales  conneftens,  axem  minorem  fc- 
cat;  minima,  qua:  maiorem.  . . 

‘Demonjlratio. 

Clnt  AC.  BD  axes  Ulipfcos  ABC; 

^conitlgatx  verb  aequales  F G . H I 
iunflaque  FH  tnaiori  axi  occnrrat  in 
K=  Sc  HG  minori  in  L.  dico  HG  li- 
ncam  maximain  effe  illarum  quae  cu- 
iufcunque  comugafioms  extrema  con- 
iungunt, & FH  minimarn.  Fiat  criim 
quxuis  alia  diamctrorum  coniugatio 
MR.NQ.  quarum  extrema  iunganc 
MN.NR,  quibuS  in  Q Sc  S biieftis 
ducantuf  per  centrum  XOP,  VST. 

Quoniamergo  FG, HI  funtconiuga- 
tat,  ieCiores  EFBH,  ■‘EHCG  aquan- 
tur.  Ergot  iegmenta  FBH,HCGi- 
qualialiint.  Quare.cum  axcsB  D.AC 
ctiam  bilceent  * feflas  FH , H G,  qux 
xquales  coniugatas  iungunt,erunt  axes 
ipli  >s  in  K Sc  L,  proportionaliterfefli; 

Ergo  * rciftanguluin  BK  D xquale  eft 

quadrato  LH.  fimiii  plane  diicurfu  oftendemus  rcftangulum  POX  xquari  qua- 
drato  N S.  Deinde quia  ffe&orcs  MEN.  FEH  xquanrur,  adeoqac  g fegmenta 

Oo  j M P N.g so.x.uw. 


a 4<.£mi«s, 
l»  <0  .Mu. 


i ft  Min. 
c7+.lwiin.' 
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M P N,  F B H,  funtque  ambx  FH.MN 
bifctftxin  K A:  O.  crunt  * D B , X P 
proporuonaliter  leda:  in  K & O ; led 
UB  axis  maior  eft  quam  X P.  Ergo  re* 
dtangulu  HKD,  hoc  eft,  veante  often- 
di,  quadrature  HL.  maius  eft  redan- 
go  lo  POX,  hoc  eft  quadrato  NS. 
Ergo  rc&a  HL  maior  reifta  NS.  fed 
HG  dupla  eft  ipfius  H L,  vc  anceoften- 
di,  A:  N R ex  conft.  ipfius  N S dupla 
eft.  ergo  H G maior  quam  N R : quia 
aucem  NRI>  maior  eft  quam  MNieric 
HG  etiam  maior  quam  MN.  Eodem 
modooftendemus  HG  maiorem  die 
quarumuis  aliarum  coniugacarum  ex* 
trema  comie&cmibus.  ergo  H G eft 
omnium  maxima,  quod  eratprimum.  . 

Quodautem  FH  fir  omnium  mini- 
ma, dilcurfu  plane  limili  demonftrabi-' 
mus.  (uinaturcmmquxuis  aliadiame- 
rrorum  coniugatio  M R,  N Q,  Ac  cade, 
quz  fiipra  eft  adhibita,  repetatur conftruftio.eodem  modo  oftendemus  quadracum 
tint  F K minus  efte  quadrato  M O , A:  tedam  F K minorem  rccla  M O ■ ac  proinde 
FH,  minorem  quam  MN.  eft  aucem  ‘ RN  maior  quam  MN.  ergoFH  etiam 
minor  eftquam  N R.  Atque  ica  demonftrabimus  F H minorem  elle  quarumuis  con- 
i uga  carum  extrema  connc&cntibus.  omnium  igit  ur  minima  eft.  Quod  crat  fecuado 
loco  oftendendum. 


PROPOSITIO  XCVII. 

c 

COniugataram  xqualium  extrema  coniungentcs  fimul  furnptx  mini* 
pi?  func  omnium  qu$  quafeunq,-  diametros  conjugates  coniungunr. 


B 


Demonjiratio. 

Sloe  in  ABCellipC  conlugacxzqualcsEF,  GH.pona- 
tur  autem  Be  alia  quxufe  diametrorum  coniugatio,  E F, 
GH.  dico  tineas  quz  extrema  coniugacarum  zqualium 
coniungunr,  ftmul  fumptas  minorcs  efte  lincis  quz  extre. 
maalcerius  comugationis  conneiftunt.fiint  enim  EG,GF 
quadraca  zqualia  quadratis  A B.BC.infuper  A:  EGli- 
nea conne&entium  minima  , A:  FG  maxima  per  prxcc- 
dentemtigitur  e EG.GF  linex  minorcs  funt  lincis  A B, 
BCieodem mndooftenduncur  EH,HF  linex  minorcs 
lincis  AD,  DC  : igitur linex , &c.  Quodfuic  demon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO  XCVIII. 


Sint  ABC  ellipfeos  axes  A C,  BD  ScEF  vna 
ex  diametris  coniugatis  xqualibus. 

Dico  quadraca  A K,  BK  fimul  fumpea  efle  dupla  quadraci  EK. 


Demon- 


EDL  IPffIS. 


DtmonflrMtio.  E- 

DVcatur  G H altera  diametrorum  coniugararum  se-  \ t 

qualium.Quoniam  A C,  B D qiiadrata»iimul  Cum-  f/  \,Q 

pta xqualiafunc quadrant  EF, GH firaul ium'pns.crunt  /\  A 

Scqnadrata  AK.BKfub  dimidijs  axibus , xqualia  qua-  / \ / \ 

dratis  EK, OK  fubdimidijs  diamerris  xqualibus  j funt  / \ / \ 

aurem  EKjGK  quadrata  inter  fe  xqualia,  igicur  qua-  \ / I 

Jrata  A K>  B K fimul  fumpta  dupla  funt  quadrati  E K.  ^ L — 1c 

Quod  erat  demonftrandum.  \ 

PROPOSITIO  X C I X.  \ / \ / 

Apollonius  l.y  Conte,  propj6. huiufinodi  habet  theorem*  : ft  ^ \ yp 

tUipfim  tangant  A E > C E>  conuenientes  inE,  dr  fumpto  in  / 

Jettionc  pun  £1 0 G ducatur  GHF  tun  gentium  vni  parallel*  2> 

G H F.  erit  reflangulum  GFH^  quadra  turn  B C,  vt  qua- 
dr  a turn  AE  ad  quadrat  um  C E. 

Veritm  non fimthtudo  tan  turn  rationum  fid  (f>atiorum  etiam  aqtuhtds  reperieturji  t*n~ 
gentes  * dumetrorum  coniugatarum  aquaUum  duel * fuerint. 

ELlipfeos  diametriconiugatxxqualcsfinc  A B , C D,  in  quarum  ter- 
minis  A,  Cjclliplim  tangant  dux  rcctqconueniences  in  E , fi  alccru- 
tri  ducantur  quotuis  parallel;  G H erunt  reftangula  G F H quadratis 
FC  xqualia. 

Demonftratio.  /y?V 

QVoniam  C'Bcft  diameter  coniugata  diatnetri  AB, 

crit  adfpiam  otdinatim  pofita : eraoranecnti  AE  a/'//  /"\c 


V-Ccrit  ad fpiam  otdinatim  pofita:  ergotangcnri  AE  /,/  / / 
parallcIacft.Eodcin modo  AKtangentiEC  parallels  / / ■ 
eft.  figura  igitur  K AECeft  parallclogrammuni.Qua-  / / V J 
re  cum  A K,  K.C  ex  hypotheii  fine  xqualcs,  etiam  A E,  / / / V 

C.E  irqtialcsluntiatquanturigitur  quadrata  A E,  EC.  c?  / / V 
Atqui  eft  vtquadratum  AE  ad  quadracum  EC,  ita  \ / / / 

re&angulutn  GFH  adquadratum  FC,  ergo  reftan-  A'  / * jL 
lum  GFH  quadraco  FC  atquale  eft.  Quod  erat  de-',  1/  7 

monftrandum.  <4  / 

Ecquoniam  TbeotemailludApollon/j  iam  habemus  '' 

in  manibus,  etiam  hocaddo  quodfimiliter  Apollonius  V\ 
non ' idetur  obferqafle ; nimitpm  ft  duiftis  tatlgencibus  \. 
AE,CE,iungantutpunSaeontafluum  A, C, reffan- 
gula  GF’ H, quadratis  KF  xqualia  cfle. 

Quoniam  FK,  AE  funt  parallels, 
triangula  A ECi  KFC  fimilia  (untiCr- 

govt  A E ad  ECi  lie  KF  ad  FCi"-  . 

go  »t  quadratum  A E ad  quadratum  • ^ 

RC,  fiequadratUm  KFadquadratum 
FC  fed  etiam  Vtquadratum  AC  *d  ,;’ul 
quadratum  EC  fic redangula GFH  ^A 
ad  quadratum  KFi  Ergo  quadratum  ,p 
KF  & reftanguiura  GFH  ad  qua-  I ^ 
diatura  EC,  eandem  babgnt  ratio-  . ,, 

nem;  xquanrur  igicur.  QuoderaVde-^  ! 
monftrandum.  \ 
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PROPOSITIO  C. 


Sint  A B,  B C diametri  coniugata:  iaatquales , 8c  cx  A recta  quauis 
ducatur  A D fecans  cllipfiih  in  D ; cui  cx  C parailcla  ducatur  G E 
iungantutqj  EB,  D B. 

Dico  E B,  D B diairtetros  cflc  coniugatas  8c  contra. 

1 Demonfiratio , 

pRimocadant  parallel*  ad  eandem  partem  ellipleos.Du* 
cancurre&x line*  EA,  DC.Quoniam  AD>ECUnex 
iibimutuo xquidiftant , crime “legmenta  £A>  DC  in- 
ter Tc  zqualia,  adeocjuc  t>  ABE.DBC  fedores  xqualcsa 
addttb  igicur  com  muni  ABD,  erunt  EBD,  ABC  ie- 
dorci  inter  le  zqualcs.  quare  ctini  vnius  iedoris  latera 
B A,B  C Gni  diametri  coniugat*,  ctum  altcrius  latcta  E B, 
B D iunr  eomugatx. 

Sccundo cidant  Ati.Cfe  parallel*  ad  pattes  ellipfis 
oppolitas : producaritiir  femidiatnetri  ABi  Dli  in  H 8C 
1,  lungamurque  punda  HI.Quoniam  AB.BCfunt  con- 
jugate crir  c icdor  ABC  quarra  pars  ellipicos,icd  A H dia, 
metro  d biiccat  clhpGm,  adcoque  poctio  ACH,  dimi- 
, dium  eft  ellipfcos.  Ergo  ABC  icdor  dimidiuselt  Temi. 
ellipfeos  ACH.  acproindexqualisfedori  C BH.  quia 
autem  1H  per  ij.huiuseft parallelaad  DA.  cuiexhy- 
potheGetiatn  CE  eft  parallela,  ertint  IH,  CE  inter  ft* 
parallel^,  ergo  Tegmenta  e C1>EH  adcoquc  8c  fedo. 
res  fC  B I,H  B E zquanturiaddko  igicur  eommuni  I B Ha 
ledor  1BE  xqualis  eft  fedoh  CB  H,  hoccft  , vt  jam 
ante  oftendi,  iedori  ABC.qOarccum/edor  ABCs  Gt 
quarra  pars  clhpicos.  Guedimidium  icmicllipicos,  ctiaiia 
fedor  1 B E crir  dimidium  TcmielIipfeos,Iioc  eft  portionis 
1ED,  quam  eilc  TcmiellipGm  pater  cx  Coroll.  45. hums. 
Ergofcdor  IBE  hoceftfedor  ABC  q^ualia  ettfedo- 
ri  EBD.  Quare  cum  AB,  BC  Tint  coniugat*.  emit* 
D B.  E B erunt  coniugat*. 

Sintiam  AB.CB.irem,  EB, DB  diametri  coniugata:  iunganturque  AD,EC- 
dico  AD,  EC  lineas  effe  parallels.  Sin  rcro;  ducatur  cx  A ipfi  EC  parallela  AD* 
iunganturque  FB:  critigitur  FB  diameter  coniugata  ipii  EB  per  iccundam  par- 
tem huius:fed  D B per  conftru&ioncm  coniugata  eft  diametro  E B,  ergo  eidem EB 
plurcs  diametri  font  coniugata:.  quod  fieri  non  poteft.igitur  AF  non*quidiftac*plt 
EC.  idem  oftenditur  dequauis  alia,  ergo  A D fola parailcla  eft  rettx  E C.  <<uod 
crat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  Cl. 

Sit  in  A DCellipfi  cuius  centrum  Bquzuisdiatnctrorumconiugatio 
AB,  BC:  iunftiiquc  punitis  AC,  iccet  AC  lineam  in  E diameter 
quscunqoe  B D,  cui  coniugata  ducatur  BF,  dudtaque  lineaFD  fccct 
AB  diametrumvtcunque  in  G. 

Dico  AC,  FD  lincas.vti  8c  B D,  AB  in  E & G proportionality  efle 
diuifas. 
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Demonfiratio. 

QVoniam  taro  AB,  BC  diamcrri  quam  DB  , FB 
coniugacar  funt , fc&orct  ABC,  * FBD  xqualcs 
crunt : ablaco  igicuc  communi  A B D,  squalcs  manenc 
DBC  > ABF  JcCtorcs.  vndc  BD>  I’AB  lines, item 
AC»FD  in  E & G proportionaliter  func  diuifx. 


I 


PROPOSITIO  Cl  I. 
HcTc'ni  pofitis: 

Dicoiunftas  AD,FCa:quidiftarc. 


a Cm/.  4 S. 
hum$. 
b 61  httim 


Demonfiratio. 

II  1 ; f I * f '*  a?  , . ^ 

■pErpraccdcntcm TciSorcs  DBC,  ABF  oftenfi  fqnt  arqualcs ; fegmema igitur  c Jo 
* L)C.  ‘ AFquoqueintcrfeiEquantur:  ergo  A D,  FC  a lmcat  xquidiftatjc.  Quod  a niw; 


crat  dcmonflrandum. 

PROPOSITIO  C 1 1 I. 

SEcct  ABC  cllipfim  quaruis  diametrorum 
coniugatio  A E,  C D:(it  autem  & alia  diame- 
trorum coniugatio,  FE,  GE  qu^  iundas  A D, 

A C lecct  in  H & I: 

i Dico  die  vt  AH  ad  HC,  fie  DI  ad  I A. 

Demonfiratio. 

DVeatur  FG  qug  AE  fecetin  K.  vt  A H adFIC, 
lie  FK  ad  KG:  ledve  FKad  KG.  fie  Dl'cftad 
A^.  igitur  vt  AH  ad  HC  fie  D I ad  A I.  Quodci 
deinonfirandum. 

PROPOSITIO’  CIV. 

^*Eccc  ABC  ellipfim  dia- 
O meter  quarcunque  BD  : 
fit  autem  & E F G,  ellipfis  fi- 
milis  & atqualis ellipfi  ABC: 
quam  fecet  qu.vuis  alia  dia- 
meter F H : dcin  B D , F H 
diametris  proportionaliter 
diuifis  in  I & K,  aganturper 
I 8e  K,ordinatim  linear  AC, 

EGxquarum  extremitaribus 
ducantur  femidianietri  AL, 

CL.EM.GM. 

Dico  ALC,  EMG  triangulaeflearqualia. 

P p 


C 131.  hu- 

im. 


Demon- 
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Demonjlratio. 

T"\tamctro  BD  coniugara  dil- 
■^catur  N O,  Sc  FH  diametro 
PQ^:  iuuganturquc  ND,  PH. 
Quoniamdiametri  B D,  FH  tam 
in  I K quam  L M proportionali- 
ccr  iiinc  diuilar.crit  vc  rcdangulum 
BID  adrctftangulum  BLD  lie 
F K H.  re&angulum  ad  redlangu- 
lum  FMH : q u are  vtquadratum 
AI  ad  quadratum  NL  lie  qua- 
dratum EK  ad  quadratum  PM: 
& vt  A I tinea  ad  lineam  NLfic 
EK  ad  PM:  fed  ctidm  eft  per  conftru&loridm  vt  IL  ad  BL,  ideft  LD>  lie  KM 
ad  FM  ideft  MH;  igitur  vt  triangulum  NLD  ad  triangulum  AIL  , lie  PMH 
triangulumad  triangulum  EKM  ( quia  ex  ijfdeihillorum  ratio  componitur.)  dz  per- 
mutando  vt  NLD  triangulum  ad  triangulum  P M H.fic  AIL  triangulum  ad  trian- 
gulum EKM.  fed  NLD.FMH  triangulafunt  aJqualia,  igitur  A IL,  EK  Mtnan- 
gula,  adeoque  tota  A C L>  E GM  ^quantur.  Qjiod  crat  demonftrandum, 

PROPOStTlO  C V. 

SEcencABCellipfim  dux  diarnecrommconiilgationes  AB,CD,EF, 
G H,  & oranes quatuor  diamecri  proportionaliter  Tint  diuilx  in  1,  K, 
M,  L pun<ftis,perquxordinacimducanrurlinex  NO,  PQ,RS,TV. 

Dico quadrata  NO,  PQ  fimul  fumpta  arquari  quadratis  RS,TV 
fimul  fumptis. 


’Ifemon/l  ratio. 


QVoniam  tam  AB,  EF.qudtn  CD, MG  proportiona- 
liter funt  diuifir.erit  vt  A B quadratum  adreftangM- 
\h  lum  AIB  > fie  EF  quadratum  ad  reflangulum  ELF, 
Sc  quadratum  CD  adre&angulum  C KD  , & H Gqua- 
o dratum  ad  rc&angulum  H M G.  Ex  ijfdcm  entra  rationi- 
f bus  fingulatquadratortim  ad  re&angula  proportioneS  cS- 
ponuntur.  Igitur  vt  AB,  CD  quadrata  fimul  fumpta  ad 
reflangula  AIB.CKD  fimul  fumpta,  fie  quadrata  EF, 
GH  fimul fumpta, funt ad  rcclangula  ELF,  HMG  fi- 
mul fumpta  : & permutando  vt  A B,CD  quadrata  ad  qua- 
drata EF.GH.fic  AIB.CKD  rcclangula  , funt  ad  re- 
udw  v QangulaELF,  HMG.  hoc  eft  a quadrata  PK,  NI  ad 

U f quadrata  SL,TM:fed  AB.CD  quadratis  fimul  fumpta 

b 77.h™..  batqualia  funt  quadrata  EF.GH  fimul  fumpta;igitur  & quadratis  NI,  PK  a:qua- 
lia kin  t quadrata  S L.TMtergo  NO,  PQ. quadrata  fimul  fumpta  arqualia  funt 
quadratis  S R,T  V.Qmad  crat  demonftrandum. 
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SEccc  ABC  ellipfimququisdiamecrorumconiugatio  CD,  EF,  qui- 
bus  proportionalicer  diuifis  in  O & P : ducatur  vna  ex  diametris 
coniugatis  acqualibus  AS  qugdiuidacur  in  N , vt  CD  ell  diuifa  in  O. 
per  NOP  reds  ducantur  ordinacim  GH,  IK,  L M. 

Dico  IK,LM  quadrata  flmul  fumpu  efle  duplaquadrati  GH. 

Demonftratio. 


r\Vcarur  altera coniugatarum  aequalium  QR , quJ  fimiliter  diuisi  in  Z,  vt  S A 
A-^eft  in  N.  Sc  CD,EF,  inO&P,  per  pun&um  Z ponatur  ordinarim  VT.quia 
igitur  QJR,  AS  fun: xquales& fimiliter  fcAf,  reftangulum  QZ  R atquaturre- 
itangulo  ANS.  fed  rc&angula  QZR,  A N S »iquantur quadratis  GN,TZ.er-J™;)^.' 
goquadrata  GN,T  Z adcoque  it  quadrata  GH,TV  xqualiafunt.  fed  quadrata  i»». 

ML,  IK  b zquancur  quadratis  V T , G H.  ergo  quadrata  M L>  IKdupIafunt  qua- 
drat! G H.  Qjaod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  evil. 


SEcent  ABC  ellipfim  duxdiametrorum  coniugationes  AB,  CD, 
EF,  G H : brque  AB  maxima&  EF  magnitudine (ecunda. 
Dicoracionem  A B ad  E F minorem  efle racione  G Had  CD. 


T)emonjlrat0. 

QVonfam  AB,  CD  quadrata  fimulfumpta  atqualia 
funt  quadratis  EF.GH  fimul  fumptis  : non  eft  vt 
AB  ad  EF,  fie  GH  ad  CD,  nam  tunc  quadrata  A B> 
CD  maxim;  & minima:  maiota  client  quadratis  EF, 
G H.  fiat  igitur  Vt  ABad  E F,  licGH  ad  Cl:  erunt- 
qne  AB, C I quadrata maiora  quadratis  EF, GH, hoc 
eft  quadratis  A B,  C D.  quare  C I linea  eft  maior  redd 
CD,  Sc  ratio  GH  ad  CD,  id  eft  ex  conftr.  ratio  AB 
ad  EF  minor  eft  racione  G Had  CD.  Qjjod  erst  de- 
monftrandum. 
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s 

A 

V 

N data  cllipfi diamccroscxhibcre  coniugatasin  dataracione. 

ConfiruSlio  iy  dcmonjlrauo. 

Cine  ABC  ellipfisaxes  AB.CD:  centrum  E:  ratio 
^vero data  thaions ad  minus  F ad  G,  quam  non  ma- 
iorem  cfleoportetrationc  axium  AE,KC.  G ratio  da- 
ta xqualis  eft  axium  rationiircs  pate::  fi  minor,  fuman. 
tur  HI, IK  linear  , reciis  AE,  EC  xqualcs.ponan- 
tur^uead angulum  re&um  H I K:  dudtaque  H K , fir 
diuifa bifariam in  L,  centroLmterualloLHcirculus 
deferibacur  HIK  qui  traniibit  pcrpun&a  I Sc  K,  in 
fegmentodcin  HI  Kinclinentur»du* linear  HlKha- 
bentes  datam  rationem  F ad  G.Quoniam  igiturHM 
eft  ad  HK  vtF  ad  G,  clique  ratio  F ad  G > minoc 
rationeaxium,  hoceftexconftr.  ratione  HI  ad  IK, 
pater  punflum  M cadereincerl  ie  H,  adcoque  re- 
ftam  HM  minoremquim  HI,  hoc  eft  quam  EA,  re- 
Sam  verb  M K maiorem quam  IK  hoceftquamEC. 
ccntro igiturEinteruallo  HM,  deferiptus  circulusle- 
catelliplim  inpunftoaliquo  N inter  A Sr  C.ducatur 
igitur diameter  NE,  eiq;  coniugata  EO-  dico  NE, 
OE  diametrosfatisfacete  petitioni.Quoniamquadta- 
ta  NE,  OE  bfimrxqualiaquadratis  AEiEChoceft 
HI, I K hoc  eft  quadratic  HM,M  K :ftt  aueem  fir  N E 
1 iineaxqualis cedia:  HM.  critic  OE  linea  xqualis  li- 

neat  MK.  igitur  v:  HM  ad  MK,  ideft  vt  Fad  G,fie 
NE  ad  OE.  exhibuimusergo  >4cc.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  Cl  X. 

SEcet  A C D ellipfimquaruisdiam-trorum  coniugatio  AB,BC.  af- 
fumproquein  peripheriapundlo  quouis  D inter  A Sc  C,  agatur  per 
D contingens  fc  F , qua;  cum  A B , B C lineis  concurrat  in  E Sc  F , cui 
per  centrum  parallela  ducatur  B G. 

Dico  D F,  B G,  D E linear effe  in  continua  analogia. 

~Demonflra.no. 

QVoniam  ex  hypothefi  DF,  BG  Cunt  parallel*, 
triangula  DFH,BEG>»:  c*  dementis  pater, 
cruntiimilia, aeproinde  DFeftadBG,  vt  DH  ad 
H G:  hoc  eft  vt  trianguium  D H B ad  triangulii  BH  G. 
Deindc,quoniarnBG  per  centrum  eft  tangenti  DF 
parallela,  liquet  camconiugatam  eife  diamctcum  ipfi 
D B:  Cunt  verb  ex  hypothefi  etiam  AB,  BFconiuga. 
tx.Ergo 'feblores BDC  G>  B ADC , adcoque  a Sr 
triangula  BDG,  BAC  *quantur  : Quotum  bafts 
DG>  AC,cum  'proportionalitcrGntdiuilajinH  Sc  I, 
vt  DH  fit  ad  HG,  ficut  Cl  eft  ad  1 A , conftac  ex 
dementis  triangula  BHD,BIC  fir  BHG.BIA  cl- 
fcxqnalia.  ergo  cum  prills  oftcndcrimDFdTe  ad  B G 

vt 
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vttriangulum  BHD  adtriangulum  BHG.  eritquoqueDF  ad  BG,  vtttiangu- 
ium  B IC  ad  triangulura  BI  A.  Vlcerius ciim  triangulum  B HG firad  triangulum 
B H D,vc  GH  ad  HD.  hoc  eft1  »t  A1  ad  I C.  hoc  eft  vc  K1  ad  IB  (cum  enn 
CB  ftrcomugacaipli  AB  , & AK,  ex  conftrudione  tangens , patet  AK,  CB  effe 
parallclas)  hoc  eft  vttriangulum  AIK  ad  triangulum  AIB  : erit  componendo 
triangulum  BDGad  triangulum  B H D,  vttriangulum  A KBadtriangulum AIB; 
A’pcrmutando  triangulum.  BD  G adtriangulum  A KB,  vt  triangulum  B HD.  lioc 
eft  licur  ante  oftendi , Vr triangulum  B 1 C ad  triangulum  AIB.  led  triangulum 
A KB  eft  b triangulum  EDB,  ergo  triangulum  BDG  eft  ad  triangulum  E DB,  tji.bmm. 
hoceft.quoniam  ED.  B G funt  parallel* , BG  eft  ad  ED,  vttriangulum  BICad 
triangulum  A IB,  hoc  eft  ficut  oftendi  (upra , vt  DF  adBG.  iuntignurin  ratioac 
eontmua  D F,  B C,  E D.  Quod  trat  demonftrandum. 

PROPOS1TIO  CX. 

Sint  AB,  BC  diamecri  qu.-ecunque  coniugat*,aflumptoq;  in  peri* 
pheria,inter  A & Cpuntlo  quouis  D,agaturpctD  contingent, 
occurrens  AB.BCdiamctris  in  E & F,  mndtaqueACoccurratdiame- 
tro  DB  in  G. 

Dico  redtam  DF  ad  DE  , rationem  habere  duplicatam,  eiusquam 
habet  CG  ad  G A. 


Demmflratio. 

DVcatur  ex  B linea  BH  parallela  ipfi  EF,  Sc  ex  D 
refta  DH  occurrens  FB  linea:  in  I.  erunr  igitur 
per  przeedenrem , continui*  FD,B  H,  E D.  adeoque  ra- 
rio  FD  ad  ED,duplicata  rationis  FD  ad  BH,  id  eft 
D1  ad  lH.quia  DF,BH  per  conftruSionem  aequidi- 
ftant:  rurlum  cum  H B refla  atquidiftet  tangenti  DF, 
erunr  D B , B H diametri  coniugacz;  funt  autem  ex  con- 
ftru  Aione  ctiam  AB,  BC  coniugatse  i igitur  <vtDI  ad 
IH.fic  CG  ad  GA.quare&  ratio  FD  ad  DE,  dupli- 
cata  eft  rationis  C G ad  GA.  Quod  erat  demonftran- 
dum. 

PROPOSITIO  CXI. 


(nt  AB,BC  diamettl  conjugate  8f  per  A8e  C tangentes  ducantur 
DE,  FG.  fit  autem  ecaliaquaruisdiametrorumconiugatioH  l,KL, 
qu*  produ&aoccurrattangentibui  DE, FG  in  E , F, D,  &G. 

Dico  lineas  D E,  F G in  A.  Sc  C proportion  a li- 
ter efle  diuifas,  nimirum  ertc  £ A ad  A D,  vt  G C 
adCF. 

Demonfiratio. 

DVcantur  linear  HK»K  I qujtreSas  AB, B C fecent 
in  M & N.  Ratio  EA  ad  AD  i duplicatacftracio- 
nis  KM  ad  MH»  & GC  ad  C F.  duplicata  eft  ratio- 
nis IN  ad  NK.  Atqui  ratio  KM  ad  MH  zqualis  eft 
* racioni  IN  ad  N K.  ergo rationes  EAadAD.ScGC 
odCFacqualium  rationum  duplicate  funt  zqualcs.pro- 
po^tionaliter  ergo  fecta; funt  D E» G F in  pun&is  C,A. 

Quod  etat  demonftrandum, 
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CorolUrium. 


QVod  fiperK  duc.itur tcrtia tangent, conuanicns cum  B A.BCconiugaris  in  Q 
A:  Pidico  fore  OK  ad  KP.vtEA  ad  AD.quoddu&arcfta  ACeodcm  modo 
quo  vfi  fumus  dcmonftrabitur. 

Itaque  tres  rangcntcs  D E>  OP , F G fimilicer  funr  diuifx  ficvt  E A fit  ad  AD, 
ficur  OK  ad  KP.&GC  ad  CF. 

PROPOSITIO  CXI  I. 

Slntdux  diametrorum coniugationes  A B,  B C , F G , D E,  aganturque 
per  A Sc  C cangenccj  H I,  K L,  qux  F G,  D E diamctris  occurranc  in 
H,  I,  K,  L punftis. 

Dico  efle  vt  B C ad  B A fic  H I ad  K L. 

Demonjlratto. 

QVoaiam  redla  B C xquidiftat  redlj 
H I, Sc  KL  lmca  ipfi  AB  , crunt 
tam  HA,  BC,  AI  quam  K C , A B, 
C L lincx  in  continua  analogia.  cum 
ergo  Ct  vc  H A ad  A I , prima  ad  tcr- 
tiam,fic»  KC  ad  CL, prima  ad  ter- 
tiatntcritetiam  HA  ad  BC,  prima  ad 
fecundamvt  KC  eft  adAB,  primaad 
fecundam  : quart  permutaudo  eft  HA 
ad  KC.'vt  BC  ad  AB  , cum  igitur 
ante  oftenderim  H A efle  ad  Al,  vc 
KC  ad  CL  , adeoque  inuertendo, 
componendo,  ac  pcrmutando  fic  vc 
HAadKC.fic  HI, ad  KL  , eric  vt 
B C ad  B A,  ica  H I ad  KL. 

QorolLurmm. 

W 

EOdem  modo  oftendimr,  G per  F agatur  tangeniqux  cum  A B,  B C conuenlac  in 
P & Q efle  vc  BC  ad  BD,  fic  HI  ad  PQ. 

PROPOSITIO  CXIII. 

Sin t dux  diametrorum  coiugationes  A C,  B Da 
E F,  E G s a&ilque  per  F & G taagcntibus  qux 
diimetris  A C,B  D occurrant  in  M.  duca- 
turre&a  FG  fccans  BE  diamctrum  in  K. 

K DicoLK,KE,K I lineas cffc  continuas. 

! Demonjlratto . 

\Voniam  FE,vtpote  coniugata  ipfi  EG, xquidiftat 
Ctangenti  LG , eric  LK  ad  KE  , vc  GK  ad  KF. 
fimiliccrquoniamEGiVCpote coniugata  ipfi  EF, paral- 
lel fit  tangent!  F I,  eft  vt  GK  ad  KF,  fic  KEadKI: 
igitur  vc  LK  ad  KE.ficKEcftad  KI.,Quoderatderaonftrandum. 

PRO- 
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PROPOSITIO  CXIV. 

Ilfdem  poficis: 

Dico  I HE,  LME  trtanguIaefTeacqualia. 

Demonflratio. 

DVcacur  refta  ABquiFElincam  feccc  inN:  Jc  cx  E reAx  ducanrur  EO>EP» 
normales  ad  lincis  'H  I»LM.  QuoniamLMlincaa*quidiftatipfiFE  (eftenim 
1M  tangcns,  & FE  coniugaca  ipfi  E G»)  cricanguloFE  GarqualisangulusEGP. 
codem  modo  crit  angulus  OFE  sequalis  angtilo  FEG-  quarcanguli  OFE,EGP 
funtintcr  (cxquales:  funt  aucem  E P G,  EOF  anguli  redi  ; igicurcriangula  E G P, 

EFO  fimiiia.quare  vt  EG  ad  EF,  fic  EP  ad  EO .fed  eft  a vc  E G ad  EF,  lie  HI*  *»o«  *»- 
adLM.  igitur  vt  EP  ad  OE»ficrcciprocc  HI  ad  LM.  ergo  IHE,LHM  trian-wl#' 
gulafunracqualia.  Quod  crac demon ftrandum. 

PROPOSITIO  £ X V. 

Tlfdcm  pofitis 


igulum  E G M,  triangulo  E F I , & E G L rriangu- 


IJtdcm  politis  trian^ 

lum,  triangulo  EFH  xquale  eft. 

Demonflratio. 

EStenimbvt  HE  ad  FI, lie  LGad  GM,  Sccomponendovc  HI  ad  FI,  (IcLM  t>: 
ad  CM."  fedcllvc  HI  ad  FI,  fic  HIE  Triangulum  ad  criangulum  FIE.Srvt 
LM  ad  GM,  fic  ELM  criangulum  ad  Triangulum  EGMs  igiturvtHIE  {fian- 
gulumad  trianguJum  FIE, fic  ELM  Triangulum  eft  ad  Triangulum  EGM,  Scpcr- 
mucando  vc  HIE  criangulum  ad  criangulum  ELM,  fic  FIE  criangulum  eft  ad 
criangulum  EGM.  quare  FIE  , EGM  Triangula  func  xqualia.  codcm  modo 
oftcnduncur  rcliqua  E G L.  H F E xqualia. 

PROPOSITIO  C X V I. 

SI  ellipfifil  AD  Cduarfccentdiamctroruconiugationcs  A B,  B C,E  B, 
BD:aganturquepcr  A,E,C.  contingcntcsFG,H  I,KL  quq  diametris 
quidcraEB.B  D occurratin  G,K,F,L.  ^jmecris  vero  AB,BC,inH  &I. 
Dico  triangula  F G B,H  B I,  KLB  efle  inter fezquaiia. 

Demonflratio. 

^TAm  triangulumBIEcffiquacur  Triangula  /L  \ - *: 

^BKC  , hoc  eft  per  115.  huiuscriangu-  VI  — — ~f 

lo  BFA  -•&  criangulum  BHE,  d xquacur  a / a 


5*>4  • ELLIPSIS.  G x 

produ&is  occurrena  in  E&  Fitjeindcex  cpotro  B ducatur  B G,  ipfiEF- 
atquidiftans,  fitque  G B media'"nncr  £ 6,  OF. 

Dicopunftum  G ellc  in  pcripheria  ellipleos, cuius  diamecri  conjuga- 
te A B,  B C,  & tangcns  E D. 


cDemonJiratio. 

■pXcenqojtdcomaclum  ducatur  . B D,  & quia  G B elc' 
•t-'hyptHlicfi  eft  par.t|lq],L(angcnti  E D , eric  GB  ordi- 
natim  pofita  ad  B D,  & quidem  ad  centrum,  vnde  B D, 
GB  liintdiamctri  conijgatx.iungantur  deinde  AHC 
Sr  DO,  ex  C ducatur  £ K.  parallcla  ipfi  AB  , oc- 
currens flD  procratEein  K : qua:  fe&ionem  in  C 
contingit .,  crirqucvfAH  ad  Ht,  ita  BH  adHK: 
ledvt  AH  ad  HC> ita  eft  A B H rnangulum adcrian- 
gulum  HBC>  Si  V?  BH, ad  HK»  ita  ell  rriahgulum 
H B C.  ad  triangulum  H C K.-  ergo  vt  triangulum  A B H 
ad ipfum  HBC  ita  eft  triangulum  HBC  ad  triangu-  , 
lum  H C K ergo  componcitdo,  ac  permutando trian- 
gulum ABC)  ad  triangulum  BCK  eft  vt  triangulum 
BH  C ad  triangulum  H C K>  id  eft  vt  iamollenlum,  vt 
triangulum  A B H ad  triangulum  H B C > id  eft  vt  lines 
' AH  ad  lineant  HC:  fedsqualia  funttriangula  ,BC  K.BDF.crgocciamcrmrian- 
gultim  ABC  ad  triangulum  BDF,  vt  AH  ad  HC.  Vltctius  quomam  DF,  GB 
tiamxn*.  lunaparlllelz, crit triangulum b GDB,  ad  DBF  triangulum^  vt  GB,  ad  DF: 
led,  quoniam  ex  hypothefi  ED,  GB,  DF  funt  continus  , ratio  GB  ad  DF, 
eft  dimididtarationisED  ad DF.Ergo ratio  trianguli  GD  B adtriangulumDBIq 
dimidiata eft'rationis  EH  ad  DF.  Atqui‘  ratio  AH  ad  HC,  hoceft  vtoftenfum 
liipra,  ratio  trianguli  ABC  ad  triangulum  DBF,  dimidiata quoque  eft  rationir 
ED  ad  DF.  crgotriangulum  GDB  eft adtriangulu  DBF.vtttiangulu  ABCad 
idem  triangulum  DBF.  atquantut igitur triangula  G D B, A BC.crgo  St parallelo- 
grammum  contcntum  femidiamctns,vt  fttpra  oftendi,  coniugatis,GB,B  D in  angu- 
lo  GBD  xquatur  parallelogrammo  conccnto  Tub  lemidiametris  coniugatis  AB, 
BC-  Ergo  dpunflum  G eft  adclliplim.  Quod  erat  demonftrandum. 

propoAtio  cxviii. 


a jo.hmm.  ’ 


Cl99.hu. 


•Jl.bkimt. 


Sint  rurfum  bins  diametri  conjugate  BA,BC.  Etfumptoinperime- 
troellipfis  pumfto  D inter  A,  ac  C,  tangat  ellipfim  EF  in  t>,  oc- 
, cuttens  diametrisin  E & F.  Deinde  ex  cemro  B ducatur  ad  perime- 
trum  B G parallela  tangenti. 

Dico  E D,  G B,  D F cfle  in  contiriua  analogia. 

Dcmonftratio. 

SI  non  fit  aliqua  LB  minorvcl  maior  quint  GB  media  inter  ED,  DF.  Ergo 
per prxeedentem pun&um  L eftad  elliplim.  quodficri  nonpoteft.cum  exhy- 
potheli  punftum  Gad  ellipfim  exiftat. Nulla  igitur  ptxter  GB  media  eftinterED. 
D F.  ergo  E D,  G B>  D F funt  continue  proportionates.  Quod  erat  demonftrandum. 


PRO- 
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PROPOSITIO  CX1X. 


3°S 


Sint  in  ellipfl  diamecriconiueatq  AB.BC  iungaturtj  AC  cui  paral- 
lela  fiat  linea  D E tangcns  cllipfin  in  F,  & occurrens  diametris  coniu- 
gatis  protradlis  in  D & E. 

Dico  triangulum  EDB  trianguli  CAB  duplum  clTe. 

Demonflratio.  /s 

EX  centro  B perta&um  F ducamr  diameter  BHF, 
cuioccurrat  in  K rcfla  CK  cllipfim  tangcns  inC, 
deinde exca&u  F ponatur  ordinatim  FIG.  Quoniam 
A C paralleia  eft  ex  hypothcfi  tangcnti  D E , crir  * ad 
diamctrum  BF  ordinatim  poiita.  ergo  KB,FB,  HB 
blunt  continux  proport  ionaies.  ergo  c eft  vt  KB  adFB, 

Cc  KF  ad  FH-  led  KB  eft  ad  FB  , & triangulum 
KCB  ad  triangulum  F C B.  hoc  eft  , quia 11  criangulat 
KCB.EFB  xquantur  , vt  triangulum  EFB  ad  idem 
triangulum  CFB,  hoc  eft  vt  EB  ad  C B.  Igitur  vt  EB 
ad  C B,  lie  KF  ad  FH.  Deinde  quia  ex  conftr.  KC 
tangit,&  FG  eft  poiita  ordinatim  ad  BC,  reftx  EB, 

CB>GB  (unt continux.  Ergo  vt  EB  ad  CB,  lie  EC 
ad  CG-  fedetiameft  vtiamoftendi  , iicutEB  ad  CB 
ita  KF  ad  FH.  Ergovt  KF  ad  FH,  lie  ECadCG. 

Erg'ovt ttiangulum  KCF  ad  triangulum  FCH,  lie  triangulum  EFC  ad  trian- 
gulum CFG-  Atquicuinrora  KCB.EFB,. xqualialint,  ablato communi  FBC 
rciiqua  KCF, EFC  arqualia funt.  Ergo  Sr  RCH.CFG  arquaiia  lunt;ablato igi. 
tur communi  F1C  , xqualia  remanent  FIH,  CIG,  quibus  ft  commune  addis 
B HI  G.FGB  xquabicur  CHB.  lam  vero  quia  AC  ordinatim  poiita  eft.  vtlupra 
oftendi.ad  B F , bilcita  eft  AC  in  H , adcoquc  Sr  triangulum  CA  Bduplum  eft 
trianguli  CHB,  8c  DE  paralleia  ad  ACeiiam  bilccacur  in  F:  eft  vero  FG.vt- 
potedufla  ordinatim  ad  C B,  paralleia  ad  CB.diametrum  coniugataipli  CB.  ergo 
8c  BE  bifecaturin  G.  proindeque  EF  B duplum  eft  GFB.  AtquiCHB.FGB 
oftcnialiint  zqualia.  Ergo  8c  eorumdupla  C AB  , EFB  xqualialunr.  led  ttiangu- 
lum DEB  duplum  efttrianguli  EFB,  eft  enim  DE  bifeiba  in  F.  Ergo  triangulum 
DEB  duplum  quoque  eft  trianguli  CAB.  Qpiodcratdemonftraudutn. 


a i j htitty 


b ji  .huiut. 


d 7 oJinuu- 


Q_q  E L- 
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LIPSEOS 

PARS  QVARTA 

Seciionu  polos,  ©*  lineam  dpuntfoin  axe  da  to  ad peripheriam, 
breutfimam  defignat. 

Artem  banc  , qua  de  pohs  eft  , aggreffurt  , paucis  prsmittemus  ea 
quaadinuentionempolorumab  oApollonio  biro  tertio  propofitione  41. 
isr  45. demonilratafunt ; (y  quidem  hoc  nccejfanum  ejfie  duxi;  turn  quod 
ad  tUorurn  intelbgentiam  qua  aApoUenius  in  rem  banc  contubt,  nec  om- 
nium captui  it  a patent , plurtmum  conducant,tum  quod  ad  rem  noftram  plane  iudicem 
necejfaria.  tApollomus  igitur  Tit  in  axe  elbpfios polos  exhtbeat,  hac  Vtitur  conftrutho  - 
ne propofittone  qyi?  6.  Quarts,  inquit,  parti  figurz  xquale  rettangulum 
comparctur  ex  vtraque  parte  : id eft,jeShonis  axis  A C ita  ficeturm  dacha 
punclts  G & H , Tjt  tam  A G C quam  C H A reilangulum  aquale  (it  quart  a 
part!  figure:  quo  poftto  Tjlterius  ojlendit  G (sr  H polos  efie  ficlionis  : quos  pun  Ha 
Tiocatex  comparattonefoila;  Tiidebcet  ex  comparatione  reclangularum  fub  fegmen- 
tis  axeos,  cum  quarta parte  ftgura.  Figuram  porro  hie  vocat  Apollonius  reilangulum 
quod  fit  fub  latere  reilo  axeos  mdtoris  & < pfi  axe:  atque  1 Hud  cum  quarta  fui  parte  ad 
■vfits firuireteximios;  'videlicet  inuentioncm  polorum  (fic.fingularipra  rebquis  reclan- 
gulis  appellatione  figuram  appellant t antiquities:  hunts  autem  quarts  parts  aquale  eft 
quadratum ftmiaxcos  minor  is : quod  P ergaus  bb.  tertio , propofi  4 1 . pr  aclare  demon - 
flrauit,&  nos  T/erlo  'vnofic  oftendnmu. 

Lemma. 

PEr  vn  Jccimam  huius.figurx  fiucrc&angulo  fub  axe  maiore  Sc  iaterc  illius  re&o 
xquale  eft  quadratum  axeos  minoris;  led  quadrati  minoris  axis  quarta  pars  eft 
quadratum  dimidij  axis  minoris;  igitur  quadratum  dimidij  axeos  minoris  acquale  eft 
quartz  parti  figurx.  vnde  edm  voce  ilia  in  hac  parte  vear,  quarta  pars  figurx,  intci- 
ligi  volo  quadratum  femiaxeos  minoris, 

Occurrent  in  hac  parte  propofitionet  aliquot  eadem  cum  illit  quae  Apollonius  deficit  , dc- 
tnonilrauit : quod  eo  confiliofeci,  ne  quid  in  hac  materia  ftudioful  tell  or  dtfidcraret. 

PRO  POSIT  IO  CXX. 

Sint  A B C ellipsis  axes  A C,  B D,  a&aque  per  B tangente  E F : cen- 
tres BD  interuallo  DA  circulus  deferibatur  AEFC,  qui  tan- 
gent! occurrat  in  E & F.  dcin  cx  E & F,  normales  demittantur  EG, 
FH  ad  axem  AC. 

DicotamAGC  quam  AH  C rcdangulum  xquale  efle  quartz  parti 
figurz. 


Demon- 
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ellipsis. 


Demonjlrario. 

QVoniamram  EBiinca  xquidiflat 
ce<ft*  A D quam  F.G‘ ipfi  BO. 
crunt  EG.  BD  line*  xquaies  : ell 
autem  AGC  rciftangulum  xqualc 
quadrato  EG.quodrccla  EG  duifta 
fit  ad  diamjetrunv  circuit 


norml-  J \-y  1 CJLJc 

liS;  igitur  Sc  quadrato  BDxqualeeft  •' * — q ' d H 

rciftangulum  AGC.  codem  modo 

eft  FH  quadrato  , hoc  eft  quadrato  BD  idquale  rciftangulum  AHC.  fed  BE 
quadratumcftxqualcquartx  parti  figurz,  igitur  ram  AGC  quam  AHC  reSiaa. 
gulum  eft  aiqualc  quart; parti  figurz. Quod crat  demonftrandum. 

. ! . 

i .1  i:.  ‘ Corollariur/i:  , ’ 

T ~f  Incpatct  AG. HC  lineas cfle xquaies  Be  GH  bifariam effe diuifam  in  D. 


Tlfdcm  pofitis  ducancurreft*  BG,  B H. 

J.  Died  B G,  B H lineas  fumptas  axi  A C efle  arqualcs. 

Demonjlratio.  ' 

QVoniamxqualcsfunt  6 A G.H  C.quadratum  A GxquaturreAanguloex  A G 

Sc  HC  Itcruiq  quia  xquaies  f'unt  GD.DH,  xquabirur  rciftangulum  A G D b c„,j. 
bis  fumptum  rciftangulo  AGH.  Qua  re  cum c quadratum  AD  zquale  fit  quadra*  no  *«!«». 
tis  DG.AG  6:  rciftangulo  AGD  Bis, idem quadratum  AD  xquabirur  quadratoc 
DC  Sc  rcftangulo  ex  AG  » HC  vna  cum  rcftangulo  AGH.  Acqul  reftangula 
AGsHC.Sc  A G H.a xquantur rcftangulo  AGC.  Ergo  quadratum  AD  xqualc 
eft  quadrato  D G vna  cum  rcftangulo  AGCihoccft  quadratis  DG.G  E,  hoc  eft*1  ’•/’«*•* 
cuadratjs  D G,  D B.  fed  ijfdcm  xquatur  quadratum  GB,  fquanrur  igitur  quadrata 
AD.  GB,  aeproindereftz  AD.GB  xquaies  fun t.  Eodem  modo  demonftrabitur 
rcftasCD.  HB  aqualcs  cfle.  Amb;  igicur  GB , B H fimul  fumptx  aXi  font  xqua- 
lcs.  Quod  crat  demonftrandum. 

CtroDarium.  , 

TTTncfequiturtfi  ABC  cllipfis axejfuerint  AC,  BD,  & ex  B vertice  minoris 
AJaxisrerftxdimicratiror  BG.BH.acqualesJineis  AD.DC.fecantes  axem  A C 
in  G Sc  H.  Quod  tarn  AGC  quara  AHC  reftangulum,  xqualc  fit  quart*  parti 
figurz,  adcoc[ucG  Sc  H fcftiobjs  ppli  funt. 


nVtn 
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,0*.  ELLIPSIS. 

Dico  redangulum  fupcr  AF,  CG  lincis  squari  rcdangulo  fuper 
BHID. 

r - , va  Demon/} ratio. 


pRoducacur  FG  linca  do- 
* ncccum  axe  Conueniatin 
' L.Quoniam  DH,  DA,DL 

lincx,  fuhtin  contfnua  ratio- 
\ ne,  eritvt  LD  ad  AD,  hoc 
• i J.i  '-  ^ eft  ad  DC  fic  LA  ad  AH, 

if— j f , d: c Si  inuertcndo  componcndo 

■ /r,  vtGL  ad  DL,  fieHLad 

A L,  led  eft  vt  C L ad  D L, 
ficCGad  DI.&-»t  HLad  AL.ficHB  ad  AF,  igiiur  vc  CG  ad  D I,  Cc  HB 
ad  F A : adeoquc  redangulum  fupcr  A F ,C G lincis  xquale  rcdangulo  BH,  ID. 
Quod  ecat  dcmonftrandum, 

• Corollartum.  . ! 


HInc  fequitur  redangulum  A F,C  GvelH  B,ID  .xquale  efte  quart; parti figu- 
rx:  ducaturenim  BK  parallela  axi  AC  : erit  redangulum  DK,  Dlxqualc 
quadraro  E Diigitur  Sc  AF,C  G redangulum  eft  xqualc  quadrato  E D hoccft  quar- 
ts parti  figure. 

PROPOSITI  O C XXIII. 

; ii .«?■ , - • ■ ■ • *’  ’ 1 

ELlipfim  ABC  cuius  axis  AC.contingantin  A &C,  Stalioquouis 
pundoB,  lines  A D,C  F,D  F : & DF  quidem  conueniat  cumAD,- 
CF  lincis  in  D & F.  diuidacur  autetn  linca  A C in  G & H , vt  A G C, 
A H C rcdangula  lint  xqualia  quartz  parti  figur;.  ducan turq;  line;  D G, 
G F,DH,H  F: 

Dicoahgulos  D G F,  D H F cde  redos j & li  lint  redu  dico  D F.lineam 
tangcrcellipfim.  , j.«;)  •../•.  ••> 

Demonftratio. 

- .-'li — D Edangulum  DACF  !>  eft  xquale 

‘ jl,  ^ quart;  parti  figure  , hoc  eft  rc. 

V dangulo  AGC.Ergo  vt  AGad  AD, 

ficFCadCG,  funt  autem  anguii 
. 1A  7 \g  D A G,  FC  G rediiigitur  D AG,F C G 

" G ......  /^  v triangula  c finulta  : Sc  angulus  ADG 

J-  ' ' xqualisangulo  CGF,  eft  autem  an- 

gulus ADG,  vnacumanguloAGD 
atqualis  vni  redo.cthn  DAG  angulut 
in triangulo  A D G fit redus : igitur  Jcangulus  CGF,  vnd  cuniangulo  AGD  *ni 
redo  funt  xauales.  ergo,  reliquus  DGF  eftredus.  eodemmodo  oftenditur  angu- 
lus D HFredus. Quod erat dcmonftrandum.  - .... 

PROPQStTIO  exxiv.  :vj 

TTLlipfim  ABC  cuius  axis  AC  contingant  in' A,  C,  B,  pundis  linez 
JC/A  D,CE, DE:&  DE  quidem  occurrat  redis  AD:  CE  in  D ScE: 
fiant  autem  quartz  parti  figurj  , xqualia  tedangula  AF  C,  A G C,  Iccc- 
turque  E D bifariamin  H: 

’ • ; * Dico 


hc~.ll. 

Ui.  km**-  ? 


PROPOSI.TIO  C X X V. 

ELlipfim  ABC  cuius  axis  AC  contingant  in  A,C,B,  line*  AD, 
C E,  D E : & D E q uidem  con  ucniac  cum  A D , C E lineis  in  D 8£  E. 
(iancautcm  AFC.AG  C rc&angulazquaita  quartz  parti figur*:  duftif- 
quc  lineis  FE,G  Dqu*  feinterfcccntinH.cx  punfto  H ad  conta&um 
b,  ducaturrefta  H B.  .it,.-/'  > 

Dico  H B normalcm  efle  ad  tangentem  D E 

Dmonffratio.  \ ; i”''*' 

r\VcfturreA5  IFD.CE..  Ariguli  w ' 

*^DFE.ECD  refti  cram.  fam 
fupcr HD,HE  Jincis  vi  diametris  t r < f\ 

circuli  defcribantur  DBH'.EBH.  / 

Quoniam  DH, HE  lineznoQ  fiinc  . , . / . 

imSirettum, pater  DBH.E^Hcir-  -ilj 

culas  fe inuicc  fccsre  in  pUut96 »li- 

3<»9;R.  iunaii  igltur  pun**!HB.  *1 W 
ucantur  recta:  D B,  E B:  crunt  an- 
guli  DBH.EBH  refti  , adeoque  .iJx-.jXf/V 
D B,EB  lineein  dircaum,&  HB  ‘ ^ 

linea  normalis  rcctz  DE.funtau- 
teravtanteoftendi  DFE  , EGD 
snguftrefliiigirar  DE  bKner'drt  tangenj.  Quarc  refta  BH  eft  normalis  ad  ED 
tangentem.  Ciuoderat  demonstrandum. 

PRQEDSlTiO  CXXVI. 

Ea  il!  ! .!■  ' 

Adem  manencc  figura'rducanuuFB,  B G. 
r Dico  angulos  D B F; E B G ad concingcntem  clfc  zquales. 

T.S  ,0  i'- a . ■?  H a « ’ A >Sojnc  rn  lifiiina  ■ J*  ;i>ne:» 

Qq  i Dtmon- 
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a uj.&ai' 
itu. 
b Ibid. 


.XI  * 


' ».H  4 


Demonflratio. 

QVoniam  anguli  DFH,  EGH 
■refiifunt,  traniibunt  per F & 
G.circuli  D F H,EG  H : tranfir  aa- 
tem  vrerque  cciam'per  B:  quia  ban- 
guli  E B H,  D B H lunt  refti : igitur 
tam  anguli  DBF  , DHF  quim 
EBG>  EHG  arrguli  font  inter  fe 
aquales:fcdangulus  DH  F atqual/s 
eftangulo  EH  G :ergo  & DBFa:- 
quatur  angulo  E B G.Quod  crat  dcr 
monftrandum. 

• SchoUon. 

Ci'en  pnnlium  B in  pcripherit  af- 
fumptum , fit  qucdcunque  fequrtur 
tinern  t/nnei  ex  F inperipheriem  eUipfis 
duliootrefiellendoa  in  G.£$are  & pun - 
lit F G polifen  foci  a nonnullu  vocon- 
tnr  ■■  cjuo  ob  \ yfpollcmo  punlio  ex  com- 
piratiene  folio  dituntur.porr'o  hoc  in  el- 
lipticu  mtrabiles  hobent  proprietotetin- 
ter  rclicjudt  pUcult  fir  quartern  hie  ad- 
inngere.  ' 

Sint  A,  Ci  foci  tBpfeoi,quorum  di - 
fientio  por fit  inter rioUo  oculorum,pono- 
tur£  in- A ecuhesfinifler  ,t£-  dexter  in 
C.  Dice  tilum  per  Jot  um  (pecnlum  oppo- 
rereocnlo  dextro,  in  c polite : tfirvicifpm  eculum  ilex  tram  ift  C.  per  totum fieculum  videri 
ob  oculefinifiro  in  A.  dcmonliraiio  potet : fpecies  enim  obielii  A,  pertottrm  ficculum  dijfufie. 
reflelinntnr in  C,&  frecies obielii  Cpertotnm  drffnfit  r e fleli unt term  A.  quoreobieliumA 
per  totum  opporebit (jreculum,  carlo  C,  vtttjrebtclhrm  C.  carlo  A.  hrncfecjuitur  quod  mini- 
mum & vifibUe  pofttum  in  C , maximum  opporebit  oculo  in  A pofito  - quia  opporebit  per 
totomjpeculifuperficiemdiffufum.  " " ‘f 1 1 V' j * 

PROPOSITIO  C X X V II.  ;; 

ELlipGm  ABC,  cuiusaxis  AC  & poli  D£  contingant  in  pundif 
A, C, Bred?  A F7 C G,  FG,-&:  EG  quidem  conueniat  cum  AF, 
C G lineis  in  F 8c  G.  crigaturexE,  linca  EH  normalis  ad  tangcrtrem 
FG.ionganturq;  punda  AH,  CH. 

Dkoangulum  AHCredumcflc. 

1.  Dmton/iratio. 

ti  o •!  ■ 

rxvais  lldeiSFE,  E G defcri. 

: **^4>antur  foper  F E , EG  tfia- 
mecriscirculi  FH E,HGC; ac 
tifaciilus  quidem  FH  E»cum  an- 
guli  E H F>E  A F lint  refti, tran- 
1 lilwt^icr  pun&a*drcu- 


<I5T  b: 


k skt-r-  nihn  nil bt/oUr.  VU.  HQQ;  cum  D fi E% 

• ECG  anguli  quoque  recti  fine 

tranGbit  per  H,  C erunt  iginir  tam  anguli  A H F,  A E F quara  F.  H C , E G C,  an- 

gul* 
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gtilixquales:  fed  angulus  CCE  perdemonftratain  tat.  huius  xqualis  eft  angulp 
FEA,  igiturjc  angulo  CHE  xquarurangulus  AHF;  additoergo  communi  an- 
gulo  A H D , crit  angulo  F H E re&o  xqualis  angulus  A H C,  quare  & ipfe  reftus 
eft.  Quod  crat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CXXVIII. 

ELlipfirii  ABC  cuius  axis  ACcontingant  in  A,C,B,  linear  AD, 
C E,  D E, ac  D E quidern  occurrat  A D,  C E lineis  in  D & E : fine 
autempoli  F,G,  centrum  H dudaqueex  F reda  FB  ad  pundumcon- 
tadus  ducatur  ex  H linca  H 1 parallcla  reda:  F B occurrens  E D line* 
in  l. 

Dico  HI  lineam  xqualem linear  HC,  &fi  HI  occurrens  ED  redx, 
fit  xqualis  H C.  dico  H 1 lineam  xquidiftarc  F B. 

Demonjlratio. 

K 


Oat  BI  xqualis  I K : iunganturijue  BO.GK,  Srreftzducantur  ABIC: Quo-. 

niam  IB.l  K funt  xquales,erit  BI  ad  IK,  vt  FH  ad  HG : adeoque  BF.KG 
line?  parallel* , & angulus  B KG  xqualis  angulo  D BF,  hoc  eft  * IBG  : quare* 
B G, GK  linez  arquales:  func  aucetn  tc  duo  reliqua  latera  BRIG  zqualia 
duobuslateribus  KI.IG-  Angulus  ergo  B I G>  xqualis  angulo  K I G-  adcoquc  G I 
linea  normalis  tangenti  DE,& angulus  AIC  reftus.  quare  circulus  ccnrro  H in- 
teruallo  H C dcicriptus  tranfibit  per  I,  critique  H I linea  zqualis  linex  H C.  Quod 
eratprimum. 

Rcliquis  manenribus ,fit  iam  HI  linca  quz  occurrat  cangenti  ED  in  I , zqualis 
line*  HC.  Dico  HI  rcdamxquidiftarelincq  BFifin  verdi  ducaturexH  linca 
H L>  parallcla  rciftz  FB  occurrens  ED  rangenti  in  Lseritigicur  HLIineaxqua- 
hs  line*  H C,  hoc  eft  H 1.  quare  circulus  centra  H interuallo  H C deferiptus  tran- 
filir  per  Ifc  L punfta.  Quod  impoIGbile : igitur  H L non  eft  parallcla  iplt  F B : nec 
quxuis alia : prqter  HI  lineam.  Quod erat  demonftrand um. 

PROPOSITIO  CXXIX. 

Sit  ABCellipfeos  axis  AC,  poli  aurem 
D,  E ex  D & E redx  infledanturDB, 

EB  conuenientcs  in  pundo  quodam  peri- 
phery B. 

Dico  D B , E B lineas  fimul  fumptas  x- 
quati  axi  A C. 


‘Vernon- 


Illliwvf. 
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‘ Dcmonjlratio . 

Sit  F centrum  cllipfcos ; a&aquc  per  Btangen- 
te  B G : ducatur  reefta  F G parallel*  line*  D B 
fecaiis  EB  lincamin  H.Quomam  BD,FG  lineq 
funt  parallels,  erit  angulus  FGB  aiqualis  angulo 
DBI  hoc  eft  * EB  G,  adeoque  H B, H G hnc* 
jtquales : rutfum  cum  fit  vt  I)  E ad  F E,  fic  B E ad 
HE.fitque  DE  dupla  FE.  erit  Sc  EB.  dupla  rcSz  BH  id  eft  HG  : fed  ctiam 
BD  dupla  eft  FH  .cum  fit  »t  D E ad  FH.fic D B ad  FH.  igitur  EB.  BD  line* 
fimul  fiunpt*  duplz  funt  reiftz  F G hoc  eft  F C quarc  Sc  sequales  axi  A C.  Quod 
crat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CXXX. 

* | * Riangulorum  ifoperimetrorum  maximum  eft  iforcclium. 

Dcmonjlratio. 

'T'vEfcnbatur  ellipfis  quzeunque  ABC 
■^cuiusaxes  AC.FB  poli  D,  E>  iun- 
ganturf)ue  pun&a  DB,  BE  : turn  fuper 
ED  bafi  triangula  conftituantur  qufcun- 
que  DGE  , quorum  vertices  G fine  in 
peripheria-Quoniam ram  DB.BE  line* 
quam  DG.GE  fimul  fumpt*  fontzqua- 
lesaxi  AC:  patet  D B E,  D G E triangula  efle  ifoperimetra ; dicoautem  illorum 
efie  maximum  triangulum  DBE:  agatur  enim  per  B cangens:  qu*  cum  in  vno 
tamumpunflo  B ellipfi occurrat  Sc  refiqua  fui parte tota cadat  extra, patet  DGE 
triangula  quz terminantur in  cllipfi  minorem  habere  altitudinem  triangulo  DBE. 
adeoque  illo  efie  minora.- eft  autem  DBE  triangulum  ilbfceles , quia  DF  • FB 
laterazqualiafuntlateribus  EF,  FB  & anguli  illis  contemirefti ; igitur  triangu- 
lorum  iibperimctrorum  maximum  eft  ilbfceles.  Quoderat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CXXXI. 

OPorteatcfocisellipfcos  DE  duas  inclinare  ad  idem  punebum  pc- 
rimetriquxdatam  contincant  rationem  H ad  K. 

Debet  autem  data  ratio  maior  cfle  rationc  A D ad  DC,  minor  veto 
rationc  A E ad  E C. 

C onflruBio  tS>  dcmonjlratio. 

CEceturaxis  AC  in  G,  lecundura  da- 
“^tam  rationem  H ad  K . qu$  cum  po- 
nacur maior ratione  AD  ad  DC.  Sc  mi- 
nor rationc  A E ad  E C,  manifeftum  eft 
A G lineam  maiorem  efie  recta  A D : mi- 
norem verb  AE  . aeproinde  punftum  G 
cadere  inter  polos  D>  E.  crigatur  igitur  ex 
Dad  pcripheriamlinca  DB  tequalis reiftx  AG.  Iunganrurque  punfta  BE.  died 
fa  if!  um  efie  quod  peticur.  cum  enim  reSzdux  D B,  BE  fimul  fumprz  fintzquaies 
axi  AC.  fit  autem  per  conflru&ionem  DB  linca  arquafis  linear  AG.  erit  BE  re- 
liqua  zqualis  rcliqu?  GC:  igitur  DB  eft  ad  BE.vt  AG  ad  GC.  id  eft  vtH  ad 
K.  Inclinauimus igitur,  See.  Quod  erat faciendum. 

PRO. 
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PROPOSITIQ  CXXXU 


m 


T^Llipfim  ABC  coming*  t in  B tine*  BDconuanienicum  axe 
Ijre  CA.inD.  ex  B autem  contaftu,  normalis  ad  contingencerh  po- 
n*(ur  B E , occuircns  axi  in  E. 

Djco  EB  lincsmbrcuiflimamelTeillarumtyj*  c*  E puniSo  adpcri- 
phtrum  cibpfcos  ilucipoilum. 

Dmmfi  ratio. 

B mteruallo  F.B  circulus  ckforiti*- 
^~Jvu  F1SG  oceurrens  axi  in  F & G-  cen- 
trum elliptco*  lit  H.  Qu.oni.im  Q B clliplim 
conciDgcns  cu  axetnaiori  conuenit  inU.K  an- 
gulus  Ul'E  reclus  eft  , BE  line*  non  cranfic 
P«  K centrum  dllptror  ••  fi  enim  E centrum 
(ft,  ttfla  £ B, normaliter  ad  contingcnrcm  po- 
fttaaxHcncconiaganitaai  A C,  (cum  aqui. 
dittanies  omnes  contingent!  UB  a bif'ariara  X 
adreilo-' dtuideret.)  adcoque  DB  xquidiftiret 
axi  AC  < non  igitur  E centrum  eft  cllipleos, 

' nec  EB  diameter  : quia  veto  1)0  cum  axe 
conuenit  ad  patter  A.  H B linear  minor  cl)  le- 
nudiametro  ,libi  parallel*  i adcoque  4 i minor 
ell  femiaxe  UC.lt  mulrd  minor  rccU  KC.qua- 
rc  circulus radio  EB  deferiptus , occurrir  axi  in 
G inrra  ellipfim,pundumigicurG>  fupra  Cell. 

Rur/uni  cum  H C id  eft  A H.maior  fitolltn- 
fa  quam  EB  id  eft  EG.  ablato communi  EH, 
manct  AE  maiorquam  HG, pofitaamem El 

zquali  EH,  refta  F l aquatur  HG. igitur  AE  quoquemaioe  eft  Fit  ablato  er- 

go  ex  F E Sc  A E.  communi  [ E , manec  I A maior  quam  I F : vnde  Sc  F punflum 
cadic  intra  clliplim  infra  A.  vlterim  ponarur  per  F,  contingent  FR>cui  aaquijiltcc 
PQJNM.erit  igitur  vt  MB  quadratum  ad  quadratum  BK  fie  'QMO  rcCtangu- 
lumad  quadratum  1<  Ki  led  vt  M B quadratum  ad  quadratum  BK  -Mic  PMN  rc- 
Gangulum  ad  retftangulum  a K 3;  igiturvt  Q.MO  re&angulura  ad  quadratum 
FK  lie  PMN  rcHangulum  eft  ad  redlanguliim  a K<3 : &r  permutando,  muerten- 
dow  FK  quadratum  ad  reflangulum  «K/3,(ic  QMO,  rcclangulum  eft  ad  re- 
dangulum  PMN: ertlutcm  PK  quadratum  mains  reftangulo  ='»K/3  , igitur  Sc  s(fiamA 
QMO  teflangulum  maiuseft  rmaangulo  PMN  ••  irerum  QMO  reftanguhim 
to*  cum  quadrato  ZO  asquale  eft  quadrato  ZM.St  1> MN  reOangultim  vna  cum 
quadraro  ZN,  eidem quadrato  ZM  atqualecftt  xquale igitur  ell  rcclangulum 
QMO  dtTnicumquanrato  Z O , rcftangulo  PMN  , vna  cum  quadrato  ZN  i i 
quibus  (i  inatqualia  auferantur  reQangula  QMO  , PMN  , inxqualia  remanent 
quadrate  ZO  , ZN:  tc  quia  Q_M O reAanguIuin  mams  eft  rcclangulo  P M N. 
quadratum  ZO  minus  eft  quadrato  ZN:  & ZQ.  minus  quadrato  PZ;punda  igi- 
tur O & Qintra clliplim  luntifimiliteroftendentur  pundta  X T , & qusruis  alia 
pertmetri  circuit  FB  GcfleintraellipCn-!  circulus tgitut  F B G totusintra clliplim 
cadit:  vndccumrciltq  omnes  ex  E ccutro  circuli  ad  clliplis  periphenam  dufiq  prms 
drculo  occurrant  quam  cllip/i  : adcoque  leini  Jianictns  eiufdcm  maiorcs  lint:  igi- 
tur E R , qua: in  B punfio  communi  ellipli  Stcircuio  reriumaiur  omnium  illaruip 
fcreuiflimacftqu*  ex  E punfto  adelliphs  peripheriam  doci  poflimr.  Quod  erat 
demonftrandum. 

R r PRO- 
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PRO  POSITIO  CXXXIII. 

Pun&o  (H)  in  axe  tilipfeos  alEgrtato  lineam  ad  perimetrum  bre- 
uiflimamduccre. 


Conftrulho  f<!  demonfiratu. 

^ Clnt  D>  Sc  E foci  elfipfcos. 

! \ N.  ^Axcm  A C fcca  in  p.ica  vt 

/ / \ \ \ AFfit  ad  FC.  lieuc  DHeft 

/ / \ 'x'..  \ adHE.  Turn  ex  poload  pe- 

. I / P \ ’ 1-  ritnttrum  aptetur  DBarqua. 

Af  IT  M S J lis  ipfi  AF.iungamurcjiHB. 

V J Dico  H B tile  breuidirrtam. 

\ / Ducattir  enim  e*  polo  B 

Nw  adBredhBB.  «t  LMtan- 

gens  cllipfim  in  B.DB,  BE 

% xquantur  axi.  fed  DB  at> 
qualis  eft  AF.  ergo  BE  *. 
qualis  eft  FC.  Ergo  DB  eft  ad  BE>  vt  AF  ad  FC,  hoc  eft  cxconftr.  vt  DH  ad 
HE.  ergo  anguli  DBH.EBH  fcquadtur, atquanturb  adeem  Sc  anguli adcontio- 
gemetn  D totiigitut  anguli  HBL.HBM  acqualcs lunt;nor(rulisigitur 

eftHB  ad  tangcntem,  ergopcrpricedentem  breuiilima  omnium  qua;  ex  pun&o 
H ad  perimetrum  ducipouunt,  Factum  igitur  eft  quod  petebatlir. 

Si  punflum  F inddat  in  polum  D,aut  inter  A.  Jc  Di  tunc  brcuitCma  ex  dato 
punifto  H ad  perimetrum  eric  pars  axis  t vt  patet  conftruftionem  ac  demonftratio- 
nem  priorem  confide  rami. 

PROPOSITIO  CXXXIV. 

IN  data  dlipii  circulum  deferibere  maximum  eorum  qui  ellipfim  in 
termino  axis  conringunt  Sc  ab  ellipfi  comprchenduntui . 


C adeoque  p unftum  F cadet  vltra  polum  D verfus  Er 

ft  igitur  ex  polo.D  ad  perimetrum  apteme  D B 
zqualis  GAj  iungaturque  G B,  pater  cj  priced.  GB  fore  minlmam  omnium  qua: 
ex  G ad  perimetrum  ducuntur.  Qnare  GA  maior  eft  quarn  GB,  circuits 
ergo  eencro  G per  A deferiptusextra  clliplim  cadlr.fimiliter  oftendemus  quemlibet 
circulum  alium  maiotem  circulo  qui  interuallo  FA  ante  deferipms eft  , cadete 

extra 


ELLIPSIS.  31S 

extra  clliplim  : ergo  ille  omnium  intra  cllipllm  cangcncium , maximus  eft.  In  Had 
igicur  ellipG,  & c.  Quo,-!  crat  faciendum. 

CorolUtium. 

£X  huius  propofitionis  Hifcurfu  clari  conftar  circulos  omni  interuallo  defcriptol 
quod  minus  eft  interuallo  FA  clliplim  intra  contingere  in  punfto  A.  ft  centro 
inter  F & A conftituto  perringant  vique  ad  A;  verticem  axcos.  Illi  etemmeir- 
culi contingent  eum<]ui  radio  F A dclcriprus'cft.coque  minorcs crunttquarc  ctiam 
clliplim  intra  contingent  cuius  axis  AC. 

PROPOS1TIO  CXXXV. 


It  A B C ellipfcos  axis  maior  A C & in  iilo  poli  D,  E,  fiatquc  vt  C D 
ad  DA  lie  E F ad  F D , & D G ad  G E. 

Dico  exquouis  punfto  red*  F G circulos  polTc  deferibi  qui  clliplim 
incus  in  duobus  pun&is  continganr:  centra  verb  lllorumconliltcre  inter 
F Sc  G cxclulis  terminis. 

Demonjiratio. 

CVmaturenimquoduisin  FG  redh  punflum  H,  &ex 
linea  ducatur  HB,  breutfsima lllarti  aqua;  exH  ad 
petiphetiam  duci  poteruntjdein  ex  Bordinarim  adaxcm 
ponatur  BLK,  & iungeHK.HB,  parctperclemcnta 
HK  mndiamzquari  HB,  adeoque circulum centro  H 
interuallo  H B deferiptum  tranlirc  per  K 4:  B : & cum 
H K>  H B lincz  lint  breuifsimz  per  conftruftioncm , pa- 
tet  circulum  BDK  , totumcadcre  intra  clliplim  ac  pro- 
inde  cam  in  B & K . pun&is  contingere.  Quod  au tern 
centra  circulorum  clliplim  in  duobus  punSis  contingen- 
tium  confidant  inter  F Sc  G cxclulis  terminis,  ex  copa- 
tet quod  FA.GC  lines  breuiilimz  lint  illarumquzex 
F & G,  ad  peripheriamducipotcrunc,  adeoque  circu- 
it centro  F vcl  G,  & interuallo  quouis  maiorequim  lit 
F A vcl  G C delcripei  clliplim  icccnc : radijs  veto  F A 
vcl  GC  dclcripti  bmaximifint,  illorum  qui  cllipllm  in- 
tus  in  vno  tantum  pundto  contingunt. 

PROPOSITIO  CXXXV  I. 

EAdem  manente  figura:  propolitum  lit  in  axepundum  delignare 
quo  centra  circulus  defcribatur  , qui  clliplim  in  dato  pun&o  incus 
contingac.  ’ ■ 

Q>nJlru£Uo  is-  demonttreuio. 

CIr  datum  in  peri  pheria  pumftum  B>  per  quod  li  a&a  in  telligacur  concingens,demir- 
^taturex  B linea  BH.normalisadtangentem.occurrensaxiinH.  Mamfcftumeftc 
H punttum  fatisfaccrcpctitioni.nam  ciiuir  HB  linea brpuiisima  lit  earumquzex  “*•  ^ 
Had  peripheriam  ducipoflunr,  comingctcirculus  centro H inccruaile  HB  de-I)! 
feriptus  cllipfimin  d ptin&o  B;  igitur.  See.  Quod  erat  faciendum. 
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PROPOSITIO  CXXXVll, 

ELlipfeos  axis  fit  A,  C,  poli  D,  E,  «x  quibus  du&xfint  DB,EF(3 
normales  axi;ellipfim  autcm  tangac  K B 1 in  B , occurrens  axi  in  K, 
icdtit  vcro  G F in  1 , iungaturque  D F. 

Dico  rciftangulum  FIG  quadrato  DE  tequale  die. 

• • ‘Demonfirano. 

QVoniam  DB  , EB  dudlx 
fiint  c polls  ad  contadum, 
anguli  KBD>  IUE  » zqualcs 
lunr.  fed,  quia  D B,  E I paraile- 
lx,angulusKBD  anguIoEIB 
xqualiscft,  zquanturigitur  an- 
guli I BE, El B.  ergo  BE,  IE 
aqualcsfunc.  Dcmdc  quia  re- 
dangula  C E A,  C D A 1>  xqua- 
lia  f'unt,  eria  quadrata  E F,  D B 
fiim  xqualia,  adcoque  & redat 
EE, D B zquales.  Quarcctim 
DB,BEcxquentur  EF.FE. 
ctiam  BE.  DF  atquales  crunt. 
Atqui  BE  oftenfa  eft  xqualis 
El.  ergo  Sc  D F eft  xqualis  El, 
&quadrataprolnde  DF.EIx- 
qualiafunt.  fed  quadrata  DE, 
EF,  xquantur  quadrato  DFi 
, ..  Sc,  quia  GF  bifcdacft  in  Eei- 

queadicCta  FI,  redtangulum  C,  I F cutn  quadrato  EF  aiquatnr  quadrato  El. 
quadrata  ergo  DE.EF  arquancurrcdangulo  GIF  cum  quadrato  EF.  Dcmpto 
igirur  communiquadraro  EF,  remanent  xqualia rc&anguhim  GIF  Sc  quadratum 
D E.  Qjiod  crat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  CXXXVll  I. 

H,  K,  M,  nott 
die  xqualia. 


Ilfdem  pofitis  ducantur  qnotcunque  ali*  Q,  H,  K,  M,  normales  axi. 
Dico  redtangula  H,  Q,M,quadratis  DK  die 

‘ Dcmonjlrat'io . 

"pLliplim  tangat  C N in  C. occurrens  tangenti  BN  in  N,  ducaturdue  B C fe- 
7lcans  Ql1-'"  °>  & IG  in  S.quoniam  NG.IG.QM  luncnormalesaxi.xqui- 

diftant.crgo  per  ca  qu*  propof  99-huius  demonftrauimus.rcaangultimFI  G,a:qua. 

tur  quadrato  s 1,  & reftangulum  H QM  quadrato  QO  xqualc  eft : quart  vt  qua- 
dratumli , ad  quadratum  QO,  hoc  eft  vtquadratum  S B ad  quadratum  OB/hoe 
« t4‘Um  ad  quadra  tutu  KD,  uarcdangulum  F I G ad  redangulum 
' S£Frm“t:,nd0''rr'aangnluin  FIG  ad  quadratum  ED  .itarcdanfulum 
H QM  ad  quadratum  K D,  fed  redangulum  F I G per  prxccd.  xquacur  quadra- 

to  ED.  trgorcclaugulumquoque  HQN1  atquaturquadrato  KO. 

Stmditcrdenonftrabinius  ad  alteram  partem  poli  D , rcdangula  HOM  qua. 
dratis  KD  elle  xqualia. tangat  entmellipfim  AP.m  A occurrens  tangenti in  p,fc 
radius, ungat  A B ecans  QM  in  R in  triangulo  BCN,  Decatur aliquaQO, pal 
rallcla  N C normali  ad  axem , ita  fe  liabens  ad  QB.vtQR  eft  ad  QB.  emigitur 

perrau- 
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ELLIPSIS.  w 

permutando  vt  Q_B  ad  BQJioceft  vc  KD  ad  D K,  ita  Q,0  ad  Q_R.  ergo  vc 
<)Uadratum  KD  a.i  quadrature  DK.itaquadratum  Qp  ad  quadrature  Q_R,  hoc 
eft 1 rc&angulum  H Q_M  ad  reftangulum  HQ.M.  permutando  igicur  vt  reclan- 
gulura  HCLM  adquadratum  Kl),  ita  re&atigulum  HQM  ad  quadracum  DK.  ” m“" 
Atqui  fupta  demonftrarum  eft  reiftangulu  II  Q_M  (illud  nempe  quod  eft  vcrlus  C) 
acquari  quadraco  K D,  ergorcAangulum  quoque  H K M quod  eft  verfus  A , xqua- 
tur.quadrato  D K.Oinma  igitur  rcftangula  H K M,  dec.Quod  erat  demonftrandutn. 

CorolUftura.  • 

EX  difeurfu  demonftrationis  1am  allata:  licet  colligcrequadrata  tangentium  CN, 

AP,  quadratis  CJD.D  A efl'exquaiia. 

PROPOSiTIO  CXXXIX. 

DAta  (it  clliplis  cuius  axis  A C , poli  D , H , ex  polo  D du&a  (it  ad  , 
perimetrum  D P normalis  axi,  & in  P elliplitn  tangat  linea  G P G. 
Ducancurautem  quotcynquc  normalcs  axiG  F E,iunganturqj  D F,DF. 

Dico  lincas  omrics  DF,  lineis  omnibus  G E xquales  cfle. 

‘ Demonjlratio . .. 


pRoducatur  vna  rechrum  G E in  M.  per  pr arced.  rcSangulum  PGM  itquatur 
quadratoDE.  addito  igitur  comreuni  quadrato  EF . zquantur  quadraca  DE, 
EV.hoccftqnadtatum  DE.  reftangulo  FGM  cum  quadrato  EF,  hoc  eft,!’ qua- 
dratoGE.  Quia  igitur quadrature  DF  arquatur  quadrato  G E , etiaan  recta  D B 
reda;  GE  atqualiscft. Eodcmdilcurlu rcliqui omnes  DF,  rdiquis  omnibus  GE 
atqualcs  funt.  Quod  erat  demonftrandutn.  ‘ V boupiMPtr’l  VJ, 

In  librode  hyperbola , trta  fcquemia  theoremata  licet  fint  demonftranda  quod 
ab  hyperbole  proprieratibus  dependean t . ob  nitram  tatnqn  cum  clliptieis  aftedtpr- 
uibus  conncxioncm  vifura  eft  non  alienuro  lioc  loco  proponere. 


uibus  conncxioncm  vifum  eft  non  alienutn  hoc  loco  proponere. 

P R O P O S I TIO  jU  . 

EAdemtnancntc  figura,  fi  ret£bis  D F c polo  du&is  irquentur  line* 

E F G nor  males  ad  axem  A C. 

Dico  lineam  per  pumfta  G dudam  clTe  rc&am  qu*  cllipfim  contingat 
in  P.  . 


Demon ftratio  manifcfta eft  cx  propofirione  prarcedenri, 

Rr  , 


PRO- 
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PROPOSITIO  CXLI. 

DAta  fie  ellipfis  axem 
habens  AB,  centrum 
Dlumaturin  axe  punftum 
quod  primo  lie  centrum  cl- 
lipleos,  ex  co  ducatur  ad  pe- 
rimetrum  normalis  axi  DC 
ac  deinde  quotcunque  alix 
D E , D E : quibus  xquales 
fiant  linex  F EG  axi  nor* 
males. 

Dico  lineam  per  pundta 
G deferi pram  die  hyperbo- 
lam  qu$  idem  habeat  cum 
cllipfi  centrum  D , camque 

contingit  in  C. 

Demonilrationem  vide  in  lib.de  hyperbola. 

PROPOSITIO  CXLI  I. 


I\Ata  fit  ellipfis  axem  habens  AB, centrum  C,  polos  X,Z.  in  axe 
yfume  punftum  aliquod  D inter  centrum  C & polum  D,  ex  quo 
ducatur  ad'perimetrum  DE  normalis  axi,  ac  deinde  quxuis  alix  D F, 

D F ; quibus  xquales  fiant  G F H axi  normales. 

Dico  lineam  pcr.pumSa  H,  H deferiptam  dTchyperbolam.quxel- 
lipfim  tangat  in  F. 

Demonllrabicurin  libto  de  hyperbola. 


PRO- 
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DAta  rurfum  fitcllipfii  axctn  hi- 

bens  AC,  polo*  D,Q,  in  sure  fu-  yl 

maturpunttum  E inter  polilta  D Sc 
verticem  A , ex  quo  ducatur  ad  peri-  yf 

mecrum  normalis  axi  E B : St  quot-  t Jj/ 

uis  aliar  EF,  quibus  xqualcs  fiant  X [ j 

CFH  axi normales.  X P 

Dico  lineam  quq  per  pun  Aa  H de-  /fays'  S ^ g 

fcribitur  hyperbolam  eflequz  ellip-  /f  /A/yS  "X  • — — ' ~~  \ 

fim  ambiat  & tangat  in  purtfto  B.  -j,—  ~g  ~r  ~)c 

Deroonftrationcm  dabimut  in  Kbro  de  v.  J / 

hyperbola.  . ' 

PROPOSITIO  CXLIV.  X 

DAta  bail  aggregato  laierum  Sc  >,1 

altitudine  triangulum  exhiberc.  *" 

sj 

CmJhuSio  if  dtmonjiruio.  i , 

- ' 1 l ■ '-v: 

DAto  aggregato  laterumponaturAB,  1 

aequalts  , qua  bifariam  diUifa  in  C ^s'S. 

fiat  DE  xqualis  bafi  trianguli  bifariam  y'  'c 

diuifsein  C ficvtvtrimqucrelinquantur  / ^yrCyJ\T \ 

xqualcs  AD,  BE,  altitudini  autem  fit  1 ry'/jf^  \ 

Xqualis  F.  exlateribus  AC,  CB,DE  1/  // \ 

fiat  triangulum  DHE:  (nam  A C,CB,  k f | J 

fimul  fumptx  maiorcs  funt  DE,)  erit  A ji  5?  C 77  X -MS 

DHE  Ifofcclcs.  Deinde  fiat  vt  qua-  ? — 

dratum  HC  ad  F quadratum , ita  re- 

fhngulum  ACBad  AKB,  Sc  crigator  KG  xqualis  F parallel*  HC,  & ion- 
gantur  DG, GE.  DicoDGE,  effc  triangulum  quxfitum.quoniam.  ACB,  re- 
ctangulum  eft  ad  A K B rcdangulum,  vt  quadratum  H C ad  quadratum  F,  hoc  eft 
G K,  quadratum,erunt  punfta  A,G,H,B  ad  eandemellipfim  cuius  AB,  eft  axis:  Sc 
quia  AD,  ipfi  EB,  itemque  D H,  HE,  xqualcs  funt  ipfi  AB,  erunr  DE,  • pun-^T1*1- 
da  excoparatione  fadaiiuc  foci  ellipfeos,quarc  D GE, latent  xqualia  funt  axi  A B, 
hoc  eft  aggregato  latcrum  eft^nc bafis  data  D E,  Sc altitudo  F boe eft  GK. Igi- 
tur  cxhibuimus  triangulum  quod  quxrcbatur. 


ELtlfStl  . 

PHOPOSIHO  CXI V. 

Edam  A B.fubtcnfam  cuiufuis  arsus  circuit  ABC,alter4fecareCD» 
eidem  ad  angulos  rcdlos  vt  C E *4  EO  >dtt*m  obfluevc  ration  cm 


(baiin&t*  (r  itsmamjtwa . 

, 

T lira  J<  anuUrun  fnfritunkw  propofni- 
hoc  problems  : fed  ef  Monism  ties  icmen- 


JlrstiQ  Ab  edipsics  proprutstt  Jfpnodet  > istorco  he 


catur  diameter  H t oocmaJit  ad  A B iccani 

ficHKad 


/ / \ \ A B , in  £.  Futquc  vt  F ad  O . 

ft  \ \ K1  tfumpta  deinde  IM  zquali  ipfi  HK.  di- 

I | \ md»tur diameter  HP,  inQ  punSo  vr  diutdi- 

I!: JS_  Jv _ — tl — .i  tur  KM  in  L : deinde  reAangulo  NOP,  fiat 

\ j I zquale  quadratum  I,  Ei  tandem  ducarur  pet 

\ (t  e I / E.retftanormalis  CJED-.Dico  CgD,  diui- 

V \ * — — ~i / lam  in  E,  feeundiim  rarioncro  Fad  G-Qno- 

\ 1 / niam  funclinez  NP,  KM  ad  angulos retftos 

N.  \ / / bifariam  diuiljjigitur  dcicripta  ponatur  circa 

ilia*  tatnquara  axescllipfis  NK.P,  erunt  rra- 
f que  O Q. , EE,  ordlnatim  pofitq  ad  (ingutos 

axes:Sc  quia  axes  Gmilicet  dmifz  lunt  m O Sc 
L, clique  redfangulnm  NOP  zquale  qua- 
• 74jt«i«.drato  LE,  patet  » punftum  E effe  ad  elliplim  per  pun&a  N,K,  P,  M de- 
feripram.  ergo  eftvc  HK  ad  KI,  hoc  eft  vt  Pad  Q.lic  CB«d  Eftpaeetrcftati 
D applicatam  eftc  in  circutonormalirer  ad  CD  > V?  CB  *d  BO  da  tank  tlBOftflii 
obtineat  F ad  G.  Qijod  fiiit  dotponftrandanu  . *• 

PROPOSITIO  CXLVL 

; ,i  > . •• 

DAta  redta  A C 84  altitudinc  BO*  cUipfim  defczibere  cnioi  poll 
fine  A , & C. 

. ...  ConftmBii  (4  imanfbnti*. 

■’  •*  'Clar  fuper  AC  lion  in  aldrudin* 

-TbD  manrulum  ftofeeles  A BC. 


* BD  maojulum  ftofeeles  A BC, 
dein  AC  linea  vtrimque  zquali  ter 
producarurin  E BtFrntota  EP  it 
zqualis  duabus  AB,  BC . turn  pet 
E,B,F,  pun  Aa  ellipfi  J deferibatundi- 
co  iltam  e(Te  quzpecirur.  Quoniam 


Eh  D c F £ p linea  diuifa  eft  bifariam  in  D Sc 

non  bifariam  in  A:  erit  EAFarcAS- 
gulumvnacumquadraco  AD  , z- 
qualequadrato  ED  hoc  eft  pcrconftruSionem  quadrato  A B ; led  ctiam  quadra- 
toAB  zqualiafunc  quadrata  AD,  BD:  detnpco igirur conjmuni quadraco  AD, 
manor  EAF  rcAangulum  zqualc  qua  draco  BD  id  eft  quartz  parti  figurz.eodem 
jnodooftcndicur  quadrato  BD  zquari  rcdangulum  FCE  : quarc  c A Sc  C , foci 
funt  deferiptz cllipfcos  EBF.  data  igitur  linea  Sc  altitudinc , See.  Quod  ccat  fa- 
ciendum. 

Coral- 
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ELLIPSIS. 

CoroIUrixm. 


HInc fequitut  d.itn  quouis  triangulo  ifofccli  ABC  concinente  ad  verticem,  an- 
guluni  quemcunquc,  dcfcribipofieellipfim  cuius  foci  fiat  extrema  bails  trian- 
gulidati  ABC.  detnonilratio  patetex  propoiitione. 

PROPOSITIO  C X h V I I. 

SVper  AC  linca  dclcripra  fint  quorcuhcjuc  triangula  ifoperimetra 
ABC,  AG C. 

Dicopun&a  G,  B,  B clTc  ad  eandemellipfim  cuius  poli  fint  A 8c  .C. 

Demonflratto. 

TJRoducatur  A C vtrimquc  aequalirerin  D 
& E»  vt  rota  D E fit  a-qualis  rfuabus  AB, 

BC.  turn  per  punfta  D,E,  Gellipfis  deferi-^ 
bacur.  dico  illam  tranfireper  reiiqfu  pun&a 
B>B.  fin  Verdi  traoicac  iupra  vel  infra  B.  ac 
primum  liipra  per  punclum  F>  produftaCB 
donee  periplierigoccurracinF,  iunganrur  AF.  quoniain igitur  GF  punSaadelli- 
pfim lunt, cuius i poli  A (Sc  C>  eruat  AGC>  AFC  triangula  t>  iibpcnaietra  : efl 
autem  AGC  triangulum  perconiirucboncm  iloperimetruro  triangulo  ABC;igi- 
tur  AF  C.  ABC  triangula  funt  iioperiinetra.  quod  fieri  non  poreft.  quareDGE. 
cllipfenon  tnnfit iupra  B, led nec infra  B.cadcrc  codcra  modo  demonfirabitur- 
ergo  per  B,  B pun&aiigitur  GBB  iiint  ad  eliipfim  cuius  poll  func  A.  C.  Quod  crat 
demonftrandum.  i, 


a Putt  ** 
prtxtdtnt* 
bPjUft  M 
lit. 


•I  ■! 
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ELLIPSBOS 

PARS  QVINTA  ' 


Variae  exhibit  ellipfis  gene  fit. 
PROPOSITIO  CXLV1II. 


git  AB  lines  vtcunque  diuifa  in  C,  & ex  C quotcunque  eri- 
gantur  parallel?  CD,  fiat^ue  vt  ACB  rcftangulum  ad  re- 
ftangulum  ACB  (icDC  quadratum  ad  quadratum  DC. 
Dico  ADB  punftadle  adeandemciliplim  velcirculum. 


‘ Demonfiratie . 

AB  bife&a  in  O , erigatur  GE  pa- 
rallels ipfis  CD,  barque  vt  re- 
dangulum  ACB  ad  rcdanguhim 
A GB.fic quadratum  CD  ad  quadra- 
tum  GE,  intclligaturdeinde  deicti- 
pta  effc  ellipfis  cu i us  diamcrri  comu- 
garatfint  AG,GE.-fiergoellipfisnon 
tranfit  per  pundum  D,  occnrrar  reft? 
CD  fupra  vel  infra  D in  F.  quia  A G.EG  func  diametri  coniugatx;  erunr  D C. 
ipfi  EG  parallel*  ordinatimpofit*  ad  diamettum  AB.  Quarc cum  ellipfis  dica- 
tur  tranfirc  per  F,  erit  * quadratum  FCad  quadratum  EG  vtrcdangulum  ACB 
adrcdangulum  AGB,  hoceft  ex  conftr.  vt  quadratum  DC  ad  quadratum  EG: 
Quod  eft  abfurdum.non  igitur  pundum  vllum  F fupra  aut  infra  D,  eft  ad  ellipfim, 
iccf  ipfum  D pundum  ad  ellipfim  eft.  fumatutiamaiiudquodlibet  pundum  D,  ex- 
empligratia  pundum  propius  fcqucns  i fi  rurfum  ellipfis  non  tranfit  per  D , occur- 
ratred*  CD  fupra  vel  infra  D in  M.  Quoniam  eft  ex  hypothefi  vt  quadratum 
DC  ad quadratu  D C,fic  redangulum  A C B ad  redangulum  A CB.St  ex  conftr. 
vt  quadratum  DC  ad  quadratu  EG,  ita  redangulum  A C B adrcdangulum  AGB: 
erit  ex  atquali  vt  quadratum  D C ad  quadratum  E G,ita  ACB  redangulfi  ad  rcdan- 
gulum  AGB:  fed  etiam  eft  quadratum  MC  ad  quadratum  EG,  vt  rcdangulum 
ACB  ad  redangulum  AGB  cum  pundum  M ponatur  effc  ad  ellipfim.  Ergo 
quadraia  DC,  MC  adquadratum  EG,  eandem  habent  rationem.  Quod  eftab- 
furdum.  Non  igitur  pundum  M aut  aliud  vllum  pratter  D ad  ellipfim  elr.fimilidil- 
curfu  reliqua  punda  D adcUipfimcffe  dcmonftrabimus.  ex  quibus  Conftat  Veri- 
tas Theoremaiis. 


PROPOSITIO  CXLIX. 

Sit  ABC  triangulum  quodcunque.diuifoque  latere  BC  vtcunque  in 
punftis  D D : ducantur  ex  D reft*  D E parallel*  A B, 8c  ex  A dctnit- 
tantur  line*  E F lie  vt  quadrats  E F.fint  B D E rcftangulis  *qualia. 

Dico  punfta  A,  F,  C die  ad  eandem  ellipfim. 


T )emon- 
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Demonftratio. 


reftangulum  ad  rectangulum  BDE,  Cc  B DC  , rectangulom  eft  id 
rectangulum  BDC,  hoc  eft  rectangulum  AEC  ad  rectangulum  A EC : fed 
vt  B DE  rectangulum  eft  ad  rectangulum  BDE  , licEF  quadratum  eft  ad  qua- 
dratum  EF.igiturvt  rectangulum  AEC  eft  ad  rectangulum  A EC,  licEF  qua- 
dratiun  eft  ad  quadratum  E F.  ergo  * A F C,  puncta  funt  ad  clliplim.  tote. 

PR.OPOS1TIO  CL. 


Clt  A B,  CD  parallelogram  mi  diameter  AC,  ducancurq;  AB  Iateri 
wJtjuotcumquc parallelx  F G,  fccantes  AC  lineamin  E : dein  fiant  in- 
ter FE.EG  medix  EH. 

Dicopun&a  A,  C,  & omnia  panda  H elTc  adcandcm  clliplim,  hili 
Tnnadcirculum.  1 

£>cmonftr*tio. 

Rd  SV * ? ® rectanguli  ad  rectangulum 
-*5°  T « ratione  FE  ad 

•FE,  ideft  AEad  AE.&ex  EG  ad  EG, 
id  eft  EC  ad  EC:  fede*  ijfdem  componi- 
tur  ratio  rectanguli  A E C ad  A E C,  rectan- 
gulum igiturvt  FEG  rectangulum  ad  re- 
ctangulum FEG,  hoc  eft  quadratum  EH 
adquadratum  EH,  lie  AEC  rectangulum 
eft  ad  rectangulum  AEC.  quaro  kAH.HC 

ftrandum?1  * e"ipfim-  ^od 
CorolUrium. 

SLAB  re|etlCt'>'>rma!n  ad  AC,  &illi  fiie 

nt  iqualis,  erune  A H H puncta  ad  eunde 
crreoiumiem  trim  AE  C rectangulum  x- 

qua  e tectangulo FEG  hoceftquacjjato  EH.  adedque puncta  Httadcirculum. 


V 

T E 

— — ~ja 

V / 

. Ml  'a 
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ELLIPSIS. 

PROPOSITIO  CL  I. 


SEccnt  Icin  E dux  qusuis  lines  AB.CDquas  coiungantdu?  paralle- 
ls A D,  B C,-  iungantur  item  puncta  A C s turn  redt^  ducantur  F G 
parallels  lincis  A D,  B C,  occurrentes  AB  lines  in  HH,fiantq;  HG  F, 
redtangulis  squalia  quadrata  GL 
Dicopundta  1,1,1  clfe  ad  ellipfim. 

Dtmonjlratio. 

p Atio  tlGF  rcctanguli  ad  rectangulum  HGF 
compofitaex  ratione  HG  ad  HG.  id  eft 
A G ad  AG,  Sc  ex  ratione  FG  ad  FG,  id  eft  GC 
ad  GC:  fedexijfdcm  eft  compofita  ratio  rectan- 
guli  AGC  ad  AGC.  igitur  vt  HGF  rccungu- 
lumcftadrectangulum  HGF  hoc  eft  quadratum 
1 G ad  quadratum  I G,  fic  A G C rectangulum  eft 
ad  rectangulum  AGC:  quarc  I, I punsta-1  funt ad 
ellipfim.  Quod  crat  demonftrandum. 

Corollarwm. 

DVcatut  ex  E puncto  interfeetionis  recta  EK 
parallela lines  AD:  G A K, E K,KC  fuerinc 
continux,  Sc  EK  linca  normal. s ad  rcctam  AC. 
dico  1,1. puncta  efte  ad  circulum.euxn  euim  lit  Vc 
AKC  rcctangulum  ad  AGC  rectangulum.  fie 
EKquadracum  ad  quadratum  IG:  ( idenimeo* 
dem  difeurfu  probabimus  .quo  rectangula  A G K 
oftendimus  cite  ad  rccrangula  A GK  vr  quadrata 
GI  ad  quadrjta  GLleritpermutando  vt  AKC  rectangulum  ad  quadratum  EK 
Cc  AGC  rcctanguluroad quadratum  GI.  adeoque  quadratum  IG  squale  re- 
ctangulo  AG  C.  igitur,  1,1  font  ad  circulum. 

PROPOSITIO  CLII. 

Sit  AB  Cfemicirculi  diameter  AC,  diuifa  vtcunque  in  D D , & ex  Q 
normalcs  erigantur  D E,  fiantque  vt  B D ad  B D,  fic  E D ad  E D. 
Dico  pundta  E,E  elTe  ad  candem  ellipfim. 

DcmonJlnUio. 

\7T  quadranlm  D B ad  qua- 
- dratum  DB,  fic  ED  qua- 
dratum eft  ad  quadratum  ED: 
fed  vt  quadratum  BD  ad  qua- 
dratum BD  fic  ADC  rectan- 
gulum eft  ad  rcctangulu  ADC: 
igitur  vt  quadratum  ED  ad  qua- 
dratum E D lie  A D C rectangu- 
lura  eft  ad  rectangulum  ADC- 
Quarc  kE,E  puncca  funt  ad  el- 
lipfim.  Quod  cratdemonftran- 
dum. 

e r o- 
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PROPOSITIO  CLIlI. 

SVpcr  ABC  femisirculi  diametro  AC  reftangulum  deleribatur 
A F: ductifq'uc lincis D G parallels lateri  A E qua:  circulooccurranc 
in  B B,  ducatui  quaruis  IK  parallcla  redta:  ED  occurrcns  D G lineisin 
L L.  fiatque  vc  A 1 ad  I E fie  B H ad  H D. 

Dico punda  HH  efl'c adcandemcllipfim. 

Demon  ft  ratio. 

VT  AE  ad  Al.ltoceft  GDad 
LD,lic  BD  eft  ad  DH  , igi— 
tur  perrourado  diuidendo,  iterum- 
que  pcrmucando  vt  GB  ad  LH, 

6c  B D ad  D H,  acqui  B D eft  ad 
HDi  vt  BD  ad  HD  , lunt  enim 
ambx rationcs  BD  ad  HD  , ex- 
demrariom  A E ad  IE.  quarc  vt 
GB  ad  LH,  ficGB  ad  LH  : &c 
permutando  vc  GB  -id  G B , fic 
LHad  L Hs  if  vt  quadratumG  B 
adquadratum  G B , lie  L H qua- 
dratum  ad  quadratunt  L H:  eft  au- 
tem  vtqoadratum  GBad  quadra- 
turn  GBficAGC  rcelangulum  ad  rerftangulum  A GC,  id  eft  I L K>  rcAangulura 
ad  reftanguium  ILK,  igiturvr  LH,  quadcatum  eft  ad  quadrat  um  LH,  fic  ILK 
reftangulum  eft  ad rciftangulum  IL  K:  quare » H,H  pumfta func  ad  ellfpfim.Quod  » UU. 
era  c d cm  onft  r a n d u m . 


PROPOSITIO  CLIV. 


Sic  ABC  (egmentum circuli quodcunque, cuius  AC  rubtenfa,d1w- 
fa  vtcunquc  in  D D,  crigancur  cx  D nomulcs  D B , fiatque  vc  B t> 
ad  BD  fic  ED  ad  ED. 

Dico  punda  E,E  ellc  ad  ellipfim, 

Dcmonjlratto. 


pErfcflofcmicirculo  ABC:  ducatut 
■*  GH  diameter  circuli  GBH  paral- 
lela  lines:  AC, qux  BD,  lineas  pro- 
du&asfecccin  FF  : fiatque  vt  BD  ad 
DF,  CcED  ad  DK:  turn  cx  G 
H refixecigantut  GL,HM  paralle- 
la.  linen  BF  fecantes  KK  lincam  in 
L & M.  Qitoniamcftvc  BDad  DF, 
fic  DE  ad  DK,  erit  permutando,  vt 
BD  ad  ED,  fic  DF  ad  UK-  Arqui 
BD  eft  adDE,  vt  BD  ad  DE-  igi- 

tur  vt  DF  ad  D K,  fic  DF  ad  DK:  quare  punda  K,K  ad  eandem  lineam , &c 
quidem  patallclam lines  GH.  Rurl'um  ctim  fitvc  BD  ad  DF,  ita  ED  ad  DK, 
eric  componcndo  & permutando  BF  ad  EK  , vt  DFad  DK.  igitur  vt  BF  ad 
EK,  fic  BF  ad  EK.&rurfuni  permutando. vc  BFad  BF,fic  EKad  EK.Scvtqua- 

S J j.  drat  ura 


% J 

i 

u 

L 

I 

P 

B... 

E j 

few 

ir 

V 

p l 

p 

M 

K 

K 

K 1 

\ 

X * 

1 3 

? " 

^ 1 

P Je  J 

v-i  tL  LIPS  Is. 

quadratum  BF  ad  quadratum  BF,  fic  EK»  qiiadrarumad quadrat um  EK  : Ted  vc 
BF  quadratum  ad  quadratum  BF  > fic  tlFG  reftangulum  ell  ad  rc&angulutu 
Hl-’G,  id  eft  MKI,  rc&angulum  ad  redangulum  M K L , igitur  vc  M K I.  redan- 
gulum  ad  rcftangulum  MKI.  fic  quadratum  K K ad  quadratum  EK.  quare  ■ E.  E 
>*>■*«  jiuncta  iuntadclliplim.  Q_uod  crat  demon  itrandum. 

■ ' • I’ROPOSITIO  CLV. 

ESto  ABC  femicirculi  diameter  AD  , quam  in  D fccenc  quotcun- 
que  normalcs  B D : dein  reiftis  B D riant  xqualcs  B E parallel* 
diametro  AC. 

Dicopundla  E,E  cfle  ad  dlipfim  cuius  diameter  eft  AC. 


Demonflratio. 


DVcanturrcdx  DE.  qu*- 
oiamanguli  BBC  redi 
lunt.Bc  BE  parallel*, anguli 
quoque  DBE  crunc  rc&i. 
quadrata  igitur  DEotquantur 
quadratis,  BD,  BE, hoc  eft 
quia  BD,  BE  hint  rqualcs, 
dupl.iluncquadratorum  BD. 
ergo  vc  quadratum  BD  ad 
quadratum  BD, Hoc  eft  iit  reftanguium  ADCadreAangulum  ADC.itaquadra- 
tom  DE  ad  quadratum  DE. Sunt vero «a DE  reAx  inter  le  parallel*; cumeuim 
anguli  DUE  refti  lint,  Jr  latcra  B D,BE  xqualia,  etunr  BDE  femirefli. olra 
hiui.  ergo eciam  BDC  reSus  fir , reliqm  E DC  funcfcmire&i.adco^ue  equalcs;  vndc 
D E parallel*.  Punfla  igitur  EiEblunt  adellipfim.  Qubdautem  AC  fit  diameter, 
facile  apparebit  fi  perreflo  circulo  ellipfis  cadcm  conftruftione  ad  partem  alte- 
ram producatur, cuncerum parallel* omnes  DEareda  AC  bifariam  diuidentur. 


PROPOSlTIO  CLV1. 


CIrcuIum  ABC  fcccnc  ad  angulos  redios  diametn  A C,  B D dudlif* 
que  rerStis  F G qu?  AC , diametro  zquidiilenc , demittantur ex  B 
line*  B H xqualcs  redtis  F G fecantcs  F G lincat  in  H H. 

Dico  puncta  B,H,E  efle  ad  eandem  cllipfim. 


Dtmonfiratid. 

QVoniam  F G quadrato*- 
quale eft  reftaguiu  BCD 
hoc  eft  BGE,  * reftangulura 
bil  fumptum  vna  cum  quadra- 
to  B G , erit  8f  quadratum 
HB  xqualereftanguloBGE 
bislumptovnacum  quadrato 
B G : led  H B quadratum  eft 
xqilalc  quadratis  HG  , BG, 
ablaco  igitur  communi  qua- 
drato B G manet  H G , qua. 
dratum  arquale  re&angult* 
BGE  bisfumpro. fimiliterre-. 
liqua  quadrata  H G dupla  fuat 

tz&itt- 
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reflangulorum  BGF.i  igitur  vt  quadratum  H G ad  quadratum  HG  : lie  B G E 
rcdiangulum  eft  ad  rcCtangulum  BG  Equate  puncta  B,E, 5c omnia  puncta  H,ad 
candcmlunc  clliplim-  Quo,t  eratdemonfttandum. 

PROPOS1TIO  CL  VI I. 

ESto  A B C circuli  diameter  A C 8c  ex  C refta  q uzuis  dudla  C B oc- 
currarit circuit  prrimecro  in  B,deinex  B dcmilTa recta  B Iqus  AC, 
diametrum  ad  rectos  angulos  fccct  in  K.ducantur  quotcunque  linez  E F 
parallel*  reetz  B I occurrences  AC  diamecroin  G,  8c  lines  BCin  D: 
fiantque  E D F rcdlangulaarqualiaquadratis  G H. 

Dico  KHC  puncta  cfleadeandcmellipfim. 

cDemonJlratio. 

VT  E D F re&angulum  ad  rcctangulum 
EDF,  fic  BDC  rc&angulum  eft  ad 
rettangulum  BDC,  id  eft  reftangulum 
KGC  ad  redianguitim  KGC  : led 
(qacmadinodiim  altcrnando  pacet  ex  hy- 
pothcli) ttEDF  rcctarrgulnm ad recran- 
gulum  EDF.fic  HG  quadratum  eft  ad 
quadracutn  HGtigiturvt  KGC  rcctan- 
gulum eft  ad  rcctangulum  K G C,  lie  H G 
quadcarum eftad  quadratum  HG.  quare 
KHC  puncra  Cunt  ad  cHiplini,  Quod  erat 
demonftrandu  :n. 

PROPOSITIO  CL VIII. 

SEccnt  ABC  circulum  ortogo- 
nalicer  diametri  AC,B  E adtaqj 
per  B tangence  B D : ducacur  per  E centrum  reftaquzms  E D,  occur- 
rens  tangenti  B D inpundloquouis  D.  dein  redtz  ducantur  FHI,  pa- 
rallel tangenti  B 13,  occurrences  E B diamecro  in  H H,  & E D linez  in 
1,1:  fiatquc  vt  F H ad  F H,  fic  I K ad  I K- 
Dico  A K D pundlaclTc  adcandcm  clliplim. 

Demonflratio. 

PRoducca  BE  diamctroinM.  producatur  5c 
D E linea  donee  acta:  pet  M tangenti  occur- 
rat  in  N.  Quoniam  B D , N M , H I line*  *qui- 
diftant,erit  vt  tcctangulum  BHM  ad  rectan- 
gulum  BHM, lie  DIN rcctangulum ad rectan- 
gulum  DIN;  fed  eft  vt  BHM  tcctangulum  ad 
tcctangulum  BHM  , fic  FH  quadratum  ad 
quadratum  FH,  id  eft  quadratum  IK  ad  qua- 
dratum IK:  igitur  vt  DIN  rcctangulum  ad  re- 
ctangulutn  DIN,  lie  eft  quadrarum  IK  ad  qua- 
dratum IK.  quare  AKD  puncta  funt  ad  el- 
iiplin.  Quod  erat  demonftrandum. 


PRO. 
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PROPOSITIO  C L I X. 


jiS 


Circulum  ABC  cuius  diameter  AC  conringanc  duo:  linear  AD, 
BD  fecanres lefe ortogonalicer in  D : iun<£H(que punctis  AB,  aga- 
turper  C tangens  CL , occurrcns  A B linear  in  L.  dein  reels  dutantur 
quotcunque  FF.  parallels  line^  DB  occurrences  AB  lines  in  HH:& 
circuloin  E E.  rum  per  E rectx  ducantur  GK  parallel^  lines  AD  oc- 
currences A C diametro  in  K & A L lines  in  1 1,  fiantquc  F E lincis 
xquales  EG.  * 

Demonflratio. 

VT  ADcftad  DB.IicAF 
eft  ad  F H : ted  A D,  D B 
lines  lunc  xquales  , igitur  Sc 
AF>F  H lines  xquantur.qua- 
rc  Sc  EK,F  H lines  lunt  equa- 
tes. Rurium  ctim  lit  vt  AF  ad 
FH.fic  El  ad E H, crum E 1, 
EH  lines  inter  fexquales.cft 
autem  ex  conftructione  FE 
linca  xqualis  lines  E G : igitur 
rota  I G . eft  xqualis  toti  F H. 
hoc  eft  F A id  eft  E K.  quare 
vtquadratum  EK  ad  quadra- 
tum  EK  i lie  I G quadratum 
eft  ad  quadratum  IG.  led  vt 
EK  quadratum  eft  adquadta- 
tum  E K, lie  AKCrcctangu- 
lum  eft  ad  rectangulum  AKC. 
id  eft  AIL  rectangulum  ad 
rectangulum  AIL  , igitur  v; 
quadratum  I G eft  ad  quadra- 
tumlG,  lie  AIL  rcctangu- 
lum  eft  ad  rectangulum  AIL. 
Quare  AGE  (>uncta  lunt  ad 
clliplim.  Quod  crat  demon- 
ftrandum.  I 

Quod  fi  cadem  conftructio  ad  alteram  partem  continuetur,  perficietur  ellipfis, 
altera  fill  parte,  qusintra  circulum  cadet.  Vbi  hocnotatu  dignumoccumt,  quod 
licetcirculus  Sc  ellipfis  fcleinuicem  1'cccnr,  candctn  tamenrectam  DA  in  Icctio- 
nismutttx  puncto  A continganc.  Quod  enim  cleculiis  coneingat  rectam  AD  pa- 
tetexhypothefi  : quodcandem  coiwmgar  ctiaoiclitplis,  indc  fit  manifcftura  quod 
omnia  petimetri  elliptici  puncta  lint  in  imeis  G K qus  inter  puncca  C & A , ipfi 
DA  ducuntur  parallels. 

PROPOSITIO  CLX. 

SEcentfeduo  circuli  ABC,  ADC  vt  illorum  alter  A.BC  tranfeat 
per  E centrum  circuli  A B,  iundlifc^  punctis  A C ducantur  ex  E li- 
nes quscunque  E F occurrences  circulo  A B C in  pun£ti*  F & A D C 
circuloin  pun&is Gitupcr  G reers aganturHI  normales ad lincam  AC, 

occur* 


Dico  puncra  A G L c(Te  ad  cllipfim. 
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occurrencei  A C line*  in  H H,  Sc  circuio  A B G in  1 1 : fiance};  re&is  G F 
xqualeslineq  G L. 

Dico  pun&a  A L L eflead  cliipfim. 

Demonflratio. 

DVcantur  cx  C per  G line*  CGK.  ve 
KGC  reflangulum  eft  ad  reflangulum 
KGC>  Sc'FGE  reflangulum  eft  ad  reflan- 
gulum  F G E;  led  eft  k ve  K G C reflangulum 
ad  reflangulum  KGC,  fieGH  linea  ad  Is- 
neam  GH,  & vr  F G E reflangulum  ad  re- 
flangulum  FGE,  fieFG  linea  ad  lincam 
FG.  igilur  ve  GH  ad  GH,  fie  FG  ad  FG, 
id  eft  LG  ad  L G,  4c  componendo  permucan- 
LHaJ  LH.vtGH  adGtt  Quarepun- 
fla  ALL  funt  ad  cliipfim. 

Prop  os  itio  cLxr. 

Sic  ABC  ellipfis  diameter  qutfeun- 
qtie  AB,actili}uepcr  A lincisC  D, 
quqellipfioccurranc  in  CG.  fiat vt  AC 
ad  AC,  fie  A O ad  A D, & vt  A C ad  A D, fie  A B ad  A E. 

. Dico  pun&a  A,  D,  E ad  candcm  ellipfinoefle. 

Demonftratto.  * 

/"AVoniam  DC,  FG  Ibnr parallel* , triangulaque 
''Sproinde  FCA,  DGA  umilia  , cruns  vt  line® 

CA  adlincas  AO  lingula;  ad  lingulas,  ita  fingulr 
FC  ad  lirtgulas  GO-  Arqui  lingulae  CA  lunt  ad 
lingulas  AD  Vt  B A ad  AE.  Ergo  lingulae  FCfunt 
ad  fingulas  D G , vt  B A ad  A E-  Qu  ire  quam  f a- 
tionemhabet  vna  tc  ad  vnam  D G > candcm  ha- 
bent  lingula:  reliquz  FG  ad  lingulas  rcliquas  DG. 

Igitut  petmutando  vt  funt  F C ad  F C.  ita  O D lunt 
ad  DG>adeoqiicvt  lunt  quadrata  FC  ad  quadrata 
FC.ica  quadrata  CD  liintad  quadrata  GO.  fimili- 
rerdemonftrabimus,  vt  AF  fnntad  AF,  ficelle  AG 
ad  AO.  Vnde  vt  reliquz  FB  funt  ad  reliquas  FB, 
ka  reliquz  G E funt  ad  reliquas  G E-  Quart  cum  re- 
flangula  AFB  talioncm  habeanc  adlcfe  inuicem 
cotnpofitatn  cx  ratinnibus  A Fad  AF,4cFB,adFB, 
qua  often  fit  (untezJem  elle  rationibus  AG  ad  AG, 

St  GE  ad  GE  , exqutbus  componirur  ratio  reflan- 
gulorum  AGE  ; erunt  vt  reflangula'AFB  ad  reflangula  AFB,  ficreflangula 
AGE, adrectangula  AGE  Atqui rectangula  AFB  funt  adrectangula  AFB.vt 
quadrata  FC  ad  quadrata  F C,  hoc  eft  perfuperius  demonftrata.vt  quadrata  GD 
ad  quadrata  GD.  ergo  rectangula  AGE  funt  ad  rectangula  AGE,  vt  quadrata 
GD  ad  quadrata  GD.  Pancta  igitur  DA,  ADE  funt  ad  elliplim.  Qnoderac 
demonftrandum. 
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PROPOS1TIO  CLXII. 

ESto  ABC  cllipfis  diameter  quatuis  AB,  diuifa  vtcunquein  D : it 
ex  D ad  periphejiamredtaiducancur  DC,  D F qui  proportionals 
ter  diuidanrur  in  E & G : dein  A D diuidatur  in  L , & D B in  M , vt 
DC,  DF  diuil?  funt  in  E & G. 

Dico  LEG  M pun&aefleadcllipfim. 

Demonjiratio. 

T'\Vcantur  ex  C & F ordinatim  linear 
^-'C  H,F  I ad  A B,  diatnccrum  quibus  ex 
E Sc  G parallels  tiucantur  EK,  GN  vt 
DCadDE,  licDFad G D , igiturvt C H 
adEK.ficFIad  ON  , SrEKadGN, 
vt  CH  ad  FI : igitur  8cquadratum  EK 
ad quadratum  GN.vtCH  quadratum  »d 
quadratum  FI.  Deinde  , quoniam  Dt 
efbadDN.vtDFadDG  , Sc  DA  eft 
ad  D L,  vt  D F ad  D G , erit  vt  D I ad 
DN  , ficD  A adDL>  ergo  vtvnaantccer 
dens  DI  advnumconicquens  DN,  (hoc 
eft  vt  DF  ad  DG.hoceftvtDC  adDE, 
hoc  eft  vt  DH  ad  D K)ita  ambatantece- 
dentes.hoc  eft  tota  A I ad  ambas  confe- 
quentes,hoceft  totam  LN. ftmilirer inferemus  AH  cfteadLK,  vtDH  ad  DK- 
V nde  A I eft  ad  L N , vt  A H ad  D K,  St  permuiando  A I eft  ad  A H , vt  L N ad 
L K.  pratccrea , quoniam  eft  vc  D F ad  D G ( hoc  eft  vt  tota  D B ad  totam  DM) 
fic  ablata  DH  ad  ablatam  DN,  erit  8c  rcliqua  IB  ad  reliquam  NM,  vt  tota  D B . 
ad  totam  DM.  Similiter  inferemus  HBffl'ead  KM,  vt  DB  ad  DM.  ErgoIBad 
•NM,  vt  HB  ad  KM,  permutaudo  igitucacinuertendo  HBadlB,  vt  KM  ad  NM. 
Ciim igituroftenderimnsrationcs  AH  ad  AI,  Sc  AK  ad  AN, itemrationes  HB 
ad  IB  , Sc  KM  ad  NM  eafdem  efte  , rationes  quoque  reflanguli  AHB  ad 
reftangulum  A IB,  Sc  retftanguli  AKB  ad  reftangulutu  ANB,  ex  rationibus  il- 
lis  a-qualibuscompofitz,  ezJcm  erunt.fed  re&angulum  A H B eft  ad  teiftangulum 
A IB,  vt  quadratum  CH  ad  quadratum  FI , hoceftpcrfupcn'us  dcmonftratavt 
quadratum  EK  ad  quadratum  GN.  Ergoretftangulum  LKM  eft  ad rc&angulum ' 
LNM,  vt  quadratum  EK  ad  quadratum  GN.  ergo  puntfta  L,E,G,Mfunt  adel- 
liplim.Quod  etat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  CLXII  I. 


Sint  A B C cllipfis  axes  A C,  B D: 
dudlifque  ex  D femidiametris 
quibufuis  DE,DF?aganturperE  8c 
F line*  IG,KH  atqualesipiis  E D, 
F D, parallel^  vero  axi  AC , occur- 
rences axi  B D in  G 8c  H. 

Dico  pundta  AIK  efle  ad  cllipfim 
cuius  axis. 

Demonjiratio. 

CVpcr  AC  vtdiametrodcfctibaturcir- 
^culus  ALC.Sc  DE,DF  linexvtrim- 
que  producantur  donee  circuit  perimetro 
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occnrrantin  L,M,  N,  O.a&if^ucpcr  E &:  F,  lincis  PER,  SFV  qnz  circulooc- 
currant  in  R,V  & AC  diamctro  in  Q Sc  T,  Sc  xquidiftenc  axi  BD  , ducanrur 
ordinatim adaxcm  AC  line*  IX,KZTQuoniam  PER',  SFV  line* in  E & F» 
proportionalircrftinr diuif*,  ratio  rctftanguh  PER  ad  re&angulum SF V duplica- 
te eft  rationis  PE  ad  SF,  adcoquc  eric  PER  rc&angulum  adrc&angulum  SFV 
vtquadratum  PE  adquadratum  SF  id  eft  vtquadratum  EQ^ad  quadratum  FT, 
id  eft  vtquadratum  IX  adquadratum  KZ.  Quarc  cum  re&angula  LEN,  PFO 
zqualia  fintredrangulis  PER,  SFV,ctiam  LF.N  rcftangulum  eft  ad  re&angu- 
lum  MFO,  vtquadratum  IX  ad  quadratum  KZ:  deindccum  IG  hoc  eft  XD 
lit  xqualis  E D,  & D C zqualis  D N,  erit  X C zqualis  E N.  eft  verd  Sc  tota  A C 
zqua/js  ton  LN.  ergo  reliqua  AX  reliqu*  LE  *qualis  eft  : adcoquc  AX C rc- 
dangulum  zqualcrcftangulo  L EN.  eodcm  modooftenditur re&angulum  AZCai4l^. 
*quari  rc&angulo  M F O,  eric  igicur  vt  A X C rc&angulum  adrc&angulum  A Z C,  im. 

Ec quadratum  I X adquadratum  KZ.  Quare»AlKC>  punfta  ad  cllipfim.  Quod 
erat  demonftrandum. 
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PARS  SEXTA 

Circulum  cum  clhpfi  comparat. 


PROPOS'ITIO  C L X V I 1 1. 


HAbcant  A B C ellipfis,  & circulus  ADC  communcm  axem  A C, 
duftaq'ucordinatim  EF,  occurrat  circulo  in  F &dlipfi  in  G:iun* 
ganturque  AF,  AG.  dcin  dufta  DH  parallcla  AFqux  circulum 
conringacin  D,  occurratq;  axiinH;  dcmictatur  cx  D ordinatim  linca 
D I ad  diametrum  A C fecans  ellipfim  in  B Si  A F,  A G,  in  K & L:  iun- 
gantutquc  H B.  - 

Dieo  AG  lineamxquidiftareredta:  HB. 


'Demon/iratio. 


* 5 tbel. 

htKHI. 


-near  func  parailelac.Qiiodcrac  demonftrandum. 


VTEO  ad  Els  fie  IE 
ell  ad  I K.  fed»vcEG 
ad  EF,  fic  IB  ell  ad  ID. 
igiturvt  IL  ad  IK,  fic  IB 
ad  I D , Sc  permutando  vt 
IK  ad  ID,  fic  IL  ad  IB, 
eftauremvc  IK  ad  ID.fitf 
IA  ad  IH  (quia  AF.HD 
ex  liypothefi  arquidillam) 
igiiur  vc  IL  ad  IB,  fic  I A 
ad  I H.  quace  AG,  HB  li- 


PROPOSITlO  CLXJX, 


Sint  A B C,  D EF  cllipfcs  fimiles,fimiliterc]uead  idem  centrum  I con-* 
fticuta: : & fuper  AC,  D F diamecris  , circulidcfcribantur  AGC, 
D H F : ponatur  autem ex  ccncro  quxdam  IK  occurrcns  circulisin  L & 
K,  pundlis , d quibusnormales derailHe  LM.KN,  fecentcllipffcs  in  O 
& P:  ducanturqueline^  IO,OP.  r 

Dico  cfle  vt  1 L ad  L K,  fic  I O ad 


ad  OP. 


‘Demonjlratio. 


■pRigaturcx  I centro  normalis  IGoc* 
-^currens  ellipfibus  in  E,  B.circulis  ve- 
ro  in  H & G-  Qyjoniam  cam’  circuit 
A G C,  D H F quam cllipfcs  A B C,DE  F 
fimiles  lunc  fimilicerquc  ad  idem  centrC 

confticuta;,vc  IG  ad  I B,  fic  I H ell  ad 
I E ,led  vc  G I ad  B I , fic  K N ad  P N, 


ac 


Digitized  by  Google  I 


ELLIPSIS.  ))} 

fcvt  HI  ad  EI»  Cc  LM  ad  OM:igicurvc  KN  ad  PN,  fic  LM  eft  ad  OM.  Sr 
permucando  vt  KN  ad  LM,  lioccft  IN  ad  IM  , fic  PN  ad  OM.  in'  diredium 
igiturlunc  I,0>P.  Qusrccum  KN,LM  ad  AC,  fincperpendicuIares,acproin- 
dc inter feparallcla:)cncvt  1L  ad  LK.fic  IOad  OP-  Quod  erat  demonftraudu. 


PR.  OPOSITIO  CL  XX. 

C.'rculum  ABC  fcccnt  diametri  du*  A B,C  D ad  retflos  fefe  angulos 
dccullahtes,  a£ta:que  per  C & D lines  qu^circulum  contingantinC 
& D,  contingant  eciam  ellipfirrl  A E B cuius  aliqua  fic  diameter  A B.dein 
quxuisducatur  GH  parallels  CE,  occurrens  circulo  in  G & 1,  ellipfi 
vero  in  K & H,  & C D line?  in 
Dico  lineas  G I,  HK  cflca'qu 

DemonJIratio. 

£X  conta&u  ponatur  a d centrum 
EN  , qux  aproiluda  incidet  in 
pun&um  conta&us  F ad  banc  dia- 
mecfufo,Vl  pacer  c*  alibi  hoc  in  libro 
dcnionftracis , cruntordinacim  poii- 
cx  K H,  A 15,  vndc  rectangulu  ELF 
eft  ad  rc&angulom  EN  F , vc  qua- 
dcacum  LH  adquadratum  N B,  led 
rcdangulurti  ELF  eft  ad  re&angu- 
lum  E N F , vc  redangulum  C M D 
ad  re&angulum  C N Dj  fcumcnim 
CE,  DF  b&KHcxhypochcfi  fiuc 
parallels  , re&angulorum  illorum 
rationcs  ex  ijfdcm  racionibus  com- 
ponuncur,)  & re&angulum  CMD,  eftad  tcftangulum  CND  , vtquadratumMI 
adquadracum  N B>  quadratumigicur  M I eft  ad  quadracum  NB  , vtquadratum 
LH  ad  quadracum  NB;  xquantur  crgoquadraca  MI,  L H,adcoquc  & rc&x  M I, 
LH  earumqucduplx  GLKH  aequalcs  funt.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CL  XX  I. 

SEmicirculum  ABC  cuius  diameter  A B Se  centrum  £ , contingat 
teclaCD.xquidiftans  A B,  & per  A & B ,punfta  ellipsis  delcriba- 
tut  qus  diametrum  habeat  AB,  & reftam  CD  contingat  in  puntto 
quouisD.-ex  D vero  ponatur  D E occurrens  circulipcripherueinF,aga~ 
turq;  per  F parallela  G H,  fetans  ellipfim  in  H & I , circulum  vero  in  G 
& F. 

Dico  lineam  G H in  I & F,  trifariam  cOcdiuilam. 


A. 


ft  PMItt*9 
IjjbrJftA 


b i ;.  haiMi^ 


DemonJIratio . 

QVoniam  HI  per  prxeedentem  cftjcqua- 
Ixs  GF,ablata  commnni  IF,  manct  FH, 
xqualis  Gl ; led  ipfiFH  xquacur  IF  (quia 
HJiordinacim  pofica  eft  ad  diametrum  DE) 
xquantur igicur  GI>  IF,  FH  lines.  Quiod 
erat  demdnftrandum. 


T t 


PRO* 

• ' 
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PROPOSITIO  CLXXII. 


Circulum  ABC  cuius  diametri  AC,  BD  (cad  re&os  decuflent  in 
D,  continga:  in  B linca  B E,  dudta  deinde  per  A & C cllipfis  A E C, 
contingens  B E in  E,occurrat  circulo  in  F,  & poficaex  contadu  ad  cen- 
trum reda  E D ducaniur  AF,  CF  : & A F quidem  (ccans  BD  diame- 
trum  circuit  in  H,  CFvcrocIlipfeosdiamotrum  LDinG. 

Dico  iu n dam  G H zquidiitarc  B E. 

Demonftratio. 


< i70.hu- 


pOnatar  per  F , linea  I K xquidiftans  EB. 
■*  itin&ifque  pun&is  FD,  ex  H rcQi  ducaruc 
..  HG>  parallcla  IK,  occurrens  FD  line*  in  L 
Sr  E D in  G-  Quoniam  I K xquidiftac  cangcnti 
/E B,*IF, FK  liucxincerfe xquales  funti quare 
/ JiHG,  linea xquidiftans  I K in  L,  diuifaquo- 
/ • queeftbifariam.fi  iampun&um  G non  fir  com- 
mune lineis  F C,  E D,  H G.occurra  t H G ipfi  F C 
in  M : Quoniam  ergo  H M xquidiftat  E B adco- 
f|uc  AC  1 vt  AD  ad  DC,  fic  HL  ad  LM, 
quare  MH  in  Ldiuifa  eft  bifariam:  feds-  HG,  in  L bifariam  eft  diuifa;  prinftaigi- 
cur  G Sr  M,  vnum  idcmquc  funt .-  vnde  G commune  lineis  FC,  ED  xquidiftant; 
igiturHG,BE.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXII  I. 


Circulum  ABC  cuius  diametri  A C,  B D fefead  redos  dccuflant.con- 
tingac  in  B reda  B E,  ducraq;  ex  E reda  linea  E D,dcfcribatur  cllipfis 
A E C,  contingens  F E , in  Erponatur  quoque  F G contingens  circulum 
in  H,  occurrcns  diametro  A C,  in  G : dcin  ex  H ponatur  H I , parallel* 
B E occurrens  ellipfi  in  I,  iunganturtjuc  I G. 

Dico  1 G lincatn  contingere  cllipfim  in  I. 

Dononttratio. 

pOnatur  IK  xquidiftans  ED,  erit  ilia  or- 
dinar  im  pofita  ad  diametrum  AC.cum  AC* 
D E diametri  lint  coniugatj : ex  K vero  eri- 
garur  KH.  parallcla  BD  , occurrens  HI  li- 
nexinH.  Quoniam  tam  H K,  B D,  quam  I K» 
ED  xquidiftant  , eric  vtquadrarum  ED  ad 
quadratum  IK,  lie  BD  quadratum  ad  qua- 
dratum  HK:  fed  vtquadrarum  ED  ad. qua- 
drarum IK  , lie  ADC  re&angulum  ad  re- 
dangulum  AKC,  vcigitur  reflagulumADC 
adreAangulum  AKC,  ficBD  quadratum  ad  quadratum  HK.  Quare  punflum  H 
in  pcriphcria  circuit  eft  rigitur  cum  HK  fit  normaiis  Sc  HG  contingens,  vtGC 
ad  CK,  lie  CK  ad  AKreftautem  IK  ad  diametrum  A C,  ordinacim  pofita j er- 
, go  Gl  b Imca eft  tangens.  Quod  crat  demonftrandum. 

jo  .hniui.  # 

PRO- 
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PROPOSITIO  CLXXIV. 

Clrculum  A BCcuiusdiametrifcdccuHanrad  reftosin  D,  contingat 
in  B linca  BE:  dcin  per  A ScCptjnitaellipfis  delcribatur  contin- 
gens  B F.  lineam  in  E,  cuius  vna c diamctris  (It  A C.  iundifquc  E D,  duca- 
turcx  A (ccans  AF,  ScperFagacur  FH,  parallela B E , ogctirrcns cllipfi 
ini.  Turn  per  A & I ducatur  recta  A I.  concingac  autem  circulum  recta 
MN  in  M,  parallela  iccanti  A F,  & ex  M ducatur  M O,  parallcla  cangen- 
ti  B E , occurrcns  cllipll  in  P;  ponaturq;  per  P,  rectx  B t acquidiftansPR, 
(ccans  F H lineam  in  R. 

Dico  PR  lineam  , contingerc  ellipfim  in  P. 

Dimonjh'atio.  . 

CEcantcs  AF,  A I iplis  D P»DE 
‘-'occurramin  G & L.  .Deinde 
FH  occurrat  ipli  BG  in  T , fie 
tangenti  in  N,  Scrci2a:DKmK. 

Him  liter  MO  occurrat  ipfi  AF 
in  V,  Sc  AI  in  S,  Sc  DE  in  Q, 
tic  GO  in  X.  Quontam  AGO, 

ALD  trungul.1,  caudem  habenc 
* balim  AD  , fcmtqtic  FT,  KI 
,srqualcs,cruut  cn.mgtlla A G O, 

ALD  inter  eaident  parallclas. 

Ruriiim  cum  MO  linca  acquiJiftcc  FK.efunt  V X,  S Q linear  arquales ; eft  verd 
& MX  ircriim  c ipfi  P Q^tequaltsiergo Scrcliqua  MV,  rclique  P S aiqualis  eft:  cCtui» 
fedre&a:  M V ttquatur  linca  NF,  Sc  P S,  eft  zqualis  RI,  igitur  Sc  NF,R  I lines'*40'1' 
iiint  inter  fcarqualcs  : eft  veto  & FT  ipfi  KI  aiqualis  .igitur  NT.KR  atquales 
funr.  Seil,  quia  MN  tangenseailit  iota  extra  circuium  , NT  raaior  eft  quam  FT, 
hoc  eft  quam  KI.  ergo  Sc  KR  maior  eft  quam  KI.  ergo punchmi  R,  cadir  extra 
ellipfim. eodem  modo  iiram  lupra  quam  infra  MO,  parallel^  ducantur  quorcuque, 
oftendentur  omnia  pun&a  rcSar  P R.cadere  extra ellipfim  prqter  pun&um  P|te- 
fia igitur  PR,  tanget ellipfim.  Quod erat demonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXV. 

1 ,'Sto  A BC  cllipfis  axis  AC  vtcunqueprodudus  in  D,  dudaqjexD 
JCalinca  D B,qux  ellipfim  contingat  in  B ponatur  fecans  altera  DF , oc- 
cuttens  ellipfi  in  E Sc  Ftdemillis  deindc  E F ex  E,B,F  normalibus  F#G,B  H, 

El  adaxcm  A C, iungantur  F H, EH. 

Dko  F G H,  E 1 H triangulaeflefimilia. 


it?!  trliiui. 
b P4 ttltx 
JtmonJirM- 


Demon ft  ratio. 

CVper  A C diametro  dcfcribaturcircnlus 
^AKC,  occurrcns  rc&is  F G.B  H»  El  in 
K L M»  ducantur  autem  rc£t&  MH»  KHi 
EH,  FH.*ctim  igitur  fit  J vc  FG  ad  El, 
^hoc  eft  vt  GD  ad  ID,  j lit  KG  ad  Ml, 
patec  M K prodmftam  conucnircin  D : eft 
autem  e DL  contingcns  , igitur  H KG, 
HMI  tnangula  limilia  funt.  uuarc  vc 
KG  ad  MI  , fic  HG  ad  HI  ! ied  eft  vc 
KG  ad  MI,  fie  FG  ad  El,  igitur  vtFG 
ad  El,  fic  H Gcft  ad  HI : funt auteman- 


i 
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;guli  laceribus  proportionahbus  contend  reftijtriangula  igitur  FGH,  EIH  funt  E- 
toilia.Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXVI. 


Sit  in  ABC  ellipfi  diameter  A G vtia  coniugararum  srqUalium  i ad 
quam  ordinatim  ponancur  quotcunque  DE. 

Dico  A EC  redangolaatquari  quadratis  DE. 


Detnonftratio. 

POnatur  B C alccra  diametrorum  coniugatarum 
atqualium  : centrum  autem  fedionis  fit  F : eric 
igitur  A EC  re&angulum  ad  quadrarum  ED  , vt 
AFC  refhngulum  ad  quadrarum  F B : fed  A F C 
rcflangulum  id  eft  quadrature  AF  xquatur  quadra- 
to  FB,  cum  diamcu;ifintxqualcs,  rcftangulum  igi- 
tur AEC  atquale  eft  quadrate  DE:  quod  erat  de- 
monftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXVII. 

SEcet  ABC  ellipfim  vna  ex  diametris  con- 
iugatis  arqualibus  A C,  quam  in  D fecet 
ordinatim  linca  E D,  fumptaqucH  I lineaqu?  fitxqualis  AC.dcfcripto- 
quefuper  A I circulo  HL  I,  diuidatiir  H I in  K,vt  AC  eft  diuila  in  D, 
& ex  K normalis  erigatur  K L. 

Dico  EDjKL  quadratacflc  inter  fcxqualia. 


Dcmonjlratio. 


T\Vcatur  coniugataru  xqualiurtiaiteraF  B:  feflioiiiS  autem  centrum  fit  G.re&an- 
•‘-'gulum  A D C , eft  ad  quadrattn*  E D,  vt  A G C refianguium  hoc  eft  quadra- 
rum  AG  eft  ad  quadrarum  GB  : led  AG,  GB  quadraca  funt  xqualia-  igitur  Sc 
ADC  rcftangulumcftaiquale  quadrato  E D : rurfum cum  HI,  AC  linexponan- 
tur xquales  4c  proportionaliterin  D & K dJuifij,  erit  ADC  redangulum  hoc  eft 
quadrarum  EJX  atquale  re&angulo  H K I,  id  eft  quadrato  L K-  Quod  crac  dcmon- 
ftrandum. 


PRO- 
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PROPOSITIO  CLXXVIII. 

^Ecetcllipfim-vnaex diamerru  eoniugatis  sequalibus  AB,  ad quam 
U ponaturredta  CDordinatim,  iunganturq;  A C,  A D;  turn  fupet  EF 
scquali  re£tq  A B,  8c  in  H proportionaliter  diuifz  ipfi  A B defcribacur  cir- 
culus  E F K : attatfuc  per  H normal!  I K,  iungancur  E I,  E K, 

Oico  quadrata  AC,  A D fimul  fumpta,  zquariquadracis  t E , E K fi- 
mulfumptii. 

Dcmonfiratio. 


& \ 

H V 


QVa<frata  AC.  AD  Gmul  fumpta xqualta funt  quadratic  • CG,  AG  bis fumptis, * < b>H- 
Sc  quadrata  IE,  E K *>  atqualia  funt  quadra  tis  I H.HE  bis  fumptisjfcd  perprat-  ^ft4ma 
eedenccm  C G.  IH  quadrata  funt  xqualia,funtf|uc  item  atqualia  inter  fe  quadrata  i7  frmi. 


AQ.EH.quod  AG.EH  rc&q  xqualcs fint  cx conflru&ione,  quadrata igitur  CG> 
AG  bis  fumpta  acquantur  quadratis  G H,  EH  bis  fumptis  t igitur  8c  quadrata  duo 
CA,  AD  fimulfulnpuqqualiaiunr  quadratis  IE.EKfimuifumptis.Quodctatde- 
monftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXIX. 

Qlnt  AB  C cllipfis  axes  A B,C  D:  8c  fuperaxe  minorc  C D,  circulusdc- 
OfcribaturCE  D;pofitis  F L brdinatim ad  axcmCD,quxcirculo  oc- 
cumnt  in  E & M , axi  autcm  in  J,  Sc  ellipfi  in  L t ducancur  ex  F per  G, 
centrum,  F H occurrences  circulo  in  K 8c  N,  ellipfi  autcmin  H. 

Dicoeflcvt quadratum  FI  ad  quadratum  Ff,  ficF-KH  reftangulutn 
ad  rcdlangulum  F K H. 

Demonjlratio.  ^ ^ ^ if t ' 

1CX  fcholio  quartx  huius  libri  patet  has  j \ ^\r 

"duas  proporcioncs  FE  ad  FE,  8c  EL  | 'T 

adiE  L eafdcm  cffe  cum  tatione  E I , ad  fj,  ~^L_ 1 ' u 

Etquarcctitn  ratio  redanguli  FELad  V l 

reSpguluFEL.componatut  ex  ratio-  'v  V 

nrfjpFEa#FE*,&  EL  ad  EL,  erit  \\ 

ratio  refiaguItF E L ad  rectangulu  F E L,  1 ** 

duplfcata  rationis  El  ad  El . ac  projndc  ® 

tad  cm  quq  quadratiEIad  quadratum  El. -fed  reftangula  FELfunt  rcflangtila 

V v MFE, 
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*)<.««».  MFE,  hoc  eft  re&angula  » NFK » id  eft  FKH.  ergo  re&angula  FKH  flint  ad 
fe  inuiccm  vt  quadrats  E I id  eft  quadrats  F I.  Quod  crat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXX. 

CIrculum  ABC  cuius  diamctri  AC,  B D fedccullanrad  redos,  con- 
tingat  in  B iinca  B E : defcripta  dein  cllipfi  per  A,  C punda  qua: 
contingat  B E lineam  in  E,  iungantur  punda  A E,  A B. 

Dico  A F E,  A H B fegmcnca  c(Tc arqualia. 


Demonftratio. 


b 174 *k*~ 
im. 

c P*iH  tx 


TA  VAa  H K parallels  ipfi  A B qux  cir- 
•R-^culum  contingat  in  H ducaturexH 
lines  HG,  parallela  rangcnti  B Eoccur- 
rens  cllipii  in  F 4e  reftis  A B,  A E.  E D, 
B D in  M.Ni  I.Oiiunganturq;  puifta  BH, 
AH, EF,FA,dcin  per  F ducatur lines 
FL  xquidiftans  ipfi  AE:  Quoniamtam 
HK  tangcnsxquidiftatreift^  AB.quara 
EL  ipfi  AE.fit1’  autcm  Sc  FLtangens, 
erunt  c A H B,  A F E triangulorum  maxi- 
ma qu{  (egmentis  AHB,  AFEinfcribi 
poiTunt;  d ac  proinde  plus  quam  dimidia  (iiorum  fegmentorum.  Ruriuin  cum 
triangula  ABD,  AED  fine  fuper  cadera  bafi  Sc  intra  ealdem  parallclas  con- 
ftituca  , & HM  Iinca  xquidiftet  bafi  AD,  erunt  OLNM  lincx  c xquales  ; fed 
C i7o.a«-&totx  Ill.FM  funt  fxqualcs;  igitur  Screliquf  HO,FNimerfe  xquantur:  Qua- 
fa  hjf“  rc ram triangula  HOB.NEF/quamtriangula  H A 0>NF A, adeoque tota trian- 
go  la  B HA,  El- A funtxqualia.  eodem  modo  fi  rcfiduis  fegmentis  triangula  inferi- 
banrur,oftendcmus  rriangularefiduo  circuli infcripta  xquari  triangulis  rcfiduoelli- 
i“m-  pfeos  infcripta  , & vtraquemaiora  dimidijseftefuorum  fegmentorum.  Quarecum 
didia  triangulorum  inferiptio , vtrimquc  femper  xqualium  tc  maiorum  dinaidiisfe. 
gmencorum  fine  rermino  continuari  poflit,fegmcnta  S A H B , AF  E xqualia  iunt. 
Quod  crat  dcmonftrandum. 


CoroSanum. 


Ilfdem  pofirisfequiturlemicirculum  ABD  xqualemefle  femiellipfi  AEC  , eft 
enim  fegmentum  AHB  oftenfum  xquale  fegmento  AFE,  funt autcm  triangu- 
la  A B D,  A ED  fuper  eadem  bafi  S:  inter  eafdem  parallclas  cdftituta  inter  fe  5qua- 
Iia.ieiturquadrans circuli  ABD  fqualis  eft  quadranti ellipfis  AED.  crgol'emi- 
eirciuus  ABC  squalis  eft  femiellipfi  AEC.  Quoderatoftcndendum. 

PROPOSITIO  CLXXXI. 


HAbcant  ABC  fcmicirculus  & A E C femicllipfis  communem  dia- 
metrum  AC  & tangentem  BE,  parallclam  diaraetro  AC  : fecet 
autcm  AEC  ellipfis  circulum  ABC  in  F,  ducanturfy  line*  A F,  C F. 
Dico  legmen  ta  A I F,  C G F efle  xqualia. 


'Dmoti- 
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Demonjlratto. 

DV£a  GH  Jincaparallelarcftx  CF  , tjuac 
circulumin  G contihgat,ducacurcx  G li- 
ncaGl  parallclarcche  AC,  occurrcns  lincis 
CF,AF  in  K &:  L , ellipfi  veto  in  1:  a&aquc 
per  I Imea  IM,  qux  AF line*  xquidiftat,iun* 
gantur pun&a  A I , F I , C G » FG  *•  Quoniam 
IM  Jincaxquidiihcfccanci  AF,  ci-it * IMre- 
cla  rangtns.ideoquc  A IF  iriangulum  b eoruin 
maximum  qua:  AIF  fegmcnco  pofl'untinfcri- 
bi : quod  auicm  C G F triangulum  corum  fit  maximum  qyx  C G F fegmento  cir-  tl 
culi  infcribuntur  manifeftum  eft,  vtrumquc ergo  criangulum  cplus  eftquamdimi-  j.  £41. 
diumfui(c|mcnti.Dcindc,^uia  IL,KG  funcxquales,  vc  facile  ex  i74.htiiusdcdu-  ^,,m,Lrfh. 
cerur,  funtque  I G»  A C parallel*,  triangula  I A L , G C K funt  xqualia : funt  verd c 4,‘  mu 
ob  eandem  caufain  arqualia  triangula  I F L,  G F K.  toca  igitur  A I F,  C G F xqualia 
runr.Similiccr  dcmon/tgibinius  fcgmcncis  rchquis  ellipricis  ac  circularibus  infcribi 
poflc,fiuctcrmino  triangula  maioradimidijs  fcgmcncorum  & ccjualia  inter  fc;*qua- 
liaigictfr  Turn  Tegmenta  A1^,CGF.  Quodcrat  demonftrandum. 


H; 


PROPOSITIO  CLXXXII. 

Abeant  ABC  ellipfis  & circulus  ADCcundem  axem  AC,duca- 


G. 


turtle  recta  qu.cuis  EF  normalis  ad  axem  AC,  occurrcns  ellipfi 
, Dico elle  vt  E G ad  E F,  fie  A B C ellijlfim ad circulum  ADC. 
Demonflratio. 

£X  ceniro  H normalis erigatur  H BD : occurrcns 
ellipfi  in  B Sr  circulo  in  D.  vt  HB  ad  HD  , fie 
EG  ell  ad  EF:  fed  vt  HB  ad  HD,  ficXABCel- 
lipfis  eft  ad  circulum  ADCiigirurvt  EG  ad  EF.fic 
cllipfis  ABC  eft  ad  circulum  A D C.  Quod  erat  de- 
monftrandum. 

PROPOSITIO  cLxxxmi. 

H Abeant  A B Ceilipfis&  circulus  ADC  eundem  axem  AC  ad  quern 
prdinatim  poll  ca  fit  re  eta  E F occurrens  ellipfi  in  G 8c  circulo  in  F: 
Dico  fegmentum  A DFE  efle  adlesynentum  ABGEvtADC  cir- 
culus eft  ad  ellipfim  ABC. 

’Demonfiratio. 

TVngantur  A F , A G.ducarurquc  refla 
■*DH  aequidiftans  ipfi  AF,  contingens 
circulumin  pun&oD.'Cx  quo  ordinatim 
demirtatur  ad  axem  refta  D I .occurrcns 
lUipfiinB&  At, AG  lincis  in  X Sc  M, 
agarurque  per  Brecta  BK  parallcla  ad 
At},  qua:  per  T\.-p  ellipfim  ranger,  dein 
h'acx  ducamur  A D,D  F,  A B,B  G.vt  E F 
ad£  C»  ficl  X cft  ad  IM,fcd  eft  vt.EE  ad 

EG,  fie  J Dad  IB.  igitur  vr  I Dad  IB,  fie  , 

IX  ad  IM.  ergo  & reliqua  DX  ad  reliquam  BM,  vttota  ID  ad  toramIB.  eft 
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ELLIPSIS. 

aurero  vt  D L ad  B M , lie  triangulura 
DAL,  ad  triangulum  BAM,  & (quia 
parallel*  hint  D I,F  E, Triangulum  DF  L 
ad  triangulum  BGM,  igitur  triangulum 
DAL  eft  ad  triangulum  BAM,  vt  ID 
ad  IB,  Sc  triangulum  DFL  eftadtrian- 
gultim  BGL  vt  ID  id  IB.  ergo  totum 
triangulum  ADFeft  ad  totum  triangu- 
lum A BG,  vt  ID  ad  IB.  quia  autem 
D H,B  K Turn  tangentcs.triangula  A D F, 
> rutin  ABC  maxima  * lunt  corum  qua:  inferibi 

Tegmentis  poftunt,  ac  proindc  maiora  b fcg'mcntorum  dimidijs.llmiliter demonftra- 
b ♦)  bairn,  bimus  Tegmemis  refiduis  tarn  circuli  qu'dm  ellipfeos  iiilcribi  poftc  triangula.quz  lint 
maiora reiiduorumdimidijs,  jerationem  habeant.quam  ID  ad  IB.  Quarccum 
t mMv. f,oC  fieri  pollit  fine  termino,fegmentu  c ADFeft  ad  Tegmentum  ABG.vt  1 D ad  IB: 
eft  vero  & triangulum  AFE  ad  triangulum  AGE,  vt  EF  ad  EG, hoc  eft  vt  ID 
ad  IB-  ergo  totum  Tegmentum  ADFE  eft  ad  totum  Tegmentum  A B GE , vt  ID 
ad  IB , hoc  eft  vt  circulus  ad  ellipfim.  Quod  erat  demonftr'andum. 

PROPOSITIO  OLXXXIV. 

EAdem  manente  figura  ducatur  ex  ccntro  N quxuis  diameter  N F, 
demiflaque  ex  F normali  F E qu$  ellipfim  fecet  in  G.iungantur  N G: 
Dico  A N F fc&orem  efle  ad  fetftorem  A N G , vt  citculus  A D C ad 
ellipfim  ABC. 

Dcmenjiratio. 

&<*!&  CEgmentum  ADFE  * eft  ad  Tegmentum  AB  Ge.  vt  F E ad  GE.-  St  triangulum 
Hi Jwhu.  Op  N E eft  ad  triangulum  G N E,  vt  F E ad  G E.  Ergo  Sc  reliquum  nempe  fcftor 
c ill  A N F eft  ad  reliquum  nempe  Teflorem  A N G > vt  F E ad  G E , hoc  eft  e vt  circu- 
it. ' lus  ad  ellipfim. Quod  erat  demonftrandum, 

PROPOSITIO  CLXXXV.  . 

Sic  cllipfis  ABC,  & circulus 
ADC,  habenter commune 
axeni  A C:  & per  centrum  com- 
mune E ducantur  dux  diametti 
circuli  fefe  ad  angulosrcftosin- 
tcrfecantes , occurrentcfque  cir- 
culo  in  pun&s  D,  F,  G,  H : de- 
inde  ex  D & H,  ordmatim  ad 
A C applicentur  linex  D I,  H K 
occurrentes  ellipfi  in  B & Ls 
iunganturq;  EB, EL. 

Dico  LEB  quadrantem  el- 
lipfeos  efle,  ficutH  E D eft  qua- 
drant circuli. 


Demon- 


ELLIPSIS. 


)4t 

• Dtmonflrdtio. 

SEgmenrum  ABI  ad  fegmentum  ’ADT  eft  vt  IB  ad  lD>  vtquc  eadem  IB,,^ 
ad  tD,  ua  eft  triangulum  IEB  ad  triangulum  lED.  ergo  vc  IB  ad  ID.'*'- 
ita  eft  leClor  AEB  ad  feftorem  AED.  fimili  modo  oftendemus  feftorem  bc»r.i. 
LEA  ad  Ictftorcm  HEA.cll'e  vt  KLad  KH,  id  eft,  b vt  IB  ad  ID  : ergo  vt  pi-  *»»«. 
I B ad  ID,  itaeft torus (ceftor  BEL  ad  totum  fc&orcm  DEH,  fedvt  IBad  ID, 
hoc  eft  minor  axis  cllipfcos  ad  diamctrumcirculi,  perj  Archimedis  deSpher.  ita 
eftellipfis  A BC  ad  oirculum  A D Cl  crgofciftor  BEL  ad  feftorem  DEH  , vt 
. clliplis  adtirculum  , & inuertendo ac  permutando  vtlcftor  DEH  ad circulum 

A DC.  itaeft  feftor  BEL  a.lelliplin  ABC,  ledlcdlor  DEH  eft  quadranscirculi,  cst.ixi,,. 
ergo&  le&or  BEL  quadrans  cllipfcos  erit,  adea^uec  etunt  BE,  EL  diametri 
conic  gara- , ergo,  &c.  Quod  cratdcmonftrandum. 

Nora  idem  dcmouftrati  fi  ADC  fit  eftipfis  cuius  axis  AC  , finrljuc  HF,DG 
ipfius  coniugaca;  diametri;  livero  DEH  noniitquadraos  cllipfcos  vt  Ic&orD  EH 
ad  circulum,  itacricfedor  BEL  adcllipfin.vt  exdemonftrationcconftat. 

PRO  P*>  S I T [ 0%CL  XXXVI. 

ESto  circuli  ABC  quicunque  fc&or  AGC,  3£  cllipfis  DEFfedtor 
DHF:(itautcm(cdtoradIcdoremvt  circulus  ad  ellipfim  ducan- 
turque  re&ar  A"C,  D F. 

Dtco  fcgrncncum  A B C clle  ad  fegmentum  D E F , vc  circulus  A B C 
eft  ad  ellipfim  D EF,&  contra. 

1 Demonfiratio . • 

JNuento  cllipfcos  maiorc  axe  I K,  defetibatut  fu- 
^per  IKdiamct  to  circulus, duiftaq;  aad  axem  ordi- 
natim  LM  qua;  auferat  fegmentum  LIM  xqua- 
lefirgmcnto  DEE,  occurrat  circulo  in  N Sc  O, 
ducanturquereCI*  L H.M H,N H.O H.QuoDiam 
fegmentum  MIL  arquale  eft  (egmento  DEE, 
etit  e fed lot  L H M xqualis  fetftori  D H F.  Rurfum 
cum  fit  vt  elltpfis  ad  circulum  NOK,ficLHIfe- 
ftor  fad  leclorem  N H I, adcoque 3c  LHM fedot 
adfedorem  N H O,  litquc  L H M triangulum  ad 
triangulum  N H O,  vt  LM  ad  NO  , hoc  eft  gvt 
ellipfisadcirculum  NOR.  erit  vt  clliplis  ad  circu- 
lum NOK.  fie  LIM  fegmentum  ad  fegmentum 
N I O,  & permutando  circulus  NOK  ad  fegmen- 
tum  NLO,  vt  clliplis  ad  fegmentum  LIM-  iam 
veto  circulus  ACV  eft  ad  leflorcm  AGO, ex 
hypothcli  vtellipfisad  fedlorcm  HDF,  hoccft(vt 
oftendifupra)  vtellipfisad (ciftorem  LHM  , hoc 
eft  »r  circulus  N O K ad  feiftorem  NH  O.  ergo 
itiaaii circulus  ACV  ad  fegmentum  ABC,  vt 
circulus  NOK  ad  fegmentum  NIO.  hoc  eft,  vt 
antcoftcndi,  vt  clliplis  ad  fegmentum  LIM,  hoc 
eftfquoniam fegmenta  LIM.DEF  funtex  con- 
ftruftjcqualia)  vt  clliplisad  fegmentum  D EF.  igi- 
rurpermutandqvt circulus  ACV  ad  ellipfim, lie 
fegmentum  ABC  ad  fegmentum  DEF.  Quod  cratdcmonftrandum. 
lamvero  fj  fuerit  fegmentum  ABC  ad  legmenrum  DEF,  vt  circulus  ABC 
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adellipfim  IDF  : dico tc fcftorem  AGC  eflc ad fi^Iorem  DHF,  vt  eft  circu- 
lus ABC  adellipfim  IDF: inuenrdpniinvt ante ellipfcos  DEF  maiore  axe  IK, 
fuper  I K vt  diametro  deferibatur  circulusNOK  : du&aque ordinacim  LM  quae 
firgmentum  LIM  auleratzqualcfcgmento  DEF, fiant reliqua  vc prius.  fegmentu 
igitur  NI  Pcft  ad  fegmentum  LIP  .vtacirculus  N O k adellipfim  IDF.  Itaq;  le- 
gtnentum  NIO  adlcgmcntum  LIM . vt  circulus  NOK  ad  elljpfim  : & permu- 
tando,  circulus  NOK  adl'egmentum  NI O , vtellipfisad tegmentum  LIM, hoc 
eft  ex  bypotlicfivt  circulus  ACV  ad  fegmentum  ABC.  Cilm  ergo  fit  vt  circulus 
N O K adfcgmentnm  NlO,  ica  circuhis  ACV  ad  fegmentum  AB  C i erit  et« 
iam  b vt  circulus  N O K ad  (etftorcm  K' HO,  it.i  circulus  A C V ad  icdorc  A GC. 
Atqui  vt  circulus  NOK  adfctftorem  N H O,  (c  cllipfisadlcdorcm  LHM,  hoc 
eft  quoniamlegmenta  L I M, DEF  funt  zquaiia.adlciftorem  D HF.  ergovt  cir- 
cuius  ACV  adleftotcm  A B C,  ita  cllipfis  ad  fc&orcm  DHf.  Qqod  etat  demon- 
fttandum. 

PROPOSlTlO  CLXXXVlI. 

ESto  A D B circuit  diameter  AB  diuifa  vtcunquein  C,  StperCnor- 
malis  pofita  D E,fit  autem  & F G , diameter  qusecunque  eilipfeos 
diuifa  in'  H , vt  AB  eft  in  C , &per  H ordinatim  dufta  1R. 

Dico  fegmentum  DBE  efTcad  fegmentum  IG  K vt  eft  circulus  A DB 
adellipfim  FLG,&concra. 

DemonfitAtw. 

TNuento  ellipfoos  axe  maidte  LM,  deferibatur  fuper  I,  M circulus  L O M.  diuifaqi 
-*LM  inN.vt-AB  eftdiuifam  C,  agaturper  N nonnalis  OP.lecans cllipfim in 
Q_&  R : ducanturque  fcmidiametri  OT.QT.  R TiP  T.ReiftanguIum  B C A eft 
ad  quadratum  DC,vt  rctftangulum  LNM  ad  quadratum  ON,  Srpermurando 
tc&angulum  B C A eft  ad  rciftangulutn  LNM, vt  quadratum  DC  ad  quadratum 
ON,  led  ratio  rcdtanguli  BC  A ad  rc&angulum  LNM,  eomponitur  ex  rationi- 
bus  BC  ad  LN,  & CA  ad  NM-  ergorationes  B C ad  LN,  & C A ad  NM, 
fimuliumptz  z.iiantur  ration!  quadratorii  D C, ON, hoc  eft  rationi  ad  D C,ONbis 
fumptz.  Atqui rationes  BC  ad  LN,  & CA  ad  NM,  funt  czdem  liuczqualcs, 
jcum  fintB  A,LM  ex  hypothefi  ptoportionaiitcrdiuilziergo  earum  vnaB  CadLN. 
eademeft  ratioui  DC  ad  O N : led,  cum  fit  vt  BC  ad  LN,  fic  C A ad  NM,  eric 
quoqucvt  BC  ad  LN,  fic  B A ad  LM.  Qua  re  B A ad  LM,ideft  SD  ad  OT. 
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vtDC  eftadON:  funt autem anguli  t)C S, O NT  reftiVgitur triangula  DCS, 
ONT  funt  fimilia.angulique  DSC,  OTN  mquales:  quarc  & anguli  DSE, 
OTP  illorum  dupii  funt  atquales  Sc  D S E,  O T P fcftorcs  (unt  fimiIes,adeo<|ue  Sc 
fegmentaDBE,OI.P  funt  fimilia.igitur  vtfcgmcntuO  L V adcirculum  L O 
(cgmentum  DBE  adcirculum  DBA:  lederiam  vtfcgmentum  OLP  ad  circu- 
lutn  L O M, lie fegmentum  » QJ.R  ad  ellipftm.  quarc  Vt  fegmentum  DBE  ad 
circulum  A D B,  lie  Q_L  R fegmentum  eft  ad  ellipftm  FL  G , hoceftexconftru-'^  ‘ 
flibne  fegmentum  IGK  ad  ellipftm  Ft  G , & permurando  eft  fegmentum  DBE 
adfegmentum  IGK,  vtcirculus  ADB  ad  ellipftm  FLG.Quoderatprimum. 

Sit  iam fegmentum  DBE  ad  fegmentum  IGK,  vtcirculus  ADB  ad  ellipftm 
F LR:  dico  B S,G  T lineas  in  C & H .proportionalitcr  eilc  diuifas.  ponantur  ca- 
demomniaquae  prius : Quoniam  eft  fegmentum  D B Ead  fegmentum  IG  K.id  eft 
QLR  vtcirculus  ADBadellipftm  FLR, Sc  permutando  D BE  fegmentum  ad 
circulum  ADB,  vtfcgmentum  Q.LR  ad  ellipftm  FLR  ; fit  autem  b & OLPb  tU. 
fegmentum  ad  circulum  OLM.  vt  Q_L  R fegmentum  adellipfim  F I.  R,  erit  vt  fe- 
gmenrum  OLP  ad  circidum  LOM,  fie  DBE  fegmentum  ad  circulum  ADB. 
Quarc  Sc  icCiorcs  D S E,  O T P funt  fimiles  Sc  anguli  D S E , O T P adcoque  Sc 
illorum  dimidij  DSC,  OTN  atquales:  funt  autem  & anguli  D C S ,ON  T refill  t 
igitur  triangula  D C S , O N T ftmilia  i & vt  D S ad  O T,  id  eft  B S ad  L T , fic 
SC  ad  NT.  quare  BS,LT  in  C Sc  N propottionaliterfuntdiuifte.  (edcilm  per 
confttudHonem fegmenta  QLR,  IGK  fintxqualia,  erit  vt  LT  in  N,  fic'  GT t[t. 
diuifain  H.  igitur  vt  BC  ad  C S,  fic  GH  ad  HT.  Quoderatdemonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXXV1 II. 


ESto  ABC  cllipfeos  fegmentum  quodcunquc  ABC,-  fumatur 
autem  indrculo  D E F fegmentum  DEF,  quod  ita  fc  habeat  ad 
fuum  circulum  , vt  ABC  fegmentum  adellipfim  fuam  : dein  ABC, 

K’r  r I • r :L • » n r\  k r 


IEF  fegmentis  triangula inferibantur  maxima  A BC,  D E F.diuififq-, 
k B,  DElincis  bifariam  in  H fie  L,agantur  pet  H fit  L , diametri  G I, 

Dicoillasin  H fie  L proportionalitereffefedtas. 
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"CX  B & E ducanrurdiamctri  BGiEK,  iunganturque  D K,kF,GA,GC>  S£ 
A-'quoniam  c vercidbus  maximorum  criangulorum  dud*  font  diamcrri , in  circulo 
quidcmpatet  DF  bifctari in C, in  cllipfi autcm bifccariquoq;  AC  colligesex 42. 
huius.Quare  ta  in  cllipfi  quam  in  circulo  fedores  A GC>  D K F bifecantur.  ergo  te. 
Gor  AGB  eftadfcftorem  DKE,  vtfcdor  AGC  ad  fcdorem  DKF.  lam  ve- 
ro  cum  permutando  hypothdim,  tegmentum  ABC  fit  ad  iegmencum  DBF,  vt 
* ■,J-i*-elUpfisadcirculum,eriam*teGor  AGCeritad  fedorera  DKF,  hoc  eft  (vtiam 
oftendi) fceior  A G B,adfedorem  liKE>  vteilipfis  ad  circulurti.  Erquoniameft 
fcGor  AGB  ad  iedorem  D K.E,  vt ellipfis ad  citculum,  eritquoque  tegmentum 
A J B ad  tegmentum  AME,  vteilipfis  adcirculum.  Ergo  diametri  I G.  MK  pro. 
portionaiitcr  in  H St  L funtdiuifz.QuQderatdemonltrandumi 


PROPOSITIO  CLXXXIX. 

EAdcmmanentcfigura  « fi  ftieth  fegmentum  ABC  adfegmentum 
D E F,  vt  ABC  ellipsis  ad  circulum  D E F. 

Dico  elfc  St  triangulum  maximum  ABC  ad  triangulum  maximum 
DEF  vt  ABC  ellipfis  eft  ad  citculum  DEF. 

DeraonJirAtm. 

\/ ABC  cllipfi)  cf>  ad  circulum  DEF,  lie  oflcndimus  in  prion  tegmenta 
A IB,  BC  cite  ad  tegmenta  DMB  , EF.  Quarc  cum  etiam  ex  hyporhefi 
fit,  vt  ellipfis  ad  circulym  fic  totum  tegmentum  ABC  ad  totura  tegmentum  DEF, 
w Sc  reliquum  triangulum  A B N eft  ad  reliquum  triangulum  DBOviABC, 
ellipfis  ad  circi|lum  D E 0>  Quod  crat  deraoaftraudum. 


PROPOSITIO  CXC. 

ESto  A B C fcmicirculo  inferiptum  triangulum  maximum  ABC;  fit' 
autcm  Sc  A E C femicllipfi  qu{  comma ncm  A C habeat  diametrum, 
Wiangulum  inferiptum  maximum  A E C:(I  fucrint  A B C.A  E C trianeu- 
laasqualia;  W 6 

Dico  & femicirculum  ABC  acquaiem 
E femicllipfi  AEG. 

Demonfiratto. 

j TVoganrur  punda  B St  E.  Quoniatn  triangula 
! ■‘ABC,  A EC  fiipcr  cadcm  bifi  deferipta  per 
hypotliefim  fane  arqualia,  erit  iunda  B E parallcla 
reda  ACi  adeoqueciim  tain  AB  C,quam  A EC 
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fit triangulum  maximum , contingetre&a  BE  & circulum it  ellipfim  : igltur*  fe- ”'>•**■ 
micirculus  ABC  xquaturlctniellipfi  AEC.  Quod craidcmonilrandum. 

PROPOSITIO  CXCI. 

T7  Llipfis  ell  ad  circulum  vcl  ellipfim  vt  triangulum  maximum  infcri- 
|_;ptum  fcmicllipfi  ad  triangulum  maximum  infcripcum  icmicirculo 
aucfemicllipfi. 

Demonjiratio. 


D 


CVm  cnim  fir  vtfcmiclltpfis  ad  fcmicircuhim  autfcmicllipfim  , ita  toca  cllipfisad 

totum circulum aut ellipfim  ; erirhvr  triangulum  maximum  AEC  fcmicllipfi bijogfor- 
inlcriptum  ad  triangulum  maximum  DE  F fcmicirculo  aut  fcmicllipfi  infcripcum,  ,Mt‘ 
ita  ellipfis  ad  eircurum  ad  ellipfim.  Quod  crat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  CXCII. 

' - - ■ T,“-  - • 1 

Ato  circuit)  vcl  ellipfi  DEF  ellipfim  iqualem  exhiberc.  Ecdata: 
ellipfi  circufumarqualem.  * 

QynJiruSlio  & dimonttratio. 

CEmicircuIo  vel  fcmicllipfi  DEF  infcribatur  triangulum  maximum  DEF.  cui 
v^fiar2ec]ualeaIiudquodcumc]uc  triangulum  A BC\  diuifaquc  AC  bifariam  in  G> 
ducat ur  BG,&:  protrahacur  B G in  H.  vt  B G,  G H fint  xqualcs , & fi  A C>  B H 
fcfc  ad  redos  intcrfeccnc,  deferibarur  ellipfis  A B C H cufus  axes  fint  A CB  H > fi 
autem  non  ad  redos  fcfc  intcrfecent,  datis  A C BH  coniugatis  diamctris  axes  in- 
ucniantur*  circa  quos  deferibarur  ellipfis  ABCH.  Dico  eilipfin  AB  CH  circu* 
lo  vel  ellipfi  DEF  xquari:  eft  cnim  triangulum  ABC  maximum  eorum  qua:  fc-^ 
miellipli  infcnbi  pofluncjquia  ACBH  ponuntur  diamerri  coniugacar.  quarccum  41’ 
triangulum  maximum  fcmicllipfi  infcripcum  xquale  fir  criafgulo  maxirno  cir-  ^ 
cuio  vel  cnrpfi  infenpro , cflc  e ellipfis  ABC  circulo  vcl  ellipfi  DEFJcqualis.er-SM.,,°  * 
go  quod  pecebacur. 

Exhisfccundx  parcisconftru&io& dcmonftrnrio  eft  manifefta. 

CoroliariuM. 

Hlnc’pacet  infinitasdaricllipfes  circulo  vel  ellipfi  ABC  zqualcs,quiacriangu- 
lo  A B C dancur  infinira  triangula  xqualta. 


Xx 
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PROPOSITIO  GXCIII. 


54< 


Sit  fcmrcllipfis  ABC  cuius  axis  lit  AC,  femicirculus  autem  D EF, 
femiellipfi  ABC  xqualisponatur ,-  infcribantur  deindc  fctniellipfi 
Be  fcmitirculo  triangula  ABC,  D E F inter  fc xqualia:  8c  ex B Ac  E, nor* 
males  ad  bafimdemittantur  BG,  EH. 

Dicolineas  AC,  ADF  in  G & H,  (imilitet diuifas e(Tc. 

Demonjlratio. 


EX  ccntris  I Sc  K*  ad  diametros  A C.  D F aormalcs  erigantut  1L,  KM  iungah* 
turqs  AL.LC.fe  D M,  M F : quoniam  femieliipfis  ABC  femicirculo  DMF. 
aqualis  eft,  eront  Sc  maxima  triangula  i His  inferipta  nempe  A L C,  DM  F inter  fc 
-xqualia  > » erit  igitur  vt  triangulum  ALC  , ad  tnangulum  ABC  id  eft  Vt 
LI  ad  BG,  ita triangulum  DMF  »d  triangulum  DEF,  ideftita  linea  MR  ad 
EH.adeoquevc  quadrature!  Li  ad  BG  quadratures  ita  erit  quadrature!  MK  ad 
ipfum  EH:  fed  vt  quadrature!  Li  ad  quadratum  BG.ita  eft  reftangUlum  AIC 
adredtangulum  AGC  : & vt  quadratum  MK  ad  EH  ) quadratum*  itaeft  DKF 
reclangUluni  ad  redangulum  DHF  t ergo  vt  AI  quadratum  ad  rcfiangulum 
AGC,  ita  eft  quadratum  DK  ad  retftangulum  DHF  -•  Sc  permutando  vt  qua- 
dratum AI  adipfum  DK  quadratum,  (me  Vt  quadratum  AC  ad  DF  ita  eft  re- 
Ctangulum  AGC  ad  reiftangulum  DHF*  conftat  igitur  ex  Sereni  l.i.  prop.lt-  li- 
neal A C,  D F in  G 4c  H * proportionaliter efie diuifas. Quod  erat  demonftrandum* 

P RO  POSITIO  C X CIV. 

SEcent  ABC  ellipfim  diametri  quxuis  coniugar?  A C , B D iun&ifi$ 
pun&is  A B,  C B,  diuidantut  A B , C B linear  bifariam  in  F 8c  G : du- 
canturq*cx  E centro linea EF,EG:detn tamper 
pumfta  A E B,  quam  CEB  cllipfcs  dofetibantut 
quaru  coniugatz  Tint  diametri  A B,E  F,C  B,E  Gs 
Dico  ABC  ellipfim  xquilcmdfeduabus  el- 
lipfibus  A EB,  C EB. 

Demonjlratio. 


QVoniamtam  ABEF.CBUG,  ACBE  diametri 
luntcomugati.erunt b A BC, ABB, CEB  triangu- 
la maxima  qu;  luis  fcmiellipfibus  inferibi  poflunt  : eft 
autem  ABC  triangulum duplum irianguli  CEB,  igi- 
lur  8c  cllipfis  A BC  ‘ dupla  cftelliplis  CEB.  fimilitcc 
oftcndameftipfim  ABC  duplam efl'c elliplis  BEA.x- 

quantut 
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quantum igirur  etlipfcs  BEA.CEB  ac  proinde  cJIipfls  ABC  Cngularum  dupia 
aquatur  vcrique  fimul  fumpcse.Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  CXCV. 

Clrculum  ABC  fccct rcfta ququis  AC  aufcrens fcgmeruum  ABC: 
oportecindatacllipft  EFG,  ad  datam  diamctrum  EF  ordinatim 
duccrc  HG,  qux Tegmentum  aufcrat  HFG,  quodadellipTim  cam  ha- 
beat  ratiooem  quam  ABC  Tegmentum  adcirculum  ABC. 


Cenfiiuflio  ffi  demon  fir <Uu. 


* 

Dluisi  in  eircalo  ABC  re&a  A C bifariam  inE,agatur  per  I normaliter  diameter 
B Didcin  in  ellipfi  E F G.diuidatur  E F diameter  in  K,vr  diuifaeft  B D in  I,  agi- 
tarque per  K ordinatim tinea  HG  ad  FE,  diametrum.patetr  HFG  tegmentum 
ette  ad  cllipfim  EFG.  vt  A BC  tegmentum  eft  adcirculum  ABC.  daro  igitur  in"“- 
drculo  legmcnto,  See.  Quod  erat  faciendum. 


PROPOSITIO  CXCVI. 


ESto  ABC  fcmicirculoinfcriptum  criangulum  quodcunqucABC, 
oporteat  fuper  B C linea  Tegmentum  ddcribcrc  elliptieum , xqualc 
fegtnentocirculari  A D B. 

Confirudio  &•  demonfir tttw. 

DVcacnr  re&a  F G paraliela  dia-  , . 

metro  AC  contingent  circulum  F _ .. 

inF,  dein  per  B refla  agatur  U E E\ 

parallel: diametro  AC, fiatque  BE  / yt/s'  X\  ) 

xqualisipfi  D B,  quadiuisa  in  H bi-  / fis/'  / \ \T  J 

fariam  ducatur  per  Herb  centro  / //  / \\  / 

circuli  refta  I G occurrens  F G , li-  \//  « 1/ 

ate  in  G : turn  pet  A,G,C  punfta  p-  “ J6 

WeUipds  defetibatur : cuius  diadietri  > . &«<-<"»*• 

«Loatxfint  AC,  I G.  & quomaro  FG  eft  ipfi  AC  per extreroitatem  diametn 
I GcaBralleIa  , contmgec cllipfim  in  G.  quare  cllipfis  « circulo  aequalis  e£  Demde  cc~t* o, 
ouonfam  FG.MH  lunt  paraliela:,  facile  oftendemus  cl  elemenris  rc&angulum 
lib°G  H> dt  reiiqn*  parteadiametri , die  ad  reflangulum  ftb  GU 
diamet ri  vt redangulum iub  F M,  & rcliquaparte  diametn  ad  reflangulumfub  F I 
U teliquapartediamctri.Atquircaangulumfub  FbG&  rebqua  parte  diametn  eft 
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ad  rc&abgiilum  Tub  FI  rcfiqua 
parte diamctri  vc  quadratum  D M ad 
quadratum  A I,  hoc  eft , vt  quadratu 
BH  ad  quadratum  AI.  ergo  ctiam 
rc&angulumTub  Gli  &.rcliqua  par- 
te diametn  eft  ad  rc&nngulum  Tub 
GI,5c  reliqua  parte  diametric  qua- 
dratum  BH  ad  quadratum  A I.  el- 
lipsis ergo  tranfic  per  punch  urn  B.  Iam 
quia  ellipfis  circulo  xqualis  eft  vc 
• hi. a#-  oftendi  Tupra,ablaco  commnniTcgmenrocuruilincoAN  B PC,  xqualia  remanent 
mu.  Tegmenta  BFC  E,  ANBD.quibusfiaddasTcgmenra  BPCj  ANB»  qua;1  $qua- 
Jia  Turn,  Tegmentum  clltpticum  BCE  bafim  Iiabcns rc&am  B C xquabiturTcgmcn- 
tocirculari  ADB,  bafim  habcntirc&am  A B.  Faftbmigitur  eft  quod  petebatur. 

PROPOSIT  IO  CXCVII. 


to  to 


Ej'Sto  ABC  fegmentum  quodcunquc  circulare,  oportet  Taper  AC 
yTubtensa  Tegmentum  conftitucrc  cllipticum , dato  ABC  Tegmento 
jcquale, cuius  vnacdiamctiis  coniugatis  fie  daca  qua:  (itmaiordiametro 
F G circuli  ABC. 

(onftrutfio  dcmdnfiratio. 

TNuento  Eccnrro  circuit  ABC  dtlcatur 
*pcrE  diameter  FG  xquidiftansrc&aeAC* 
erc&aquc  ex  E normali  EB  , qux  AC  lr- 
ncam  bifariam  diuidet  in  H , agatur  per  15 
tangens  BD,  dein  per  H re&aducatur  ID* 
xqualisdaca;  occurreps  tadgenti  in  D&FG 
diametro in  I?  fiatquc  IK  xqualisrc&xFE* 
& IL  xqualis  EG.  turn  per  KDL  pun&a 
cllipfis  deferibatur,  cccurrens  AC  linex  vc- 
cunquc  in  M.  dicofa&um  dTc  quod  petitur.  Quoniamcnim  LK.DI  diametrifint 
coniugaixSc  BD  parallelaipfi  LK.patct  ED  contingcre  cllipfim  KDL,adco- 
«M7o b rc&am  MH  xqualcmipfi  A H : ellipfis igitur tranfibit per pumftum  A.  co- 
rn. dem  modo  oftcnditur  tranfirc  per  C : igitur « Tegmentum  cllipticum  ADC  xqua- 
tCi8 legmen  to  circular!  A B C.fiipcr  data  igitur  Iinea  A C,  Sec.  Quodcrat  facien- 
J*1  0 dum. 

PROPOSIT' IO  CXCVIII. 


a y, 

LA. 

it  r « 

L 

ELlipfim  a dato  in  periphe- 
ry pun&o,  in  datos  numc- 
rofedlores  equates  diuidcrc. 

ConflruSho  demon ftratio. 

T*\  Ala  fit  ellipfis  ABC  axis  maior 
A C,  datum  in  peripheria  pun£Hi 
B,  oportcatab  hoc  cllipfim  Tccare  in 
Tcdfcorcs  tot  xquales  quoc  volucris. 
v.g.  in  lex. 

Diamctrc?  A C defcribe  Temicircu- 
lujeui  inTcribe  AE.latus  poligoni  tot 
ha- 
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habentislatcraquot  armies  pccebanrur  fciftores.qunniam  autepetcbantutfe&ores 
atqualcs  Icx.erir  AEIatus  hexagoai.ponatur  ergo  EF G normalis ad  A Oiungantur- 
que  ED, G D, B D,G  B-’&r  G B acquidiftct  A H.'dico fa u eilcquod  petirur.vt  cir- 
ctilus  id  clliplin  ita  eft  IcgmetuG  EF  A ad  (egmentu  GF  A id  eft  vt  F G ad  F E:cft<j; 
itc  vt  F E.ad  F G,ita  trianguiu  E D Fad  triangulu  G D Fiergo  vtcirculus  ad  clliplin, 
ita  eft  Icdoi  E D A,  ad  !ectorcin  G D A : fed  feAor  E D A eft  pars  rertiafcmicir- 
cult, cum  linea  A E fit  latus  hexagoni;  ergo  & leflor  GOA  tertia  pars  fcmicllip- 
feoscrit.Cum  atttem  OB  ipft  AH  arquidiftec,  crunc  Iccmcnta  AG,  BH : adcocp 
Scle&ores  GD  A,B  DH  a-quales  inter  let  hoc  eftfexta  pars  cllipfenj  totius.  Santa  p.  b*- 
ynodd legmento  BH  xqualia'  fegmenta  HI, IK  iungtnrurquc  DH,  DI,  DK“>- 
fc&ores  igitur  DBH.DHI,  DIK  Xqoanturadeoquc linguli time  (extapats  cllip- 
feos.  Sc  fimul  (iimprilcmiclliplini  continuum  BCK,  rcliquara  igttur  (emielliptim 
liAK  feca vtdiuifacft  BCK,  critquetota  cilipGs  infcxatqualcs  leftorcs  dmifa.  * 
Quodfacerc  oportebat.  • 

PROPOSITIO  cxdix. 

ESto  circulo  ABC  cuius  centrum  E inferiptum  polygonum  quod- 
uis  regulate  A B C D : duitaque  diameter  FG  iccet latus  quoduis 
AD  bifanam  in  H.-fitautemSc  I K.L  ellipfeos  diameter  quxeunque  I L 
diuifa  in  M (icut  F G ell  diuifain  H,  agaturej;  per  M ordinatim  linea 
N O ad  diametrum  I L. 

Dicorc&am  N 0,cilc  vnumclateribuspolygoni  tcgularisinfcribcn- 
di ellipfitotlatcrum  , quot  eft  polygonum  circulo  ABC  inferiptum. 
Polygonumaiitem  ellipticumrcgularcvoco,  cuius  lingula lateraabfcm-  ' 
dune  clbptica  fegmenta  xqualia. 

Dtmonjlratio . 


T'\V’carurex  O iinea  OP  auferens  fegmentum  atquale  fegtrtento  NLO  , Sr  ex 
•-'V  refta  PK  qu?  fegmentum auferat  xqtule  fegmentoNLO,  dein  ex  K li- 
nea K Q, auferens  tegmentum  ?quale  fegmento  NLO,  crit  Q punflum ident 
cumpunfloN.  Iutnftis enim in  circulo  ABCpunAis  EA.EB.E C,E D ducanrat 
in ellipfi femidiametri, R K.RN.R O, RP-  Quoniam diatherri  FGilL  funtlnH 
Sr  M,  proportionaliter  diuifr,  Sc  AD, NO  linea: per  FI  8c  M,  ad? ordinatim ad 
diametros  FG;IL.  erit fe vt feflor  AED  adcirculum  ABC.fic  NRO  fe&oradbito.ia- 
Cliipfim  I K Liliintautcm  tarn  AED.DEC^CEB.BEAfe&orcs.quamcNRO,""- 
ORP.PRK,  K R Q_(c&ores inter lexqualcs,  (quia  NO.  OP.PK, K C^Jcgmen-f^*'**' 
tafunca:qualia,)  igitur  vt  fe&ores  quatunr  circulates  adtuum  circulum  lie  elliptict 
fcAoresquatuorad  (nnra  elliptim:  fed  toti  circulo. equantur  feclores  circulates,  igi- 
rar&r  clliplrfunt  xqbales  fedores  elllpticl.quarc  pumSum  Q idem  eft  cum  puntto 
Nile  SNOP  polygonum  eft  rcgulare  tot  latctum  quot  eft  polygonum  circulo  in- 
fcripturo.Quod  etat  ilcmonftrandum. 

X x 3 PRO- 
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PROPOSITIO  CC. 


35° 


ESto  circulo  A-B  C infcriptum  polygonum  quodcunqtic  regulate 
A,B,C, D, E.F:  fitauccmSe  ellipfi  GHI  infcriptum  polygonum 
regulare  G,  H,I>KJL,M,  totidem laterum , quoted  polygonum  circu- 
lo infcriptum. 

Dico  fegmentum  citculare  abaliquo  laterum  polygoniablatum  ,cfTe 
ad  fegmentum  ellipticum,ab  aliquo  laterum  polygoni  elliptic!  ablatum, 
vteftcirculus  ABC  ad cllipfim  GHI. 

DemonBratio. 


Sit  O centrum  circuli  St  N centrum  cllipGs : ducanturque  ex  O St  N , femidia- 
metri  ad  angulos  fui  polygon! : Quoniam  CH,H  I',  I K,  Sec.  fegmenta  in  ellipfi 
per conftruflionem funt  aequalia,erunt  St*feSores  GNH.HNI,INK.Stc.a:qaa- 
Ics : funt  autero  St  (cflores circuli  AOB.BOC,  COD, See.  acqualcs  St  pares  mi- 
ni cro  ellipticis, igitur eft fedor  AOB  ad/eftorenj  GN  H,  vt  omnes  fc&orcs  cir- 
culates,id  eft  circulus  ABC  ad  omnes  feftores  ellipticos.ideft  ellipfim  G Hl.qua-. 
re  Sc  fegmentum  AB  eft  ad  fegmentum  G H,  vt  circulus  adellipiim.  Quod  crac 
demonftrandum. 


PROPOSITIO  CCI. 

* 

Circulo  A infcriptum  fit  quodcunquc  polygonum,  oportetdatz  el- 
lipfi  BCD  polygonum  pari numero laterum proportionale inlcti- 
bere,  hoc  eft  quod  St  eandem  ad  cllipfim  proportioncm  habeat  quam 
circulate  ad  circulum;  Sc  cuius  fingula  latcra,  Icgmcnta  auferant  qusad 
ellipfim  fuam  talemhabeant  rationcmquam  habeat  fegmenta  citcula- 
ria,  fin  gulls  latcribus  polygoni  circularis  ablata  ad  fuum  circulum. 


Demon- 
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4 


*l‘ 


iNuento  eliipfis  maiore  lice  Bb,  defcribarur  diamerra  BD  of  cuius  BEF,  cul 
polygonum  infcribatur  BEFGHi  fimileilli.quod  A'circulo  infcriptum  eft  po- 
lygonal fecei^uc  FG  latus,  axeni  BD  in  Qj  deirt  duftis  ex  E. F,G>  H ad  axem 
B D normalibm  ELF  K.G  L.H  M.  qu*  ellipfim  fecent  in  C.  N.  O.  P-  ducatur  reft* 
BC.CNiNQ.OQ.OP.PB.  dlcoFaftum  cfle  quod  petitur.  Quoniam  GLi 
FK  fcmparalTclx.erunttriangula  GLQJCFQjimilia,  adeoquevtGL  ad  KF, 
hoc  eft  rt  OL  ad  KN.fc  L Q ad  QK-  funrverd  Sanguli  OLQJFKQ.reftii 
ergo criangula  O LQ,  K.  F Q_iunt fimma. ergo  OQ.QF  iunt in dircdumingura 
igitur  B C> N O. P B eR  polygonum ellipfi  illiciiptam.  vcTe  lineaeft  adHoeam  I C 
fic  I B E triangulu  eft  ad  rriangulum  I B C Fed  * eft  »t  I Bad  1 Cdic  I B F Qrrapezium  mmh. 
ad  trapezium  1C  NQ;  igitur  totafrgura  BEFQ,  eftadfiguraBCNQ.VtIElmee 
adlincam  I C,  id  <31  b legmentUm  IBE  adfegmcncu  1BC.  id  eft  vt  orcului  BEF 
ad  ellipfim  BCD.  eodero  modo  oftenditur  figura  BHGCt  efle  figuram 
BPOQj  vt  circulus  BEC  ad  ellipfim  BCD.  Quarc  eric  torum  polygonum 
BEFGH  ad  polygonum  BCNOP,  vtcireulus  BEF  ad  ellipfim  B C D,  & pet- 
mu  undo,  vt  8 E F GH  polygonum  ad  circulum  BEF,  hoc  elicit  conft.vt  polygo- 
num circulo  Ainfcriptum  ad  fuum  circulum,  Gc  BCNOP  polygonum  ad  ellipfim 
BCD  1 Quod  crat  ptittium. 

Rutfum  cum  cam  Tegmentum  1 B E fit  ad  feg  men  turn  I B C.  quara  lB  E triangu- 
lumad  triangulum  I B C,  vt  eft  circulus  BED  ad  ellipfim  BCD.  crir  itfegtnen- 
cum  BE  adlcgmentum  BC  Vt  BED  circulus  ad  ellipfim  BCD:  ftpettnutan- 
do  vr  Tegmentum  BE  ad  circulum  BfiD.flcBCfegmemtimeft  ad  ellipfim  BCD! 
idem  finiilitcr  de  rcliquis  fegmentis  oftenditur  i igitur  datz  ellipfi  BC  D poly  go - 
nam  inferipfimus,  itc.  Quod  crat  faciendum: 

PROPOSITIO  CCII. 


1 j'Sto  ABC  ellipfi  infcrspcuttiquadrilarerum  regulate  ABCD.dd- 
r aftjtn  per  G centrum  vni  c diametris comugans  iqualibus  E F ; *a 
qualis  fumatur  reda  H I : qua  diametro  circulus  deleribltur  H I K , cui 
infcribatur  quadratum  KLMN. 

Dico quadrats  KL,  LN,NM,  MK  fimul  fumpta  .xquari  quadratis 
AB,B  C,CD,  O A fimul  fuinptis. 

De- 
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Demonflrdtto. 


Dluifa  KL  bifariam  in  O ducatur  per  O diameter  HI  : dein  appiicetur  ad 
FE  diamctrum  ordinatim  linca  P fcgmemum  aufcrens  zquale  fegmento 
ABidiuiidque  AB.AD  bifariamin R Sc  s,  ducanturfemidiamern  GR  T,G  S V 
iunganturqucpuntla  AG,B  G>C  G,  D G Quoniamfcgmcnta  A B,B  C,  C D,  D A 
per  conilruclioncm  funtaequalia, erupt & icetorcs  AGB,BGC>  CGD.AGD  x- 
nt.hmm.  quales.adcoque  AG>B  G > diametri  coniugatx.prxterca  cum  cx  cond.  G T,  G V 
biiccent  c centro  reftas  A B.  A D b fc&orcs  AG  T.  AG  V,  dimidiaparsfunt  fc&o- 
rum  A G B,  A GD.hoccit lcraicfIipiis;fc&or  igitur  TGV  quarta pars  eft cllipfcos 
ergo L G T,  G V (unt  coniugatxSc  A B,  AD  line?  ordinatimad  illas  poiirx  i igitur 
cuni  per  coiiilruftionc  fegmentum  PE  Q_xquale  Gt fegmento  ATBifiuc  AFD: 
eric  P Q^quadratum  bis  iumptum,  xqualc  quadratis  A B. AD  fimulfumptis,  adcoq; 
P Q_quadratum quarto  luniptum  zquale  quadratis  AB>BC.CD,DA.  Rurfum 
£?■**  cum  legmen tum^  P fit  ad  tegmentum  KL,vH  A BC  ellipfisad  circulumKLM. 

ciss.m.  EF,Hl  diametrifuntcinX  &c  0>  proportionaliterdiuifa;, adtoque  f P Qjinea 
xqualis  Iincx  Kt~  igitur  8c  quadratum  KLquaterfumptum  xquale  eft  quadratis 
.«!  " AB,B  C.CD,  AD.  Liuoderatdcmonftrandum. 

PROPOSITIO  CCIII. 

ESto  ABC'ellipfi  inferiptum  quodcunque  polygonum  regulare 
A BCD,  EFGH  :dudtacji  IK  vnaexdiametrisconiugatis  xquali- 
busidcfcribacur  citculus  LMN*habens  diamecrum  xqualcm  diametro 
I K:  dcincirculo  inferibatur  polygonum  regulate  tot  latcrum  quoted: 
polygonum  ellipfiinlcriptum. 

Dico  omnia quadratalaterumpolygoni  cllipfi  infcripti,fimul  fumpta 
xquari  quadratis  latcrum  polygoni  circularis  fimul  fumptis. 

‘Demonftratio , 

STatuamus  E,  G,  cllipfi  8c  circulo  inferipta  cfleodogonaregularia,  eadem  quip. 

pc  dcmollratio  polygonisomnibusconucnietrin  circulo  1.  MN  ducatur  diame- 
ter NO  fecans  LM  , lineam bifariam  in  Sidiametrum  verb  IK  fecet  ordinatitn 
litica  P Qjcgmcnrum  aufcrens  xquale  (egmento  A B,  cumducantur  femidiame- 
g <o.  Um-  tri  H X,  A X,  B X,  C X.item  T X,  V X quq  lincas  A H , C B diuidant  bifariam. 
<*<■  Quoniam fegmenta  A B,  B C.  CD > ,8cc.  funt  ex  conftru&ionc  xqualia,  erunt  g 8c 

fedto- 
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fcttora  AXB,  B XC,  See.  aequales  :lbnt  autem  illi  limul  fumptf  aequales  toti  cl- 
tipfi,  igicur  fe&orcs  duo  AXB,  BXC  hoc  eft  quarca pars  fc&orum  ,-crunt 
quadrans  cllipfis  ABC.  Iam  quia  XT  , XV  ex  centro  duftz  bifecant  BG, ■!<>.*•- 
AH,*  eruntfcSores  CXT.XAV  dimidij leftorum zqualium  BXC,AXH,ic“ 
proinde inter  ft  atqualcs.addiioigitur communi  fcclorc  AXT, Lotus fetftor  V XT, 
fetftoricori  AXC  zquatur,quare cum  AXC  fitquadrans  ellipfeos,  erit  & V XT. 

Ergo i>  V X,  TX  diametri  iunt  coniugata:,  ad  quasAHCB  funtordinatimpo.M 
fitp  aufercntesfcgmcntasequaliaiigitur  c quadratum  PQJjisfumprum,  eft  zqua-'J04,4*- 
lequadraris  AH,  CB  limul  rumpus  : codem  modo  oftenditur  idem  quadratum 
PQ_bts  fumptum  atquarf  quadratis  AB,  GH  limul fumpns:  adcoque  PQ^qua- 
dratum quarto fumptum  xquari  quadratis  CB,  BA,AH,HG>  id  eft  quadratic 
GF,FE.ED,DC.  quarodc  quadratum  P Qjiintptuni  oftie*  quot  laterum  eft  po- 
lygonum i xqoale  eft  quadratis  laterum  totius  polygoni  ellipli  mfcripti.Iccrum  cllra 
a lit  vt  cllipfis  ABC  ad  circulum  LMN,  ita  fegmentum  AB  id  eft  PQ.  ad  fe-^’7**" 
gmentum  LM,  crunc  IK,  NO  diametri  ' in  R ic  S,  proportionaJitet diull*, 4c e ,n  a*, 
quadratum  P Q_f  xquale  quadrato  L M.  ergo  quadratum  P Q ofiics  fumptum  <" 
xquarur  quadratis  laterum  polygoni  circulate,  led  quadratum  P Q odlics  fumptum 
qquaturetiam,  vtfupraoftendi,  quadratis  laterum  polygoni  clltprid;  ergo  qua  Jrata 
laterum  polygon!  clliptici  limul  (umpta  xquantur  quadratis  laterum  polygoni  cir- 
cnlarufimui  uimptis.Quod  erat  demonftrandum. 


Cerollarium. 


T Tine  patet : ii  eidem  ellipli  duo  Infcribantnr  polygons  pariutn  numero 
■Tlquadrata  laterum  vmus  polygoni  limul  fumpta,  xqualiaefie  quadrate 
alrehos  polygoni  limul  fumptis. 


laterum, 

quadratis  laterum 


Yy 


PRO. 
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PROPOSITIO  CCIV. 


ELlipfi  infcripuim  G|  polygonum  regulare,vnaautemconiugatarum 
squahum  fit  QP,adquam  fit  ordinatini  RS. 

Dico  quadrata  latcrum  pojygonifimul  (umptacfic  ad  totutn  polygo- 
num vtlinca  RS  ad  dimidium  re&x  T 

Dcmonjlratio. 


DVcanturex  A,B.  C.D.E.F,  G, H, R, S punSlirfemidiamecri.  Quoniam  R S 
fcgmentum  perconftrufhonem  eft  xqualcfegmcnco  AB,  erit,  & triangulum 
niufta  R QJ>  zquale  tnangido  A QBifimiliter  oftendam  criangula  fingulaB  Q C,C  QD, 
” nU  See.  itquaritriangulo  R Q S : adcoljuc  R Q_S  triangulum  o&ics  fumptum  atquale 
b 10 t.hw-  toti  pofygono:  eft  aucem  b R S quadratum  odics  fumptum  xqnale  qnadratis  om- 
mum  laterum  polygoni  > igitur  tic  R S quadratum  oflics  fumptum  eft  adtriangu- 
lum  R Q_S  oflics  fumptum  hoccft  vt  R S quadratum  femel  fumptum  ad  R,Q,S, 
triangulum  femel  fumptum  ,ica  omnia  quadrata  laterum  polygoni  adcotum  poly- 
gonum. fed  cum  R S quadratum  fit  ad  re&angulum  fuper  R S,  T Q,  vt  R S line* 
ad  lineam.TQ,  erit  RS  quadratum  ad  triangulum  RQS,  dimidium  retftanguli 
RS,TQ>vt  RS  linea  ad  dimidium  reft*  T Q,  igirur.  Sc  omnia  quadrata  laterum 
polygoni funt ad  totum  polygonum  vt  RS  linea  ad  dimidium  line*  T Q.  Quod 
eraedemonftrandum. 

PR^OPOSITIO  CCV. 

DAtis  axibus  8c  diametro  ellipfeosinuenirq  illiusconiugatam  Sc  pofi- 
cionc  cum  datis  axibus  in  cadem  conftitucre  ellipfi. 


Conjlrn- 


Ellipsis. 


Ml 


ConflruSlio  dcmonjlratti- 

Sit  A diameter  data,  Scaxesdati  B C,DE.  oportet 
inuenire  diamctrum  coniugatam  ipli  A , quam 
cum  datis  axibus  oportet  in  casern  collocarc  cllipfi. 
axes  ED,  BC  adangulum  ponantur  reftum  ECB, 
iunftlque  B E > fupcr  ca  fcmicirculus  dcfcribatur 
ECB,  in  quodatx,  A zqualis  aprcturEF.ducaturq; 
FB:  quoniam igitur EC, C Baxiutnquadrata  zqua- 
liafunt  quadratic  cuiufuis  conjugationisinellipfi,ea- 
demqueaxium  quad  rata  zqucnturquadratis  E F,F  B, 
6c  EF  zqualis  A vnafitexdiamecris.refta  F B dia- 
meter eft coniugata  FE:  exbibuimus igitur diamctro 
A , coniugatam , quod primd  faciendum  fuit. 


t 


Iungantuf  deinde  axtum  extrema  D B E C quz  paralleiogrammum  exhibeant 
DBEC.  cui  iquale  fiat  paralleiogrammum  iIH  KG,  quod  IK,  GH  diamecros  > r„<4- 
habcatreftis  EF, FB  Xquales.  data  igitur  diametrorum  IK  HG  coniugationc, 
exhibeantur  pofitione  axes  b LM.NO  adcoquc  Be  cllipfis  LMN.  etit ilia  squa-  b 
lis cllipfi  BEC  cuius  axes  dati  iunt  B C,  ED,  cum  cnim  per  extrema coniugatio- 
Bis  pofitione  darx,  vnica  tantum <■ cllipfis  tranfear,  Sc  IK,  GH  coniugatio pofitio- c ' 
nc  fit  in  cllipfi  LMN.eademq;  pertinear  ad  ellipftn  BEC.ellipfes  LMN, BEC 
adeoque  Be  a xes  zquales  funt : cllipfis  igitur  L M N , ilia  eft  in  qua  coniugatas  E F, 
FB.ideft  I K,  GH  pofitione  cum  datis  axibus  BC,  DE  id  (ft  LM,  N O collo- 
carc oportebat. 


PR.OPOSIT 

DAta  cllipfi  Be  circulo  illara 
tnterfccante  punfta  inter- 
fedbionis  geometricc  exhibcrc. 
oportet  autem  circulum  Be  ellip- 
Am  idem  habere  centrum. 

; r ' 

ConflruSlio  (y  demon flr at  10. 

■tLlipfim  ABC  cuius  centrum  D, 
•"•intetfecet  circulus  AB  , CE  , o- 
portet  inrerfeftionis  punfta  exhiberc. 
quoniam  igitur  circulus  Be  cllipfis 
commune  liabent  centrum  D , fi  ex 
ills  ad  incerfcftionis  aliquod'punftiim 


O CCVI. 
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ELLIPSIS. 


re&ainrclligatur  duci,crit  ilia  femidiameter  circuli  U ellipfis , diametrus  igicur 
aiiqua , circulo  & ellipfi  communis , fit  ilia  AC.  deindecum  ellipfis  data  fit,  dati 
quoque  Cunt  axes  FG>  HI.  datis  igitur axibus 8c diamctro  AC>  iaucniacut  illius 
ooniugaradc  pet  pratcedentero  coniugatio  ilia  cum  datis  axibus  in  eadem  pofi- 
tione  collocctur  ellipfi , illarum  vna , punfta  afiignabit  in terf c&ionum.  Quod  erat 
prsftandum.  . 

Finis  Itbri  quart). 
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I.  IBER  QVINTVS 

D E 

PARABOLA- 

I Edionemhoclibroexplanadam  aggredimurab  anriquis  coni 
' rc&anguli  fc&ionem  di&am  , ab  Apollonio  & rcccnuoribu? 
f parabolam  nominatam,atque  in  eiufdem  cxpticacione  nonni- 
'nil  morofiorcscrirnus;cjuoniam  plane  icdlio  ilia  ad  circuli  qua- 
draturam  Sc  alias  zquaciones  cum  circularibus  perficicndas  necclTaria  eft, 
obadtnirandaseiusproprietatcsqux  cum  circularibus  Sc  cllipticis  plane 
connexz  funt. 


ARGVMENTVM. 

■ lutditur  liber  hie  in  partes  omnmo  olio. 

Pnma fiSlionem  econo  cduat^ajjionefque  illiut  ejfent tales  (y  rehquis 
' fundamentals  exhibet. 

SccuneUltnearumm  parabola  proport tonem  tarn  continuum  quam  dif- 
tret  am  confiderat. 

Tenia fifaonis  focum,<y  mutual  parabolarum  mterfetliones  geometric}  deftgnat. 

Quart  a parabolarum,  fife  mutuo,  njel  cireulum  mterfecantium  contemplatin'  af- 
fidimts. 

Quint  a parabolam  tarn  conuexam  quam  concauam  quadrat. 

Sexta,  parabolae  (y  fegmenta  inter feconfert , dem  maximal ficliom  mfinbit  fi. 
gurai.  . 

Septma'Vtriat  exhibet  parabola  genefes  qua  turn  ex  bruit, circubs,e!ltp/ibui, turn 
ex  tpfaoriuntur  parabola.  „ 

Oclaua  miram  exhibet  parabolarum parallelarum  cum  hyperbola  inter  ajymptotes 
pojita , tam  in  onu,  quam  rehquii  propnctatibui Jymbobfationcm. 


«3< 

& 


DEFINITIONES. 

I. 


Diameter  parabolzeftredalineaintraparabolam  ducla,  qu;omnes 
lineas  cuidam  zquidiftantes  bifariam  diuidit,  Sc  fiijuidem  ad  rciftos 
illas  fccecanculos.axisdicctur. 

Yy  5 la 


In  omnf  verb  parabola  dianifetros  axi  xquidillare , 8 1 fedioni  in  vno  tantum  pun. 
do  occurrere , iilo  loco  demon!!  rabitur. 

I I. 

Verticem  diamctrivoco  punftumin  quo  diameter  fetftionis  petime- 
tro  occurrit  tpunttum  autem  qOod  axi  &fc£lionis  peri  metro  commune 
eft.  vertex  diciturparabolx. 

lit. 

Ordinatim  ad  diametrum  applicari  dicitur  vnaquxque  linearutn 
xquidiftantium,  ac  bifariam  diuifarum. 

I V. 

Latus  tedium  voco  lineam  iuxta  quam  poffunt  ordinatim  ad  diame- 
trum applicatx  : flue  latus  re&um  menfura  eft  iuxta  quam  comparantur 
potentix  linearum  ordinatim  ad  diametrum  poficarum. 


Porto  illudprzreliquis  fedionibus  peculiarc  in  parabola  fibi  Vtndicat  latus  re» 
dum,  quod  rcdangulum  latere  redo  8c  parte  diametri  ab  eiuldem  vertiee.  Sc  pun- 
do  quo  ab  ordinatim  pofita  diuidirur,  intercepts  contentum,  zquale  Temper  con- 
(liruatquadratolinezquq  ordinatim  ponidicicur. 

Sit  exempli  caufa  in  ABC  parabola  diameter  AD.illiuique  latus  redum  AF, 
ordinatim  verb  poCcz  lint  BD.CE:  eritigitur  ex  mente  Apollonij  , quod  Sc  nos 
quoquedemonltrabimust  quadratum  BD  zquale  redanguloD  AF;  Sc  EAF  re- 
dangulo  zquale  quadratum  C E:8c  fic  de  ceteris  ordinatim  poiitisidem  oilcridetur. 

lUudqnoquchicobferuandumefl , quod  8c  inellipfi  oflendi,  diuetia  diametric 
fmgulis  aflignari  latera  rcda.cum  linearum  quz  ad  alias  ordinatim  ponidicnntur.di- 
uerfz  quoque  exiftant  potentiz. 

Deindc  neceiTarium  noncile  larcra  reda  ad  extremitaresdiametrorum  fu arum.’ 
normalircr  poni,  fed  tjfdem  eo  polTc  applicari  angulo  quo  diaifcctri  ab  ordinatim  po- 
fltisinterfecantur, 

V. 

Focum  parabolx  appello,  puntftum  in  axe pofitum,  a vcrticc  interua!- 
lo  diftitum , quod  xquale  eftquartx  parti  latcris  reifti. 

VI. 

Parabolas  parallelas  voco  qu?  ad  cundem  axem  conftitutx  diuerfos 
quidem  habent  apices,  fed  latera  refta  xquaiia , & concauas  perimetros 
verfus  candem  partem. 

VII. 

Parabolx  xquales  funt , quarum  latera  redla  axibus  inferuientia  func 
xqualia.  PARA- 
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PARABOLAE 

PARS  PR1MA 

- • / . 

V . * I. 

Parabolam  e cono  educit,  pafiontfcp  Mint  ejfcnt  tales  ac  fundamenta- 
' les  export  it : primo  qutdem  dtametros  & ordtnattm  ad  Mas  poft- 

tastprsaptsajijj illarum proprieties  exbibet-. fecundolattts  reRum  il-  . 
Itxfifc  naturarn,  dein  fecantitsm  ac  contingent ium  primartas  deftgnat 
affefttoncs. 

PROPOSITIO  PRIM  A. 

Sto conus  ABC  (ertus criangulo per  axem  ABC,  duitaque 
E D parallelalaccri  B C , fiat  pet  E D le&io  D F G,  fecundiim  ■ 
redtam  EG  normalem  ad  lincam  A C;  ponatur autem  per H 
, pun&umquoduisin  E D Iincaairumpcum,redta  I K. xquidi- 

ftans  AC  dtametro  balls  coni:  & per  I K planum  ducatur  IFKacqui- 
diftans piano baleos  AGC  occurrens piano  DFGlecundumcommu- 
tiern  intetlctlioncm  F H. 

Dico  HF  quadratum  cITc  ad  quadratum  EG,  vt  HD  lincaeft  ad  li- 
ncam  E D. 

Demonjlratio. 

QVoniam  planum  I .I  K xquidi-  , 

ftatplano  baleos  AGCi  circu- 
lus  • erit  IpK.  Sc  F H , £ G com- 
munes intcrfcftiones  b parallels, 
quia  verb  AC, IK  squulidant , Sc 
EG  normalised  ad  A C,re3a  quo- 
que  H F normalis « cd  ad  I K : ac 
proinde  F H quadratum  rcidangu- 
10  IH  K d sequalc  : fed  5c  EG  qua- 
dratum , re&angulo  AEC  atqualc 
efts  quadratum  igitur  EG  cd  ad 
quadratum  FH,  tAAEC  rcSan- 
gulutn adreflangulum  IHK:quia 
verd  EH arqmdidai  KC  adeoque 
HK,CE  linear  in  parallelogram- 
mo  xquales  funt,re<2angulum  IHK 
tft  ad  reftangulum  AEC,  vt  I H 
ad  AE  ' ided  "BH  ad  WE  , qua- 
dratum igitur  FH  ad  EG  , qua- 
dratum ed  vt  re&a  W H ad  repair 
'•E.  Quod  crat  demonftrandum. 
occtur  autem  fc&io  hniulmodi 
parabola  cuius  diameter  D EjSr  or- 
(linitim  aci  illam  politic  F H,  G E. 


a \t.  Pf#- 
Ug.aJjtci. 
etui. 

bu.vndt. 
eimi . 

c Ex  tU- 
rnt  nth. 
i it  unit. 


t l.frxii. 


Scbo- 


Digitized  by  Google 


Scboli'on. 


V\  F.monfiratio  hoc  vniuerfaliy  eft  & ontni 
^ c 0*0  con  limit,  ea  tamen  differentia  , quod 
in  fcaleno  dam  ABC  tnangulum  non  eft 
maximum  eorum  qua  per  axem  fiunt  reda 
EG,FH  ordmatim addiametrum  E D ps- 
fit  a, fecent  illam  ad  an  gala  oblifuos  , in  recto 
autem  ad  reft oi:  cum  enim  planum  ABC  in 
fcaleno  per  axem  dstdu,  gd  bafim fit  ebfi/jmim, 
fit  autem  & ED  hue  a in  piano  ABC,  iUa 
quoque  ad  bafim  A G C *deo%  dr  ad  lineam 
\ E G qua  in  piano  bafts*,  ipfi  A C nor  mails  eft, 
obit  qua.  igitur  in ft  ale  no , veil  a EG,  FH  ordinatim  ad  diametrum  DE  pofita,  ad  obli- 
ques eandem  fecent  angular,  fimtlster  ofttndemm  , in  conn  redo  , ordmatim  pofita*  Marne - 
trum  fuam  ad  redos  diuidere. 

Hinc  porro  non  lettts  ex  fur  git  difficult  as,  cum  D F G parabola  in  vtroque  coho  fit  eadem, 
id  eft  vtrum  diametrua  ED  tn  fcaleno  , cenferide  beat  diameter  aliquafecundaria  parabola 
qua  in  cono  redo  exhibetur : fine  quad  idem  eft , an  in  fed  tone  coni  redi,  diameter  aliqua  fit 
quam  ordinatim  ad tdam  pofita  ad engulos fecent  obliques  : licet  enim  per  prior em  propofitio - 
nem  tn  vtroque  cono  demon ftretur  D E lineam  diametrum  effe,  quMm  in  eono  redo  adangu- 
los  redos  in  fcaleno  ad  obliques  fecent  ordinatim  ad  t Ham  pofita,  illud  tamen  exdtfcurfn  Apol- 
lon f non  con  ft  at,  in  quauu  parabola  glares  poffe  affignan  diametros  quorum  vnam  redi,  al- 
teram oblique fecent  ordinatim  ad  ithas  pofita : (jr  quta  de  par  a bo  lu  mtlinutu  necdum  confiat, 
foffet  E D hnea  quoq-y  inclinetafedionu  exit  cenfert, quern  ordinatim  pofita  ad  obliques  fe- 
cent angular  : fed  difficult atibm  iUi*  omnino  fatufaeere  conabimur  t ofiendemufif  in  vHd  ea» 
denuf  parabola  diametros  dart  aquidift antes,  quorum  vnam  ad  redos , ad  obliques  alteram • 
feoent  ordinatim  ad  iBas pofita , ac  nullat  deinde  tnclmota*  dart  parabola*. 

Ex  did  is  & prima  parabola proprietate  confiat  prime,  fi  AB  lineam  ad  angulum  quem- 
eunque  aquidift  antes  fecent  D C,  fuertt^  w AD  line  a od  lineam  A D ,fic  DC  quadra- 
turn  ad  quadra  turn  D O punda  ACC  effe  Ad  porabolamu 

Set  undo  patet fi  C D E ordinatim  pofita  ad  A B aquidift  arts  ponatur  C D»  cut  htdiredum 
addatur  DF  aqualis  C D ,pundum  F effe  adparabotam  cum  enim fit vt  D ad  AD,  fie 
quadra  turn  CD  ad  C D quadrat um , ipfis  autem  CD  aquentur  D E,  DF  : quadrat  a 

roque  D E,  D F proportion  Alia funt  lines*  A D,  A D * quote  ea  qua  diximm  punda  E & 
adparabotam funt : qua fingulariter  & explicit}  hie  net  ate  volui  ,eo  quod pofimodum  fa - . 
pirn  first  aff amende . 

PROPOS1TIO  II. 

Sic  ABC  triangulum  produ&um  piano  per  aicm  ABCG  , pofiti- 
que  D E lateri  A B tequidiftante  ducatur  E G normalis  ad  diame- 
trum bads  A C,  (ecundum quam , & rectam  ED,  planum  ponatur  cx- 
hibens  in  fuperficic  conica  Ic&ioncm  FOG;  affumatur  autem  in  E Dj 
punttum quodcunquc  I per  quod  in  piano  FDG  recta  ponatur  HK 
zquidiftans  F G, 

Dico  HKin  I bifariam  tecari. 


Deman- 


PARABOLA. 


Dcmonfiratio. 

pOfita  per  l ponctum  , LM  parallela 
^ AC  ducarur  fecundum  LM  , planum 
L KM  xquidiftans  piano  bafeos  AGO 
circulus  igirur"  eft  I.KM  , Sc  HK  , FG 
communes  inter/e&ioncs  b parallel*.  & 
qutaFEG  ex  hypothefi  normalis  ad  dia- 
merrum  A C,  ab  cadem  in  E bifariam  eft 
dioifa , H K quoqde  ‘ normalised  ad  LM, 
Ac  J in  I bifariam  diuifa.  Quod  crat  de- 
monftrandum. 


Corollarium. 


TJX  hac  propofitionc  pater,  in  parabola,  li 
'■-'diameter  redam  quandam  bifariam  fc- 
cer,  omnes  quoque  eidem  biftedz  arquidi- 
^inlfefoifariam  Iccari.  pater,  cum  ED  dia- 
meter fiequaicunquc,^  HIKqujuisatqui- 
di/fantum  rede  F G in  E bifariam  dinifie. 


DAta  linea,  parabolam  in  duobus  punfti; 
metratn. 

Conflrucho  &•  demonjlrauo. 

T\Ioj&  AC  bifariam  in  D ponatur  EF  asqui- 
A-e  diftans,qua  fimilirer  bided  a in  G,  ducatur  per 
G & D,  linea  BCD:  dicoillam  diamerrum  eftc 
quzfitami  finon,  lit  LD  diameter,  qua:  produ- 
da  fecet  EF  in  M ••  quoniam  igirur  LD  diameter 
bifariam fecat  AC,  biffecabir*  quoque  in  M,  FE 
ipfi  A C arquidiftantem,  fed  FE  bifleda  ponitur  in 
D :erit  igirur  in  D & M , biil'eda linea  FE.Quod 
fieri  non  poteft.  non  igirur  LD  diameter  eft  fed 
BD. exhibuimus igirur,  &c.  Quod erat faciendum. 


ADatoin  perimctroparabolxpundo,  adda- 
tamdiapnctrum  ordinatim  ponerc. 

Qmfirucho  (y  dcmonfiratio. 

CIt  in  perimetro parabolzABC. datum pundum  A,  Sc 
diameter  data  fir  BED  adquam  ex  A ordinatim  o- 
portetponcre  lineam  A EC,  rnnda  AB  producatur  in 
F,xt  A B,BF  aiqualcs  finr,  SCcx  F demifta  FC paral- 
lel* BE  , occurrat  parabola:  in  C.  iungaturque  AC:1 
fatet  AC  f in  E bifariam  efle  diuifam.cum  AF,  bif- 
fedafir  in  B,  Sc  F C,  B E xquidiftenri  a daro  igirur  in  pc- 
nmetro  parabolq  pun&o,5cc»  Quod  crat  faciendum. 

Z z 


f Ixlk- 
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3«i 

Corol/arrum. 

TTtnc  facilis  praxis  oritur,  per  datum  in  dlametto  pun&um  ordinatim  dueendi 
•LAlinearo:  ex  aiTumptoenim  in  perimetro  quouis  pun&o.ponatur  ordinatim  quf. 
cunque,  cui  per  datum  in  diamerropundtum  atquidiftaos  dueatur.  patet  illamordl- 
natim  ad  diametrum  ciTc  poficanv 

PROPOS1TIO  V. 

t. 

I^Acam  lincam  ad  datam in  parabola  diametrum  ordinatim  porierd. 

C onfiraflio  dtmonfirtuo. 

1*\  Ata  fit  parabola  ABC,  & in  ea  diameter  A Di  adquara 
■^-'oporteat  datam  reflam  F ordinatim  applicate  i auum- 
i pro  quouis  pun&o  B in  fedtionis  perimetro  , pohatut  ex  B 
• tinea  BE  ordinatim  ad  diametrum  AD,  fiatq,  vtBEqua- 
B dratumadquadratum  F,ita  AE  ad  AD  lineam,&perD 
pundlum  conftituatur  DCp  aralleU  E B.  Dico  fadfuin  cfle 
quod requiritur : eft enim ita pats diametri  A E ad  AD dia- 
B metri  partem  , iicut^quadratum ordinatim pofitq  BE  , ad 
quadtatum  polity  CD,  led  ex  conftru&tone  eft  BE  qua- 
dratumadquadtatum  F,  vt  AE  linea  ad  lincam  A D.  lgi- 
tur  C D c eft  Zquaiis  ipfi  F 8c  eft  parallcla  ad  E B ; datam 
igitur  lineam  ordinatim  poiuimus,  See.  Quod  erat  faciei* 
dum. 

PROPOSITJO  VI. 


• 7 .tmmj. 


bihkitu. 


C f.  f* IMS. 


ORdinatim  applicatarum  ad  duas  diametros  quarum  altera  ell;  axil, 
ilia  minor  eft  quae  ad  axem  applicant  r,  moad  diftantiz  apuncio 
vcrcicis  zqualcs  fticrint. 


Deittonttratto. 


Sit  parabol*  ABC  axis  BD  & ordi* 
natim  ad  ilium  pofira  AC.  du&a  dtS 
inde  AE  parallcla  BD>  fiat  BF  qua- 
drupla  BD,  ponaturque  F G paralie- 
la  D A dein  F G,  biflefta  in  H pona- 
tur  H A zquidiftans  B P,  iungaturque 
B G : quoniam  B D ad  B F.  cam  rano- 
nem  habet  quam  vnum  ad  quatuor  ex 
condtuflione  , igitur  quadratum  AD 
ad  GF.eftvt  vnum  ad  quatuor  ; igitur 
GF  lineaduplacft  AD,  hoc  eft  HF, 
Sc  BF  duplaeft  EN  laeproinde  BG  dupla  GE-.  item  AE  xqualis  ipfi  BD,  8c 
doqtv.1.  AC  ipfi  GF.  vnde  BG  ordinatim  <*  pofira  eft  ad  diametrum  AE;eftautcmGB 
*«""  /maior  GF  hoceft  AC>  igittir  GB  ordinatim  pofira  ad  AE  acqualem  BD,  maior 
eft  refla  A C qua  ad  axem  ofdinaiitn  collbcata  eft  ; Sc  quia  candcm  rationem  fer- 
s uanrquadrata  applicatarum,  quamfparresdidroctrorum  inter  verticemde  ordina- 

- rim  applieatas  sonftitutz , bine  vfiiucrfalitcr  de  omnibus  applicatis  conftat  Veritas 
-«p ropoutionis. 


•Ahtrr. 


Digitized  by  Google 


PARABOLA, 


> Aliter. 

pRopo  (itio  hzc  aliter  per  Archimedem  demonftra- 
* tur.  Sint  BD.EF  diamctri  ciutdcm  alticudinis, 
Sc.  BDquidem  axisiponanturque  per  D & F,ordina- 
tim  lineae  ACiCH. 

Dice  A C mmorem  elle  refta  G H , iungantur 


& 


EF,  BD,  xqualia funt triangula, GEH > ABC  per 
Archimedem  . quart  vt  El  ad  BD.ftc  AC  adGH: 
cflauccm  BD  id  eilEF  maiorEI  (cumahgulus  I in 
rriangulo  E I F re&us  (it)  major  igitur erit G H quam 
A C.  Qjiod^rat demon llrandum. 

PROPOSITIO  VII. 
datum  pun&um  in  diamerro  parabelz  ordinatim  potierci 

QmftruCUo  (y  demon  Hr  at  w. 

C It  data  parabola  ABC>  cuius  dia- 
^meter  aliqua  B D,  Sc  in  ea  pun  Sum 
a Bignat  um  D per  quod  eporteatre- 
3am  collocare  ordinatim  ad  B Ddia- 
metrum ; ali'umpto  in  perimetro  quo- 
uis  punfto  A du3a  fit  quzuis  A C, 
ordinatim  ad  diametrum  BD  cut  pa- 
rallela  ponatur  per  puntium  D pater 
F D G ordinatim  cue  • pofitam  Sc  in 
D hifariam  diuifam.  Fecimus  igitur 
quod  pcrebacur. 

PROPOSITIO  VIII. 


I At*  diaraetri  in  parabola  lat  us  return  exfiibcrc. 

ConfineS  io  (y  demonfir  otto. 

It  A B C parabola^  in  ilia  diametet  B D cuius  latus  re&um  oporteat  exhibere, 
^pofita  fit  quzuis  B D ordinatim  ad  diamerrum  A D > fiantijue  continuz  propor- 
tionales  AD.DB,  AF.  Dico  A F fatisfacere  petitioni:  applicerurenim  quzuis  alia 
E C parallela  DBb  eric  igitur  »t  A D ad  A E.  fic  DB  quadratum  ad  quadiatu  EC*  ii*i 
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Mi.fixti  fed  vt  AD  ad  A F,  fie  FAD  » re&angulumadre&angulum  FAE;  igrturvrqua- 
dratumDBeft  adquadratu  EC»fic  F AD re&angulum adre&angulum  FAE.& 
permutando  vt  DB  quadratum,  ad re&angulum  FAD,  fie  EC  quadratum  ad 
rc&angulum  FAE,  fedBD  quadrato  arqualc  eft  rc&angufum  FAD, quia  AF, 
BD,AD  , proportionalcs  funt;  igicur  6c  EC  quadratum  arquale  eft  reftangulo 
F AE,  ac  proindc  F A latus  return  diamecri  A D : exhibuimusigitur , &c.  Quod 
crat  faciendum. 

Sc  bo  lion. 

T Vbet  hie  apponere  methodum , & conttrutlionem  qm^pollcnius  lib.t.  Coni  corum  latus 
■*— 'reef  um  pa*  aboU  adinuenit : vnafr  bremter  oslendere  lattu  red  am  precedentt  propoftio  - 
He  a nobis  inuenmmjdcmefecum  to  quod  Apollonius  alia  con  fir *8 tone  adinuenit. 

Sit,  inquit , coni  'vertex  A,  bafts , c ire  ulus 
B»  C : fecetur % piano  per  axem  quod  fell  to - 
nemt  faciat  triangulum  ABCs  fecetur  dr 
alter o piano  fecante  bafm  coni  fecundum  re - 
{iamlineam  DEjw  ad  BC  fit  perpendi- 
cularis , dr  faciat feUionem  in  fuperficie  coni 
D F E lineam , diameter  autem  feUioms  F G 
aquidiftans  fit  vni  later  urn  trianguli  per 
axem : at  quo  a punHo  F linea  F G ad  reHos 
angulos  due  at ur  F H , dr  fiat  vt  quadratum 
B C'  ad  rellangulum  B A C , it  a linea  H F 
ad  FA  s fumatur  autem  in  fcllione  punHu 
quodlibet  K > & per  K ducatur  K L , ipfi 
D E aquidiftans.  Dice  quadratum  K L re- 
ll Angulo  H F L equals  efe.  Ajjertionem per - 
ro  do  Hi  ft  mo  dr  fublimi  difeurfu  demonftrat ; 
qui  cum  tyronibus  difficilior  fit , factliori  nos 
latus  re  Hum  methodo  pracedenti  propofit to- 
ne conati  fumus  expedite , often  dim  ut  enim 
poftta  eadem figurafi  fiant  F L , K L , F H, 
continue  proportionales,  F H latus  rettum 
effe.  Nunc  reft  at  vt  often  dam , iUud  idem  effe 
cum  eo  quod  Apollonius  conftrullione  antcdiHa  adinuenit.  Alia  per  L linea  M N,  aquidtftan - 
U ipfi  B C,  nit  planum  quod  tranfit  per  LKMN,  aquidiftans  piano  coni  bafeos , adcof  cir- 
cuitss i d L K quadratum , id  eft  ex  hypotheft  rellangulum  H F L,  aquale  reclangulo  MLNi 
quote  rellangulum  MLN<^  ipfum  L F A ,eftvt  H F L ad  L F A : fed  H F L tH  ad 
LFA,  vt  HF  adV  A,  igiturvt  HF  adVAtJu  MLN  ad  LFA  m.  fid  ratio  Mh  N 
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ad  L F A componitur  ex  rat  tone  M L ad  LFid'wLN  <iFA;  igitur  proportso  H F 
ad  F A,  componitur  ex  M L ad  F L,  & L N Ad  F A : eft  autem  M L ad  L p , v/'M  N 
NA,  adeoj.  & LN  Ad  F A » I'/MN^MA  ; /gy/«r  proper  tie  HFiiFA  > row- 
ponitur  ex  proporrionibtu  M N ad  N A , dr  ex  MN  ad  M A,  id  eft  ex  B C ad  C A,  & 
C&adbA  ‘.fed  ex  ijfdcm  quoque  componitur  ratio  quadrat  i BC  ad  reftangulum  B A Cj 
igitur  HF  eft  ad  FA,  vt  BC  quadrat  urn  ad  reftangulum  BAG-'  fed  po  (ft  a proportione 
quadrat  i H F tinea , ad  tin  earn  F A eadenty  enmea  quam  babet  B C quadrat  um  ad  reftan- 
gulum B A C,  e/  it  H F tinea  per  Apoltonium  talus  rectum  parabola ; igitur  Ji F L,  K L,F  H 
font  eonttnqa  proportionate^  ter  it  HF  lotus  rectum  idem  cum  eo  quod  aliter  adwuenit  Apol- 
lonius. vnde  patet  vtramque  conjlruftionetn  in  idem  incider e dr  alteram  alter  ius  t Ant  um  ef- 
fe  conuerfam-,  pofttd  cnirn  proportione  H F ad  F A,  qua  eft  B C quadrat  i ad  reftangulum 
B A Ci  infer t Apollonius  H F,  K L » FL  continue  ejje  proportionates  , adeofy  L K hr  earn 
pofje  reftangulum  HU'Ly  nos  verb  pofitis  tribus  continuu  HF,  KL,  FL  tnferimus  HF 
Ulus  effe  rectum , dr  omnes  Uteris  recti pr opr ie fates  habere, quia  verb  tribus  Hits  pofitis  conti- 
nnisfequttur  quoque  HF  effe  ad  F A,  vt  B C quadratum adrcftangulum  B A C, patet  H F 
idem  Lttus  reftum  effe  cum  eo  quod  Apollonius propofuit. 

Ex  antedtftis  verb  patet  ordinatim  ad  diametrum  aliquam  applicator  eo  maiores  effe  quo 
remotiores funt  a vcrtice fua  dtametri,  nam  femper  exerefeit  reftangulum fub  Utere  recto,  dr 
parte  diametri  intercept  a a vertice  eiufdem  dr  punfto  quo  ab  ordinatim  pofita  fecatur  : vnde 
dr  ordinatim  pofita , dr  port  to  ilia  diametri  ante  determinata  neceffe  eft  quAn  deque  inter fe  & 
Uteri  reft  o fint  quale  stcui  its  caftts  fequentibus  propofitionibus  afftgnabimut. 

PROPOSITIO  IX. 


Sit  ABC  paraboLc  diamctcrM  D xqualrs  latcri  redto,ex  D pona- 
tur  ad  diametrum  A E ordinatim  linca  DB. 

Dico  DB  lineam  .rquari  AD,  & AD,  DB  linca:  xquen  cur,  dico 
A D aquari  lateri  redo,  quod  inferuitdiametro  A D. 

1 i 

Demonjlratio. 


QVoniam  BD  linca,  ordinatim  applicatur  ad  diametrum 
AD  , erit  BD  quadratum  zquale  * rcdangulo  fuper 
AD  & latere  redo,  fed  AD  linea  zqualisponitur  lateri  re- 
do, igitur  quadratum  BD  xqualc  eft  quadraro  AD.adco- 
ijue  BDiAD  line*  zquales funr. 

Sinciam  AD, BD  linear  zquales, & BD  quidem  ordu. 
natim  pofita  ad  diametrum  AD,  dico  AD  lineam  arquari 
lateri  redo,  cum  cnim  quadratum  B D zquale  ponatur  qua- 
dracoAD*  fie  autem  & BD  quadratum  zquale  rcdangulo 
fc  fuper  AD  & latere  redo,  cric  6c  quadratum  AD  zquale 
rcdangulo  fuper  AD  &C  latere  redo,  ideoq;  & AD  linca 
larcri  redo  xqualis.Quod  eratdemonftrandum. 


A 


* 1 huiut. 


b nu. 


PROPOSITIO  X. 


IIlHem  pofitis  ducantur  ordinatim  liner  CE,FG  : Sc  C E quidem 
•cadat  infra  B D,  recta  vero  FG  fupra. 

Dico  A G ad  G F rationcm  minoris  inxqualitatis  efle , & A E ad  E C 
maioris. 

Dcmonjlratio. 

I 

/QVoniam  AD  linca  atqualis  ponitur  lateri  redo  , erit  FG  quadratum  rquale 
rcdangulo  GAD,  adeoque  AG>  GF,  AD  continual  proportionales  ; eftc 

Z z j autem 

• 
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sckiifr • au,em  AD  id  eft  BD,maiorqua.nlFG>  igitur  Sc  EG  maiorcftquam  AG.  Quod 

erat  primuni. 

Rurfumcum  DAE  redangulum  zqualc  fit quadrato  C E.proportionales  crane 
A D>  C E.  A E linc^ : fed  AD  id  eft  B D,  minor  eft quam  C E ex  ante  demonflra- 
tisi  igitur  Sc  CE  minor  eft  reda  AE>  adcoque  ratio  AC  ad  CE  eftmaiorit  in- 
xqualitatis.Quod  eratdcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XI. 


fc  t*  »b- 

mintu. 

C t.  Trimi. 
if.kmtu. 


ESto  parabolz  ABC  quzuis  diameter  A D,&  ex 
A ponatur  A E,  zquidiftaits  ordinatim  pofttis 
ad  diamctrum  A D, ponatur  quoque  ex  A linca  A B, 
diuidens  bifariam  angulum  E A O,  occurrenfquc 
parabola  iterum  inBpundo,ex  quo  ordinatim  ad 
diamctrum  ponatur  B D. 

Dico  A D lincam  zquari  Uteri  redo. 

Dmonftratio. 

QVoniam  AE, BD  acquidiftanr,angulus  E AB  bzqua- 
Cur  angulo  A B D ; led  angulo  E A B ex  hypotfaefi  x- 
quaturangulusB  AD,  zqualcs  igitur  Cunt  anguli  ABD, 
BAD:  adcoque  = Silincz  BD , A D : vndc  A D , d Uteri 
redo  eft  zqualis.  Quod  erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  XII. 

Sit  A B C parabola  axis  A D,&  ex  A demifia  linea  A B , parabolz  ite- 
rum occurrat  in  B pundo  ex  quoad  axem  ordinatim  ponatur  BE. 
ducatur  autem  & B D normalis  ad  A B,  occurrens  axi  in  D. 

Oico  D E lincam  zquari  lateri  redo. 


Demon/iratio. 

QVoniam  angutus  ABC  redus  eft,  & BE  normalis  ad 
axem  A D , proportionates  , funt  AE,EB,ED:ScEB 
quadrate  xquale  rectangulum  A E D : fed  S:  E B quadrato 
zqualccft  redangulum  fiipcr  AE  f Sc  latere  redo  , redan- 
gulura  igitur  AEDxquale  eft  redangulo  fub  A E Sc  latere 
recto,  zqualis  ergo  E D eft  lateri  recto.  Quod  erat  demon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO  XIII. 


LAtus  redum  axeos , minimum  eft  laterum  redorum  , rcliquarum 
diamecrorum. 


Demon- 
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parabola* 


‘Demonflratio. 


pArabolx  ABC  axis  fit  BD. 

* illiuiquc latus re&um  BE, fit 
autctn  Sr  alia  quatuis  diameter 
F G,  cuius  latus  return  ponatur 
FH:dico  BE  minus  efle  latere 
reOo  FH ; ponatur  enim  A D G 
ordinatim  ad  axem  , (umpraque 
FGtequali  BD>ducatur  per  G 
Ordinatim  ad  diamccrum  FO, 
tinea  1 K.  tnaior  igitur  eft, , IG 
quim  AD,  ae  IG  quadrarum 
tnaius  quadrate  A D : led  I G quadrate  xquarur  b re&angulum  fuper  H F,  F G.  4f 
EB  D reiftangulum  jequale  eft  quadrato  A D.maius  igitur  eft  re&angulum  HFG, 
re&angulo  E B D : equates  autemfunt  ex  conftrudtione  B D,F  G,  igitur  F H la- 
nisre&ummaius  eft  laterereflo  BE:  igitur  latus  reftum  a xeos  minimum  eft,  See. 
Quod  erat  demonftrandum. 


a i.hmus. 


b Mmiut. 


PR.OPOSITIO  XIV. 


Sit  A B C parabola:  axis  B D maior  latere  redo  : & per  D ordinatim 
ad  axem pofita  ADC:  fa&acj;  D E acquali  latcri redo , ponatur  E P 
aquidiftans  AC,  iunganturque  DF. 

Die®  F Dlineam  xquarilinex  DC. 


‘Demonflratio. 

QVoniam  £ D lateri  redo  zqualis  eft,q uadratum 
FE  aquatur  rcftangulo  BED  : addito  igitur 
quadrato  DE,  quadrara  FE, D Efimul fumpta ,id 
eft  quadratum  F D,ob  angulum  FED  return  equa- 
leeftc  rcftangulo  BDE:  fed  At  BDB  rccftangulo 
equate  eft  quadratum  DC:  equalia igitur funt  qua. 
drata  FD,  DC.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITI  O 


£ 


OMmslineaperapiccmdramctriaifta,  fit  ordinatim  polkas  squidi- 
ftans,  feftioncm  contingit  : fie  contra  qua:  contingcnti  xquidiftat 
ordinatim  pofitaeft  ad diametrum  cx contadu  demiflam. 


Demonflratio. 


C!t  ad  ABC  parabolic  diametrum 
■BD  ordinatim  pofita  ADC:  cui 


per  B vert:  ce  diametr  j pouatur  cqui- 
diftans  B E,  dico  illam  , contingete 
fcftionem  in  B . ficnitn  non  CDntin- 
gitparabolam , lecet  tllamin  F:  di- 
<iilaf|ue  BF  bitariam  in  G,  ponatur 

per  G &D, tinea  GD;  cum  igitur  . , i 

F®,AC  xquidiftantes  bifariamdiuidat  GD,  erit  ilia  j diameter  ad  quam  ordma-  j , Oif*. 
tim  pofita  eft  A C:  fed  & AC  quoque  ordinatim  applicata  eft  ad  diametrum  B D, 


\ 
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Veil  abilla  bifariam  fccecur ; lmta  igi- 
tur  A C brJiaariiij  pofita  eft  ad  duas 
diamccros,quod  fieri  non  potcft-.alias 
cnimipii  AC  arquidiftantesa  diame- 
tris  BD  , CD  bifariam  in  diuerfis 
pun&is  diuidcrcncur.  nonigicurBE 
(beat,  fed conringic  fe&ioncm in  R 
Sic  iam  EB  concingens,  jIIjcjuc 
xquidiftet  AC-  dico  iilam  ordinatim 
effe  applicatam  ad  diamccrum  BD. 
fi  enim  non,  ponatur  A Lord  main* 
ad  BD,  aequidiftatigitur  AL  contihgcnti  BEi  & quia  A Cquoque  contingent! 
parallcla  eft,  ipfa  A L aequidiftac  A C,  quod  fieri  non  poceft,  edrn  in  A pun&o  fefe 
dccuflcnc.  non  igicur  AL  ordinatim  pofita  eft  ad  B D,fcd  AC  linea  arquidiftans 
contingenti  BE.  Quodcrac dcmonftranduin. 

■I::-.  PROPOSITIO  XVI. 


J)Er  datum  in  parabolz  perimetro  pundum , concingentem  ducere. 

C ortflrucho  iemonjiratio. 


A 


C It  in  ABC  parabol;  peri-  • • 
*^metro  datum  pun&um  B, 
oportcat  per  illud  contingenre 
ponere.'dcmiiiafit  ex  B diame- 
ter BD>  ad  quam  ordinatim 
ponatur  AC,  cui  atquidiftans 
per  B ducacur  BE:  * pater  il- 
lam  elTecontingencemjper  da- 
tum igiturpun3utn,^cc.Quod 
erat  faciendum. 


PROPOSITIO  XVII. 


PAraboIam  contingensconueniatcum  diametro:  ad  quam  ex  pun&o 
contaftus  ordinatim  quzdam  pofita  fit. 

Dico  diamecruminterccpcam,  inter  ordinatim  applicatam  & pun- 
dum  in  quo  contingens  cum  diametro  concurrit,  a parabola  bifariam 
diuidi.  ;■  .... 

Demonjlratio. 


h Ttr  tit- 
mint*. 


CIt  ABC  conut  quieumque , ieQutTrianguloper  axem  A B Odiamcfer autem 
^bafeos  AGB,  lit  AB,  inquaaiTumptoquouispun&o  E quod  centrum  non  lie 
ponatur  EH  xquidiftans  AC:  Sc  El  normalis  ad  AB:.  cum  pet  HE,  El  fiat 
feSio,  exbibcns  parabolam  G H Iipofitoi);  CD,  axe  coni,  pernciatur  patalleio- 
grammum  CDB,  cuius latcn  BM  occurrat  EH  produfta  in  F:  iun&aqueCF, 
diametro  AB  prorra&e  occurrat  in  K ponatur  dem  per  I concingens  circulum 
A IB  in  I,  conucniens  cum  AB  in.  L,  punfto  quod  idem  eft  cum  pundo  K:  cunt 
enim  CK,  fit  ad  b FK,  vt  CD  ad  FB  . id  eft  MB  ad  FB,  id  eft  DB  ad  EB, 
critquoque  DK  ad  B K,  vt  D B ad  EB,  Sc  dtuidendo  BK  ad  DB,  vcBEad 
ED,  decomponendo  DK  ad  DB,  vt  D B ad  BE  ; proportionales  igicur  iunt 

de. 
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DE,DB,DK:igitur * contingent  per  I poiicacum diametro conuenitin K : idem  * 
ergo  pnnfhim  eft  K & Lj  vltcrius , iunganturpun&a  CE.CIs  quomam  igitur  ‘ 

C 1 lineain  fuperficie  eft  coni,  criangula  funt,  C E I,  C I K . Si  planum  C I K con- 
tingec  conum  inlinea  Cl  ponatur  tandem in  piano  CIK  linea  IF;  contingetil- 
laparabolamin  1:  cum cnim planum  CIK  conum contingat,  lineaautem  Flia 
eodem  piano  fit,  8c  iimul  in  piano  parabola;,  cum  pun&a  K Si  J,  in  eodem  fine,  pa- 
tec  FI  concingcmemeflc parabola; in  I. 

Vltcrius  cum  CM  linea  xquidiftans  Si  parallela  fir  femidiametro  D B,  atquidi- 
ftac  quoqucSc  zqualis  eft  AD:  »nde  AC,  DM  parallel*:  Si  quia  FEatquidiftac 
AC .xquidiftabit  EF  ipli  DM:  eftautem  M D diameter parallelogrammi  DM, 
jnN  a diametro  t,  C Bbif»riamdiuiia,re&aigirur  FE  in  H,  quoqueabeademdia-  ' 
merrobiflcaa  eft  .-xqualcs  ergo  funt  line*  EH,HF.  igitur  parabolam  contingens, 
tec.  Quod  erat  demonftrandum. 

Quod  li  punftum  aftumptumipfum  centrum  fit,patct  demonftracio.  eodem  cnim 
modooftendetur  OM  efle  contingentemparabolxquxperlineas  N D, DO, See. 
ducetur, 

PROPOSITIO  XVIII. 

PAraboIam  ABC  cnius diameter  B D,  concingant  in  A 8i  B,  tcOtx 
A E,  B E conuenientcs  in  E:  St  EB  quidem  AF,a:quidiftanti  B D 
occurratin  F. 

Dico  FB  in  E bifariatn  eflediuifatn. 


, " .v*/  !•'. 

parabola;  j69 


Demon/lratio. 

pRoduSa  A E conueniat  cum  diametro  in  G,  ponatur- 
queex  A ordinatim linea  AD.  quoniamAD,  EB  x- 
quidiftant,vc  GB  ad  GD,  ficEB  eft  ad  AD.ideftFB, 
led  GB  dimidia'eft  GD,  igitur  Sc  EB  dimidia  quoque 
eft  FB-  Quod  erat  demonftrandum. 

CoroLlariumprimum. 

[Inc pater,  fi  iunfta  AB  quotuis  HI  ponantur  zqui- 
‘-diftantcs  ipfi  F B,  illas  bifariam  a contingcnte  A G di- 
uidendas. 


A a a 


Caroi- 


l 
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CoroUarium fecundum. 

CEquiturfccundo  rcQas  FA,  GB,  item  AE, GE  qquaies  clTc  adcoque  6c  AFE, 
*^GEB  triangula xqualia.  patet, cum  FE.  EB  xqualesfinr  ofteufx  , & AFE, 
GEB  triangula fimiliaob  GB.FA  xquidiftantes. 

PROPOS1TIO  xix. 


JN parabola  diametri  omnes  arquidiftanc  axi. 

Demonjiratio. 

j* 

Sit  ABC  parabolxaxis  AD,cuiin  Eoccurrat 
contingent  B E>  pofita^uc  AC  parallela  con- 
A tingentt  B E,dcmittatur  ex  B.linca  B G aequidi- 
ftans  axi,  ponatur  B F,  C H D ordinatim  ad  axem 
_ AD.SBG  produ&a occutrat  contingenti  per 
E A duiftx  in  K : Quoniam  B E cotingens  eft  & B F 
ordinatim  ad  axem  AD  applicata,  xqualesfunc 
linex»EA,FA.8c  quia  BF  communis aititudo 
eft,  triangulum  E B F, b parallelogrammoB  A s- 
qualc  eft : rurfum  vc  A F ad  A D . fic * F B qua- 
dratum adquadtatum  CD,  Sc  FK  parallelogra- 
mum  ad  parallelogrammum  D K : vtquadratum 
igitur  F B ad quadratum  C D eft, fic  F Kparalle- 
logrammum  >i  ad  parallelogrammum  DK,  ledvt 
FB  quadratum  ad  quadratum  CD  , fic  EBA 
c i,.  Stuii.  triangulum  „ ad  triangulum  C.AD,  igitur  vt  FK  parallelogrammum  ad  paraltclo- 
grammum  D K,  fic  E B F triangulum  eft  ad  triangulum  A C D 6c  permutando  vt 
FK  parallelogrammum  ad  triangulum  BFE,  fic  DK  parallelogrammum  eft  ad 
triangulum  ACD : xqualia  autero  oftenia  funt , triangulum  B F E 6c  parallelo- 
grammum FK;  xqualia  igitur  funt  D K parallelogrammum  5c  triangulum  AC  D: 
& ablato commudi  A GHD,  xqualia  remanent  triangula  AGK  ,CHG.  vndc 
Ihrtit-  cum  fimiliaquoque  fine  ob  AK,CH  xquidiftantes,  xqualia  funt  latera  fKG,  GH, 
a.  & CG.G  A : diuifa  igi tur  bifariam  eft  AC.codem  modo  fi  IK  ponatur  xquidi- 
ftans  C A,  & ex  K diameter  pofita fit  LKoccurrcns  B E contingenti  in  L,often- 
detur  IKin  M , liflccari  a linea  BG  : diameter  6 igitur  feiftionis  eft  B G : quare 
cum  EB  contingent  fit  quxcunque.adeoqucSc  BH  quijuis  xquidiftans  axi.pacet 
diamccrosomnesaxi  xquidiftare.  Quod  erat  demonftrandum. 

Ex  quo  fequitur  diamccros  omnes  in  parabola  efle  parallelas. 


PR.0P0S1T10  XX. 

OMnis  contingcns  per  extre- 
mitatem  ordinatim  pofita- 
duda,  cum  illius  diametro  con- 
uenit. 

cDtmonftratto. 

DOfira  fit  diameter  B D > Sc  ad  illam 
* ordinatim  applicata  AC:  agacurcjt 
per  A contingens,  dico  illam  B D dja- 
metro  occurrcrc  : duAa  cnim  djarae- 
hif.fcwiu.  rroAFhxquidiftabicilla  BD.vndecOm  AEfecet  AF  xquidiftantium  vnam,altc- 
i PtrtU-  ram  qUo^uc  D B, ' produ&a  intcrfccabit.C^uod  crat  demonftrandum. 

Corol - 
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H Inc  pater,  qu.ifcum.pc  dual  contingentes  parabolam,  conuet 
So  extra  (c&ioncm : pater  ex  iam  demonilratis. 

PROPOSITIO  XXI. 

COntingentes  a£lz  per  extrema  ordtnatim  applicat. 
diametro,  in  vno  codcmquc  conucniuntpun&o. 

Dtmonjlratio. 

Cltad  ABC  parabola: diamettum  BD,  otdina-  / 

^cim  abolicara  A f*.dicn  rnnrinirrnr^c  r»<-r  A &r  r*  * 


is  cum  ciufdem 


applicata  A C.dico  contingentes per  A 6c C Ax  *N. 
du&as,  diametro  IS  Doccurrere  m vnoeodeoique 
pun&o  D.  demondratio  patct»cum  pars  diamerri  / '""'‘'A* 

a fcaiooc  6c  contmgcnte  iocerccpta  atqualis  fie  ' / 

portion:  a lefltone  6c  ordinatim  applicata  inter-  / 
eeptz-  igitur  contingentes,  flee. Quod  crat  demon-  / 
firanduni.  ^ ' 

PROPOSITIO  XXII. 

JpEc datum  pun^um  in  petimetro  parabola:  diaitficraniducere. 

Cmjirutho  & demonjbstie. 

CIc  in  ABC  perimetreu  aifignatum'  3,  ,K, 

^ponfl-umB,  exquooporoat  diame-  _^s>? 

trum  ponere  i dudH  quauis  fecante  _ 'v 

BE>  exhibeaturillius diameter , HF»  / I ' 

cm  per  B zquididans  ponatur  B D:pa-  / I 

tet  illam  b fedhonis  efle  dtamerrum;  A / ^ — fg 

dato  igitur  puaflo,  6cc.  Q^oderatfa-  XytG  'd 
ciendum.  / 


CenOdrmm. 

I Adem  omnlno  praxi  ytemur,fi  ex  dato,  extra  ycl  intra  feftionem  pun3o  D,  diame* 
'tram  oportcat  ponere.  conftruftio  6r  demonftrado  patdt  exprima  propofitione. 

PROPOSITIO  XXIII. 

“"\Atae  parabolae 
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in  H ponarurpcrH'zquidiftans  diamctro  BF.dico  illam  axcm  effe.  quoniam  enira 
• If. Mm.  diamctro  BFa:quidiftat,erit»illa  quoq;  diameter  fcaionis, Sc  quia  atquidiftancinm 
E G,  C M vnam  ad  rctios  bilecac  angulos.bifccabit  Set,  alteram, ad  redos : axis  c igi- 
*"•<  tur  feftioniseft  KLi  exhibuimus  ergo,  8c  c.  Quod  erat faciendum. 

PROPOS1TIO  XXIV. 

t»* 

Mnis  linea  in  parabola  axi  rquidiftans.fcdtioni  in  vno  tantum  pun- 
£to  occurric. 

' Demonjiratio . 

pOnatur  ABC  parabolj  axis  BD  i & aliaquqnis  eiatqui- 
diftans  ACdicoj  A C .in  vno  tantum  pnnfio  fcdionioc- 
currere  • fin  vero,  occurrac  iccrum  in  C : Sc  ponantur  ordi- 
natim  ad  axcm  red?  AE.CD:  eritigiturvr  BE  linea  ad 
lineatn  BD,  fic  EA  quadratum adquadrarum  DC  , quod 
fieri  non  poteft  , cum  AE,  CD  quadrata  srqualia  fine 
interfe,(ob  A Dparallelogfammum)  &BE  linea  minor  re- 
da  BD.  igitur  AC  diamecer , parabola:  tantum  fcmcloc- 
currit:  Quod  fuit  demonftrandum. 

PROPOS1TIO  XXV. 

OMnislinea  in  parabola,  qua:  non  eft  diameter  (eftioni  occurrit  in 
duobuspun&is. 

Demonjiratio.  * 

p Onatur  ABC  parabola:  axis  BD  , Sc  linea 
^ KD  quz  non  fit  diamecer.  dico  illam  fedio- 
nibis  occurrere  i Quoniam  KDnon  eft  diame- 
ter adeoque  axi  non  2quidiftat,produda  neccf- 
farioilli  occurrct  in  pundo  quouisD  (cumin 
codem  piano  exiftatiquod  fi  D pundum  fueric 
intra  parabolam,  ponatur  ex  D ordinal  im  DC, 
& per  C diameter  EF  I occurrct  ilia  fedioniin 
vno  tantum  pundo  i & quia  eadem  axi  xquidi- 
ftat  produda quoque  occurrct  KD  protludac 
in  F pundo  , quod  extra  fedionem  eft.  vnde 
KD  F prius  ncceftario  occurtic  in  pundo  quo- 
uis  E.  duda  igitur  ex  Eordinatim  EG  fiant  pro- 
portionales  B G,  B D,  B H poficaque  ad  H or- 
dinacim  linea,  occurratipfi  K D in  puncco  quo- 
uis  A.  quoniam  B G , B D > B H ponuntur  pro- 
portionales,erit  HD  ad  DG,vt  H*B  ad  BD, 
A Sc  HD  quadratum  • ad  quadratum  DGi  vt 

. ^ HB  quadratum  ad  quadratum  DB  , id  eft  vt 

HB  linea,  ad  lincam  BG  : fed  vt  HD  qua^ 
dratum  ad  quadratum  DG>  lie  H A quadratum  ad  quadratum  GH:  igitur  vt  H B 
linea  ad  lincam  BG,  fic  HA  quadratum  ad  quadratum  GE,  vndcpunctum^  A 
eft  ad  parabolam, Sc  D K,  linea  axi  non  parallela  vctimque  Cectioni  occurric. 

Si  vero  DK  linea  occurrat  axi  extra  fectionem  , pacer  ante  paraboJ^occurrerc 
in  puncco  quouis  E : ex  quo  ducta  ordinatim  linea  EG,  fianc  BG  , BD,  BH 
proportionalcs , Sc  cx  H djicatur  HA  parallela  EG,  occurrcns  K D line*  in' A. 

quo- 


c i.Dtfrt- 
irtfumtmi. 


( Ctr*U. 
frimakn- 
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PARABOLA.  37j 

quonfam  igitur  eft  H B ad  BU,  vc  BD  ad 
BGi  ctit  componcndo  permutando  HD  ad 
DG,  vt  DB  ad  BG  . eft  autem  vt  HD  ad 
DG,  fie  A H ad  EG,  ergo  vt  DB  ad  BG, 
id  eft  per  conftructioncm  B H ad  B D,  fie  A H 
> ad  EG.  vnde&tHA  quadratum  ad  quadra- 
ture G E eft  vt  H B,  quadratum  ad  quadra- 
tum B D,  id  eft  (cu  m H B,  B D,  B G,  lint  conti- 
nual,) vt  HB  ltneacftad  lincam  BG.acpro- 
indepunctum  A eft  ad  parabolam,  Sc  ADli- 
. nca  lectioni  bis  occurrir.  Quod  fiiitdemon- 
ftrandum. 

Corollarium. 

TTIncpulchraeducitur  propofitio:  nimirum  fi  B G.BD,  B H ponanturcontinuz 
•f"*4tex  G ordinatim  linea  GEi  agaturquepcrpuncra  E & D linea,  occurrcns 
recrz ex  H ducra;  & ipfi  G E parallels;  in  A ; quod  punctum  A fit  ad  parabolam. 
demon!! ratio  liabctur  m priori  propofitione. 

Scquitur  lecundo  nullam  lincam  parabola:  in  pluribus  quam  duobus  punctis  oc- 
currere.Cuni  enim  parabola , lectio  fir  coni , & ipfi  cono  nulla  linea  , in  pluribus 
quam  duobus  punctis  occurrat , pater  nec  vlli  fcccioni  conicx  , lincam  in  pluribus 
quarn  duobus  punctis  occurrcre. 

PROPOSITIO  XXVI. 

PAraboIam  ABC  feccnc  dux  quxuis  parallels  A D,B  C quarum  dia- 
meter ponatur  EF. 

Dico  iunctas  AB,  D C diametrum  incodem  pun&o  G decuflarc : & 
fi  AC, A E)  xquidiftent  iundlxq;  A B,C  B conucniantin  G.dico  G pun- 
dtum  effc  in  diamerro  lincarum  BC,  AD,  \ _ 

1 Demon/lratio . 

QVoniam  EF  diameter  eftredarum 
BC.  AD,  igitur diuilzfuntbifariam 
BC.  AD  in  pundit  F&  E.vndevt  AE 
adBE.ficeft  AGadBG;  hoc  eft  EG 
ad  EG  led  »r  AE  ad  BF.  ita  ED  ad 
F C;  igitur  vtED  adFC.  itaeft  EG  ad 
FG;  hoc  eft  D G ad  CG.  igitur  pundu 
G commune  eft  tribus  lineis  A B , D G. 

E F.  Quod  fuic  priinum. 

Idem  quoque  oftenditur  fi  G pundum 
cadai  inrraparabolam.fi  iam  ponantur  A D,  B C parallels, Atiuncrx  AB.CD  con- 
ueniaqj  in  puncto  quouis  G,  dico  G punt  turn  efte  in  diamerro  ad  quam  B C.A  D or- 
dinatim ponuntur.  - . , , 

Di  ifacnim  BC  bifariamin  F demirtarurex  G per  F linea  G E : quoniam igi- 
tur AD, BC  xquidiftanr.erit  AE  ad  ED,  vt  BF  ad  FC;  fed  BC  in  F bifariam 
ponirur  diuifa,  igitur  & AD  in  E, 1 quoque  diuifa  eft bifariam.-vndc  GE  diameter 
cftlincarum  BC,  A D;  &c.  Quoderat demonftrandum.  * 


Aaa 
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< 4.  ku ins. 


PROPOSITIO  XXVII. 

Sit  ad  A B C parabolz  dumctrum  BD  ordinatim  applicata  AC, a- 
ganturq;  per  A & C,  contingentes  A D , C D,  conueniem  ill;  cum 
diamctro  in  D : turn  punCium  fumacur  B,quodcunquc  in  diametro B D: 
& ex  B re&zponantur  B E,  BF,  zquidiftantes  contingent  bus,  parabo- 
1;  vcro  occurrences  in  E & F. 

Dico  iun&am  EF  zquidiftarc  AC,  adcoqj  ordinatim  cflc  pofitam 
ad  diametrum  B D. 

Dcmonttratio. 


DEmittantur  ex  A Sc  C,  diametri  A K,  C L occurrences  reftis  B E.  B F in  L 8f 
K:produ&z£|acEB>F  B;  concingentibusoecurrantin  H 8cG:  erit  igitur  H D, 
GB  parallelogrammutn  , it  HG  biflefta  a diametro  D B,  zquidiflant  ergoH  G, 
AC:  Sc  quia  A D,B  Equoque  parallel*  funr.zquantur  HG.  AM:  fimilitercura 
zquentur  H G.NC, reft*  AM.NC  zqualet funt : eft autetn  AC  ia  O.  bifarum 
diuiia,  zquanrur  ergo  Sc  teliquz  HO,  ON  : quare  vt  AM  ad  MO . fic  CN  ad 
NO.  fed  vt  AM  ad  MO  fic  A K ad  BO;  Sc  vt  CN  ad  NO,  fic  LC  ad  BO# 
igttur  vt  A K ad  BO  fic  C L ad  BO.  zqnales  ergo  funt  diametri  A K , <t L: 
quia  vcro  EB.FB  condngentibus  zquidiftanr,  porriones  illarum  paraboli  interce- 
pt*, in • K Sc  L bifattam funt diuifz.Vlteriusponatur per  E zquidiftans  AC.  li- 
nes EP.occurtem  parabolz  in  E Sc  F,  rcci.r  BF  in  P.  quiaigitur  AC  bifiedbt 
eft  a diametro  BD,  ent  Sc  EF  abcademinR  biftnam  dmr/a : Sc  E R.RFzqu*-, 
ics  inter  fe:  quia  veto  AC  zquidiftatHG,  zquidiftabuntquoque  EP.  HG  : Sr 
EPquoqivt  HG,  Adiatnetro  BDbifie&aeft : amuantur igitur  RP,RF:Sc  punfbt 
FP  vnum  idemq;  funt:  cftquc  F communis  interfcfho  linearum  EF,  BF  cum  pa- 
rabola: zquidi  ftant  igitur  E F,  A C,  H G.  Quod  crac  demonftf an  jum. 


Cora  Ua- 
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Corolbmum. 

EXliis  fequiturprimd:  pofitaEF  ordinarim  ad  diametrum  BDquam  in  Dfecenc 
comingcntesduar  A D,  CD:  lineas  ex  E Sc  F ductas  ipfis  AD,  CD  ajquidi- 
ftantcs  diametrum  qunquc  B D , in  vno  eodemque  punfto  dccufl'are.  patcc  demon- 
((ratio  ex  prxccdenti,  cuius  conucrla  cfi. 

Sequituriecilndb:  pofita  AC  ordinatim  ad diamctrum  BD  dcmifliiqne  ex  A 
Jc  C xqualibus diamctris  AK,  CL,  quod  rc&x  per  K & L,  ordinatim  pofitx, 
DB  diantetro  occurrantin  vno  eodemque  puncto.  patet  ex  ante  diSlis  demonftra- 
tio,  ciim  tangentes  per  A & C acix , ordinatim  per  K & L pofitis  xquidiftenc,  Sc 
BD  diametro  in  vno  eodemque occurrantpun&o. 

Sequiturtertio : lineam  (QT)  coniungentem  pun  da  , in  quibus  reiftx  (BE, 
BF)  contingemibusxquidiftantcs , parabola  occurrunt,  q quidiftarc rc&x  (EF)  ex. 
trema  linearum  BE,BF  coniungcnti , adcoque  lineas  QT.AC.EF  efleparalle- 
las.  ex  ante  di&is  dcmonftracio  m anifcila  eft. 


PROPOS1TIO  XXVIII. 


T?Sco  ABC  parabola: diameter  B D,in quaaflumpto  pundo  quouis 
demittatur  D E fecans  parabolam  in  duobus  puncFis  A Sc  E & ex 
E ordinatim  ponatur  E F,  iundta^ue  F D eccurrat  parabol;  in  C. 

Dico  EF,  AC  lineas  afquidiilare. 


* Demonjiratio . 

Cl  enim  non Cnt  parallel?, ponatur  A G 
^xquidiftans  EF,  Si  ex  F per  G.duca- 
tur  F G,conuenict  ilia  cum  diametro  B D 
a in  D,  eftautefncx  conftru&ione  DF 
Jinea  red  a occurrcns  fcdtioni  inC;igitur 
re£U  FG D,  eadem eft  cum FC D vnde 
& punflum  G idem  cum  C punfto,  igitur 
zquidiftanr  EF  8c  AC-  Quod  fuit  de- 
monftrandum. 

PR  OP  OSI  TIO 


A Equidiftent in  parabola  qu?uis  lines  AC,  E F,  iun&ifq;  AE,  CF 
ponatur  alia  quzuis  G H parallcla  A C,  occurrcns  iunths  AE,  CF 
in  I 8c  K. 

Dico  GI,KH  lineas eflc  inter  (c  zqualcs. 
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iif.kmm.  fit  ID  ad  DK,  vt  AL  ad  LC  (quia  EA,*FC  line*  in  idem  pundlum  diametri 
conueniunt ) igitur  & rcliqux  1G>  HK  quoque  funcxquales.Quoderat  demon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO  XXX. 


AEquidiftet  rurfum  in  A B C 
parabola, redtx  AC,E  F,po- 
nanturque  per  A & C diametri 
A G,  H C occurrences  EF  linear 
in  G & H. 

Dico  EG>FH  lineaseflc  inter 
fe  xquales. 

Dcmon/iratw. 


POnatnr  ID  diameter  Imearum 
AC.EF.  Quoniam  EF,  AC  li- 
ne* ordinatim  pofit* funtaddiametrum  ID,  erunt  AC.EF  in  D Sc  I bii'ariam 
ditij(x,fcd&  GH  in  D bifariameildiuifa  , cum  GH  squabs  fir  redt*  AC.igi- 
turreliqux  EG,HF,(unt  inter iezquaics.  Quod erat  dcmonflranduni. 


PROPOSITIO  XXXI. 


DAtoangulo  ABC  & pun&o  in  illo  D , o- 
portetper  B & D parabolam  deferibere  cu- 
ius diameter  (it  BC  & A B eandena  contiugens. 

Conf/ruciio  & tUmonjiratw. 

DVcaturex  D IineaDC  parallela  AB  nccurtensBC 
lineq  in  C ••  fiatque  vt  BC  ad  D C,  lie  DC  ad  A B, 
crit  A B UtusreAum  parabola quxfitq,  aeptoindede- 
teeminau  ell  parabola  qui;  pctcbatqr. 


P A- 
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PARABOLAE 

PARS  SECVNDA 

Lincaru^in parabola  tarn  continuant , quant  difiretam 
contcmplatur  proportionem. 

PROPOSITIO  XXXII. 

• 

Sit  A B C parabolx axis  A D , in  quo  alTumpto  quouis  pundo  D,  edu- 
canturex  D ad  peripheriam  linex  DB,  DC  conftitucntes  angulos 
ADB,  CDF  xquales  < turn  redlx  ponancur  BE,  CFordinatimad 
axem  A F. 

Dico  AE,  A D,  AF,mcontinuaclTcanalogia  & contra.. 
Dcmonflratw. 

QVoniam  EB  , CF  ordinatim  pofit*  funtadaxcm, 

.anguli  BED, CFD  Cecil f in  : zquales autem  po- 
nuntur  anguli  B D E,C  D F;  Emilia  igitut  funt  triangu- 
la  BED,  CFD : 5c  v[  EB  adFC.ficED  ad  FD:ra- 
tionis autem  EB  ad  CF,  duplicata  eft*  ratio  AF.  ad 
AF.crgo  Sc  duplicata  eft  rationij  ED  ad  DF'.'  vnde 
AE,  AD,  AF,  continue  funt  proportionates.  vt  facile 
deducitur  ex  ptima  de  progrerf.  Geometricis. 

Sint  iam  proportionales  A E,  A D,  A F,  pofitifque  or- 
dinatim BE.CF:  iungantur  BD,C  D : dico  angulos 
B D E,  C D F ajquari.cum  proportionales  Cnt  A E, A D, 

A F,  ratio  AE  ad  AF  duplicata  eft  rationis  AD  ad 
A F id  eft  ED  ad  DF  , fed  ctiam  ratio  AE  ad  AF, 
duplicata ctt rationis  BE  ad  CF,  igiturvt  EDadDF, 
lie  BE  ail  CF,  8c  vt  DE  ad  BE,  lie  DFad  FO  vn- 

dt  cum  anguli  proportionalibus  lateribus  content)  reifti  lint,  fimilia  funt  triangula 
Bed, CFD,  Sc  anguli  BDE.CDF  xquqles. Quod crat demonftrandum. 

PROPOSITIO  XXXIII. 

Sit  A BC  parabol;  diameter  A D diuifain  H,D  F, 
vtAH.AD.AF  cotinu;  (intproportionalcsipo- 
nantur  autem  ordinatim  line;  HG,  DB,FC 
Dico  illas  in  continua  efle  analogic 

Dcmonjlratio. 

"pAtcticdm  AH,  AD,  AF  lint  contir.u;  proportionates 
* St  duplicaram  rationccniiabeant  linearum  G H,BD,C  F. 


Bbb 


PRO- 


a I .tmimi. 
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PARABOLA. 

PROPOSITI  O XXXIV. 

ESto  ABC  parabol?  axis  AD  xqualis  Uccri 
redlo,  dudlaquc  ordinatim  linea  quacunque 
EB,iungantur  A B. 

Dico  A E,  A B,E  D lincas  ej:  proportionales. 
Dcmonttratio. 

/"\Vadratum  AB  xquale  eft  quadraris  AE>  EB : fed 
VCRB  quadrature  xquatur  re&angulo  CAD;  igitur 
quadratum  AB  aibualceftreaangulo  EADvpi  cum 
quadra  to  A E,  id  ell  rc&angulo  A E D.  quare  A E>  A B 
E D linea:  furit  proportionales. Quod  erat  demonllran- 
dum.  . : ' ' 


PROPOSITIO  XXXV. 


•a  rr;  i 

0.;0. 


PArabolam  ABC  cuius  diameter  A D contingat  in  A linea  A E,  dc- 
miflifq;  ex  A lineis  AB,  ACqur  parabolae  occucranc in  B & C 
vtanguli  E A B , D A C xquales lint du&ilijuc  ordinatim  BF,CD,  W- 
ueniatur  AG, media  inter  AF  6c  A D.  . i. 

Dico  AG  squari  lateri  rc&o;  & (ianguli  EAB,DAC  arqualesfue* 
tint,  & AG  linea aequalis lateri redo, dico  A F, A G , A D eilc  propor* 
tionalcs  8t  fi  A F,  AG,  AD  fuerintconrinux,&  A G media  xqualis  la- 
teri rc&o  : dico  angulos  E A B,  D A C effe  inter  fe  xquales. 

Demonjlratio. 


DVcaturex  G ordinatim  linea  GH.  Quoniaman- 
gulusD  AC  ex  hy pothcli squalis  eft  angulo  E AB, 
addito  vcl  dempto  communi  angulo  B A C , :ingolus 
BAD  xqualis  eft  angulo  E AC,  id  eft  angulo  AC  D; 
(ob  A E, CD  parallclas ) xquales autem  lunt  Si  an- 
guli  BFA,  C D A. triangula igitur  ABF, ACDtn- 
ter  fe  fimiliafunt  Si  vt  B F ad  F A > fie  AD  an  DC, 
vnde  FAD  reflangulo  , xquale  reftangulum  BF. 
CD;  eft  autem  FAD  tcftangulo  ex  hypothefi  ?qua- 
1c quadratum  AG,  Si  quadratum  HG  xquale  re- 
ftangulo  B F, C D,  cum  B F.AGC  D line*  propor- 
tionalcs  fint  per  pcnnultimam;igitur  quadratum  A G. 
xquale  eft  uuadrato  HG.  Si  A G linea  tqualis  line* 
H G i adcoque  » Sc  lateti  redlo.Quod  erit  primum. 

Sit  iam  AG  linea  xqualis  lateri  re&o  , Siangnlt 
EAB, D AC  equates, dico  AF,  AG,  AD  inconti- 
nua  elleanalogia.  Si  enim  non  fint  propotiionales,m- 
ueniarur  inter  AF  Si  A D medja  A I:  erit  igitur  pet 
primam  parremhuius  linea  AI,  xqualis  lateri  re&o, 
badeoque Si  A G line*.quare  A F,  AG, AD  in continua  fum  analogia , nec quxuis 
alia  media  inter  AF  Si  AD.prxtfcr  AG.  Quod  erat  fecundum. 

Rurfumfit  AG  xqualis  lateri  reflo.  Sc  AF,  AG,  A D proportionales, dico an- 
culos  EAB.DAC  efle  inter  fe  xquales.  quoniam  enim  A F,  AG,  AD  continu* 
lunt  proportionales, F A D refiangulu  xquale  eft  quadrato  AG  id  eft  quadfato  H G-- 
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Ccdte  H G quadrato yqiialc a c!l re&angulum  BF.CDiigitur  & reftangulo  FA  D 
zquaturreCTanguIum.BFCD : vndovc  AF  ad  BF,  Gc  CD  ad  AD  ; zquales 
autem  fumanguli  A F B,  ADC  lareribos  proporiionalibus  content!,  igitur  tri- 
angula  AFB  , ADC  inter  le  Gmiiia  font , 4c  angulus  B AF  zqualis  angulo 
ACDrHeft  angulo  E AC:  dempeoergo  communi angulo  BAC,  manet  angulus 
EAB  zqualis  angulo  GAD-  Quod  crar  demonftrandum. 

. 't  V -if  • 

..•»  *■••••:  •"  CoroUsrtum. 

Tlfdem  pofitis  fcquitur  triangula  B A F , C A D efle  inter  le  iimilia.  patetper  pri- 
4 mam  partem  prxceJentis  propofitionis. 


'-4b  lines  apquales  funt : ratio  igitur  A F c adAD, 
id  eft  GF  ad  AD  , duplicata  eft  rationis  GF  ad 
CD  : proportionales  igitur funt  AD.CD.C F.quia 
vero  AD,AF,  AE  lunt  conrinux  , etiam  d CD, 
G F,  B F proportionales  funt;cooti  ouant  igitur  can* 
dem  rationem  AD,CD,GF,BE.deinde  cum  ratio 
AF  ad  AE,  id  ell  GF  ad  HE,  duplicata  Gt  ra* 
tionis  GFadBE,  proportionales quoqne'fbntGF, 
BE,  HE,  continual  igitur  lunt  in  eadem  rationc 
AD,  C D,  G F>  B E,H  Eiquod  erat  demonftrandum. 


Corollarium. 


Inc  fcquitur  AE,FB,FG,CD 


_ _ . quoqaeincon-(  •. >•  • \ Air  * 

■%j^tinuaeffc.analogia  iraiio  enim  AF  ad  AE,  id 

eft  .GF  ad  .BE,  duplicata  eftratioms  GF  ad  B E, proportionales  igitur  funt  A E, 
BE»Gf:fcd»t  BE  ad  GF,  Gc  GF  eft  ad  CD,  cum  AE.AF,  AD  fint  comi- 
nu*  ppreponionalcs  igitur  funt  A E , E B,  G F,  C D, 

I PRO  P O S I T I O X XXVII. 

ABC  parabolae  diameter  A D diuiia  in 


F,  vt  A E,  A F,  A D line*  fine  propor- 
tionates, & AD  extrema  squalls  lateri  refto;  du- 
?nntur  autem  ordinatim  line?  EB  , FG,  DC. 
• ,Dico  AE  ad  EB,  duplicatam  habere  ratio- 
fieineiiis,  quam  habet  AF  ad  FG, 


Demon- 


DVeatur  ©rdinarim  1/neaFG.  Qponiani 
A K,  A F,A  D lin  e*  prp  portion  ales  funr, 
Sc  AF  media  zqualls  lateri  redto,  eriangula 
AEB,ADC  ‘ fimilia funt.adcoquc  vt  AB 
ad  AE.lic  AC  *d  CD:&  inuertendo  per- 
mutandovt  AE  ad  CD,  Gc  AB  ad  ACj 
no  vero  cum  A?  acquaiu  fafta  fit  lacerl  le- 
clo , adcaque  fie  FG  eidetn  cqualia  A E, 
4 E B.  FG,  D C erunt  continue  i ratio  igicor 
A E ad  CD  , prim*  ad  quartans  rnpllcata 
aft  ration*  BE  ad  FG,fecuadr  ad  tertians, 
igitur  & AB  ad  AC,  criplicatam habet ra- 
rionis  RB  ad  FG,  cuius  EB  ad  DC,  «Ea- 
bcc  duplicatam.  Quod  erat  demonftran- 


JCnJl  Jl.  -i-1 


PROPOSITI. Q XXXIX. 

i ' . 

AXis  parabola:  ABC  diutfus  fit  in  continue!  proportionates ; Be  AD 
quidem  media  cxiflat  inter  AE,  AF,  AG,  AH.  du&iflj; ordinatim 
ad arena  redis  El,  FK,  DB,GI , HC  , ponancur  quoque  DI , DK, 
DL.DC. 

Dicorationem  DI  ad  DC  duplicatam cius  efle quam habet  KD  ad 


PARABOLA. 


PROPOSITIO  XLII. 

SEcent  A BC  parabolam  diametriduxquzuis  A F,B  D,  iunch%  A, 
B diamccrorum  termini: , ponaturad  diamctrum  B D ordinacim  li- 
nea  C D,  occurrens  A B,  A F lineis  in  E & F. 

Dico  F D,  C D,  E D in  continua  die  analogia. 

m Deman/lratw. 

POnatur  ex  A ordinatim  A G ; vt  B D ad  B G,  lie  D E eft 
ad  AG>idcftad  DF:  fed  B Dad  B Gi  duplicacam  habet 
• ratloncm  ciusquam  habet  DC  ad  AG  . id  eft  DF,  ra- 
tio igitur  DE  ad  DF,  quoque  duplicatacft  rationis|D  Cad 
DFtquare  DE.DC,  DF  lincaefumin  contmua  analo- 
gia. Quoderatdemonftrandum. 

CuroOarmm. 


Tirdcm  politis  : fequitur  rt&angulura  FCD  {equate  efle 
-Lrcftangulo FD,  C E.cumcmra  FD.CB.ED  propor- 
tionate: fine, vc  FD  ad  CD,  lid  FCeft  ad  CE:re&angu 


luta igitur  FDCE  k aquaie eft  rc&angulo  PC  D.  Quod  mr" 

trat  propoGtum. 

PROPOSITIO  XLIII. 

I {idem  pofitis  qu*  fupra: 

Dico  CFG  re&angulumxquafire&angulo  DF  £. 

DemonflratWi 

pRimo  cadat  F pumftum  extra 
* parabolam.  Quoniam  igitur  re- 
fti  GC  in  D bifl'c&a  eft  6t  el  in 
dirc&um  adiefta  quardam  GF;rc- 
ftangulum  GFC  vna  cumquadra- 
dtato  GD,  arquale  eft  c quadrato 
FD-.  fed  FD  quadrate  xquale  eft 
redangulum  EFD , vna  cum  i re- 
dagnlodED  F,id  eftvnd  cumqua- 
draro  G D per  precedence  propof.igitur  Sc  re&angulo  GFC  vna  cu  quadrato  GD, 
zqualccft  re&angulum  EFD  vna  cum  quadrato  GD:  dempto  igitur  communi 
quadrato  GD, manor  GFC  redangulo , xquale  rc&angulum  EFD. 

Sccundo  cadat  F pun&uro  inrra  parabolam.  Quoniam  G C linea  in  D fefta  eft 
bifariam  Sc  non  bifariam  in  F,  rcdangulum  GFC  vnd cum ' quadrats  F D.  arqua-  c f.wwil. 
leeftquadratoGD: fed  GD  quadrato  zqualerjuoque  eft  re&angulum  FDE,  id 
eft  red  angulnm  EFD  vna  cum  quadrato  F D;re&angulum  igitur  GFCvnacum 
quadrato  F D xquale  eft  redangulo  EFD,  vna  cum  quadrato  FD;  quare  dem- 
fco  communi  quadrato  FD,  manet  GFC  redangulum  zquale  redangulo  EFD. 

Quod  crac  demonftrandum. 
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PARABOLA. 

PROPO.SITIO  X L I V. 


SInriterum  in  parabola  A B Cdiametridux  quxuis  AF,BD  : & ad 
BO  quidem  ordmatirti  ponantur linear  GC,  Kl  occurrences. du- 
niciro  F A in  F & FT. 

Oicocllc  vtAHadAF,  ficl  HKredtangulumad  reotanguluCF  G. 

‘Demonftratio.  % 

r\VAa  A B linea  fececF  C,HI r*i 
in  E Sc  Li  eritigitur  LHM 
rcdangulum  x.jiialc  1 re&angulo 
K Hi, 3c  EFD  rcftangulum  xqua- 
Ic  reftangulo  GFC.  vnde  KHI 
rcftangulum  eft  ad  redangulum 
GFC  i vr  LHM  fedangulum  a i 
redangulum  EFD  : fed  LHM 
redangalum  eft  ad  rc&angulum 
EFD  i w LH  b linea  ad  lincam 
EF,  id  eft  vc  AH  ad  A F,  igiturtt 
KHI  reftangulumadrcdiangulum 
GFC  eft  vc  AH  linea  ad  lineanc 
A F.Qood  crat  demonftrandum. 

(hrolLtrmm. 

HIncfequitur,  quoqueeflevr  AH  ad  AH; lie  IH  K re&angulum adre&angu- 
lum  I H K. efteniin  vt  AH  ad  AH,  fie  HL  ad  HL,  id  eft  LHM  re«by£ 
gulum  ad  rectangulu  LH  M.fedredangulis  LHM xqualiaoftenfafunc redangub 
IHK  : Igiturvr  AH  ad  AH.  CcIHK  reflangulum  eftad  recftangulum  IHK. 

PROPOSITIO  X L V. 


PAraboIam  ABC  fecentin  A & D,  diametriduxxquales  A E, O F: 
&ex  E&  Fquxuis  ponantur  parallel;  E C,F  G occurrences  parabolae 
in  B,C,H,G  pundtis.  • 

DicorcdtanguIaBEC.HFG  efle  inter  fexqualia. 


Dtmonjiratio. 


pOnanturex  D Sc  A linex  DL.  AK  parallclx  FGi  & AK  quidem  occurrac 
• * DP  diamecroin  I,  & DL  dcmiftxcx  K diametro  in  N:  refta  verb  AEpro- 
c c«W.44.  du&a  fecec  DLinM,  tcDF  ad  Dl.  lie  HFG  « rciftangulum  eft  ad  re&angu- 
lum  AIK.  &vt  AEad  AM.UcBEC  eft  ad  rc&anguluin  D ML;  iguur  cum  E A. 

% DF,k 


* 
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PARABOLA.  3*S 

DF,&DI,MA  lines  atqualcs  lint,  rc&anguliirn  HFG  ad  IAK,  rc&angultim 
eftvt  BEC  rcftangulumad  reflangulum  DM  Li  Sc  pcrmuundo  HFG  tc&an- 
gulumad  rc&angulum  BEC.  vc  DML  reciangulum  eft  ad  reftangulum  IAK. 
ted  DML  rc&angulum,  id  eft  MDN,  ob  DM,  NL  , arquales  lineas,  xquaturajo. kk*n. 
re&angula  IAK;  redtangulum igitur HFG, reftangulo  BEC  xquale eft.Qjjod 
crac  dcmonftrandum. 


PROPOSITIO  X L V I. 


PArabolam  ABCfecentduxquaruis  diamecri  BD,  EF, quas  in  D&F 
fecentquxcunquc parallels  AC, G H. 

Dico  cffe  vt  B D ad  E F.fic  ADC  rcdangulum  ad  rcftangulu  H. 


Demonjiratio. 

CEcetur  EF  lineavelproducaturin  K,  vt  E K (I  t 
•^xqcalis  BD,  & per  K ponaturLM  parallcla 
GH,  cririgitutb  vt  EK  ad  EF  , fie  LKM  re- 
fiangulumad  rcftangulum  GFH.  quiavcroEK 
aequatur  ipfi  BD,  erit  LKM  'reflangulum  x- 
quale rcdlangulo  ADC.igiturvt  BD  adEF, lie 
ADC  refiangulum  ad  reciangulum  G F H.Quod 
crac  denaonftrandum. 


b 44  Amm 

C 4f.  bmim. 


PROPOSITIO  XLVII. 


Slncicerumin  ABC  parabola  dux  quxuis  diamecri  BD,  EF.qnas  in 
F & D lecet  re&a quxuis  AC. 

Dico  ADC  re£angulu*i cflc  ad  rcftangulum  AF C,  vc  B D ad  EF. 

Demonftratto. 

Flat  EF  zqualis  BGjScper  G ponatur  IH  xqul- 
diftans  A C.erit  igitur  vtd  BG  ad  BD  , lie  IGH 
re&angulum  ad  rcAangulum  ADC  : fed  IGH  re- 
Aangulum  zquale  eft  ' reftangulo  AFC,  cum  BG, 


cxanguium  *^uajc  cit  v icwaiiguio  nrva.  cum  x>vjr, 

EF  linezfintj^uaiesjigiturvt  EF  adBD.Gc  AFC 
teftangulumad redangulum  ADC.  Quoderat  de-  / 

n _ - _ J / 


monftrandum. 


1 

r 

i 

«L_Ah 

/ 

F 

b ^ 

& 44  hmiut. 


P ROROSITIO 


X L V III. 

PArabolam  A B C fiibcendant  dux  qu<juis parallel; A C,DE,  quibus 
proportionalitcr  in  F & G,  diuMisponancardiaraetriBF.HG. 
Dico  B F ad  H G duplicacam  habere  rationem  eius  quatn  habec  A G 
ad0E. 

‘Demonjiratio. 

f"\Voniam  AC  ,D  E linex  in  F > Sc  G 
'“^proportionalitcr  funt  diuif{,erit  AFC, 
freftangulum  ad  DGE  reftangulum  m 
duplicara  ratione  A F ad  DG,  id  eft  AC 
aiDE.fedBF  eftad  HG  Svt  AFC  re- 
Aangulum  ad rcrftangulum  DGE; igirur 
B F ad  H G>  duplicatam  habet  ratione  eius 
quam  habet  AC  ad  DE.  Quodctatde- 
monftrandum. 
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. PARABOLA. 


PROPOSITIO  X L I X. 

SFccm  A B G parabolam  dua:  quxuis  parallels:  A B,C  D,  qua*  vtcun- 
quein  G & H,  diuidarlinea  E F. 

Dito  cfle  vt  A G B reftangulumadre&angulum  DHCfic  FGEre- 
&angulum  ad  re&angulum  FH*E. 

Dtmonflratio. 

r TJRiganturex  H Sc  G diametri  HK,GI.  erit 

PS®  •*— 'igitur ft  GI  aJ  HK,  ‘lie  AGB  re&angu- 

.*Y  l/\*  lum  ad  redangulum  DHC:fcdvt  GladHK, 

„ 7 y£  fie  FGE  rciftangulum quoque ad b rcftangulum 

/ / \ FHEtigiturvr  AGB  reAanguluro  , ad  re&an- 

/ / \c  gulum  BHC.  fie  FGE  redtangulum  eftadre- 

" \ Aangulum  FHE.  Quoderacdcraonflraadum. 

*[  ' \ PROPOSITIO  L. 

ESto  ABC  paraboIxinfcriptum  criangulum  ABC  cuius  duo  latera 
ABjCB.duxqujuisfcccnt  FG  xquidiftantcj  AC  in  H & I. 
Dicoeflcvc  FHG  re&angulum  ad  reflangulum  FHG  fic  FIG  re*- 
dtangulumadre&anguluni  FIG. 

Dtmonftratib* 


REflangulum  FHG  eftad'reftangulum  FHG,  vt  AHB  rc&angulumeftad 
re&angulum  AHB:*c  FIG  reftangulumcftadrcAangulum  FIG.  vtClB 
redJangulutn  eft  a.)  rc&jngulum  Cl  B :eftautemvt  A H B reftangulum  ad  rccran- 
gi’lum  A H B,.  fic  C I B rectangulum  ad  rectangulum'  C I B quia  ex  ijfdem  ratio- 
ncm  habeantcompofitam,igicurvt  FHG  rectangulum  ad  rcctangulom  FHG, 
fic  FIG  rectangulum  eft  ad  rectangulum  FIG-  Quod  erat  demonftranduua. 


PRO- 
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PARABOLA.  38- 

PROPOSITIO  LI. 


SEcet  A B parabolam  refta  quxuis  A B in  A 8c  B,  quidiuisa  vtcunque 
inC&  D.diuidatur  in  E & F,  vt  AC,  AD  lincis  (intxqualcs  UF,BE 
fingul* fingulisydein per  C D,EF  punfta  parallel^  ducancur  GH,  IK, 
LM,  N O. 

Dico  efle  vt  G C H ad  I D K,  redtangu  lum  fic  O F N ad  M E L redtan- 
gulum. 


Demanflratio. 

ESccnim  per  quadragcfimam  nonam  huius  re- 
ftangulum  GCH  a.i  IDK  , vt  ACB  ad 
ADB.noccft  BF A ad  BEA,  quiaAC.AD 
squantur  F B,  E13 , Ted  vt  B F A ad  BE  A , fic 
cftNFO  ad  LEMtigitur  GCNad  IDKUc- 
dangulum,  eandemobtinec  rar/onem  quaNFO 
reftangulum  ad  LEM  quodfuit  demonftran- 
dum.ncc  mirum , cum  GCH  regtangulum  ipfi 
NFO, & rcctangulo  IDK  tequetur  LEMrc- 
ctangulum. 


PROPOSITIO  LII. 

SEcent  ABCparabolamduxquxuisdiametriBD,CE,  quasinD 
3c  E,  diuidanc  vtcunque  parallels  dux  A F : dcin  ex  B , linea  ducatur 
quxuis  B G fecans  A F hncas  in  G G. 

Dico  efle  G D E rcdtangulum  ad  reftangulum  G D E , vt  A DF  rc- 
dtangulum eft  ad  rcdtanguliun  ADF.1 


Demonjlrat'to- 


QV  omam  D E line*  per  hj'pothefim  zqui- 
diftanr,  Sc  BD.CE  Tunc  diametri , reetz 
DE  inter  fe  zquales  (unt  ob  ED  parallelo- 
gtammum. quart  GDE  rectangulum  ad  re- , 
ctangulum  G D E eft  vt  CD  ad  GD  . id  eft 
BD  ad  BD.  fed  vt  BD  ad  BD  , fic  ADF 
a rectangulum  eft  ad  rectangulum  ADF:  igi- 

tur  St  GDE  rectangulum,  eft  ad  rectangulum  GDE,  vt  ADF  rectangulum  eft 
ad  rectangulum  ADF.  Quoderatdcmonftrandum. 

PROPOSITIO  HII. 


M<-  hut  mi. 


ESto  A BCparaboIx diameter  AD,quam  in  E Sc  D,  fecentordina- 
tim  lines  B E,  F D,  ducaturquc  ex  A linea  A C, fecans  B E, F D or- 
dination pofitas  vtcunque  in  G Sc  H. 

Dico  BEG  rectangulum  ad  rectangulum  FDH  triplicatam  habere 
ritionem  cius,  quam  nabet  B E ad  F D. 


Ccc  1 


Dtmem  • 
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Dcmonflratio. 


D Ectangulum  B E G ad rcctangulum  FDH.  raiio- 
fc  ^ncra lubetcompofitam  ex  BE  adFD.  Sc  GEad 


HD,  id  eft  AE  ad  AD:fed  ratio  A E ad  AD  duplicara 
eftrationis  BEadFD:  rcctangulum igitur  BEGadre- 
ctangulum  FD  H criplicat  am  habec  racioacm  eius  quam 
habec  BE  ad  FD.  Quoderacdemonltranduin. 

PROPOSITIO  LIV. 

)AraboIam  ABC  cuius  diameter  AD  con- 
* X tingatin  A linea  AEsdu&aquequauis  AC 

quq  parabolq  iterumoccurratin  C,  fumantur  in  AClincapun&aquz- 
cunquc  F,  H.  ex  quibus  crigantur  diametri  FE,  HG,  occurrentcs  A£, 
contingenti  in  E & G,  paraboi^vero  in  B,&  I. 

Dico  B G H reftanguium  ad  re&angulum  I E F rationem  habere  tri- 
plicatam  eius  quam  habec  G H ad  E F, 

‘bemonjiratto. 

D Ectangulum  BGH  ad rcctangulum  IEF, rationem 
habet  compoiicamcx  B Gad  IE,  & ex  G H ad  KF, 
id  eft  A G ad  A E ; Ted  ratio  B G b ad  IE  duplicata  eft 
rationis  AG  ad  AE, igitur  rcctangulum  BGHadrc- 
ctangulum  IEF  rationem  habet  triplicatam  eius  quam 
habet  GH  ad  EF.  Qttoderatdcmonftrandum. 

PROPOSITIO  LV. 

ESto  ABC  parabola;  diameter  A D , quam  in 
D fecet  ordinatim  linea  C D : diuifaq;  A D 
in  E & F,  vt  A E,  DF  fint  zqualcs , ponantur 
ordinatim  EB,  FG. 

Dico  EB,FG  quadratafimulfumpca,a:quari 
quadrato  CD. 

! Dcmonflratio . 

DVcta  AC  occurratE  B linea:  in  H,  &FG  in  I,  eri- 
gaturque  ex  C diameter  C K , fecans  F G in  K. 
Quoniam  AE  per  hypothefim  xqualis  eft  FD  , id 
eft  C K,  angulus  A HE  xqualisangulo  A1F  id  eft  an- 
gulo  K I C (ob  HE,GF  equidiftantes ) Sc  angulus  A E H 
anguloxqualis  CKI.erit  AHE  c triangulum  xquaie 
triangulo  OKI,  Sc  HE  line* sequalis  Kl.  Rurrumcdtn 
l i tam  CD.GF.'UFsquim  CD.BE.HE  lincq  propor- 

i tt. bmm.  tionalcs  fine,  quadrata  F G.  B E mediarum , xqualia  font 

rcctangulis  C D IF,  C D H E;  hoc  eft  rcctangulis  IF  K > 1 K.  F,  quia  H E,  K 1 lincae 
«,/«•«&  xqualcsiunt,  fed  FK  quadratum  xquaie  eft  « rcctangulis  1FK.  , IKF , igitur  Sc 
quadrata  F G,  BE  iimul  fumpta  xqualia  funt  quadrato  F K,  id  eft  quadrato  CD. 
Quod  crat  demonftrandum. 

■*  . Corolla- 
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TTInclequitur:  lirurfum  ADdiuidaturin  L Sc  M,  vt  AL.DM  line*  zquales 
■t  Afint  8c  ordinaciin  ponancur  I.N  ,MO  » quadrata  LN,  MO  liroul  fumpta 
zquari  quadratis  HII.FG  (imulfumptis : pacer  ex  demonfiratis,  quiatam  £B,FG 
quadrats, quam  LN,M Olimul fumpta zqualiafuacquadraco  CD. 

PROPOSltlO  L V I. 

PArabolam  ABC  cuius  diameter  AD  & ordinatimad  illam  pofita 
CD,  contingatin  A linea  AE,  quam  in  E fccet diameter C £:af- 
fumpto^j  in  feftionc  punfto  quouis  B,  ponatur  per  Bordinatim  line* 
F G,  occurrcns  ADlinexinF,ficECin  G:dein  per  B ducacur  diame- 
ter Hi fccans  A CD  ordinacimpofitam  in  I. 

Dico  parallelogramma  A B,  A G,  A I,  A C in  continua  efle  analogia. 


Demonjiratio. 

QVoniam  AE.FG  linear xquidiftanr , paral- 
lclogrammum A 13  ad  paraljelogrammum 
A G.  eft  vc  F B linea  , ad  lincarn  F G,id  eft  CD: 
eft  aueem  parallclogramnuim  A B ad  parallelo- 
grammum  AIiVtAF  lineaadlineam AD, hoc 
eft  in  duplicata  b rationc  F B ad  D C : igitur  pa- 
rallclogrammum AB>  ad  parallefcgramrmim 
A I > duplicatam  habcc  racionem  cius , quam  ha- 
bec  AB  parallclogrammum  ad  parallelogram- 

mum  AG  : parallelogramma  igitur  A B,  A G»  i - 

AI  in  continua  lime  analogia:  Rurfum  parallelogrammum  AI  eftad  parallelogra. 
mum  AC,  vc  D 1 linea  adlincam  DC,  hoceftvtAB  parallclogrammum  ad  pa- 
rallclogrammum AG.  Parallelogramma  igitur  AB,  AG,  AI,  AC  funtincouti- 
nua  proporcione.  Quod  crac  demonftrandum. 

, ' ' *■  ’ 

PROPOSITIO  L V 1 1. 


h 

/ 

iitmi. 


PArabolam  ABC,  cuius  diameter  A D,  contingatin  A linea  A E,  du- 
ftifque ordinatim  FB, DC, eriganturex  C & B, diametri  EC,  BG 
occurrences  contingent  in  G & E. 

Dico  AGB  parallelogrammum  ad  parallelogrammum  A ECtripli- 
caum  habere  rationcm  cius  quam  habet  A G linea  ad  lincarn  A E. 


Demonjiratio. 

RAtio parallelogrammi  AGB  ad  AEC  pa- 
rallclogrammum 1 compofita  eft,  ex  rationc 
AG  ad  AE,&  GBadECj  fed  ratio  GB  ad 
EC,  id  eft  AF  ad  AD,  duplicata  eft  ration: J 
A G ad  AE;  ideft  F Bad  DC, parallelogram- 
mum  igitur  AGB  ad  parallciogrammu  AEC 
rnplicatam  habet  rationcm  cius  quam  habet 
AG  lineaadlineam  AE.  Quod  crac  demon- 
ftrandutn. 


Ccc 
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PRO  POS  ITIO  L V I I I. 


PArabolamABC  cuius  diameter  AD,  & ordinatim  ad  illam  pofita 
C D.contingatin  Alinea  AE,  quam  in  E fecet diameter  C E,fatfti(tj; 
AD,  A F,  AG  continue  proportionalibus,  ducatur  ordinatim  lines FH, 
G B : & per  B Sc  H,  diametri  agantur  l K,  L H occurrences  F H,D C lincis 
inK&  M:  fecet  autcmG  Blincadiametrum  LHin  N,  & FH  lincadia- 
metrum  EC  in  O. 

Dico  H D parallclogrammum  ciTc  ad  parallelogrammum  F B,vt  HE 
parallelograromumcftad  parallelogrammum  B L. 

‘Dcmonfratio. 


RAtio  parallelograromi  HD  ad.parallcloerammum 
F B, compoGta eft cx  racionc  FH  ad  G B , & FD 
ad  FG:  eftautemvt  FH  ad  GB,  Gc  DC  ad  FHid 
eft  EA  ad  LA,  id  eft  ELad  LI  (cumAG,AF,AD, 
adcoque  GB.FH,  D C,  id  eft  E A,  L A,IA  lint  conti- 
nu$  proportionates ) tc  vc  FDad  F'G,  Gc‘DAadFA; 
id  eft  FA  ad  GAi  id  eft  HL  ad  BI:  ratio  igirurpa- 
rallelogrammi  HD  ad  parallclogrammum  FB,  com- 
poftta  eft  cx  rarione  EL  ad  LI,  Srcxratione  LH  ad 
I B ; fed  ex  i jfdcm  quoque  compofica  eft  ratio  parallelo- 
grammi  HE,  ad pafcllelogrammum B Li igicurvtHD 
parallclogrammum,  ad  parallclogrammum  F B,  fie  HE 
parallclogrammum  clt  ad  parallelogrammum  LB  • 
Quod  eratdcmonftrandum. 


, ” PROPOSlTIO  I.  IX. 

:.:.oj  ui  ,-j  ••  L , V : *■ 

ESto  A B C parabola:  diameter  B D , quam  in  E fecet  vtcunquc  red* 
FC  occurrens  vtrimque  parabola:  in  C & F,  ducantut  autem  ex  C 
& F , ordinatim  lines  E G , F D. 

.r  Dico  BG,BE,BD  lineas eife proportionales. 


DemonHratio. 


QVoniam  CG.FD  ordinatim  pofita;  funt  ad 
diametrura  B D , ratio  B G ad  B D,  dupli- 
cata eft eius quam habet  GC  ad  FD>  ideftGE 
ad  EDi  tgitur  BG.BE,  BD  lines  funt  propor- 
tionates , pofita  cnim  media  B E in  ter  BG,BD 
eric  vt  BG  ad  BE,  ita  GEadED  ,8c ratio  B G 
ad  B D.duplicata  racionis  G E ad  E D.  igicur.  See. 
Quod  fair  demonftrandum. 

CorolUrium. 


Hlticlequitureftevt  CE  ad  EF,  Gc  BE  adBD.  namvt  CEad  EF,  GcGE 
eft  ad  ED,  id  oft  BE  ad  BD. 


PR.O- 
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PROPOSITIO  LX. 

ESto  ABC  paraboix  diameter  BF,  in  qua  fumptoquouispun&oH, 
ponantur  continua:  proportionalcs  B H,BG,BF  : du&aqueordi- 
natim  H E,  agatur per  F lineaipfi  H E arquidiflans,  occurrens  G & line* 
in  A & parabolae  in  C : ducaturtjue  E C occurrens  diametro  in  D. 

Dico  D B,B  G lineas  die  inter  Iea:cjuales. 


Demonftratio. 


QVonfam  BH.BG.BFponuhtur  continue proportionalcs, &CF  ordinatim  ad 
niufticctum  G B applicata crit  A pundiu ad parabolam  ABC  per  Corr.^.huius 
funrautem  per  prarcedencem  proportionates  quoque  BH,  BD.BF;  media  iritur 
D HaiJUalis  eft 1 media  D F. 


: a Pit  tU- 


PROPOSITIO  L X I. 


Ilfdcm pofitis ducatur ex  C aliaquxuis  Cl  occurrens  diametro  BD 
in  K,  parabola: veto  in  I ; turn  c*  A per  I du£ta  lines  conueniat  cum 
diametro  in  L.ponarurcjueex  I ordinatim linca  1 M. 

Dico  die  GB  ad  LB,  vt  EH  ad  IM.  / * 


‘Demonjiratio. 


Cl  inter  B M 8c  B F.media  fiat B L oftendetur  vt  prius  LB  zquale  eftc  ipfi  BK.fi 
Uiu nftam  L I occurrerc  parabol?  & AC  refl$  in  A punflo,  vndc  ctim  tam  BF, 
BD,BH  linear,  quim  BF,BK,BM  habentes  communemprimam  BF  continua: 
fine  proportionalcs,  ratio  BH  ad  BM,  terrif  ad  t>  rertiam  dUpficata  eft  ration/s  B D b t7.  t« 
ad  B K , id  eft  B G c ad  B L fecund*  ad  fccundam : fed  le  ratio  B H ad  B M,  quo- 
quedupltcatacft  rationis  EH  ad  IM-:  ig'turvt  EH  ad  IM,  lie  G B ad L B.Quod  c 40 
cr  Ac  demonftrandum. 


,n  f PROPOSITIO  LX  I I. 

Sit  ABC  parabola: diameter  CD, ponaturautem  A Blinea occurrens 
parabolxin  duobuspunftis  AB,  diametro  vero  extra  feclionem , ill 
D,  ponarirurtjue  ordinatim  B E,  AF. 
r Dico  C E,  CD,  C F lineas  continue  die  proportionalcs. 

bemsrt- 
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parabola. 

Dtmonfirstto. 

Sin  veto : ponanrur  continue  proportionalci  C B. 

CDjCH  H ordinatim  ducacur  HQ,oe- 
currcns  AB  line*  in  G:  etitigicur  pun&um  G»i 
parabolam  ABC'  adcoquc Imea  AB  * parabolz 
in  tribus  pun&isoccurrir.  Quod  fieri  b non  poteft. , 
vndcCE,CD,  CF  continuzfunt  proportionates,' 

PROPOSITIO  LXIIL 

ES to  parabolz  AB Cdiameter  quzcum- 
quc  B D zqualis  lateri  redo , adaquc 
per  Dordinatirn  AC,  qu?  parabolz  occur- 
rat  in  A & C,  iungantur  A B,  B G. 

Dico  angulum  A B C eflc  rcdum. 

Demonfiratto. 

QVoniam  B D diameter  lateri  redo  zqualiseft, 

& A C ordinatim  pofita  linec  D B , c D A, 

D Ci  zquales  fiint.  adcoque  tc  pun&a  ABC. ad 
circulum  cuius  AC  diameter  eft:  angulus  igitur 
ABC  re&uscft.  Quodcratdemonfttandum. 

PROPOSITIO  IXIV.. 

ESto  A B C parabolz  axis  B D zqualis  lateri  redo,ada^ue  per  D q ai- 
ms A C,  quz  parabolz  occurrat  in  A & C , iungantur  A B,  B C: 

Dico  angulum  ABC  dTc  rod  urn. 

<rDemonftr*tio. 

DOnantur  ex  A ft  C ordinatim  lines  AE.CGF. 
* erunt igitur  BE,  dBD.BG  line*  proportionates; 
quiavero  BD  media  zqualis  lateri  redo  eft.crunt 
ABE,  * F B G triangula  fimilia  i ft  angulus  B A E 
srqualis  angulo  FBG  , id  eft  CBG  : fed  angulus 
BAE  vna  cum  angulo  A BE,  redo  eft  zqualis, qpia 
angulus  AEB  ad  astern  redus  eft:  igitur  St  angulus 
CBD  vna  cum  angulo  ABE.  vm redo, lunt  zqua- 
lcs.  redus  igitur  angulus  ABC.  Quodcratdemonfttandum. 

PROPOSITIO  L X V. 

Ilfdem  pofitis: 

Dico  A B ad  B C,  triplicatam  habere  rationcm  eius , cuius  A D ad 
DC  duplicataeft. 

Demonftratio. 

QVoniam  in  triangulis  GBP,  CBG  anguli  ad  Gredi  funt.linezque  FG»GC 
zqualrs  ex  hypo thefi , triangula  F B G,  C B G inter  fe  zqualia  fun  t, Sc  F B,  C B 
f ji-Aaiiu.  line*  quoque  zqualcs : vnde  cum  ratiof  A B ad  F B,  ttiplicata  fit  eius,  cuius  dupli- 

catam 


tCtnUtf. 
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citamhabct  AE  ad  FG  > eric  & AB  ad  BC  , ratio  tripficata  rarionis  AE  ad 
F G,  id  eft  AE  ad  CO.  id  eft  AD  ad  DC.  Quodcracilcmonftrandum. 

PROPOSITIO  L X V I. 

Ilfdem  pofitisducatur  ex  D ordinatim  lines  D H,iungatur^;  HBs  . 

Dico angulum  ABF,  linca  H B daiifum  efle bifariam. 

• Demonjlratio. 

QVoniam  anguti  A E B , H D B , rc£li  font, 
rcliqui duo  anguli  ABE  >BAE  reliquis 
HBD.DHB  xquales  funt. Sed  B A Eangu- 
lo  atquatur  * angtdus  FBG  , duo  igiruran* 
guli  FB  G,A B Earqualcs  (jintduobus  H B D, 

BHD  : id  eft  angulo  H BDabis  fumpco,  ob 
HD,  D B b lincas  a-.quales  : denipto  igitur 
comtnuni  angulo  FBG,  maneot  anguli  duo 
H B D.  H B F atqu.ilcs  angulo  A B E a qui- 
bus  nudum  fi  communcm  demas  angulum 
HBD;  rcliqui  ABH,  HBFzqualesmanem. 

Quodctac  demonftrandum.  . 

PROPOSITIO  L X V 1 1. 

"OArabolam  AB  C,  cuius  diameter  BO,  contingat  inBlineaB  E,-  cx 
X quouis  autem  puncto  A in  perimetro  aflumpto  du£la  ordinacitn 
ADiunftilq;  AB  pun&is fumaturin  contingente  punftum  quodcum- 
que  F,  ex  quo  linea  demitcatur  F G , parallel!  diametro  B D,  occurred! 
parabola:  in  C,  A B luntfx  in  H,  & ordinatim  pofitx  in  G.  . 

DicoFC,F  H,  F G iineas  in  cotitinuaefleanalogia. 

Dcmonflrxtio. 

ERcfta  ex  A diameter  AEoc- 
currac  coacmgcnti  in  £ > & 
per  C ordinatim  ponatur  IK  fc- 
cans  A B » A E lincas  in  L & I# 

&Bp  d tamecruip  in  K»  vc  KL 
ad  KCfrdc  HL  eft  ad  B H > id 
ert  FCad  FHsficvc  CKadIK, 
id  c/t  F B»  ad  E B , lie  F H eft  ad 

E A i id  eft  ad  F G : fed  L K * C K»  /•  • i 

I K»  linear  funt  continue c proportionates ; igitur  & F C , FH , F G nncx in  conti-  « 4». 
nua/unt  an  alogia.Quod  ccat  dcmonftranduni. 

PROPOSITIO  LXV1II. 

Ilfdem  Jatis  fumatur  in  contingente  quoduis  pun&um  F ex  quo  duca- 
tur  F H parallela  B D,  occurrens  linex  A B in  H. 

Dico  H C efle  ad  C F vt  A H ad  H B. 


T E 
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C 
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A 

A 

H 
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a 

/ 
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Demonjfratio. 


QVoni.im  GF.HF,  CF  proportionates funt , H F eft  ad  CF,  vc  GF  ad  HF, 
hoc  eft  vc  AE  ad  HF,  hoc  eft  vr  AB  ad  HB  : igicur  Jiuidendo  HC  eft  ad 
CF,  vt  AH  ad  HB.Quodcratdcmonftrandum. 

PROPOSITIO  LXIX. 

PArabolam  ABC  cuius  diamcccr  A#,  & ordinatim  ad  illampofita 
CO,  contingacin  A linea  AE;quamin  E iecet  diameter  CE.  iun- 
ilifqj  punutis  A C,  ducatur  diameter  quzcumquc  F G,  occurrens  parabo- 
* lx  in  B.deindea£taper  B ordinatim  linea  H f,  quz  EC  re£tx  occurrac 
in  1 , & AD  diametro  in  H,  ducatur  ex  Glinea.G  Kparallela  D G. 
Dico  parallclogrammumEBtequari  paraltelogrammo  K B. 

‘ Dtmonftratio . 


a<8.  Amiju. 


b FinU- 
rrun/4. 


B 

c 

VT  AG  ad  GC,  £c  AF  ad  FE,  ideft  HB  ad 
Bl.fedvt  * AG  ad  GC,  (it  FBad  BG  : igi- 
tnrvt  HB  ad  Bl.fic  FB  ad  BG  i tent  aureman- 
guli  ad  B oppofiti  xquales.  igitur  parallchigrara- 
mum  EBzqualc  l>  eft  parallclogratnmo  KB. Quod 
erat  detnonftrandum. 

PROPOSITIO  LXX. 

Sit  ABC,  parabolz  diameter  A O diuila 
in  E & F;  vt  A E,A  F,AD  (int  proportion 
nalcs, pofttifquc  ordinatim  EG,FB,DC,  iun£Ia  ACoccurrat  F BinH: 
Dico  H G xquidiftare diametro  AD,  Stcontrafi  H G zquidiftet  dia- 
metro AD.&pcrH  ordinatim  ponatur  FB,  dico  A E,  A F,  AD  effepro- 
portionales. 

Demonttratto. 

pVm  A E,  A F,  A D proportionates  fint , icStsc 
^—^quoquee  CD,  BF.'GE  in continua hint ana- 
logia.  fed  dc  D C-  F B , F H J quoque  funt  pro- 
portionates ; xquales  igicur  funt  HF,  GE  line*, 
quare  HG  zquidiftac « diametro  A D,  quod  fuit 
primutn. 

Sitiam  H Gparallcla  AD, & per  Hordinatim 
applicetur  B Ft  dico  AE,  AF,  A D quoq-,  in  con- 
f bum.  tinuaefte  analogia,  cum  enim  CD,  BF.HF,  linexf proportionates  fint  ,5c  GE  ar- 
quetur  HF, erunt  & CD.BF.GE  continuzproporttonales.vndc  AD,  AF,AE 
it  pjr'°n ■ s in  continua  quoque  funt  analogia.Quod  erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  LXX  r. 


ESto  ABC  parabol;  diameter  A D,  quam  in  D fccec  ordinatim  linea 
DC,  antique  per  C diametro  C E,  ducatur  ex  A linea  AF  fccans 
• parabo- 
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PA  HABO  L,  A, 

pirabolam  in  B,  Sc  £ C diamecrum  in  E , occur- 
rms  verb  D C linear  in  F, 

Dico  AB,A  E,AF  lincas  cfle  in  continua  ana- 
logs 

Dcmonflratio. 

pOnaotur  ex  B & E ordinatim line*  BH.EI. Ratio 
* A H ad  AD,  duplicataeftracionis  HB  ad  DC  t id 
eftHB  ad  IE:  fedyt  HB  ad  IE,  fic  AH  eftad  A I. 
igitur ratio  AH  ad  AD,  duplicataeftracionis  AH  ad 
AI--  quare  AH,  A I,  A Dlmca:,  id  eft  A B,  A E,  A F font  » 
proportionates.  Qupd  etat  deinonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXII. 


ESto  A BC  parabolae  diameter  A D ; du&ifqueex  A lineis  quibufuis 
A B,  A C,  qur  parabola;  occutrant  in  B Sc  C,  ponantur  ordinatim  li- 
nez  CD,  B E;  & B E quidem  A C Iineaeoccurratin  F;  eredUqp  F G pa- 
raUdf^iametro  A D,ponaturper  G ordinatim  HG,  occurrcns  diame- 
trjs  1 B.,  K. C in  1, Sc  K.  redtx  aurem  A B in  L : 

H|G,  H I,HK  lincas  in  continua  efle  analogia. 

,<v  . ' ’ 

Demonfiratio. 

QVoafam  HG, EB, DC,  ordinatim  polity  ftint, 

SrFG  parailela diametro  AD, redbe  H G,H1, 

KJy  * in  contiquaiunc  analogia.  fed  St  Ht.HG, 

Hi  fcprpp'omonales  funt.  igitur  Ht.HG,  HI, 

H K in  cWinua  func  analogia.  Quoderat  demon- 
ftrandum.  ' ' . 


PRO  POSITIO 


I. 


tjo.hmm. 
b+t  MmiMt. 


Sto  A B C parabol*  dlw  cter  j^D^&or- 
E/dinatim  ad  illam  poGta  C 0.  ducatur  au- 
KB  ex  A linea  A E , fectioni  occurrcns  in  E: 
atfitaque  per  E ordinatim  F G , erigitur  ex  C 

diameter CF, occurrcns F Gin F( iu'nganturque  A F,  qua*  CO  line* oe- 
currat  in  H,  fe&ioni  verb  in  B punftq  ex  quo  diameter  dcmittaturBK, 
%MS  f G lincam  in  L,  Sc  C D in  K.  A 

|)ico  H Cad  CK  duplicatam  habe- 
K^tftn'pjpa  cw  qu^^b_et  F E ad  E L. 

C7  Demonjir^tio. 

Statu  r px B ordinapip  lipeaBM.  Quo- 
»n>  PC  diameter  eft  U HCD  ordina- 
iofita  ad  diametrum  AD  ,' red*  AB, 

A Ft  AH  proportionates  funtiigiturSc  AM, 

AO, AD,  item  BM.EG/CDJiOeai.idcft 
KD,  C D , H D,  in  continua  func  analogia. 

Quare eftm  vtriufque fetieiprimx  BM,  KD 
zqualcs  fine  , ratio  HD  ad  CD,  certjz  ad 


Odd  > 
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tertiam  a duplicata  eft  rationis  CD  ad  EG.ideftF 
adCD.fic  HC  ad  CK.&vt  FGad  EH, fie  FE 
CK,duplicataeft  rationis  FE  ad  EL.  Quod  erat 

PROPOS1TIO  L 


Sit  ad  AB  C parabolz  diametrum  A D.ordinatim  pofita  D C:  erc&a^ 
ex  C diametro  C F,  iungatur  C A,  ponaturque  ordinatim  quzins  F E 
occurrcns  parabolz  in  B,  & A C iundz  in  G.  turn  ex  B dem.fsa  diametro. 
quz  AC  linezoccurratin  H,  ponatur  per  H otdinatimlinea  iL  occur- 


tens  diametro  FC  in  L , 8c  feftioni  in  K:  . 

* Dico  lincam  GTB  ad  B F,  duplicatam  habere  rationem  etus  quam  ha- 

bet  HK  ad  KL. 

. Dcmonftratto. 

J ' r^Voniam  tam  FE.BE,  .GE  line*  , quim  LI, 

• * N.  j.ji  )funt  proportionates  habcnccs  xqualcs 

X X ’ nines  FE, LI,  ratio  GE,  ad  HI,  certiC. 

idefttatio  GE  ad  BE,  Heft  •*  GBad 
icata  eft  e rationis  EB  ad  IK,  fccundz 
am  , id  eft  rationis  I H ad  IK  > id  eft 
CL.  Quod  erat demonfttandum. 


CAt.hu  tut.  ■ 
d i.  Dtft0- 
infunilmt.  £ 
C V7-Dt 
prtgrtjfitat- 
hut.  I 

fl  .Dtfrt- 
injfituthui. 


EAdcm  hguramanente: 

, Picorcctangulum  EGBadrcctangu- 
lum  E F B , triplicatam  habere  rationem  eius 
quamhabet  lineaGBadlineam  BF. 

Demonjiratio. 

E&angulum  EGB  ad  reflangulum  F.F B , rationem habet  eompofitamexra.- 
tionegEG  ad  EF,  id  eft  ex  duplieata  rationc  EG  ad  EB.ideft  G B an  Br, 
lia  EG,h  EB, EB  font proportionates) Sc ex  GB  ad  BF>  igitnr reiftanguluni 
!B  ad  rciftangulum  EFB  triplicatam  habet  rationem  eius quamhabet  linca 
I ad  BF.  Quod  erat  demonftrandum. 


JC/phetia  puncto  quouis  A,  ducantur  reetz 
A B , A C occurrentcs  itcrum  parabolz:  diuifis 
autem  AB,  AC  linds proportionaliter  inD  8e 
E,  crigantur  diametri  E G,  D I , occurrentcs  pa- 
rabol^in  F & H , 8c  act*  per  A contingenci  in 
G 8c  I.  't-i 

Dico  G E, D I lineas  in  F Sc  H.proportto- 
naliter  efle  diuHas. 


Demon 


ntir.a* 
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Dcmonjlmtio. 

■pRigantur  ex  C & B , diamctri  CK.  BL.  Quoniam  AC.  A B proporcionalicer 
-l-'inE&Dponuntur  diuifae,  vc  B A ad  DA,  id  eft  BLadDI  i ficC  A eft  ad  E A, 
idcftKC  ad  GEjfedvt  BLadDI,  ficDI  eft  ad  , HI.  & vc  KCad  GE.fic . f«. 

GEeftad  GF;igiturvt  DI  ad  HI, fie  GE  ad  GF.  Quod  fun  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXVII. 

Ilfdem  pofitis , diuidantur  rurfum  proportionalicer  line;  AB , A C in 
M & O , eriganturej;  diametri  M N.O  P. 

Dico  F E clle  ad  M N , vt  D H eft  ad  OP. 

1 DemonJIratio . 

ESrenimvt  CEArcdUngulu.ad  reflangulum  C M Afic FE adNM.Sflft B D A 
reflangulum  ad  reflangulum  BOA,  lie  DH  ad  PO.  fed  BDA  ad  BOA, 
reaangulum  eft  vc  CEA  ad  CM  A,  re&angulum.quia  C A,  B A proportionalicer 
ponuntur diuifx;  igicur  vt  FEad  N M ,fic  D H ad PO.Quod ccac  demonftrandum. 

PROPOSITIO.  LXXVIIl. 

Ilfdem  pofitis  agantur  per  D & E ordinacim 
ad  diametrum  ex  A demiffam  linear  H D I; 

PEG. 

Dico  HI,FG  lincasin  D & E propoiciona- 
liter  efle  diuifas. 

Demonjiratio. 

POnantur  ordinacim  line*  BL.CK.  Quoniam  igicut 
AB,  AC  line*  in  D & E proporcionalicer  funedi- 
uifar , vc  CK  ad  E G > fie  B L eft  ad  D I.fed  C K ad 

EG,;dopliCacambhabccracionem  FGad  EG.  Sc  BE/  ' j bx»c,. 

ad  DI,  duplicacamliabecracioQcm  HI  ad  DI,igicuc 
vt  FG  ad  E G,  fic  H I ad  D 1 ,8c  diuidendo  vr  FE  ad 
S,G>  lie  HD  ad  DI.  Quod  fine  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXIX. 

. Tlfdem  pofitis,  diuidantur  rurfum  AB,  CA  line;  proportionaliter  in 
Im&N,  & reft*  ducanrur  M O Q,N  P R zquidiftatc  3 ipfis  H I,  F G. 
Dicovt  HD  ad  O M,  ficFE  efTc  ad  PN. 

Demonjiratio. 

■’Vcnenim  line*  AB,  AC  proporcionalicer  inM,D,N,E  punflis Cm diuifar.erit 
■'M  Q_ad  D I,  vt  NR  ad  EG.&permutabdo  MQ_ad  NR,  vt  D I ad  EGi 
jdpcrprxccdcntcmcft  vc  MQ^ad  NR  , fie  OMadPNi  Sc  Vt  DI  ad  EG,f>e 
.ID  ad  FE  i igicur  vc  OM  ad  PN  , fie  HD  ad  FE,  Sc  permutando  vc  OM 
ad  HD,Gc  PN  ad  FE.  Quoderatdcmonftrandum. 

: . » 

Ddd  , PRO- 
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Sic  ad  A BiC  parabolae  diamctnim  AD  ordinance  pofita  lineaC  B:fa- 
■ftarj-  AE  arqaalt  ipfi  A O ponarur  per  Elinea  EFparallelarcdt?BC< 
demex  C ducarurlincaCF.occurrens  parabo!?  inG  punC'to.perquodcx 
B agacurlinca  occurrens  axi  A D inH,  & EF  lines  ini, 

Dico  FE, B D,  £1  lineas  in continua  clfe  analogia. 

T ‘ E t Demon  fir Atto. 

yi  T Inca  CF  occurrat  diamecro  in  K> 

/ A •-‘Quoniam  A E linea  xqualis  pomtur 

lint?  A D , Sc  H A,  A K line*  quoquo 
//  K \\  inter fe • xquantur,  crit  EH  reliqua x- 

_fi  ^ qualisrcliqu?  KD.  Rurfum  triangulum 

* la  v FK  E ad  triangulum  D KC  duplicatam 

/ \ habet  rationem  E K line*  ad  lineam 

’ KD.id  eft  HD  ad  EH.  eft  autem  6c 

triangulum  BHD,  ad  triangulum  EHI  in duplicara  ratione  HD  ad  H E i igirut 
vt  triangulum  FKE  ad  triangulum  DKC,  fic  BHD  triangulum , ad  triangulum 
EHI  adcoq;  rationcs  cxijfdem  habentc5poficas,fed  ratio  trianguli  F K E ad  trian- 
gulum DKC,eftcompofitaex  ratione  FE  ad  D C,  id  eft  B Di 8c ex  EK.  ad  KD,  id 
eft  DH  ad  HE  :8cratio  trianguli  BHD.  ad  triangulum  EHI  eftcompofica  ex 
HD  ad  HE,  Sc  ex  BD  ad  E I.  ablata igitur  commum ratione  HD  ad  HE. ma- 
nct  ratio  FE  ad  BD,  caciemcum  ratione  B Dad  El.  quareFE.BD.EI  linexlunt 
cominux  proportionates.  Quoderatdcmonftrandum. 

PKOPOSITIO  L X X X I. 

PArabolam  AB  C cuiui diameter  B D contingacin  B linea  BE;  de- 
miflaq;  ex  E linca  E A occurrat  parabolz  in  C Sc  A , diametro  vet® 
B D in  F. 

DicoEC,EF,EA  lineasin  continua  efle  analogia.  Sc  contra  ft  EQ 
E F,  E A fuerint  proportionales,  dico  E B,  fe&ionem  cotwingece. 

E Dcmonfiratio. 

"^\c  IT*!  pOnanturex  A & C ordmarimli- 
/ ^ 1 nea:AD,CGadBp,diametrutiu 

/ \ . ouoniam  igitur  BE.GC  bnezjqqi- 

X \ diftant.etit  vc  GB  ad  FB  . fic  CE 

/ \ ad  FE;  Stvr  FB  ad  DB  > fic  FE 

_ \ ad  A E.  led  B G,  B F,  B D line?  fune 

/Z~~  — \ proportionales  • igitur  & E C , EF, 

* ■ funt  analogia. 


\ E A line?  in  continua 
Quoderatprimum, 

Sint  iam  EC.EF.E  A proportionales,  iunganturqur  E B>  dico  E?  lineam,  Cc& i®- 
liemin  B cooiingere.  Sin  vcro.agqrur  pc  t B tangens.qu*  AEline*  occurrat  in  H- 
cront  igitur  H C,  H F,  H A epiuinu*  proportionales,  3c  C F ad  F A,  vr  H C ad  H Hi 
fcd&  CF  eft  ad  FA,  vtEC  «d  EF  (cum  EC.EF,  EA  lint  proportionales)  igitur 
vt  FI  C ad  H F,  fic  E C ad  E F:  S:  diuidendo  vt  H G ad  C F,  fic  E C ad  C F,  quod  a fe. 
furdum,ciim  H C cx  hypothefi.maior  fit  vcl  minor  refta  EGquare  HB  non  eft  tan- 
gcus,  nec  quxuisalia  praitcrE  B.  Q_qodcracdemonftrandum. 
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E 


Adem  mancntc  figura  propoficum  fit  adato  punfto  extrafc&ionem 
contingentem  ducerc. 

. ConJlruSHo  itmonjlriua.  • 

CIr  datum punflum  Eiex quo  ducatur  quxuls  fecansparabolam  in C Sc  A: erit  E C 
‘-•prima  tnum  continuarum Sc  AC c xccllus  rcliquarum : mucniaiicur  igitur  inter 
C E,E  A media  EF  per  F,  diameter  agacur  B D uinganturquc  EB.  pater  per  prqce- 
denrem,  lineam  E B Icdionem  contingerc  in  B.  a dato  igicur  extra  parabolam  pun* 

fto  rangcncemduximus.Scc.Qiioderacquxticum.  • * 

PROPO$ITIO  LXXXlII, 

PArabolam  ABC  cuius  diameter  .AD,  contingatin  Alinca  AE,  in 
qua  fumptis  duobus  punctis  E,F,ducantur  ex  E fie  F,  dux  parallelx 

FC,FGoccurremesparaboI?inB>C,H,G,8e  AD  diametro in D fic I. 

Dico  B EC  rcdtangulum  ad  re&angulum  H F G duplicatam  habere 
rationcm  line?  eius  quam  habet  E A linea  ad  lineam  F A. 

\ Dtmonjlratio . , • 

QVoniamtamEB^ED,  EC  li- 
nex.quam  FH.Fl,  FG  funt 
proportionaics,  ent  BEC  rcAan- 
gulum  xquala  quadraro  ED  , Sc 
HFG  reCiangulum  xquale  qua- 
drato  F I.  igitur  vc  quadratum  E D 
adquadracumFI, GcBEC  reftan* 
gulum  eft  ad  rcdtagulum  H F G.fed 
ED  quadratum  eft  ad  quadratum 
FIi  vt  AE  quadratum  eft  ad  quadratum  AF;  igitur  & BEC  re&angnlum  eft  a <L 
rciftangulum  HFG  vc  AE  quadratumadquadracum  AF.hoc  eft  duplicatam  ha* 
bent  rationcm,  E A ad  FA.  Qaoderat  detnonftrandum. 

PROPOSlTlO  LXXXIV. 

PAraboIas  duas  A B C,  DBE  habentescommunetndiametrum  B F 
contingac  in  eodem  puncto,  linea  B G,  & ex  G ququis  ducatur  linca, 
occurrcns  parabolisinD,A,C,Ej  diametro  veroBr  in  F. 

Dico  D G Ercctangulum  xquarir.cctangulo  A G C. 

Dtmonjlratio. 

ESt  enim  per  odluagef  primam  huiur  tatn 
_ DGE  rc&angulum,  quam  re&angalum 
A GC  xquale quadratn  FGdgirur  Sc  A G C» 

D GEreiftangula  inter ife  qqualia funt. Quod 
fuit  demonftrandum. 


PRO- 
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PRO  P OS  ITI  O -.LXXX  V. 

• t . 

PArabolam  ABC  cuius  diameter  BD  contingar in  B linea  EB:  ex 
pun&o  E dus  quxuis  ducantur  lines  E F,  EC,  fecantes  parabolam 
in  F,G,  A,Cpun<flis  & B D diametrum  in  D & fl , demiflxtjue  ex  F& 
G diametri  F K,  G I,  occurrant  A C lines  in  K & I. 

Dice  G I ad  F K,  duplicacam  habere rationem  cius  quam  habqt  GH 
ad  HF. 

# A. 

Demonflratio. 

VTGI  ad  FK,  fie  EG  eft  ad  EFi  fed 
E Q ad  EF,  duplicacam  habec  rationc 
a'EG  ad  EH,  id  eft  b G H ad  H F ; igirur 
&:  GI  ad  FK,  duplicacam  habcc  rationem 
cius  quam  habcc  GH  linea  ad  lineam  HF. 
Quod  crac  demonftrandum. 


• X 

/J 

P£ 


PROPOSlTlO  LXXXVI. 

, Vabolam  ABC  concinganc  in  A & • lines  A D , B D conucnien- 
_ tesin  D,  aiTumptoqucpun&o  E in  feetionis  peripheria,  agatur  pet  £ 
linea  FC,  parallela  reftsBDoccurrens  AD  lines  in  F. ' 

Dico  vtquadratum  B D ad  quadratum  A D , fic  EFC  re&angulum 
cfTead  quadratum  AF. 

Ejl  hue  Mb  AfollomoUh.i.frsfM.redtmfUn't  mtioprcfofitM  : m totem  hint  ftppeteocU 
vlterim inferimus,  fi  A,B punfta conraiiuum  coniungantur, reftas  FE>  FG.FCii) 
continua  effe  analogia.  vci  Sc  H E,  H 1,  H K lineas. 

* Dcmon/lratio. 

ESt  enim  ex  fuppefuo  vt  AD  quail 
dratu  ad  quadratu  D B , fie  A P 
quadratum  ad  reftangulum  EFC: 
'& permutandovtADquadratum 
ad  quadratum  AF,  ficDB  qua- 
dratum ad  redanguium  E F C fed 
^ceftquoque  vt  AD  quadratum  ad 
. ,•  quadratum  AF,  fic  DBquadratii 

■K  - ad  quadratum  FG;  igiturvt  D B 

quadratum  ad  recftangulum  EFC  , fic  idem  quadratum  DB  ad  quadratum  FG. 
vndc  F G quadratum atqualc eft rc&angulo  EFC  t Sc  FE,FG,FC  lines  fu  at  in 
cominuata  proportionc. 

PROPOSlTlO  LXXX  VII. 

• • * 

Ilfdem  poficis  ducatur  & altera  G H parallela  F C,  Pecan?  parabolam  in 
I&  H. 

Dico  reftangulum  E F C ad  re&angulum  f G H , efTc  Vt  quadratum 
FA  ad  G A,  quadratum. 


Demon- 
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f Demonftratio.  j ; o 1 A '* 

/“^Ym  cnira  cam  redteugulum  j.  .‘‘g/  -^\C 

VsfEF  Ci<l  quadratum  F A,  qui  trJ  / — VK 

rectangulum  TGH  ad  quadra-  Gf/l  \y 

cdjjf  GA  habcanrrationcm  qua-  *"  J '//*  \ 

drati  DB  ad  quadratum  DA,  //  <)  ■ J \ 

conftar  ua  efle  K F C reftanguluin  //  j V 

ad  lGH  vc  quadracum  FA  ad  A 

Cp,vQuoddcmouftrandum  fuit, 

. QtmlLnuyfi.  . 

Of  ex  A ducaturdiameter  AK,occurren*ofdinatinv>pplicacis  in  K StL,  re£^aa- 
Vguluin  CFE  ad  HGI.diipCicacamhabebitrationem  cius  quam  CKE  habet 
adKftangulum  HLi-  ratio  enim  redlanguli  CKE  ad  If  LI,  eft  ratio  lines  K A 
-tad  I,  A,  hoc  eft  F A ad  G A.icdrario  redfanguli  CFE  ad  HGI,  eft  ratio  qua- 144. 
dm*  FA  ad G At  igiturranoreiftanguli  CFE  ad  HGI,  duplicaca eft cius quam 
tujfetf  CKE -ad  H M>  reftaugulum.  : (?  ■ 

W- 

PROPOSITIO  LXXXVIII. 

T^Arabohm  ABC cuius  diameter  BD,  & ordinatim  ad illam  pofica 
li  ADC  , contingacin  A linea  A E,  conueniens  cum  diametro  inE, 
efc£li(queex  A 8c  C diametris  A F,CCj  ducatur  quxeunque  HI,  paral- 
13a  ACjdctun-ens  A E'  contingent!  in  K,lincx  AF  in  F,  diametro  B D 
ii»M,ran&x  AB  in  N,  &recl*  GG  in  G. 
jbico  KFG  rcdangulum  xqua-  A® 

itre&angulo  H F I.  /.\ 

fct't  usitt.-t  ' ; 

1 ‘Remonjlrttio.  . . 1 1 — — ® 

A’-  - 1 1-  , -rgSfZ-.V.  - 0.1  U >V  [ ,*1  A 

QVoniatn  ram  FN tin  K , quim  A‘e— g -* — ^)C 

FG  in  M bif^riam  diuila  eft,  eric  j ^bnl*r 

FK  ad  FN,  vt  FM  ad  FG.  vnde  re-  rr=r 

dtaugulo  FKBG  , acuuarur  FNFM  -Yj  | 

ftjbangulum  : fed  reftangulo  NFM  v-  ttuimn 
oftenfuro'cftxquarireflangulam  HFI- igicuretiam reftangulo  HFI  xqualc  eft 
Kli  0 teftangulum.Quod  erat  demonftrandutn. 

1 

-fet.TrfW.  PROPOSITIO  LXXX1X. 

"tltlHem  pofitis: 

1 Dico  H K,  H F,  F G lincas  e(Te  continue  proportionates. 

! Dtmonftratio. 

^VVoniam reftangtilum  KFG ^aqualeeft reftangulo  HFl.  vtFH.ad  FK,  ficjjt.w-. 
fw®  G eft  ad FI:&  conuerrcado  vt  F H ad  e H K>fic  F G eft  ad  GI»  id  eft  ad  F H;  * 

quadratum  igitur  FH  atqualceft  reftangulo  HKFG;  3t  HK,  HF,FG  propor- 
tionates funt.  Quod  fuic  demonftrandutn.  f * 
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PROPOSITIO  XC.  r" 

Sit  A B diameter  parabola:  A DC  & ordinaeinapAfHBB-C  & conrin-; 

gens  A E.  dta  metro infuper  A B xquidiflfcr  EC  du&aquc  AH  qua- ; 
cunque  occurrence  parabolx  itvDT  ponatur  A C,  fic  FDG  zquidirfajns 
AB,occurren(q;  AC  in  G. 

Dico  F G zqualcm  efTe  rettae  E H. 

Dtmonftratto. 

pOnantur  per  D & G pimifta  re&r  I KtM  R 
* parallel*  BEi  erum  itaquetres  in  conei- 
nuaauak'gt;i»  l UI  D.I  K k MG,MN,NR. 
Iglctu  quad  ratuai  LD  ad  MN  , quadra  ram 
eanrhabetraiMaantqrwm  {L  ad  MG.  hoe 
eft  IA  ad  MA,  hoc  eft  DA  ad  HAt  hoc 
cftDF  ad  HE^cft  auicpi  PjG  xqualuM  A. 

igirur  HE  euiem  FG.  xqualis  eft. Quod  fine 
demonftraDdtiin. 

PROPOSITIO  XC1. 

IIfdempofiiis,perN  ducatut  A NO. 

Dico  ID  ad  M N candcm  habere 
rarioncm  quam  liabet  E H ad  E O. 

\ Demonjlratio . ' , 


pOnatur  PN  Qjequidiftans  A B,  erit  hare  PQ.  xqualis  E O per  pr^cedenrcra. 
■I  Similiter  per  candcm  erir  FG  xqualis  EH:  eft  aucert)  FG  adPQi  vr  AFad 
A P, hoc  eft  ID  ad  MN,  igirur  EH  ad  E O, candCm obiinet  rationem.quam ID 
ad  MN.  Quod  fuit  demonftrandum. 


PROPOSITIO  xcn. 

PArabolam  ABC  fiiftendat  lines. 

AC,  a&aque  per  C conringente, 
quq  diametro  per  A pofitxoccutrar  in  D, 
perfkiaturparallelogrammum  A DEC: 
deinfutnptoin  fe&ionc  pundto  quouit 
B,  agatur  per  B diameter  F G fecans  A C 
lincaminFjtangcntcm  C D in  H pun- 
dlo , per  quod  dufta  I K parailcla  A C, 
ponatur  ICquxFG  lincx occurratin  L. 

Dico  G F , H F , L F lineas  in  conrinua. 
e(Tc  analogia. 

Demonftratio. 

VT  GFadHF,  fie  DA  eftad  IA:  fcdvt 
D A ad  I A,  fie  H F eft  ad  LF;  igirur  vcGF 
ad  HF  fic  HF  ad  L*F,  proportionales  igicur 
funt  GF,HF,LF.Quod  crat  demonftrandum. 

P K O- 
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. P R O POSITIO  XCIII. 

riifdem  poficis  ducatur  linca  D Koceurfiens  GF  in  M. 

L Dico  G M,GH,GF  1 ureas  in connnua cflc analogia. 

•f  or*  r •')••  ) 

■ j ! Dcmonjtratia. 

QVoniam  EC  A,D  ljob  DC>  parallelograminum ) & 1KD  , I CD 

triangula  eandcin' liabcnrbalim  ID,  linear  arqualcs  flinty  fijnrau-  > Um'a 


EJmtitm  p 
t*  tit  mm 


cem  continup  proportionates  G F,HF,  L F>  igitur  &CM,kGH,GF  line*  in  con-"' 
tmualUniaiiaip^ia.C^odcratilcmonftranilnm.  r {,*, jxfn. 


I 


' p r‘ b'p  o’ si  Tio  xciv. 

ifdcm  poficis: 

Dico  efl'c  vc  C F ad  f AK(ic,  HB  ad  B F. 


*«\V  . -- 7i.  j Dtmonftratio. 

T^Vcaturex  C per  B Irtiri  CNoecurrens  AD  linexin  N:  & ex  A reda  AO 
■^'parallcla  D C»  (ccans  ECprodi&aro in  Oyi: FR  lineam in P.  Qijoniam DC( 
eftcontingens  & AOi  cidem  paiiallela , retire  HB,HF,  H P c proportionates  a 
funt.-Sunt autem ctiajn  d contirujp  I,F,  HF,GF,  & GFIineaxc]nalisIinexHlYob 
AE,  AC  parallelogramma  fuper  eadem  bafi  A D,  Sc  inter  eafdcm  parallelas  confti- 
tuta.)  igitur  & H B , equalised  retire  LF : vndc  dempta  communi  LB,  mancrH  L 
re&x  B F,&  NA  ipfi  IDxqualis  j'adeoque  Sc  N CparallelaD  K.Qu»re  vt  DN 
eftad  N A,  id  eft  CK  ad  Dl.'fic  HB  eftadBF.  fed  vt  CK  ad  DI,  ficCH  eft 
adffD,ideft  CF  ad  FAiigicurvc  CF  ad  F A , fie  HB  eftadBF-  Quoderatde* 
inonftrandum.  ;’i.vo.>A->  - i 

EfthfcArchimcdisaliterdcmtmftrata.1  • an  ■ VJ  •' 

PROP  O S I T I O XCIV. 

PAraboIam  A B C fubcendaf  linca  AC 
a&aqy  per  A contingencc  A b qu$  dia- 
metro  C D dutd?  per  C.occurrat  in  D,po-  ; 
nanturquoruisdiametri  FE.focances  pa- 
rabolam  in  G , & per  G ,cx  A .du&xlincx 
A HjOccu  rrant  diatnetro  C D inH. 

Dico  AC,  CD  lineasproportionalitcr 
in  E & H elfc  diuiias.  > ■<  I 

Demon/iratio. 

r\£mon  ftratio  manifcfta  eft  per  prpeedentem. 

-*-,nam  fempereft  vt  AE  ad  EC , fie  FG  ad  /, 

G E id  eft  D H ad  H Ci 


Ee  e i 


PRO- 
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P A R A B O t?  A. 
PROPOSITIO  XCVI. 


Mu. 


PArabolam  A B Ccontingat  in  A linea  A D,  in  qua  fumptis  quibufuis 
punch:  D Sc  E.dcmittanrurdiametn  D B, EC  : fit  ex  A pcrBredla 
ducatur  AF  occurrens  b C diametto  in  F. 

Dicoeffc  EC  ad  CF,  vt  AF  ad  FB. 

* — » . • 

‘ ‘Dcrtionftratto. 

DVcatur  refla  AC  occurrens  DB  linear  in  G.  erit 
igitur  AG  ad  GC,  * vc  .DB  ad  BG,  ideftEFad 
FC.  led  eft-vt  AO  ad  QC,  lie  AB  ad  BF  i igitur  vt 
'A  B ad  B F , Gc  E F ad*  F C : 4c  componendo  vr  A Fad 
FB,  fie  EC  ad  CF.  Quodfuitdemonftrandura.  s. 

PROPOSITIO  X C V II. 

PArabolam  ABC  fubtendat  refta  A C.erefta- 
que  ex  C dumetrpCE,  ponatut  qu  accunquc 
AG  occurrens  CE  line*  in  G , paraEolx  in  B 
punfto, per  quod  diaftieter  ptjnatur  B D. 

Dico  iundlaih  DG  xquidiftarc  contingent 
per  A du&x, 

i ■ DtmonRrttio. 

TV  VAa enim per  A contingens occurrat  BD>  CE  dla- 
L'metris  in  F4r  Erer***g,lu'1*  FB  ad  BD.vt  AD  ad 
DC.ideftAB  ad  BG'-  quare  ‘AE.DG  Iinexfuncpa- 
rallelx.  Q^dod  crat  demon!  Iran  dam. 

PROPOSITIO  XCVill. 

PArabolam  ABC  fubtendat linca  AC.aAif- 
queper  A Be  C,  contingentibut  qu*  centre- 
niant  in  D , ducatur  diameter  qux- 
cunque  FE,  fecanr  A D lincam  inE» 
• D C in  G , Bt  parabolaro  in  H. 

Dico  GH.HF.H E,lineasincon- 
tinua  effe  analogia. 

Demonftratio. 

...  i xv  P Sc  «iim  vt  AFad  FC  ,fic4  EH  «d 

a «t  Mu-  / ^ E«hp  t fe<)  eciam  vt  AF  ad  FC.‘  C« 

pH  „d  HG>  igitur  vt  E H ad  HF.  fic  HFeft  ad  HG  t proportionates  igitur 
font  GH.HF.HE.  Quoderatdemonfttandum. 
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PAtabolam  AB  C emus fubtenfa  AC,  contingatin  A linca  AD,in 
qua  lump co  quouispundto  D demutatut  diameter  DE  occurreAs 
parabolae  in  B.  per  B autem  ex  C refta  pona^ur  C F,  occurrens  eredb* 
ex  A diametro  in  F. 

Dico  FA,  DE  lineas  cite  inter 
iczqualcs.  [j  ; , 

Demonftratio. 

VT  AF.ad  EC.’fieDBcftadBF.i  • >u. 

Si  conipoocndo  vc  A C ad  C E , lie 
PC  ad  BE-  fedvt  Ag  adECific  FA 
eft  ad  B R,  igitur  vt  D E ad  B E.  fie  F A 
«d BE;  igitur  FA,DElioe‘if  flint  kin- 
tw  ic  irijualef  Qjiod  crat  dcmopftraii- 
dwn- 

|>ROPOSITIO 

IlfdcmpoGtis;  n -.i. . ' 

Dico  die  B G ad  GF,  vt  F B ad  F C. 

Qtmaitfm'to. 

QVenian  p A,  D E lintSf  per prxeedeorem actuates funt,  DE  eft  ad  BE,  vt  FA 
ad  BE,  id  eft  v«  AC  ad  ECi&inuervendo  AE  id  AC,  id  eft  PB  ad  PC,  vt 
DBad  D E>ideft  ad  FA.  fodvt  BD  ad  FA, ficBGadGF,  igitur  JB C ad G F,  Vt 
FB  eft  ad  FC  Quod  erac  dernoaftrandum. 


b rntk- 


proposit  10 


■ 1 • 

Cl. 


Cl  L 


TUdcm  poGtUducatur  A B pccurrtwF  P iunft^  ii>  H. 

X DieoD  H.DF.EClincasincontinuacfleanalogia. 

V ‘Dcmonjlratio. 

C Stenim  DHad  AH,  ideft  ad  ED.vt»BadBB.fed«DB  »d  BE,ficFDct 
‘"'•d  EC*  *g*w  DH  eft  ad  FD  vt  FD  ad  EC-  Qu«4  etardemoufttandum.  , 

ttii,  ms.:  PROPOSITIO 

PiArabolam  ABC  cuius  diameter  B D, 
contingat  in  B lines  B E , demifla<£uc 
diametro E A ducacuradBD,ordinacim 
ADC,  ponarurque  E C oeeurtens  para- 
boizinP&BD  di  ametro  in  G. 

Pico  % F lineam  zquari  line*  F G. 

Demonftratto. 

QVonl«*n  feB  linca  fefttonem  coming* , ef it 
EF«dEO,  vt  EG  «dEC!  grdimdendo 
EPadF<5,viEO»dCC)  fed  EG  eftzqoalu 
CC.quia  AD,  DC  line*  zqualei  font , igitut 
SiEF,FG«di: inter fe*q»a«tur.  Quod erat 

demonftrandum.  - ^ ^ 
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pR'oposrfio  cm. 

"pArabolahi  A BC  cuius  dianieref  B D,  8c  ordinatim  ad  illainpdilta 
X AC, contingarin- Alihea  AT-,  cre&aqae'cx  C diamctro  C E qu* 
contingent  AE  occtiriarin  £ , pirfic'iacur  parallelogrammum  ACE^ 
ducaturq;  diameter  quzuiiHGoccutrcns  parabolx  in  I,  8c  A E reel* 

Dico  H G I redangulum  xquari  rectangulo  H K G.  • ' 1 1 ' J-  - 1 

Demortjlratio.  v 

pRodu&adiameterBtj.fecet  EF,  AE  finals 

E x ___H  HE/  ^inL&M.  Quodiatn  AC  'Tinea  xquidiltac 

]/  EF.eidcm^ue eft  zcjoalis , erit  A D , dimtdii 
/T  rc3x  AC,xqflalis  L:E,dimidiaS  ipfiuS  EFsqm- 

• I a'A.  ..  r T^cnnii/.T'n  ^ »Jr 


L L\c  guluin  HGI*item  ADC k rcftangulura  ad  rc- 

/ G ftangulum  AGC,  tdeft  rcdangulura  cAMEad 

. 1 -s  ■ i L:.  • rcaangttlum  AK E,igi«ur  ytLDB  ecAangutn. 

adreflianguf&HGl,  fio  A M Eire&anguium  eft  ad  reftaugulum  A KE ; eft  am  c vt 
A M E redangulum ad rcfitngulQ  AK Fjfie  LMD  roftang'ilum  adreftangulum 
NKG( quia  cxijfdem  rationcm  liabcot  compoiitam)  lgitur vtLD  B reftanguluci* 
ad  rc&anguiuro  H GI, lie  LMD  re&angulumeftad rc&angulum  H KG-  St  per- 
mutandovc  LDB  raftlngplunn  ell  ad  icftangulum  LMO.iicHGI  reftaugu- 
]um id reeftanguium  H K G.  fed  LDB.  LMD  reftangula  oftenfa  font  xqualia., 
igirur  Sc  redangulum  H GI  xquale  eft  reftangulo  H KG.  Quod  etat  demon'- 
ftranduro.  . • . ■ C>.  • •"i.r.  • I v*  i i 

PROPOSI.TIO  CIV. 

PAraboktn  A B C cuius  diameter  AD  & ordinatim  ad  illam  pofit* 
CDc'cmringantin  A&CIine*  AE,  CE  conuenicntei  in  E.audii.- 
ljueAC,ponatur  ordinatim  B G quq  E G.AClincisoccurrat  in  F,  8c  H. 
Dico  H B quadraci  dimidio  xquale  efle  reitangulum  F B,  H G. 

> 

J J Dtmonftratto.  ■■■'■■  > I. 

X , I / / • p Rigatur  ex  C Aamcter'C  I ,, recurrent 

x 'fy*  5 ^■''BGImcqmK,  fijtqueHB  xqUalisKL. 

//  / f Quoniam  igicur  K G,  B G..JH  Cproportib- 

//  / nilej  func.Sc  B H differetif  ponitur  (jquaiis 

. //  \ L K,re£txGHJri  BtBL  quoqi  proportio- 

[/  _ nalcs  iunc , adeoque  B H quaprato  xqualq 

cjr  n rcftangulumL  B>  HG.  Rurifum  fciim  Al 


' 1 in  Eacproptcrca  HK  in  F d mid  lit  bifa- 

riam.Sc  H B linex  xqualisponatur  KL.crit  Sc  LB  reliqua  in  F dmila  bifariam;  qua- 
rc  FB.H  G rcftangulum  dimidiom  eft  redanguti  LB,  H Giadeo^uc Sc  xquale 
dimidio  quadraci  HB.  Quod  etatdemonftrandum.  1 , ,,, 


A.  «°7 

PR.QPOSITIO  C V. 

PAraboIam  ABC  cuius  diametef  A Dcontingac  in  B linca  B E,con- 
nenietwcuro  djameKoiafci.dcmifacjuc.cx  ||inca  EC  , qu^  pa^bo* 
lam  fecct  in  F & Q,  ducawqr  ord.inatirn  !&«.-.  F G,  B H,  C D. 

DicoFG.ftH.GO  Uecasuic9minMa  E , , 

cfle  analogia.  >i  ^ , \ 

»-iiL  r;  ! Demon f}r*He.  a 

rNteuiltatur  ex  l’>  diametef  BI’ftaantBG  ii- 
lAneamin  K>|*<waniri|uc  KL  paralkJfJti.F- 
Quoniam  B E linca  fc&ioncm  contingic , erunt 
EF,EK,.F.CljflfSx»dmH<;3kEG,b  KI..CD 

continu*  proportionates  fed  HB  linca arqualis 

e#Kt,:g«‘<rFQiRH>C*>>bw:  W WPWqua 
fentanalQgU.Q'M'fllfH'kW^PBW'tiJ.U!.  > 
toroltariwh. 

CAdern  wapmsfifeMHlwiWf'  'P  A 9 flame-  H 

J-nto  qved<H|viv»pUHtfwn>F-t  extrapvabo>am, 

M«U0  m parnMam  f<;<i»ns  dew WV F.E-C^u-  L 
fli^uc  Ordinatim  F Gt  CO,fi«  Afc  tinea;  *<jU*!is 
AH, Sex  H.ordinanm  ponatur  HB:  died -EG. 

BH,CD  Une»selfcpirapQriia»»l*s>  lunft^enim 
BE'  erit  contingent,  vnac  per  pr$cedenrerft  con- 
ftlf  Veritas  affwtipMi. 

PRO  PQilTAQ  p V r. 

ESt©  A BC  diameter  A P , in  qwa  & rj- 
tumpto  extra  IcCtionem  puqfto  qqq-  j 
uisE,  demitcantur  at  E du« 
qu$uij  EC,EF  fecantes  para* 
bolam  in  G,K,C,P:  ponantut^ 

^uc  ordinatim  G 1 , KH , F L, 

CD. 

Dicodlevt  G I ad  KH,fie 

F b*  ad  CD*  j , 

Demanfiratio. 

r\EmuMturtx  £s6ting{J)S  Ef. 

*-ifcex  B ordinatim  ducatut  li- 
neaBM  eruntigitur tam GI, BM, 

CD  Imeas,dqnam  HR,  BM,  F L 
proportionates.  quarecum  BMli- 
neafirvirique  fcrjej  communis  ir 
media  nropprtionaJisjntcr  eafdcm 
linear,  G I CD  'reftangulatp  k- 
qualccft  reflangolo  HKFJU  >gi* 

ttrvrfCJad  RH> (UFJ-*dCIA 

Quoderac  demonftrandura. 


■ tl.U#*f. 
b Perth- 
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P A'  R A B O L A. 

.)  ' ) ! j ; 

(PRO  P 0:5  IT  I O CVII. 


<j 

Ate-.n 


a Ctrtii. 
ic f bmmi. 
b Ex  70.' 


c i Di  pr*. 
grtffuniSm. 


ESto' A B C parabol^  diameter  A D,  in  qua  aflumpto  extra  (e&ionent 
punftoqiiouist,dcmittatur  ex  EIccans  E FC,poficifijue  ordinarim 
F G,  C D,  fiat  A E lines  arqualis  A H , Sc  ex  H ordinatim  ponatur  H B 
occurrens  AC,  FC.lineis  in  I & K.  * i-  . , ^ 

Dico  E Clineam  extrema  & media  ra- 
tione  proportional!  in  F&  RclTe  diutlam 
flidcftCE  efie  adEF  vt  CK  ad  KF..A  j 


')  ! 


-O  '<  'I 


Demonjlratio. 

T VnganturPIr  CJjioniam  AH  linea  arqualis 
^ponitur  Afi.rea*  FG,BH*»  CD  propor- 
tionates funt,  & F G.  I H b linear  zquaIes,adeo- 
qne  Sc  FI  parallela  AE.  quare  vt  E CadEF, 
fic  AC  ad  AUdeft  AD  ad  AH,  idcftAH 
ad  AG,  (cum  AD,  AH , AG  proportionate* 
fint.)  id  eft  D H ad  c H G-  id  eft  CK  ad  KF. 

. rjOucid  erar  demonftrandum.  ■.  ! ? 

PROPOS1TIO  CVIII. 

1.  • ; ■ . , ■ , , 

PAraboIam  ABC  cuiiis  diameter  AD,  contin- 
gatin  B linea  B E,  conuenienscumdiamctroin 
E,  ex  quo  retfti  ducatuf  E C,  occurrens  parabol?  in  F 
& C,  pofiraq;  ordinarim  B D.ducatur  A C occurrens 
B D line*  itVG,  8c  redta  F D fecans  A C in  H. 

Dico  redhm  A C diuifam  cfTe  in  H,  8t  G,  extrema 
& media  rationepropotcionali : id  eft  AC,  CG:  8c 
A H,  H G efle  proportionates. 

Demonjlratio. 

TVngantur  FG : Quoniam oftenfum eft  in  przeedenti  pro* 
^■pofirione  F& lineam  zquidiftare  AE,  vt  AC  ad  CG. 
ftc  AE  eft  ad  FGrled  AE  eftzqualis  i AD,  igitur  vl  AC 
ad  CG,  lie  AD  eft  ad  F pi  id  eft  A Had  HG.Quoderat 
c demonftrandum. 

PRO  POSIT  IO  ClX.  ‘i  : 

Sit  ad  ABC  parabol*  diametru  B D, 
ordinatftn  pofita  AC:iun£h(quc  A B, 
CB  ducaturquxuis  diameter  EF.  • 

Dico  e/li  vt  A D ad  D H,  lie  H E ad 
EG. 

*vC  Demonflratio . 

\ T'NlameterEF.primd  AB  line*  occurrat  in 
^ E extra  feftionem.  ponatur  per  B coa  tin- 

gens  I B : vt  A D ad  A H , ftc  D B id  eft  I H 

ad 
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ad  HEiqoiawrAtl  G.IFO'deftlEJ  & I H proportionates  funti  vt  HI  ad  IE*«l 
liue  IF.primaadlccundam.fic  HI  cumiF  vcl  I fe, id  eft  HE,  prima  cum  fe- 
cunda.ad  IE  vna  cum  I G id  eft  EG.  fccondam  com  tertia.igitur  vt  ADadDH> 
fit  HE  ad  EG.  Quodoratdemon'ftrandum. 

Oceurrat  iaro  diameter  HG  reft*  A BinEintra  parabola,  erit  igictir  vt  A H ad 
A D . lie  H E ad  B D,  id  oft  ad  H 1. 8c  vt  A D ad  H D,  (ic  H I ad  IE,  fed  vt  H I ad  & 

IE  priraaadlccundam(qui»  HI, IE,  IGbpropottionalesfunt)  lie  HEceftadEG,  ‘i*^1 
lgiturvt  A I)  ad  1)H,  feHE  eft  ad  EG.  r*n«m. 

Eft  hzc  Archimcdis  pr0p-4.de  quadratuta  Parabola:  afftcr  demonftrata. 

CorolUrtum. 

HInc  fequitur  fineam  H I ad  I G,  rationem  habere  duplicatam  tills  qilam  ha- 

bet  HF  adFG:  edmenimfint  eontinOa:  proportionalesCHI,  FI , G I,  erit  i e»  ,1 
ratioHI  ad  IG>  duplicata  Vationis  HI  adFI,  idefteHFad  FO. 

;;  prqpositio  c*.  ' ; , 

■fNAtabolaTn  A BCcuiui  diameter  BD, contingat  in  B linea  BE,  qua 
1 diuifa  in  F 8c  G , vt  B F ,B  G ^BB  fine  propipftfonalcs,  demittantur 
diametri  E H,  G 1,  E A duddafj;  cit  A ad  B D ordinatim  linea  A C, qua: 

F H,  G J rettas  fecct  in  K.  8c  L,  agqtqr  per  B txfZ , linea  C M occurrery 
fJ^GI  dfaqietrisinMficN.  ■ 

Dico  rationem  LM  ad  M H duplicatam efle ntiortis K ad  Nit  ’ ’ 


‘huitu. 
e I ibfrt- 
grffflmiha. 


Dcmonjlrano. 


I! 


. ar.-.C'1  H,  \.r-  jili-'j vrp  •- r -va.-pt  c.  ■ '.••’rtljO'.  i I TO 

QVoniam  B E,  B G , B F-  linea:  continuz  proportionates  funt,  diametti  quoqtle 
.FH,  GEE  A in  continuafunt  fanalogia.Quare  ratio  AE  ad  FH,  id  eft  LF  ad  fa* 
FH,  duplicata  eft  rationis  A E ad  G I, id  eft  KG  ad  GI;  fed  L Fad  FH.dupli- 
cacam  habet  rationem  , LO  ad  OH,  (ctiij  LF,FO,  FH  gpropbttionalesunt)  g4,.i*Sj. 
ideft per prxeedemem  EM  ad  M H, limiliter 8c  KGad  Gi,  duplicatam  habet 
eius  quam  habet  KN  ad  NI,  igiturSc  ratio  LMadMH  , duplicata  eft  rationis 
KNadNE  Quod erat  demonftrandu m. 

PROPOSItlO  C 3t  la 

Ilfdcmpoluis  ducatur linea  AB  fccans  FL  IineaminO. 

Die o MHLF  rcftangulum cite zqualc re dfcangulo  M L F C5. 
Dtmonjlratio. 

/^WJniam  ratio  L F ad  F H tam  duplicata  eft  rationis  LM  ad  MH  j quamFL  ad 
''SFO.ericvtLM  adMH.ficFLadFO:  quare  reftangulum  MHLF  zqualc 
eft  reflangulo  MLI'  O.  Quod  erat  demonftrandum. 

Fff  PRO. 
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■4ie  PARABOLA. 

PROPOSITIO  CXI  I. 

Sit  ad  A B C parabola:  diame- 
trum  BO  ordinatim  pofita 
linea  AC,  iun&if^ue  puti&i* 
A B,C  B,  ducatur  diameter  qu^- 
cunque E F occurrcns  AB,CB 
lineisinG&H. 

Dicoefle  vt  HF  ad  F G , fic 
HE  ad  EG. 

tDtmonJlrsti6.  i ; 

AD  ad  DF,  id  eft  DC  ad  DF.ficFH.eft  ad H E. fed etiam « ADad 
biM,  V DF,  lie  bFG  eftad  GE,  igitur  vc  FH  ad  HE,  fic  FG  eft  ad  GE.  & pet- 
ointandovt  HF  ad  FG.Cc  H E adEG,  Quoderat  demonftranduru. 

PROPOSITIO  C'X' I II. 

Sic  ad  AB  C parabola:  diametrum  B D ordinatim  pofita  AC,  iun- 
difque  pun&is  BC  ducantur  ordinatim  linex  EF occurrences  G G, 
BDdiametris  in  G & I,  & CB  redtx  in  H. 

Dico  rcftangulum  G I E H xquari  redtangulo  G E I F. 

Dtmonflratio. 

AGantur  pet  E diametti 
KL.vtAD  *aADL  , fie 


LK  eft  ad  KE.fedrt  AD  ad 
Dl,(i;CD eft ad  Dt,  i deft 
G1  ad  I E,  igitur  G 1 eft  ad  1 E, 
vt  LK  ad  KE-  eft  autem  vt 
LK  ad  RE.  Cc  LC  ad  EH.  id 
eft  G E ad  EH , igitur  vt  G I 
ad  IE,  fic  GE  ad  EH.  updo 
GLEH  re&angutnm  Xqnale  eft  re&angulo  GE.I E id  eft  GE.IF.  Quodcratdc- 
monftranduia.  . » • ' ••  ( ; 

• . J.  i : >!  <■  ' ■/'  ■ 

,i , , i . L . - : >.  a i a ! 

(ill-  . -.’ii.  ' ■ v 
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1)  Ex  1 7 * 


PARAB  O L M 

PARS  TERTIA 

Seftionufocum  £5*  mutual parabolarum  intcrfcShonts 
• Income  trice  defignat. 

PROPOSITIO  CXIV. 

PArabolara  ABC  cuius  axis  AD,contingatin  B quxuis  BE.-oc- 
currcns axi  in  E : poficaquc  ordinatim  B D,  ponacur  B F normalis ad 
B E,  occurrcns  axi  in  F. 

Dico  D F lincam  ttquari  dimidio  latcri*  re&i 
quod  axi  infcruic. 

Dtmonftratio. 

SVnutut  AG  tequalis  latcri  re&o.  quoniam  BDordiua- 
nm panitur  adaxem, quadratum  BD  arquale  eft  rc&an- 
gulo  DAG:  quia  verb angulus  EB  F rc&us  eft.erit  Sc  qua- 
dtato  BD  arqualc  • reftangulum  ED  F.  igitur  E D F.D  AG 
tcdkangula  iutn  inter  fe  atqualia.ic  n E D ad  A U,  fie  A G eft 
ad  D F : eft  autem  E D dupla  i>  ipfius  A Di  cum  E B,  fir  con- 
tingens;igitur  Rc  AG  dupla  eft  reftae  D F.  adeoque  DFse- 
qualis  dimidio  lateris  re&i.  Quod  erat  demon  ftrandum. 

PROPOS1TIO  CXV. 


EAdem  manente  figura : fit  AG  latus  re&um  & 
illius  dimidio  arquetur  DF:  ponacur  autem  or- 
dinatitp  D B,  & B E contingens,  iungantur^ue  B F. 

Dicoangulum  EB Frcdtumefle. 

Demonflratio. 

GVm  E B fit  comingcns,&  B D ordinacim  pofita,  erit  c E D dupla  reftq  A D t Sc  c ttu. 

quia  A G dupla poniturDF, eric D AG  refiangulu  dzqualc rcfUnguloK  D F: d l‘1™' 
fcdD  AG rc&anguloqquale eft  quadratum  BD, igitur  & quadratum  OB  squale 
eft  rc&angulo  E DF,  vnde  cilm  D B normalis  ponacur  ipfi  E F,  pater « angutu  E B F 
effe  redtum.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSlTIO  CXV  I, 

PArabolam  ABC  cuius  axis  A D,  contingac  linca 
B EjConucniens  cum  axe  in  E:  pofita^;  B D ad  E B 
rcctam  normalicer,diuidaturE  D bifatiam  in  F. 

Dico  F A quarram  partem  effe  lateris  refti. 

DcmonHratto. 

TJOnatur  B Gordinatim ad  axern;  cum  igiturED in  F bifa- 
l'riim  fit diuifa,  8c  EG  in  A(obEBcontingenrero)vtED 
*d  EF,fic  EG  eft  ad  E A,  vnde  & refiduum  AF  adrefidunm 
CD,  vc  totum  EDeftaddimidium  fuiEF:  AF  igitur  dimi-  “ 
dium  eft  G D:  hoc  eft  quartapars  lateris  reftbeum  GD  late-  c 
ris  refti  ditnidium  fit. Quod  erat  demonftrandum.  ~ > 

v/  - Fff  a PRQ- 
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PARABOLA. 

PROPOSlTIO  CXVlI. 


s Per  t&- 

TTHOSA. 


in. 


C II  %J»H- 


d 17.  kuiti), 


« 117.  Aik 


PArabolam  A B C cuius  axis  A D,  contingacrofta  quzuis  B E,&  angu- 
lo  B E A zqualis  fiat  angulus  E B F. . 

Dico  FA  lincam  zqualcm  efTc  quart*  parti  latctis  rc£ti ,-  8c  fi  FAfic 
quarta pits  iatcris  re&i,  dico  linear  FB  , FE,  Jc  confequcnter  angulos 
8 E F,  E B F rile  inter  fc  zqualcs. 

‘ Dentonjlratio . 

pOnatur  ordinatim  linea  BO:  ic  BD  nothialisad  coB- 
* xingencem  E B.  Quoniam  anguli  E B F,  B E F ex  hypo- 
the(i.xqualesfunt,  crunc  Sc  FB,FE  line*  quoquc*qu». 
les,  vnde  cum  St  angulus  E B D redus  iit , fi  ccncroF,  in- 
terualloFEcirculusdefcribatur,  tran(ibit*is  pcrBSrD. 
Quare  Sc  EF>  FO  linc^zquales,  adeoque  FA  zqualis 
l quart*  parti  iatcris  rcdi.  Quod  erac  primum. 

Rurium  cum  angulus  EB  D ponarur  rcdus.&BGordi- 
natim  appiicata  ad  axem  A D,eruD  G tqualis  dimldiocla- 
teris  redi,  adeo^ue  dUpia  A F : quarc  E A ad  EG,  vt  A F' 
ad  GD,  Jc  componeudo  vt  EF  ad  ED,  fie  AF  ad  GD: 
quarcED  dupla  eft  ipfius  F.  F,  & circulus  centra  F inter - 
uallo  FE  deferiptus  .tranfibitperB  Sc  Di  eruntfji  line* F B , F E Sc  anguli F B E, 

F E B inter  fc  zqualcs  t Quod  erat  demonftrandum. 

pROPOsitio  p x v i 1 1. 

ESto  ABC  parabola;  axis  A D zqualis  quartz  parti  Iatcris  redti : fa- 
ctaq;  AEzquaii  AD,  ducaturcx  O linea  DC  occurrens  parabola 
inC,&  cx  C crigatur  diameter  CF,  occurrens  E F fqu*  normabs  fit  ad 
axem  AD)  in  F.  ' 

Dico  D C,  FClintaseireintcrfeiquaks. 
Dcmonfl.ra.tio. 

jj]  A GaturperC  cantingens  C G.conUetliens  cum  axe 
* ■‘^in  G;  ad  quern  ordinatim  ponatur  C H.  Quoniam 
C G eft  contingent , red*  AG,  A H J xquales  funts 
A additisigitutxqualibus  AD.AEtot*  GD.EH  *- 
quales  fiintifed  D C reda eft e*qualis  GD,  igiturS 
jj  D C xquatur line*  H E,  idcftCF.  Quod  erac  de- 
monftrandum. . 

PROPOSITIO  CXIX. 

PArabolam  ABC  cuius  axis  AD  produ- 
ctus  extra  fcctionem,  fit  zqualis  lateri  re- 
cto ,contingac in  A Irnea  AE,  demi/Ta^cx  A iccanteAC.erigacur  cxC 
diameter  C F,  occurrens  AE  contingenu in  E,  & DF  quz  parallels  fit 
AE  inF,  factoqucfuper  EF  vt diametro, iemicirculo F G E,ducatur  cx 
CjineaC  G quz  femicirculum  contingat  in  G. 

DicoAC,  CG  Iineascffeinterfezquales. 

Demon- 
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PARABOLA. 


bemon/iratio. 

POnarurcx  C ordinatim  CH.  quadratum  Ac  atquale 
eftquadratis  AH,  HC : fed  H C quadratum  arqualc  eft 
rcftangulo  HAD  (quia  AD  per liypotliciim  eft  xquaiis  la- 
teri  reClo)  quadratum  igitur  AC  xquale  eft  quadraco  A Ft 
vnacum  rcdangulo  H A D>  id  elt  rcdangnlo  AH  D,  id  eft 
itiftangulo  ECF;  eft  autem  Sc  ECF  rcdangulo  equate 
jjuadraaum  CG.quadrata  igitur  AC, C G adcoque  Sc  li- 
nes: inter  ic  atquantur.Quod  crac  demonftrandtun. 

PROPOSITIO  CXX. 


ESco  ABC  parabola:  axis  A D : & A E linea 
xqualis  quarry  parti  lateris  refti : Centro  E, 
interuallo  quouis  E F circulus  deferibatur  oocur- 
rens  axi  in  F Sc  D , parabola:  veto  in  B : lungan- 
turque  F B. 

Dico  F B rectam  contingerc  parabolsm  in 

punfto  B. 

Demonfl ratio. 

Cl cnini non contingar , ponatur  cx F contingcns  F C: 
^ cade fijla inter  15  Sc  A ; vclvIrraB.Cadacprimo inter 
B Sc  A.iunganturquc  BE  ,CE.  Quoniam  FC  linca 
eft  common's-,  &AE  quarts  pars  lateris  rc&i>  linea  C E 
«qualis  eft  rc&a;  * FE>  hoc  ell  E B.  Quod  abiurdum.igi- 
tur  FC  coiuingens  non  cadet  inter  B 6c  A;  firm  liter 
oftenditur  F C non  cadcrc  vltra  B.  Quarc  F B fola  pa- 
rabolam  contingit.  Quod  crac  demonittandum. 


i H7J 


PROPOSITIO  CXXF, 


IT? Sto  A B C parabolx  axis  AD,5t  A E 
jL-vlineaquarta  pars  lateris  rcCti  : ccntro  E 
interuallo  quoins  E F cifculus  deferibatur, 
OtCUrtensaiciinF  & D,  parabola: autem in 
B : St  ex  B rebta  duearur  B G ordinatim  ad 
axera.  .V 

Oico  D G lincam , dimidium  effc  lateris 
refti. 

Dtmonjiratio. 

TVngaotur  punfta  FB.BD.  erit  igitur  angulus 
*PBD  m Icmicirculo  teftus  tell  Mean per  jrtatf- 
cedemem  p ft  contingcns , DG  igitur  dimidium 
^eft  lateris  refti.  Quodctat  demonftrandum. 


b 04:  tm. 

|m. 


t jK'  f I":  v 1 XU  tvrl .* 
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PARABOLA. 

PROPOSITIO  C X X I I. 

PAraboIam  ABC  cuius  axis  A D contingat  in  C 
linea  quseuis  C E,  conuenicns  cum  axe  in  E,  di- 
uifa^ucbifamrnCEinF,  ducatur  FD  normalis  ad 
£ Ccontingentemoccurrens  axi  in  D.  - 

Dico  A O lineam , quart!  ertc  partem  lateris  redi. 

Demonflratio. 

T Vngancurpunfta  CD.  Quoniam  FD  nortnalis  eft  adran- 
■agcntcm  KC,  anguliEFD,  C FD  atquales  fun  t;  fun  t autcrn 
Sc red?  EF.FC  ex  hypothefi  xquales , Sc  FD  Communis, 
criangtila igitur  EDF.CDF,  & ED,  CD  larera  xquali* 
funttquarc&anguli  CED,ECD  a:quancur;  Se'AD  ■ linea 
eft  xquafis  quart;  parti  lateris  reftk  Quod  erat  demonftran- 
dupi. 

PROPOSITIO  CXXIII.  • 

PArabolam  ABC  cuius  axis  AO,  contingat  in  Breda  quzuisBE 
conuenicns  cum  axe  in  E,  demiffaq;  ex  B linea  B F parallels  axi , Rat 
angulo  F B G,  arqualis  angulus  EBH. 

JB  Dico  AH  lineam  arquaiem' ciTc  quarts  patri 
lateris  redi : Jc  fi  AH  tuerit  quarta  pars  lateris 
redi, & B F,  parallel*  axi , dico  angulos  EBH, 
FBG  e lie  xquales. 

Dcmonjiratto. 


QVoniam  FBxquidiftat  ED,  angulus  AEB  xqua- 
lis,eft  angulo  FBG  hoc  eft  angulo  HB  E : vndc  A H 
linea  •‘xqualis  eft  quartx  parti  latcns  recli.  Quod  eras 
primum.  , c 

Rurfuro  cum  AH  lincafk  quarta  pats  lateris  redi,in- 
gulus  HBE  Kqualiseft  angulo  c AEB,  hoc  eft  FBG, 
cum  FB.ED  xquidiftent.  vocetutauteaipunQum  H 
focus  parabolx. 

- -•  ' -e  J f 

PROPOSITIO  CXXIV. 

Atx  parabol*  focum  exhibere. 

(onftn&u  & dcmonUratio. 

Clcdatx  parabolx  A B C,axis  BD.cui  quocuis^onantur  xquidilUntes , AE.CR 
^agatur  autem  per  C contingens  GH  i du&aque.cx  C reda  CD , fiat  angulo 
FCG,  xquahs angulus  H C D : conftac per praiccdentcm propofitionetn punttutn 
D,  eftc  focum  parabolx, adcoquc  BD  quartam  e(Te  pattern  lateris  tccti.&:  quoniam 
CF  linea  eft  quxcunqueparalkla  axi,  fun  rcltquis  quoque  angulo  incident i se  se-> 
qualis  fiat  angitius  reoexionis,  radij  refiexiomnes  conueniencia  D punfto  quod 
quartam  lateris  redi  partem  defignat,  data;  igitur  parabolx  .focum  exhibuim  us. 
Perm  ftcnm  indigiumm  fnnlium  D , quad  in  tUt  ft!  ctmknflu,  & radij  rtfiexi  precis} 

in 


D 
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ht  ite  eotuntes , intenfifimum  pro  due  ant  calotem.  quia  verb  pun  Slum  D ( quod  q Aar  tarn  la- 
ttrkreBi  partem  deter  mi  nit  a vert  ice  initio  fumpto  ) latitudinem  nulUm  Admit  tit  ; fit  vl . 
fotma  per  a ho  lie  a , omnium  fit  eplifltma  radii  s folis  reeipiendis  (firefiedendis ; multoq.  vche- 
mentitres,  quern  r clique  figure , ceufet  ejfeftus.  • 

}$kod  Autem  in  proyo fit  tone  radios  C F»  A E entiles  panllc  los  Axi  a ffum  am  Us,  id  eademde 
cAufafieimm  quetdetn  Vptu t, Gnomon tctiCr  Stated  in  podenbns  deorfum  tendentibus^tflu- 
mere  coguntur , hail  emus  vtfun  (lament  urn  aepnireipium  ab  tmtntb$s  (fi  Neethericof  pan- 
tos ex(ipies)habttum  eft , non  quod*  parte  rei folares  radtj  par  aUelifint , fedquodob  tmmen- 
fim  nos  inter  (fifolem  fiattum,  rgjq  in  flee  alum  ineidant  ac fi  Verb  parallels  eflent,  fie  vt  nul- 
la ad  tnutcem  injlexio  percept  tbilis fit : & fi}  piano  Jfleeuli  dues  line  as  vtrfutfolem  cdufles, 
quantumuis  mtntmo  atrgtdo  adtrtutrtm  Inclines, rohuenient dlxmulto  ante , ifu^n  adfolareth 
difium  peruen  ire  po  flint : & ft  viciflrm  ex  folis  tedtre  tngulo  phyfico  , quantumuu  mini  mo, 
duos  educes  radios,  non  cadent  i lit  tnfuperfictfm  flee  ids  ,fed  imrnerfo  vtrtmque  interna  licit 
fieculo  dee  i dent  .ratio  vtnufque  efi,  immenfa  folis  a terra  diflanlia  : radtj  i fit  ttr filer es  in  fle- 
eulumineidentcs  vtvqre  paraHeli  afl'umuntur.  quopofito  demonfirari facile poffet,foeum  vt 
eireulo  Cromni  feSlione  coni  [preterquam  inparabola)Utitudinem  admittere , adeoq. figurant 
far  (be  lie  am  ad  comburcndutn  omnium  effepreftentiflimam  fedde  his  also  tempore  & loc*>  fi 
Dens  vitam  dederit . 

'i  A is xi  1 

PROP  O S I T I O CXXV* 

P 

Arabolam  ABCcuiusajqis  AD  contingac  in 
Bre&aqu&uisBEconutnicrtscum  axe  in  E: 
dufti^uc  cx  B'limra  B Dtfottnali  ad  contingcn- 
rcm,cju$  axi  occurrac  in  D i fi  A D linca  fucrit  ma* 
ior  dimidio  Iarcris  redi.  <MU.  flf,  ‘ j ^ 

Dicorc&am  BD  minorem  efle  A 6. 

'DetnonJirAtio.  T,?°  '■  » H 

r\Vcatur  eloper  B.Iinca  AB?;  t><?!odtT 

■‘-''normalisad  AF.  quoniamangulusEBDrcflujpo-  t 
nitur,  angulus  ABD  rc&ominot  eft,  adcoljuc  FBI)"  ’ 
angultisobriifus;  quart t)Gcadcc  inter  A SB.  fiat  tr- 
goB  G *quaIisGH,iunganturqucHD:  cum  AH  line*  r 
bifariam  in  I , ponatur  DI.  c4m  igitur  H Q-tn/  j 
GD  Imciitqualcs  fine  redis  BG,  GD(  acqnguli  illit 
content!  re&i;  tinea  DHxqualis  ell  BE>,  ?c anguine1 J> 
GHDre&ominor.Rurlum  cum  A1 , 1 D linear  arquen- 

tur 


V 
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turlineis  HI.ID.  rriangula  A I D,  H I D zqualia  funt.quare  AD,  fubtendensangu- 
lum  obralutn  AID,  maior  eft  rc3a  HD  hoc  eft  B D.  Quoderatdemonttrandum. 

PRO  POSIT  I O-'C  XXVI. 

ESto  A BG  parabolx  axis  AD:  fompti^AE  qux  non  (it  maior 
dimidio  latcris  rc&i  > Centro  E inttruallo.  A E circulus  defenbatur 
AHF.  . A ..  j i 

Dice  circuium  AHF  contingere  intuS  parabolam  in  A. 

| 

‘Dtmmftratto. 

tlat  AD  tinea  zqualis  laterf  re&o, 

. r ic  ordmatlm  ducarur  quzuis  OB 
occurrcns  circulo  in  H.  Quoniam 
AE  fupponitur  non  maior  climidio 
latcris  refti, cadet  Fpunftum  fupra, 
vet  in ipfum  D»  adeoque  AGP  rc- 
ftangulum  minus  eft  reftangujo 
, GAD  i igitur  it  HG  quadratum, 
• minus  eft  quadrat*  BG-  puo&um 

igitur  H cadet  intta  parabolam,  eodem  modo  demonftrantur  rciiqUa  omnia  circu- 
it pnnOa  , pratret  A caderc  intra- parabolam  : circulus  igitur  AHF  > parabolam 
ABC  intfcttus  in  A contingit.  Quod  cratdetnonfttandum. 

• • ivV»V  ' '•  . H 


V,  V J y\  .*“> 


PROPOSITIO  CXX.Vlt 


ESco  A B C parabolx  axis  A Dttaior  dimidio  latcris  ttftii  ccatroqut 
0,  intcruallo  AO  circuhftrdofcribatur  A F Gt 
Dicbcuculum  ilium  inrcrfefcjrt  patabohltt,  . . ' , . ‘ 

' n:^  b'rnonflmio.- 

tlat  A E linta  zqualis  dimidio  latcris 
•T  rcSi  tc  pet  E recta  ponatur  orAlna- 
tlm  E B : ducaturfjue  ex  D per  B.  linca 
DBF  occurres  circulo  in  F & parabo- 
la tecistecti,*  recta  D B minor  eft  AiD 
hoc  eft  D Pi  pnnetum  igitur  F cadot  £»- 


rvv  • • p Q — _ 

tra  parabolam.  quarc  circulus  AJPG 
parabolam  fecat.  Qoqd  erat  demon. 
Urandumt  Ojirr  ( 


'•i  fni.j. 
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PROPOSITI  O CXXVHI. 


.^Sto  ABC  parabola:  axis  BD  maiordimidio  latcris  re&i,ccntroq;D 
j' a intcruallo  DB  circuits defcribatur  ^EB  occurrcns parabolx in  A; 
duda^uecic  A ordinatim linca  AF,  ducantnr quotuisEG  parallel*  AF, 
occbrrentcs  circulo  in  E 6c  G,  parabolx  in  H & l,  »*i  in  K. 

DicoTTI G rcdbangulum  effe ad  icifbangutum  EHG,  vtFKBre- 
ttangulum,  eft  adrc&angulitm  FKB. 


X.soUii::  c.s. 


Dcmcn- 


Digitized  by  GoogI 


4>7 


! . ■ <DemonJlrxtto.  ,..j 

IVnft.i  AB  occnriat  EG  lincis  in  L.  * 

Quoniam  EG  tinea  in  circulo  A EB,  "Sf- 

adnngulos  teftosinK  tecar  Jnunetrum  / / 

iV-D.tca*  U G in  K»  diutla  ettbifariam.  f h 

fed  Sc  HI  in  parabola  ABC.quoqucin  AjtL. 

K'  diuiia eft bifirnni;  rcCU  iguiur.  EH,  //\ 

I G-iatec  leacjtialeiiiiAt.Rortomvc  A L B ^ 

Xc&lngulur0'.j|l*teefcangulom  ALB,  lie  

E'L G tcftangalum ad  rectangulu  Ji  LG.  ■/ 
itetW'HLI  tca»ngulumadi?.r«£kiingu.  J/Y 
■lutnjrt  L I: (bti  lllG  reflanguhuh  fcqua-  / 
fc  eft  tedangtiJis  HL  1,E1[1  G.jgitur  Sc 
jjiHG  recftaagulumeft  adrcftangulum  "EH  G > vt  A 
gulnm  A L B ; >d  eft  FKBucclifigulum,  adrectanguli 
ftrjndum.  <i.  ..  IL'.r-  il 

. : :i  • PROPOSITI  O C 

T7Sto  A fyiparabolg:  fijaS:  4 


maiordimidio  la 
r.D  interuafio  A D.cfrculus  deferibatur  ABE: 
in  B Scaxi  m E.  ducatut-que  ex  B,  lineal  BF  ordinal 
Dico  lineup  F E arqualcm  ciTc  lateri  rc£to. 
Demonftratio. 

QVoniam  B'Focdinatim  dudia  eft  ad  axem.quadrarum 
arqualecft  rectangulo  fuper  F A Sc  latere  recto  : fe 
F B quadratutn quoque arqualc eft  rectangulo  AF  E : rcc 
gulom  igjtur  AFE  aiqualc  eft  ei  quodfit  liipcr  AFSC  la 
retto.  qeare  FE  linca  lateri  recto  eft  arquabs.  Quod 
demonftrandum.  . 1 ’ 

f()  * PR.OPOSITIO  C XXX.  ; 

"nAraboiam  A BCcuius  axis  AE  cotuingatinl 

airrcm  ex  I 


X neaB  DjOecurrebs  axi  in  D,ponatut 
aca  BH  normalis  ad  contin-  , ,, 
gentero,occurrensaxiinH.!Ccn- 
tro^ue  & intcruallo  H Bcireu-  :■*  - 
cuius  dcfcribaturB  QC;  pond-  " ^ 
turej;  ad  axem  ji  or  males  quot-  . 0 . y 
cunque  I K,  occurrences  para-  . > i 
bolarinGL,  contingent!  BD 
inFF:  & circul©  intra  parabo- 
lam  intcrcepto  in  I & K. 

Dico  GKI  re&angulum  ef-  • j \ 
fe  ad  rc&angulum  GKI,  vt 
quadratum  F B ad  quadratum 


mult:, no:  .1 

Xi^  i <>!'>; 
{ / T r ;>>;» 

, 

, s V -.  i 
:-if.  I 

:I|ll«ftu.llp 


Dcmonftratto. 

lOnatur  BC  acquidiftans  FI.oc- 
currcns  parabol^  in  C;  iunctaque 


4'* 


P A R A B O 


P R O POS  I T!  O 


L A. 

DC  oceurratFl-rcflism  M.Quo- 
niam  BC  ordination  ponnur  si 
axcm  1)  E i retfta  B C in  E b»ilcdl 
eft  ,& BE.  EC  linear iiqualcs  iittit, 
vndeDC’parabolainin  C comm 
git.  quia  vero  B punftutn  in  pen 
metro circuli eft  , pumftum  quoqtt 
C i.  in  circuit  eft  pcrimctro  * & quit 
DBH  angttlus  reduseft,  angul.it 
quoque  DCHreduaeftt  & DO 
nca  circuiutn  cootingir.  igitur  vtFi 
quadratum  ati  quadratum  F 14 J it 
p K M rcdangtilum  ad  rcclangdnu 
F K M : fed  cu  FB.CM  linear  par. 
boiini  quoque  coiumgant  , tc  FI 
quadratum  adquadratum  4 FD  it 
OF  L redlagulum  eft  ad  re<2angu- 
lum  GFL.rcfiJuum  tgirur  recun- 
gulura  G K I ad  G K 1 rcctangolum, 
eft  vt  quadratum  FB  ad  quadratum 
FB.  Quod erardemonftrandum. 

cxxxi. 


EAdcm  manente  figurafi  AH  linea maior  fit  dimidio latent teftl. 

Oicocirculum  BQC  parabolam  intus  in  duobus  pundis  con- 
tinge  rc. 

tkmonjirauo. 

i«ti»  P®natur  Per  Q_-Itrtea  OPR  arquidiftatts  BC  > Sc  altera  quaruis  STVXY1  ei- 
Ji*  1 demparallela.quia  AH  maior  eft  dimidio  Uteris  recti  , 'AH  linea  maior  eft 
BHi  & circulus  B Q.C  cadic  infra  A.dcindevr  OB  quadraturaad quadratum S B, 
f if  i».«.  fje  f p O R rectangulum  a.irectangulurd  T SX  :fed  eft  quoq;  vt  quadratum  O B 
adquadratum  SB.  ftcqUadrarum  OQ^adrtciangulutn  VSX,  igicur  FOR  t«. 
ctangulum  ad  rectangulum  TSY,  vtquadratum  OQ,ad  rectangulum  V SX,  8c 
. permutandoconuertendovt  quadratum  O Q. ad  rectangulum  FOR.  Gc  VSX 
rectangulum  ad  rectangulum  TSY:  fed  OQ_6  quadfatum  maius  eft  rectangufo 
FOR,  igirur&VSX  rectangulum  maius  eft  rectailgulb  TSY.  vlteriui,  rectan- 
gulum  TSY  vna  cum  h quadrato  TZ  xquale eft quadrato  SZ, eftautemSc qiuu 
drato  S Z xquale  rectangulum  V S Z vna  cum  quadtato  V Z , quadratum 
igitur  V Z vna  cum  rectangulo  VSX  xquale  eft  quadrato  T Z , vna  cum  rcctan- 
gulo  TSY:  oftenfumautem  eft  V SX  rectangulum  maius  effetectanguloTSY, 
quadratum  igitur  V Z minus  eft  quadrato  TZ  t quia  pttnerum  V cadtt  incra  pl- 
rabolam  : Cmtlttcr  oftendentur  reliqua  omnia  puncta  perimetri  circularis  B QC 
cadcrc  incra  parabolam,  prxtet  B,  & C : circulus  igitur  B QjC  parabolam  incuso 
duobus  contingitpunctis- 


h lUd. 


A 


PRO  P OS  IT!  O CXXXI  I. 

Dato  in  axe  pun&o  circulum  detcribcre  qui  parabolam  intus  in 
duobus  pundtis  contingar. 


Conflr, 
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(onfiruSito  & icmonUrnuo. 


cit  ABC  parabola: axis  BD,  Sc  in  eo  pun- 

‘pftum  datum  D , oporpcf  ccntro  H -circa-  ^ 

lum  deferibcre , qxn  patabolain  inceriuscon-  1 

tingarindunbuspunttiscOportecautcmBD ■ . ' J 

Itneam  maiorcm  cflc  dimidiolateris  rcfli.fiat  f.-,  / • ..  ' 

DF  atgualis  dimidiolacepisrcftil  Sc  perfreK  7 \ 

3a  agatur  F A C,  ordinanm  ad  axem  : iun*  » ?-y  \ \ 

ganturquepunfta  D, A : cum  ccntro  D inter-  / 

ualio  DA  circulus  tjefenbatur.  d'eo  ilium  // 

edriring'ere  interius  parabolam  in  duobus  H.  \ 

punftis. agatur  cnim per  A contingent  AH  T ""vOv  i 

conucnicns  cunt  axe  jn.£.  Quoniam  line*  ^ J/'  \ 

AG  pafabolam  contingitin  A,  8c  FDaqua-  ' / g V, 

lis eft  dimidiolateris  reClt,  angulus  , EAD  -^  \ 1 

r caused;  eftautcmcx,bypothcliB  D maior  /j  \ 1 

dimidio  lateris  rcAi;  ergo  per  przeedentem  “ \ 

cnrculas cencro D> inreruaito  DA  deferijitus  q V'  '•  V ) 

parabolam comingeCincerius  in  duobuspun-  7 V : 'j  \ 

a«:adico  igicurin  axepun&o  £)  circulum  / tnyriu- V 

dcicriplimuc,  Sic.  Quod  erXt  faciendum.  T'  s-t*  \ 

PROPOSITIQ  n q c;  ; 

PAraboIam  A P C *uii|s  axis  AOcontingat  interiu*  in  duobus  puri 
dtj*  B & C circulus  H B G.adtaqj.per B contiogcnte  parabolam itiPj 
qu.raxi  occurrat  in  F , ducacur  cx  F,  linca  FH,  fecans  circulum  in  G6C 
H,  dein  per  G & H , normales  ducantur  KG  I,  N HL 
rabolxm  K ScN,  axiveroin  V & L. 

...  Dico  eiTe  v.t  H L ad  G I,  lic*N  L ad  K I. 

Dtmonftratie. 

J!  •»  ■ 

QVoniam  circulus  BGC  parabolam  incus  con- 
tingir  in  B Sc  C,  Sc  Ffi  linea  per  B du<2a  pa- 
tabolani  in  B contingit.  eadem  B F circulum  quo- 
aaecontingitin  Bi  igitur  vt  H F adFGjficbHP 
eftadPG:  Sc  vt  LFadF  I.Cc  LD  adDl  i fed  vt 
IaFaSFI,  fic  LH  ad  IGpguur  LDcft  adDI, 
vrEH  ad  IG-  quia  vero  LFinDSc  I,  extrema 
tr  media  tatione  proportional!  dtuifa  eft.  Be  FD 
Sbifletfta  in  A.proportionalcs  funt A AI,  A D.  AL‘ 
vnde  L A ad  A 1,  duplicata  Kabet  rationemtAad 
D A,  id  eft ' L D ad  D 1 1 fed  ratio  quoque  L A ad 
AI,  duplicata  eftrationis  fLNadKI  »,lgiturNL 

„ J VT  T ni  %A  #-fl-  T 14  fiA /II  n.md 


«jb'i’trsg 


<U  -DtH- 


eft  ad  KI,  vtLDfldDI,idert  LHa‘dCl.Quod 
erat.demonflrandura.  t • , ; 


•j  .i  f.iiii  ■ 


ilortaW} 

PRO  POSlTIO  CXXXIV. 

lfdem pofitis:  t v- 

Dico  re&as  KI,G D;  item  N L,  HD  elTelnteHe  *qualcs. 

Gee  x ' Dmoo- 


w 
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PARABOLA, 

‘ Demonftratid . 

OScenfum  eftrcftas  AL,  AD.  A I in  continui 
cftcaittlogia.vndcquoquc  proportionates  criit 


fj  IK,B  DXNdcd  cttajn  funr  cotinn^  GD.BD.HDI 

Jl  A igiturG  D>  K 1 Imest,  ScN  I.,DH  funt  inter  fe z- 

f/f'"  X.  qualcs.  nam  rcftangulu  G D H.rcftangulo  KINL 

y /y — " | — -N  eft  auquale,  izoftcnlum  iniiipcneft  CD  ad  D H, 

eandem  habere  rjtiohem  quam  ID  ad  D L,  hoc 

TW/t \ eft  K I ad  NX 

j\'j/  E )\  PROPOSITIO  CXXXV. 

7 m l y®  P T iHcm  pofitis: 

j \1  Dico  quadratum  DL  xquari  xeftan- 

gulo  NHO. 

Demonfttatto. 

■ \ . J 

QVadratnm  HD  eft  xqualc  quadrarisHL,  LD : eft  autem  quadrato  xtjuaie 
quadracum  N I.,  igitur  N L qnadratum  eft  xquale  quadratis  H L,  L D.  fed  et- 
iam  qnadratum  N L xqualc  eftquadrato  H L A rcftangulo  N H O.  dempto  ergo 
communi  quadrato  HL,  erit  NHO  reftanguluin  xqualc  quadrato  D-L.  Quod 
crat  demonftrandutn. 

PROPOSI  TIO  CXXXVI. 

IN  data;  parabolae  axe  pan  ft  uni  affignarc  quo  centro  circulus  deferiba- 
tur maximus  illorum,  qui  parabolam  intus  in  vn'o  tantdm  conringunt 
punfto.  - < i i ■ 1 1 - . 


t^/v  \ D,  quo  centre circulusdrfcnbanir 

/ I \\c  maximus  corum  qui  parabolam  in 

/ j D | \ vno  tantum  punfto  contingunt.  fiat 

/ \ j \ DB  lmea  zqualis  ditridio  latent  re- 

/ \ ./  \ ft i : cenrroquc  D , intcruallo  BD 

/ \_  | / \ drculusdeicribatundico  ilium  faris- 

/ — j.  ■ \ facere  proportion!. quoniamDB  x- 

' • ' qualis  ponitur  dimidio  iatcris  refti, 

circulus radio  DB  deferiptus,  intus,  parabolam  in  B coniingit.quod  vero  contin. 
gentium  circnlotum  maximus  fit , cx  illo  patet  quod  circuli  oranei  qui  centrum  ha- 
bent  ultra  D.  parabolam  i>mrerfecenr;quorum  verd  centrum  inter  D Sc  B,  cadit, 
femidiametrum  Temper  minorem  liabcant  femidiametro  D B,  ac  proinde  ill!  circu- 
li minores  funttcirculus  igitur  radio  DB  deferiptus  , contingentium  circulorum 
maximus  cft.cxhlbuimus  igitur.  Sec.  Quod  crat  faciendum. 

PROPOSITIO  CXXXVII. 

EX  dato  in  aXc  parabolx  punfto  , lineam  ad  peripheriatn  ducere, 
brcuiflimamillarum  quzcxeodcm punfto  duci  pofliint. 

C onjtrulho  O’  tlemonftrtuit. 

"pSto  ABC  parabolx  axis  B D>  St  in  co  punctum  datum  D:  oportet  ex  D puncto 
A-dineam ducere hreuiftimamillarum,  qa^  cxcodem  puncto  ad  parabolx  perirae- 
trum  educi  poltunt.  * 


Digitized  by  Google 


Parabola. 

Primorefta  BD  nonGr  maior  dimi- 
dio  lateris  refti.  dico  BD  lineam  elfc  * f.\ 

quxfitam  : d eicnbacur  cniin  cencto  D.in- 
tctaallo  D B tirculas  i coniingtr  it  pet 
prxcedcnbem  parabolam  Inrerms  in  plirt- 
eto  folo  B : igitur  rcliqux  omnes  line*  ex 
D ad  periphcriam  du&x  malores  flint  Ti- 
nea BD.  . 

Seeundo  BD  maiorflrdimidiohtoris 
tefli:  ccntto  D-circuius  dc(irib»tur»c6- 
tingens  jA  It  C pafpboJam  in  duobus 
pundtjS  A,  C.  ducarerque  rcita  D Ccrit 
ilia  minima  (vt pater/  illarum  qu$  cx'O 
duci  pmeruntad  periphcriam  parabolz: 
et-dato  igimt  pimAo  D,  litieam  duxi- 
mus,  ire.  Quod erat  faciendum. 

pROPOsif  i$acxxxvmi. 

Sit  A 6 C parabplx  axis  A D ma- 
jor latere  rqiStp,- du<UtJ«e  cx  D 
ordinarim  lineaO  BycentroD.intcruallo  D Bcireulus  defcribacurB  HC. 
Dico  ilium  inccriccanr  parabolam  in  quatuor  pun c't  is . 

tbtmohftrat'i6. 

oVibatur  fe  D tcqualii  dimidio  lateris  reel:, 

*^|>ofira^ue  ordinatira  PP.agaturper  Pcon- 

Hngens  F G.  conueniehs  cutn  axe  in  G.Qho- 
, phm  F G eft.contingcns,&  ED  zqualis  di. 
midio lateris *WR«tfhgnlns  *>  DEG reSus erf. ' 
quia  Tero  AD  linea  maior  eft  dimidio  lateris 
refli  ,FD  minima  eft  carum  e qua  ex  D ad 
-leripheriam  duci  poflunrtadcoque  Sc  minor 
‘D  ordinarim  poiitai  circuius  igitur  ccntro 
mteruallo  DB  , dcicriptus  cadet  vltra  F, 
g iccundum  aliquant /ui  partem  extra  para- 
_ _ Rur/iiatettm  DB , minor  A fit  teifta 
4:u  D A maior  St  latere  reiftt>,)cadetcir- 
i C infra  pumftum  A t i fecondum 
ui  pattern  intra  parabolam : Qttare 
punftonuam  A parabolam  interfe- 
piiliter  uffenditur  circuli  BHC,ver- 
, :m  A Cocfurrereparabolzinaiio  pun&oqiiamm  C;circulusigitu 
D > intcruallo  DB  defcriptus.parabolamfecatlnquaruorpunftis.  Quod 
uuniftMadum. . ■ 

PROPOSI.TIO  CXXXIX. 

Sit  A BC  parabolz  axis  A D maior  latent 
rerRoj  pofiraq;  ad  ilium  ordinatim  D G, 
centfo  D intctualld  DC  circuius deferiba- 
tur  CBf  i Occufrctille pirabolz in  quiruor 
punftis  C,B,  F,G,  & ex  B pun&o  interftdlio 
nis  ducatur  B E ordinarim  ad axem’r 

Dico  ED  lineam  zqualcefle  lateri  re&o 

Ggg 


SijkMn. 


bKlltkri 


dia.Mfc 


turcedtro 
erat de- 
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PARABOLA. 

r 

Dcrrronflratio. 


!C1  r 


■ Ex  rw*- 
*«•/<•  14. 
Mw. 


T Vngantur  Blf.  Qudniam  B D ell  xqualis  jj'C , & EB,C  D',  ordlnatim  ponuii* 
•Vturad  axcm.ED  lima  ,xq4alis  laicti  rcifto  cft.Quoderatdcmonftranduro. 


V 


i P R p P O S I Tj  G .C  X L. 


.1*  r4  ti’.t 


. vm>4  i t 

■4*  ?i 


/ i \ \;;V: 

SI  parabolam  ABC  cuius  axis  B D,fct;uerint  quotfunque  fernicircu- 
li  AEC  , F;C  H quorum  finguii  occuerunc  parabola;  in  quatuoc 
punftis.dcnwffzauicmex  E 8c  G , intdrfcftionQm  pandis  rc&zftierint 
El,  G K nqjwrawidjincas  AC,  Ffi  ordifiatini  pofita:  funt  ad 

»«">•  >'  i . i'aiMiw-p"  »j: 

Dico El,G K lineai  efle 

equates.  • 

! 1 1 •/  / . - fiifobrtjlratio.  - 

ifI  t^Vcltdr  enim  ordinqtlrii 
fl  . a -.mr (JN-:  etit  per  prxccdehtem 
■(  jam ,MD  qui®  N L xqualis  h- 
terueSo^xcos  ligwirSt  xqua- 
les  inter  fe.  Quod  crat  demon. 

(Iranduui..  ...ft1 

-iH.  •*  tiv-  . 

’ ... i 1.  '• 

v PROPosii^jf^  cxiit  ;:0. 

ESto  ABC  parabolz  axis  A D maior  dimidio  lajcris  r?6li t oopwoqj 
D inreruatro  D A.circulusdefcribaiur  ABC,  occurrenaaxi  in  ha 
oporterexhiberc  puntfta  in terfcdionum  B 8c  C.  '! 

Conffruflio  dtmonflratio. 

/a  • t r ■ • m‘  * .iii  , H Vi  .‘ti'-it  ; „ 

CVmarur  EF  linea  xqualis  latcri  refto, 
*^8cper  F recta  agatur  FBCordfUatun 
ndaxem:  dico  dreulum  ABCoccurrere 
1 parabolxin  B 8c  G com  F C ordinarim 
polita  lit  ad  axem  > quadratum  illius 
xquarar  AFE  rcctangalo,  quIaFE  la- 
teri  recto  alliimitur  xqualis : led  rectan- 
gulo  AFEincirculo  AB  E>  xquale  quo- 
que  eft  quadratum  F B : igitur  B punctum 
pertinetic  ad  parabolam  ABC. Scad dr- 
*v  ■ cuhitri  AB  E.idem'ircUr6is apccturpUn- 
ctoC.  pteftiumusetgo quod  imperatum fuit.  ...... 

PROP  Q>SH  T IO  CXLII. 

I.  • 

ESto  ABC  parabol*  axis  A D maior  .lucre  recto  : acralj;  per  D ordi- 
natim linea  CDF  , ccntro  D intcru.allo  CD,circulus  defcribatur 
C B E,  occurrct  is  parabolz  in  quatuor  punftis:  oportet  ilia  exhibere. 

V.  • ...  - ' • 

!r.  -Ki  . c<”’Jlru- 


v f 

/ V 

J/  D 

M 

F A 

' / \ 

J 
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EARAfeOLA, 

(onftritihti  thmonfirMii. 

C Viriarur  DC1  xqualis  later,  rcfto  , pofiaeucque 
, ordinarim  GB : dico  B punclum  vnum  die  in- 
terfeaionis.  iungarur  B D.  Quon.am  BG.C  D 
ordinar.m ponafnt.ir ad axem;  JtGD xqualis laic- 
ri  redo  eft,  linea  CD.  Iqualis  eft  JD  r circulus 
igitur  cent  ref  D,  in  tern  alio  DC  deferiptus,  tran- 
fibic  per  B,  eodem  mo  to  oftenditur,  eUndem 
crrmlum  franfirc  per  E : quod  verd  per  C de 
F»  tranfear,  manifcftum  eft  ; exhibuimus  igitur 
punfla  quatuorintcrfc&ionis.  Quod  etatfacicn. 
dum.  i- •-  ••  m ■ 

KoPosmo  cxLnr.' 

■pSto  A BGparabo)*»pc»  A.centtt^ac  A.interuallodUouis  AEfcir- 
jLWuUjMicfrribMut  & G Btoponcl  tvhibcrc  B p jn.t  jiniattrlcdboob 

tonftrutlio  d demonflrMia. 

pOUto aKeyVDfumatur  AH  arqual.s  lateri reAo, pofica- 
n.«  ir  Pcr  ^c°nt,ngeo[e  AG  quccirculo  occurrarmG, 
qoadrato  A G hat  atjuale  reftangulum  H I A;  &r  per  I ordi- 
namn  ducatur  IB : dico  punflum  B,  efle  idquod  qU*ri(ur. 
fangatur  AB.  Qdomam  IB  ordinatim  applicata  eft  ad 
“7*  * A “ ,m“  lateTi  reflo,  qoadrato  A B,  k x- 

quaie  eft  reflangulum  H I A , fed  H I A rcdangulum  qUO- 
que  xqoaie  eft  quadrato  AG  per  conftruflionem  . ig.tur 
AG.A  Bquadrata  aqualiafunr.  igitur  circulus  cefatto  A 
intcruallo  AG  defenptus,  trahfitper  B.  exh.buimus  igi- 
turpunaum  imerfeaionis  B.  Quod  erat  poftulatum. 

PROPOSITIO  CXEal  V. 

ESto  ABC  parabol*  diafneterBD  quamfecet 
vtcunque  recra  quaruis  A E.occurrcns  parabol* 
in  A : oportet  cihibcre  C,  punctum  aliud  inter(ectionis. 

Conftrutlu  d dtmnfirtUti. 


1 >0.  hid  to. 


:&perDi.. 

rens  A E linear  in  C pun&o*  quoniam  igitur 
BF» BE,BD  propor.ionalcs  funr,  A AF.DC 
ordinarim  pofitz , punflum  t C eft  ad  parabo- 
lam  .'eftautemde  Cpunflupi  inrcfla  AE:  igi- 
tur C communis  intcr/cAiocft  A E lines  cum  / 

parabola,  exhibuimus  igitur,  &c.  Quod  erat  faciendum. 


e C0nli.i1: 


PRQ. 
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P A.R'AJ  O L A. 


Sto  ABC  parabola:  diameter  A D : & ordinatim  ad  illam  pofita 
B C,  ducaturautcm  ex  A quxuis  AF.fecans  BC  lineam  in  F:  qux 
lucta occurret  parabolx  in  punetd  quouis  G.  oportet  illud  exhibcrc. 

— tyi  ConfinfitQi?  demonflrtU). 

p^Sernfit;  pofitaqucordinatiip-GD.etigarur 
j/  ”S<y  •■:$} H parallels  diametro  AU,occutrcns  B G 

S'/ y ^ nA  in'H.  fitautem  A Ilacuscctftiim.Quoniam  GH 
yS  / / a xquidiftat  Afr  diametro  ,F EH  reSanguluqy 

xK  yf\  hoc  ell  teftangulum  FEGD,  xqualeeft  qua- 

J V/'  \ iAtto  iCE.  hoc  eft  BE.  fed  Sc  quadrato  B E 

, y S'  \ xqualebeftrcftangulum  I AKire&angulaigitM 

/ / \ EAliFEGt)  XqdSilfafunt.quareTtFBad  Alj 

Ly^,  • (_  _ fie  A I eft  ad  G0<  ■8CGD  qnidem  fiat  xquala 


recta  K.  critigitur  K tinea  data.  Rurfum  cum  G D ordinatim  pofita  (it  ad  diame- 
trum  AD,  vt  AI  ad  CD  , hoceftcadK,  fic  K eft  ad  AD  : igitur  Sc  AD  li- 
nea  pofitionc  data  eft  quate  componendo  fiat  vt  FE  ad  AE>  fic  AI  ad  K,  &vc 
A I ad  K,  fic  K ad  AD,  ducaturque ex  D ordinatim linea  D G,  conftac  faftutn 
efte  quod  petcbacur,  i i- 

PROPOSITIO  CXLVl. 

. ..  . *4  \ , 

HAbeant  ABC, DBF  parabolx  ad  eundem  axem  AG  conftitutae 
apices  diuerfos  A^D,'&  ABC  quidem  fuperior,  habeat  AHlatus 
re&um  maius  latere  ro£to  i D parabolx 1 D E F. 

' ' Dico  fe&iones  illas  in  infinitum 

u A produftas  nulquam  conuenire. 


S'  Demonftratio. 

/ 1 J i 

j/  S^  pOnatur  ordinatim  ad  axem  AG.quat- 

/ / F cunque  linea  CG  > oesurrens  ABC 

/ e / parabolx  in  C,  At  DEF  in  F.  erit  igitur 

/ / FG  quadrature  xqualerc&angulo  IDG, 

/ / ~ & cg  qaadratum  xqualc  re&angulo 

c/ ■£7  •*  HAQ:  fed  ID  GreSangulum  minus  eft 

/ j reSangulo  HAG,  (quia  IDlatusrcSum 

j j minus  ponitur  ipfo  HA  It  DC  minor 

/ / ipfa AG)  igitur  Jtquadratum  FG minus 

j eft  quadrato  C G : Sc  F punftum  cadit  in- 

/ ter  C 4:  G.  Sc  quia  idem  dc  quouis  pun- 

• So  parabolx  DEF  oftendicur,  pater  fe- 

Siones  illas  in  infinitum  produ&as  nofquam  conuenire.  Quod  erat  demodftran- 
dum. 


PRO- 
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Clt  A G latu»re<him  parabola:  A B C , Jot)  H la-  ® —5— ™ 

“^tus  redum  parabolf  D C B , •Kncar  A D^adijcutur  j 

qufdam  Db'.vr  AF  tic  adED,  ficurH  D eft  ad  A Gi  . / 

& ex  F ordinatim  ponatur  FC  occurrens  parabola:  V,/ 

JDOHIi>'  Q.-xBtotAodieEfcj'puoifejm  interibfhbois.;  f.  _ . .AT  ’ 

Qtobnifno  eft  vnHBud  A&ydJtAF  ad  FDyerft  w;1.  a:  . ■•/■  h 

KiJiF.pcjftab^lA.rirrfiiate  eexfHrfgahim  lGft'F<fed  • ’ :o,8  '> /p.aurtaTj  B 
idDF  aeiiajlg*l<»'eqqalec/t*quadratam  FCf  gitur  > }Qf.  ar.iV.t  i 
* GAP  idSanguJi  jcqoalr  qudtjiii  eft  qnadrarum  :Mi-t  jf  . \ !._■«■ 

JS0  Fndepiituftu/nGeftiulpaeabolas  ABC,l>Ct..'  A' 

exbrbmmus  crgopunitum  concurii!-,.  :'  mL'.  •■ »— » , > p 

£lp<l £ . ..  1*31  . \ Jj)  • • 

•«rfk  O P ©StT  I 0 1‘  C-K  L V I If.-  I • v 

O !»•  } M»vwu*y»  HO  » i.yl'jt-  > j . 1 <,  ■'  . 

'T_TAbcirft‘pi'raUol«  jtfe  C,  D !5  F comm'unem  aXeoi  A D.&  vertices 

Opfip^Mo-  . •• 

p lOpoM&at.qutcnlcarUmiiiterfetBonum  pundi  exliiberc. 

co  iinbi  tH  >*  .;i»  >«  • :.s  • . - 'LI- 

nnnoin3in>3dan(^iwfito(^io(»wjffrdrt9.  - :■  ..> 

•nunna.lTy*  O ia.(ii/iiu  . - :i:  v 

-Ch,AB  C parabola  lams  reflxKti  AH,&  DBpa-  ■■  .1.:  .-.d 

■ rabola:  latusredum  E E>  • fecernrijuc  A D in  P,  . O''' 

rt  H AF  rcdaegulox^ualc  (itft£fanguium  FDEt  ^ 

& per  F ordinatim  ponatur  F B,  occurrens  para-  ~ — ~ ^ 

bol±  ABC  in  B.  died B pun&Um ciTeinterfeSio-  / \ 

nis.  cum  cnim  FB  id  ABC  parabola  ordinatim  / \ 

dudla  fit  ad  axem  A D>F AH  roftangulumtequa-  / \ 

It^lquadt-aco  E B.  FcdFAtfte&angulumqqua-  / \ 

lc  potutur  rcclxogulo  F DE; auadratum  igitpr  F B c L- N.  ' 

xquaTe  quoque  eft  reiftangulo  FDE,  quarc  FB  J E 

ordinatim  applicatacftad  FD  axem , in  parabola DB  : adco^ue  punflum  B vtii- 
que  parabol?  eft  commune,  exlilbuimus  igitur , &c.  Quod  erac  Faciendum. 

' • 3'  ■- : PROPOSITI  O € X L 1 X. 

dux  paiabolx  ABC  , B DC  inxquales  j habentes  comitiuncnl 
O fcelarn  A E,  qux  quidemaxit  fit  patabolx  ABC,  diameter  verb 
parabola:  B DC:  kcentque  le  in  B Sc  C pundlis  , dportet  ilU  exhibere. 
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4H  • PARABOLA. 

PROP  OS  IT  IO  CXXII. 

PArabolam  ABC  cuius  axis  AD contingatin  C. 

Itncaquxmr  C E,  conucnicns  cum  axein  E.  di- 
uifa^ue  bifariam  C E in  F,  ducatur  FD  norftialis  ad 
E Ccondngcntcm  occurrcns  axi  in  D. 

Dico  A D lineam , quarta  effe  partem  lateris  redd. 

Demonfi  ratio. 

TVnganturpunfla  CD.  Quoniam  FD  norraalis  eftadran- 
■*gcntcm  E C.  anguliEF D,  C FDxquales fuutjfunt  autcra 
&’  rcdl^  EF,FC  ex  hypothefi  xquales , & FD  communis, 
triangula  igitur  E DF , C D F , be  E D,  C D larcra  xqualia 
funtiquare&anguli  CED.ECD  xquantur;  SC'AD  . linea 
eft  xqualis  quart;  parti  lateris  redti.  Quod  erac  demonftran- 
dupi. 

PROPOSITIO  CXXIII.  • 

PArabolam  ABC  cuius  axis  AD,  contingat  in  B rc&a  quatuis  B E 
conucnicns  cum  axe  in  E,  demiffaq;  ex  B linea  B F parallela  axi , fiat 
angulo  FBG,  xqualis  angulus  EBH. 

Je  Dico  AH  lineam  xqualem'cfle' quart*  part! 
lateris  redti : 8e  (I  A H merit  quarta  pars  lateris 
recti,  & B F,  parallela  axi , dico  angulos  E B H, 
F B G cfTe  xqualcs. 

Dcmonjlratio. 

QVoniam  FBxquidiftat  ED,  angulus  AEB  xqua- 
lis,eft  angulo  FB  G Hoc  eft  angulo  H B E : rnde  A H 
linea  b xqualis  eft  quarts  parti  lateris  recti.  Quod  erat 
primum.  r y 

Rurfum  cum  AM  lineage  quarta  pars  lateris  rctSti.in- 
gulus  HBE  xqualiseft  anguloc  AEB,  hoc  eft  FBG, 
cum  FB.ED  xquidiftent.  voceturautempun&um  H 
focus  parabolx. 

t i - i; 

PROPOSITIO  CXXIV. 

Atx  parabolx  focum  exhibere. 

. Qmflrucho  & demonUratio. 

C It  datx parabolx  ABC, axis  B D, cui quotuis^nnantur  xquidiftantes , A E,C ft 
*^agatur  autem  per  C contingcns  GH  i duflaqueex  C redta  CD  , fiat  angulo 
F C G , xqualis  angulus  H C D : conftat  per  prxccdcmcm  propoGtionem  punftum 
D,  cfle  focum  parabolx, adeoque  BD  quartam  elfe  partem  lateris  recti. ic  quonianx 
CF  linea  eft  quxeunque  parallela  axi,  li  in  rcliquis  quoque  angulo  incidcntix  re- 
qualis  hat  angulus  renexionis,  radij  reflexiomnes  conuenientiu  D pundto  quod 
quartam  lateris  redti  partem  defignat.  data:  igitur  parabolx  focum  exhibuimus. 
Perm  focum  indigiumue  panel  um  D , quod  in  i/le  fit!  ccmbm/Ue,  & rudtj  rcjtcxi  frncisi 

in 
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PARABOLA. 


•Mi 


to  iUo  coeuntes  > inUnfifimum  producint  eslorem.  quia  veto  punShfm  D ( quod  qiurtam  la- 
ter* rc8i  far  urn  deter  min  at  a vertict  initio fimpto  ) latitudinem  nullam  admittst  \ fit  vl  . 
firmoparabolica , omnium  fit  of  tiff tm  radijs foils  recipicndis  drreflcilendis ; multo^vehc- 
mentirres,  quant  rehqut  figura , caufet  ejfettw.  • 

JS ]uoA  autem  in  propofieione  radios  C F,  A E entiles  psrjllelos  axi  gffumamiis,  id  eademde 
caufkfbcimut  qua  idem  X)pticisGnomonici\dr  Stated  m pa  Jertbns  dcotfum  tendentibus^Jfu- 
mere  coguntur , haflenus  vt fundament  nm  or  print  fpium  ab  emntbpt  (fi  Neotharjcof  pan- 

cos  excipioi)  hsbttum  eff,  non  quod  a parte  rei fiolaresradq  parallels fint , fedquodob  immen- 
fum  nos  inter  & fo let* i fiatium^adq  to  ffecaUm  inetdantac  fi i/firt parallels  e(fent , fie  vt  nul- 
la ad  inutcem  inflexio  percept  tb  ills  fit  '<&  ft)  piano  fpeculi  duos  lift  eat  uerfus fioleni  eduflaS) 
quantumuis  minimi  atrgtdo  adirtutnm  intlines,reuuenient ilia nsulto  ante , ifuipn  ad  filar 
difcMm  peruenire  poffint : dr  fi  victim  ex  folia,  tefitra  tmgulo  pbyficv  * quantumuis  minima , 
duos  a due  as  radios , non  cadent  ills  mfuperfickmffeads , fed  tnrmenjo  vtrimque  inter  undo  a 
Jfeculo  dec t dent,  ratio  vtriufijue  efi>  immenfa fills  a terra  difianlia : radqigitktfiiarts'tn  (fe- 
culum  incidents  vt'U.epk  parallels  aj'umuntur . quopefito  demonfirari  facile poffet,focum  in 
circuit)  dr  omni  feflione  coni  ( prater quam  in.parabou)Utitudinem  admittere j adeoq. figurant 
parabolic  am  ad  comburendum  omnium  effe  praftantiffimam  ifed  de  bis  also  tempore  & locoy  fi 
befss  vitam  dederit*  1 - , • f*-. 

p r 6 p os  itio,  axxv. ' 

; ;•  o!  i o>«  ; ■’  « i "j 

^Arlbokm  ABC  cuius  axis. A D conting.it  in  i 

reiftaquirtiiijB  Econuenicris  cum  axe  in  E:  '/ 

duftiijue  ex  Blirtea  B D Hdrmili  ad  conjirigen-  j 
tcint<jQ^  axi  occurrat  in  Di  IjApi  linea  fuerit  ina* 
ior  dimidio  lateris  redi.  ' J '■ — J — 

Dico  redatn  B D minorem  cfle  A D. 

'DetntmftrAtio;  ;T!2°<:  o >!  <1 

/TYVcaturex  Apcr  B,  linea  A-B?;  Scex-Or^Oa  0 <r!odiK' 

A— ,normalisad  AF.  quonia  m angulus  E B D rednj  po-  •_>  -j  f 


nicur,  angulus  ABD  recto nrinof  eft,  adcog 
•Mgulusobtufiis;  qnatcBGcatlet  inter  A -eitt 
goB  G zqualisGH.iUnganrtiiqucrHD:  cum  AH'IiBcj  m ol 
bitarjam  in  I,  ponaiur  .Dii.  ciltn  igitur  Hl&jnaJi 
GD  lines:  zqualcs  fmt  rc&is  £SG>  GD)  & apguli  illii 
contend  refli;  linea  D H zqualis  eft'  BD , & angulus' 4 


CJH0rc<^°  minor.Rurlum  cum  A I , ID  line*  arquen- 


tur 


-gr- 
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*W  P\AIK>AiB  O.U  A, 

turlineis  HI.ID.trianguIa  AlD,H  IDzqualiafunc.quare  AD.fubtendensangu- 
lum  obcuium  A I D,  maior  eft  rcifta  HD  hoc  eft  B D.  Quod  erat  demouftrandutn. 

PROPO  SIT  I OX  XXVI. 

ESto  A BG  parabol.r  axis  AD  : fi>tnpti$:AE  qua:  non  fit  maior 
dimidio latcris tedi>  Centro  E inttruallo  AE  drculus  deferibatur 
A HE.  . I j • v, 

Dico  circuium  AHF  contingent  intuS  parabolam  in  A. 

• A j ! j Mth. 

G \\  fclat  AD  lirtea zqualis  laterf  redo, 

/ I . \ . A tc  ordinatim  ducaturquzuisGB 

/ I U j \ 'pccurrens  circulo  in  Hi  Quoniam 
/ \ J \ AE  fupponitur  non  maior  dimidio 

/ \ latcris  re&i,  cadet  F pundum  fupra, 

/ . F \ vel  to  tpfum  D,  adeoque  A GFw- 

/ \ ftanguluin  minus  eft  te&angujp 

' P \ GAI>i  igitur  Sc  HG  quadraruw, 

• minus  eft  quadrat*  BG-  putuftutn 

igitur  H cadet  intta  parabolam,  eodem  mada  demonftranturreliqtia  omnia  circu- 
li  punfla  , prztet  A cadere  mcra  parabolam  s circuius  igitur  AHF  • parabolam 
ABC  inffctius  in  A Contingit.  Quod  erat  demonfttandura. 

«v"::  PROPOSITIO  CXX.Vlt 

ESco  A -BC  parabola:  axis  A D maior  dimidio  latcris  tedil  ccntroque 
D,in¥crual(o  A D circ'uh»dcfcriba«ur  A FG» 

Oi^citcplum  illutji  imetfttirtparabohtft* 

:'n;:  ' bemonfimio.. 

A • ' tlar  A Elineazqualis  dimidio  latcris 

* refti  fir  per  E recta  ponatur  Ordtna- 
%Z/r  ! ' A\  ' ! "j  tim  EB : ducatur^ue  ex  D per  B,  linen 

[/S\.  B \\  DBF  occurres circulo  in F&parabo- 

H N.  V\  j<  l^inB.QuOniam  AD  maior  eft  dimidio 

V 'D  \|jnt  lateeis recti, arecta  DB  minor dl AD 

A /v  bocfftD  Pi  punctual  igitur  F cadet  ex- 

, 7 \ / \ tra  parabolam.  quare  circuius  AFG 

! / _/  V L'  ' parabolam  (ccar.  Quod  erat  demon- 

/ ^ \ ftrandum,  r res  j I ei- 


PROPOSITI  O CXXV  HI. 

ElSto  ABC  parabola*  axis  B D maior  dimidio  latcris  redi,  ccntro^;  D 
iinteruallo  DB  circuits  deCcribatur  A'EB  occurrensparaboliin  A; 
dudaque cx  A ordinatim  linca  AFj  ducantur  quotuis E G parallel*  AF, 
occp/rcntcs  circulo  in  E&G,  parabola:  iftH&  I,  ax i in  K. 

Dic^tTIG  redangulum  eflead  rcddngulum  EHG,  vt  FKB  rc- 
dangulum,  eft  ad  redangulum  FKB. 

Dtmcn- 


I Gintcr  ie  xcjU.iJei<iiat.Ko  rl»m  vc  A LB  yjfif-- jg— 7s\r  , 

*cajngulum4jlxr«aangtllutn  AI-B,  He  \l 

WL  G reftanguhnn  ad  re&ungulu  Ji  LG>  7 — ^ \ ( 

HCrrf'Hl-I  tea*n{jalumadi1.ieiftingu-  Vt  * p£  \ ■ 

taajfLl-MXJiO  reftanguhuii  Jcqua*  / V 

fc  cft  tcaangulis  Hkl,E  p G,  igitur  & ' , . . A 

rediaaeuluuaeft  aitee&anguluin "EH G>  vt  A L B reftangnliimadrcdt  n- 
gillum  A L B; »d eft  F K.B teaibgulum,  ad rcctangulum  F KB. Quod crat demon- 

* .iM-;.-.  PROP  OSITI  O CXXIX. 

ESto  A I$jfci>axaboljf  ^jcis-  4 D maior  dimidio  lateris  rcAL t centro^ue 
D interuallo  A D.drculusdcfcribatur  ABE:  occurrat is  parabol* 
in  B Scaxiin  E.  ducaturque  cx  B,  linea‘B  F ordirtaeim  ad  axem. 

Dico  lincatp  F E acqualem  cflfc  lateri  rcifto.  , ,f.  ;;  XU.\ 

Dcmonftratio.  , ■ , . . ■* 

g~\ Voniam  BT ordinatim  dud:a  eft  ad  axem,qaadratum  F B A ....  , 

V&cquale  ell  rcctangulo  fuper  F A St  latere  recto  : fed  Sc 
FB  qualratumquoquc  xqualeeft  rectangiilo  A F E : rcctan-  L p ^ 

gulumigitur  AFE  xquale  eft  ci  quodfit  luper  AF&  latere 
retro.  qSare  FK  liijca  lateri  recto  oft  atqoaiis.  Quod  era*  ^7^)  ^ ^ j 

demotl/iraridutu.  . -•  ‘ I ,i 


PArabolam  ABC  cuius  axis  AE  conun^ 
neaB  DjOCcurrehsaxi  in  D,ponatur  ante 
Bca  BH  normalis  ad  contin-  , - . ,■ 

gentem,occurrcnsaxiinH:ccn*  m 

tro^jue  & interuallo  H Bcireu-  ' T --  * 
cuius  delcribatuf  B QCi  pbna-  , ' 

tur%  ad  axem  norm  ales  quot-  , , y ? v 
cunque  I K,  occurrences,  para-  i •>.  -v  ■ 
bolatinGL,  concingenn  BD  ri  ‘;‘  T 

inFF:  6c  circulo  intra  parabo- 
lam  intercepto  in  I & K. 

Dico  GKI  reiftangulum  ef-  : ■ r j 
fc  ad  reiftangulum  GKI,  vc  J 

quadratum  F B ad  quadratum  /] 

FB- 

Demonjiratto.  'jt*~ 

POnatur  BC  xquidiftans  FI,oC- 
currcns  parabol^  in  C;  iunctaque 
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P A R A B O t A. 

DC  occurnt  FLreftisih  M-Qjjfl* 
niam  B C ordihatim  ponitur  ad 

axem  D K > rcfta  ft  C in  E billed* 
eft,  & BE,  EC  litiex  Zqualeslunt, 

. r vndc  DC*  parabolam  in  C contin- 

\ git.  quia  verb  B punftutn  in  peti- 

\ metro  circuit  eft , punetum  quoque 

Ok  C.  b in  circuli  eft  pcriinctro  , St  quit 

\\  DBH  angulut  rectus  eft,  augului 

quoque  DCHreduseftc  ScDCli- 
' nca  circulum  contingit.  igitur  vrFB 

\ quadratum  ad  quadratum  FB , St 

— ~\c  I'  K M redangulum  ad  rcttahgulum 

\ FKM:  fed  cu  FBjCMlinex  para- 

j \ bolam quoque contingant  t vt  FB 
. quadratum  ad  quadratum  <1  FB  fie 

— 7 LM*  QFLredagulameft  ad  re&angu* 

/ \ lum  GFL.rcfiduum  igitur  rcctait- 

sS  ( It,  gulum  G K I ad  G K 1 rcctangulum, 
eft  it  quadratum  FB  ad  quadratum 
FB.  Quoderatdemonftrandum, 

PROPOSITIO  CXXXI. 

EAdem  manente  figurafi  AH  linea  maior  fic  dimidiolaterisrc&i. 

Dico  circulum  BQC  parabolam  intus  in  duobus  punftis  con- 
tingere. 

Demonjhratio.  , 

pOnatur  per  Qdinea  OPR  xduiiiiftafls  BC  > Sc  altera  quz.uis  S TVXY  ei- 
1 demparallela.quia  AH  maior  eft  diraidio  latent  recti  , «AH  linea  maior  eft 
B Hi  & circulusBQC  cadit  infra  A.deindevt  OB  quadratum  ad  quadratum  S B» 
f t?  t»;«.  fjc  f p o R rcctangulum  ad  rcctanguluni  T SX  :fed  eft  quoq;  »r  quadratum  O B 
ad  quadratum  SB,  ficqUadratum  OQ^adrtctangulutn  VSX,  igiiut  FOR  te- 
ctangulum adrectangulum  TSY,  vt quadratum  OQ,ad  rcctangulum  V SX.Sc 
Permutandoconuertendovt  quadratum  O Q,ad  rcctangulum  POR>  Gc  VSX 
B<'“  rcctangulum  ad  rcctangulum  TSY:  fed  OQ_f  qtiadfatum  maius  eftrectangul® 
t POR,  igitur  Sc  V S X rcctangulum  maiut  eft  rectanguto  TSY.  tlterius,  reetan- 
gulum  TSY  vna  cum  h quadrato  TZ  zquale  eft  quadrato  S Z,  eft  autem  & qua* 
drato  S Z zquale  rcctangulum  V S Z vna  cum  quadrato  V Z , quadratum 
igitur  V Z vna  cum  rectangulo  VSX  zquale  eft  quadrato  T Z , vna  cum  reccan- 
gulo  TSY:  oftenfum  autem  eft  V SX  rectangulutn  maius  cfl'c  rectangulo  TSY, 
quadratum  igirur  V Z minus  eft  quadrato  T Z : quia  puHerum  V cadit  intra  pa- 
rabolam : fimilicer  oftendencur  reliqua  omnia  puncca perimetri  circularis  BQC 
cadere  intra  parabolam,  przterB,  & C : circulus  igitur  BQ_C  parabolam  incus  in 
duobus  contingit  punctis.  t 

PROPOSITIO  CXXXII. 

, ! 

ADato  in  axe  punclo  circulum  delcribcrc  qui  parabolam  intus  in 
duobus  punitis  contingat. 


bEx  th- 
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{jmfbuSho  & demmslrtuo. 


Ctc  A.BC  parabola:  axis  BD»  8c  in  eppun- 
'p&um  datum  D , oporfee  ccntro  Q-circa-  ^ 

lum  dclcribcre,qui  parabolam  inccriuscon-  ' 

ungacinduobus  punflis : oportec  autem  B D / 

Itncaip  maiorcm  cfl’e  dimidiolateris  rcfli.fiat  / 

DF  xquaiis  dimidiolateris  reflit  8c  per  Fre^  j 

fla  agatur  FA  C,  ordinatim  ad  axem  : mm  j 

gamurquepunfla  D, A:  rum  ccntro D inter-  j 31 

uallo  DA  circulus  deiqri baiur.  dico  ilium  j / 

conringc'rc  intcrius  parabolam  in  duobus  j/  \ 

punflis.  agatUr  cnim  per  A contingcns  A E If s — 

conucnicns  cum  axe  jn,JE.  Quoniam  line*  -l/'  \ 

A E parabolam  con  tingicin  A,  8c  Fparqua-  A ff  F 

lis eft  dimidiolateris  rcfli , angulus  , E A D yp--  \ 

reflu s eft ; eft  atitem  ex.  bypotheli  B D roaior  //  f\ 

dimidio  latcris  reflij  ergo  per  prxeedentem  / \ D I \ 

circulus  ccntro  D.mteruaiid  DA  deteri^tus  It  \ "J  V ) 

parabolam  comlngeti menus  in  duobuspun-  / V J \ 

disradato  igirur  in  axepunflo  p circulum  / nv  s'  \ 

defctiplimus,  ice.  Quod  crat  faciendum.  / \ 

■ ' 

PROPOSinO-.C^X^UL, 

X>Arabplam  ABC-ifuipsaxis  AOcontingat  intern*  in  tioobus puti 
X &*■ B & C circulus  H B G.a£tac[j.per  B contiftgcnte  parabolam  In 
qu'xaxioccurrarin  F,  ducaturcxF,  linea  FH  , fecans  circulum  in  G8t 

H,  dein  per  £ Sc  H , nojmalcs  ducantur  KG  I,  NHL 
rabolacin  K 8c  N,  axi  veroin  F 8c  L. 

I.  Dico  eflc-v.r  H L ad  G I,  fie*  N L ad  K I. 

1 '■  b - 

-•  Dtmonfiratio. 

jc-.  . ■ ;•  

QVoniam circulus  BGC  parabolam  incus  coR- 
tingit  in  B 8c  C,  Sc  F B linea  per  B dufla  pa- 
ra'bolam  in  B comingit , cadem  B F circulum  quo- 
que contingi tin  B;  igirur  vt  H F ad  FG>  ficbHP 
rffadPG:  8c  rrLFadFI, fie  LDadDIi  fed  »c 
DTadFI,  fie  LH  ad  IG|igitur  LDeft  adDI, 
vrXH  ad  1 G'  quia  verb  JLF  in  D 8c  I,  extrema 
&r  media  ratione  proportional!  diuifa  eft,  6c  FD 
SbifleAa  in  A.proporrionalcs  funt J AI,A  D,  A L: 
vnde  L A ad  A I,  duplicara  habet  rarionemLAad 
DA,  id  eft ' L D ad  D I : fedratio  quoque  L A ad 
A I,  duplicata  eftrationis  f LNad  KI , igirur  NI- 
eftad  KI,  vrLD  adDI,  id  eft  LHadGl.Quod 
era t.dcmonftrandum.  I i 


b jo.Di 
tirmlo. 


it  .’.I'rDTO 

X 


PROPOSlTIO  CXXXIV. 

lfdem pofitist  . , t :t.’ 

Dico  rc£las  KI.GD-,  item  N L,  HD  elTelnterfc  xquales. 

GSS  1 
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PAR  A BO:  LA, 

‘ Dernonjiratio . 

/~\Scenfam  eft  reckas  A L,  AD,  A I in  conrinUi 
'“''cfleanalogia.vndcqtioqucproportiOnalescruc 


I K,B  D.LN.ded  ciia.ni  funt  cdtinuf  G D.BD.HDt 
igiturGDjKI  lihedti&N  I.,DH  liinc  inter  tcr- 
qualeSj  nam  rcftangnlu  G D H.reclangitlo  K I N L 
eft  suqualc,  icoftcnlum  inliipcrieft  CD  adDH, 
eandem  habere  rjtionemquam  ID  ad  DL,  hoc 
eft  K I ad  N 1- 


PROPOSITIO  C X X X V. 

Illdcmpoficis: 

Dico  quadratum  O L ttquari  rc£tan- 
gulo  NHO. 

Dimonftfatto. 

■ J J 


|Vadrarum  HD  eft  zquale  quadrarisHL,  LD:  eft  autem  quadrato  atquaie 
.quadratum  NI„  igitur  NL  quadratum  eft  atquaie  quadrans  HL,LD.  fed  et- 
quadratum  N L xquale  eft  quadrato  H L St  re&angulo  NHO,  dempto  ergo 
lmuni  quadrato  HL,  erit  NHO  redtangulum  zquaic  quadrato  D-L.  Quod 


PROPOSITIO  CXXXVI. 

IN. data:  parabolae  axe  panftum  aflignare  quo  cemro  circulus  deferiba- 
I.xur  maximus  illorum,  qui  parabolatn  incus in  vn'o  tamdm  conringunt 
iqnclo.  ■ ,, 

J • ■ 1 1 1 Con/hiiSlto  &•  dmonfiratio. 

‘A  p Sto  ABC  parabolic  axis B D.o- 

■‘“'porter in illo  punflum  aflignare 

\\  D,  quo  centro circulus  defenbarur 

/ f \ Np  maximus  corum  qui  parabolatn  in 

/ | D j \ vno  tantum  puncto  contingunt.  Bit 

/ \ / \ DB  lineazqualisditridio  latent  re-* 

/ \ y V fli  : centroquc  D , intcruallo  BD 

/ \.  / \ circulus  deferibatundico  ilium  faris- 

/ \ facereproporrioni.quoniamDBx- 

• J y.  qualis  ponitur  dimidiolatcrurcOi, 

;irculbs radio  DB  deferiptus, intus, parabolatn  in  B contmgir.quod  vero  contin- 
jentium  circalotum  maximus  fit , cx  illo  patecquod  circuli  omnes  qui  centrum  ha- 
icntvltra  D,parabolaml>interfeccnt;quorum  verb  centrum  inter  D Sc  B,  cadit 
emidiametrum  Temper minorcmhabcanticmidiametro  DB,  aeproinde  illicircu- 
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Parabola.  « 

Primorcfta  BD  non  fit  maior  diml- 
dio  lateris  re&i.  dico  BD  lines  m ede  *.  '.\ 

quxfitam  : defcribatuc  enim  centro  D.in-  f 

ternallo  D ft  circulus ; comingft  it  pet  ' l'  -Vst 

prxcedcntem  par  abolam  Inrerius  in  plirt-  / ( ® )\ 

AofotoB:  igiturrcJiquxoronesliocjXcx.  . ./■  . \. / \ 

D ad  penphenam  .luftx  maiorcs  (urtt  fi-  ' y * \ 

nea  BD.  . ' ' 

Seeundo  BD  maiotfit  JimiiliohrenS  • 'v 

refit:  centre  D circulus  delcribatur • co-  -i  ff;  ' • ' 

tingens  ABC  par^bolam  in  duobus:  ' ) S'  'N. 

pnn<ai3  A,  C.  duc^tHrcjue  refia  D Cerit  ■.  /__  • > j i 

ilia  minima  (vt  fitetj  illarum  qu$  ex  D ‘ /S' 

duci  poteruntad peripheriam  parabolx: 
et  daio  Igirnt  ptiuAo  D,  liticam  duxi-  I 

nius.&c.  Quod  crat  faciendum.  jl  • ^ 

pROP0siTt.pj(cxxxvin.  </\ 

Sit  A B C paubpls  axis  A D ma-  J ^ V 

ior  latere  reff o>  du<tdqac  ex  D 

ordinatim  lineaO  BycentroO.interiiallo  D B circulus  deferibatur  B HC. 
Dico  ilium  in terftcare  pirabolam  in  quatuor  punftis. 

rbemohflrat‘i6. 

CVmatur  feDivqualisdimidio  lateris  refli,  ,q 

‘Jpofira^ue  ordinatim  fiftagaturpprFcon-  r.  r ■ / 

tingens  F G,  conueniehs  Culh  axe  in  O.QJioi  • ' ■ ' ‘ . J 

ni.im  FG  eft  contingent, & ED  xqualis  ,ij-  ./  . — 

midio  lateris  refit, angulus b DFGre&uselt. 

quia  verd  AD  linea  maior  eft  dimidio  lateris 

refit  ,FD  minima  cfl  earum  « qux  ex  D ad  /f  . . Vy.> 

peripheriam  duci  pofiunr:  adcoque &minor  ^ E \\ 

BD  ordinatim  pofitai  circulus  igicur  centro  BY- - D 1- 

D interuallo  D B , deferiptus  cadet  vltra  F,  A AT 

jtfecundumaliquamfui  partem  extra  para-  / y / \ 

fcolanj.  Rurfum  cum  DB,  minor  d lit  refi3  / \,  / \ 

Aj^CuD  A maiot  fit  latere  rei£lp,)cadet  cir.  / ^ \ 


XijX  »•!*,. 


bntiUn. 


cabfr.Sitr.i  liter  oftenditur  cireutu  BHC,  ver- 

lus  partem  A C octurrere  parabolx  in  alio  pun&oqiiam  in  C;circulus  igitdr  centro 
P^Ktuallo  DB  defenptus , par abolam  fecat in quatuorpunfiis.  Quod  erat  de>- 

PROPOSI.TIO  CXXXIX. 

Sit  A BC  parabola;  axis  A D maior  latere  /y\  * 

redtoj  pofitaq-,  ad  ilium  ordinatim  DG,  J Y/y  K \\ 

centto  D incctuallo  DC  circulus deferiba-  y \ \\ 

turCBFj  Occutretillepdrabolaeih  quituor  C/T"  ® A* 
putlftis  C,B,F,G,  & ex  B J>un&o  itutrlftdHd-  / V J\ 

nis  dueatur  B E ordinatim  ad  axem’:  / 'V  J'  \ 

Dico  ED  lineam  zqualecfic  Uteri  re&oA  ^ \ 

C g g ) box** 


. ■4** 


a Demonttratio.'-  ■ i 0 7 o i;.  .<•  --  'vt.j,  ' •:  fc 

TVngantur  BD.  Quoniam  B D eft  zquaiis  DC  , U EB,C  D, ordlnacim  ponon* 
-*-turadaxctn,ED  lioea,xq4alis  lateti  redo  .ei.Qupd  craedemonftraaduro. 

/ M P R P P O S I T,I  0 .C  X L.  , , 

SI  parabolam  ABC  cuius  axis  B DjGwcrintquoccunqucfetnicircu- 
li  AEC  , F£H  quorum  finguli  occuerunc  parabola  in  quatuor 
pundtis > dcmiifSa'mcm ex  E Sc  G , inttfrfedbionam  pandhs  redfee  filtrint 
E I , G K ncymalcs  adjineas  A C , Ffi  quz  ordinatim  pofitZ  funt  ad 

axem.  A * *"  ■ ’ ‘ * „ 

/'■'X.  TB.  \ 4.,  , ,.,DicoEI,GKlincas  effe 

( asquales,  !- ■ 

/ \Jy  iiWA.  Dirhb/ijtratio.  ''  '*  • 

^ ''v\  !tn  T'Y'lcJtlir  enim  ordimplcfiEM, 

!/  'i.  ti  r.a  ■- Atr etitper  prxeedetirem 

ii;-  1 N >n<  ksmMDqtiicnNLaaquirftsla*. 

ft  , VV  terLredoj^xeof  tigtwr  & aequa- 

//  \\  les  inter  fc.  QuoJerac  demon- 

J t 

/ K:  F T ..  , 

PROPosi-rrp  c x l f , 

ESto  ABC parabolz  axis  ADmaiordimidio lajcrisrs&i ; ccotro  tji 
D intcrualfo  D A,  circulus  deienbatur  ABC,  occurrcntaxtin  hs 
oporteVexhiberc  pundla  interiedtionum  B Sc  C. 

• ■ i-'  - M 

C i ■ ConfhuUto  £if  dtmonflratio. 

f\  >■  ■ ’*  r ■■■■.>  ■ ■ ~.rti  ,a«i  .>e-»»*si  «» 

■ \ __A__  CVmarur  EF  linea  zquaiis  Uteri  retto^, 

^Scper  F recta agatur  FBCordiaatlm 


/ / \\  «d  axem  .•  dico  circulum  ABC  occurrerc 

f / \ \ 11  parabolxinB  Sc  Ci  cum  F C ordinatim' 

la.'  .... g \\  police  fit  ad  axem  i quadratum  illius 

f.y  P - XL.  zquatttr  AFE  rcctangqio,  quiaF.E  la- 

f\  F "A  teri  recto  ailumitur  xqualis : fed  recran- 

* "/  V / \ guio  AFEincirculo  ABEi*qualequo- 

/ > \.  / ■ \ qtieeftquadrarumFB:igiturBpunctum 

/ ^ ’ .\  pertineticad parabolam  ABC, Scadcir- 

V.<  1 cuiiitri  AB  E,idemdjfcurlus  apretur  plin- 
ctoC-  przfiiumusctgo  quod  imperatum  fuit.  . . ^ .... 

PROP  O SH  TIO  CXLII. 

• . , : t.  i . . • 

ESto  A BC  parabolz  axis  APfmaior  Jarere  recto : actalj;  per  D ordi- 
natim linca  CDF  , centre  D interuaUo  CD, circulus  deferibatur 
C B E,  occurret  is  parabolz  in  quatuor  pundtis:  oportet  ilia  exhibere. 


HRASOLAi 

tynjtruEtio  (y  demonjlratii. 

C Vniatur  D G xqualislatcrireflo  , ponahirque 
ordinatim  G B : dico  B punftum  vnum  elTe  in- 
tcrfieOionis.  iungaturBD.  QuoniamBG.CD 
ordinatim  pontruturadaxenr,  Sc  G Dtequilisl.ue- 
ri  redo  eft,  linca  C D . *qua(is  eft  BD  : circulus 
igituc  centra  D,  intern  alia  DCdcfcriptus,  tran- 
tjk|C  Per  B.  codem  modo  oftenditur,  etindem 
c/rcuium  tranfirc  per  E : quod  verd  per  C tc 
F,  tranfeat,  manifcftumeft ; exhibuimus  igitur 
pun&aquatuorintcrfeilionfs.  Quod  etatfacicn. 


Z'' 

S ' 

Q 

f D 

i to.  Mia. 


“'T  ' 

i i - 


PROfOSITlO  CXLIIf. 


Ej'Sro  A BCp»rabo)**pc*  A.cemroijuc  A,  interuallo  quouis  A fe  fcjfa 
Cut^aMbofaCnbatUt  EGB: °P°rttt t*hlbcrc 8 pundtlm imerfetfionh 

; ttmfirullio  demon jlr  <it  to. 

pofiroaate  A D fumacur  AH  xqualis lateri  refto, pofita- 
que per  Aconringenre  AG  quzcirculooccurratinQi 
quadrato  AG  fiat  arqualereftarigulum  Hi  A;  Sc  perlordi- 
nanm  ducator  I B t dico  punflum  B,  efle  idquod  quatritur. 
iungatar  AB.  Qdoniam  IB  ordinatim  applicata  eft  ad 
axetn, ti  AH  lmca  atquaJu  lateti  refto, quadrato  AB.kse- 
quaie  ell  rcflangulum  H I A , fed  H 1 A reSanguIum  quo- 
eue  xqoale  eft  quadrato  AG  per  conftruaionem  ; igitur 
AG.  AB  quadrata  iqualia /um.  igitur  circulus  centro  A 
interuallo  AG  deferiptus,  trahfitper  B.  exhibuimus  igi- 
rurpunaum  interfeaioms  B.  Quod  erat  poftulatum. 

PROPOSITIO  CXEIV. 

ESto  ABC  parabol*  diameter Bb  quamfecet 
vtcunque  recta  quaruis  AE,occurrens  parabola: 
in  A : oportet  exhibere  C,  punctum  aliud  interiectionis; 

Conflrutho  td  demonfirtuu. 


k it- 


:6tperDju.„ , 

reus  A E linear  in  C pun&o.  quoniam  igitur 
BF.BE.BD  proportionates  funr.  At  AF.DC 
ordinatim  pofitx , punflum  = C eft  ad  pafabo- 
lam  i eft  autem  At  C punflup  in  refla  AE: igi- 
tur  C comm  unis  intcrfcQio  eft  A E line;  cum  / 
parabola,  exhibuimus  igitur.  See.  Quod  erat  faciendum. ' 


cCmlli.i 


i>RO- 
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P A.R  AJ3  OLA. 
PROPOSITIO  CXLV. 


HAbcant  AB C, DBF  parabola:  ad  eundcrn  axem  AG  conllitut* 
apices  diuerfos  AyD;  & ABC  quidem  fupctior,  habcat  A Hiatus 
rc&um  mams  latere  rcbto  ID  parabola:1  DEF. 

::  1 Dido  fc&ioncs  illas  in  infinitum 

jl r ' ,A  . product  as  nulquam  conuenirc. 

/ l)emon(iratio. 


5 / s'  pOnatur  ordinatim  ad  axem  A G,  qua:- 

/ / A cooque  linea  CG  > oesurrens  ABC 

/ e/  paraboJxm  C>  DEF  in  F.  cririgitur 

/ / FGquadracumxqualereftanguloIDG, 

/ / l-'  1 _ Sc  CG  qnadratum  atquale  re&angulo 

<•/-  t J ’ •A  HAQifed  I DG  reflangulum  minus  efl: 

/ 7 reflangulo  H A G > (quia  I D Iatus  reftunx 

/ / minus  ponitur  iptb  HA  Sc  DG  minor 

/ / ipfaAG)igitur&qaadratum  FGminuS 

/ eftquadrato  CG:4c  Fpun&um  caditin- 

/ ter  C 4-'  G.  &quia  idemdequouispun- 

* i ' floparabol*  DEF  oftenditur,  paret  Ce- 

diotics  illas  in  infinitum  produ&as  nufquam  conucnire.  Quod  erac  deraodftran- 
dum. 


PRO- 
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Clt  AG  lacuireftum  parabola  Aflc,  &/BH  la-  Q 

‘-'cus return paraboi?  DCF.  .Jfnca:  A D/adijciaqur  , / 

tju^damDb’.vt  AF  ticadFD.ficuiH  D eftad  A G:  . / 

& cx  F ordinarim  ponatur  F C occurrcns  parabolx  Ty 

■DCHIin KbtanUodixiSb/^iwftuni  interifc&ibois.'  7...  ...;./VT‘ 

Qaijniaoj  eft  wr  M tiad  A U T i«t : AF  ad  FDv«l«'  n m..  _ , 

* P'Aab^dlA.iJrqirate  rptUrfgatoiti  G AF.  fed  • ' -•> , .T ' / ■ ^yrfPTT  D 

HDF  icaarigiioxqqalee/fcxqnodfamm  FCj  gitor  <•<  )Qf.  njtff tnab  1 

:4c  GAF  ridtanguio  jtcjuaie  qudqtie  eft  quadratum  ' ■’  1 1 fy  ' 

J3G.  radepunaum  G oftaiipaiabolas  A’BC.D'C  t/  f/ 

etbrbuimu*  erg*  pc  net  urn  cor.carfus,  Id  'ey'*"  ' • — F 

filcwli::.'/,  '131  ?5!  fOiY!C?'.  ; 

-i’t  K O PO  SIT  I 0<‘  C'K  L V I If.  fy T"1  > 

O oi  iito  !c:  q anunuuoo  HOu  ■ yT  7,  • ■ ■ i ■ . 

TjAbcarft'piratiolj:  C,  D B f cotnrn’unem  Metri  A D,  $ vcrticti 

‘JyWf’pWi'mAPV  ; , ...  i , ,/4‘i; 

, j i)fo»tcat.qutcnlcarum ii»tcrfccbionum  puncta  exlnbcrc. 

;.'/l3no^i:  C>  ; linini  I H y MJM/ 1».<  1 ?!  • : ; ,f  • II  : • 

numinsnr ' ? ffiiyfiwfMt  ■ 

,1?  sfc  O a u i !; ; 

C It  AB  Cparabofe; lints fc&um  AH,&  DBpa-  H ..  mA 

■ rqbolsc  larusreOum  E D ; ieccrnrcjuc  A D in  F, 

rt  H AF  reaaoguioxquaitr  litre  Oangulum  FDE:  ;/  ^ 

Sc  per  F ordinatim  ponatur  F B.  occurrcns  para-  ^/\  ■ P 

boli  ABC  in  R.  dico B pun&dni ellc interledio-  / \ 

nis.  cum  enim  FB  id  ABC  parabola  ordinatim  / \ 

dufia  fit  ad  axem  A D>F  AH  re&angulum arqua-  J \ 

Iqt&qtiadtato  EB.  fed  F A It  te&aDgultim  qqua-  / \ 

le  potutur  rcdangulo  F DE;duadratum  igitor  F B c L- . 

xtjuafe  quoque  eft  reiftangulo  FDE;  quare  FB  i I?  D 

ordinatim  applicata  eft  ad  F D axem , in  parabola  DB  : adco^ue  pUmftum  B vtii- 
que  parabol;  eft  cotnmuiie.  exKIbuinnis  igitur , See.  Quod crat faciendum. 

PRdPosiTlo  c x l i x. 

(yint  dux  parabol.x  ABC  , B DC  inxcjualcs , habentes  communctri 
l3  fnftam  A E , qux  quidemaxit  fic  parabolx  ABC,  diameter  vero 
paraboL*  B DC:  leccntque  (c  in  B & C pun&is  , dportet  ilia  exhibere. 
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PARABOLA. 


ConflruUio  & demnflratw. 


' : . .on  iu  ii»;r  ..  j *1  xj  >.» 

■pAflum  (it  quod  petitur : acti  per  A contingcsnte-  AF,  ducatur  lines  pet  B A;  0, 
•T conueniet  ilia cujn  AFin  punctoquouis  Ptficnuoilon  ctinueniat,  xquidillct 
A F.-crit  igitur  CB,  ordinstimpofira ad axemftE  mparabola  ABC,  Scquiain  E 
bidectacIt^nBDC  parabola  quoq; ordmatimcritducta, ipfiqueDEdtametro  ad 
angulos  rectos,  igitur  D E axis  eft  paraboi?  BBC  : quod  <11  contra  hvpothclim: 
concurret  ergo  CB,  cum  AF  it*  puncto  quouis  F.  ponatur  ergo  ex  F lines  FD. 
eontmgens  parabolam  BD  C in  puncto  quouis  D.  Quoniam  AF  eft  contingent, 
in  parabola  ABC,linex  FB,FE,FC  * proportionales  funt , fed  & in  parabola 
B D C eatdem funt proportionalesspunctom igitar  D contingentis  DP , b in diarne- 
tro  eft  D F..  Rurfum  ducatur  diameter  qu?uis  alia  G H occurrens  parabolis  in  G- 
& H,  & B C line?  in  J,  accaque  per  G contingcnte  G K,  qux  cum  B F cqpxenijt 
in  K,  ducatur  ex  K liiiea  KH, contingent  parabolam  B D C in  puncto  quoit  H- 
Quoniam igitur  GK  lineacontingit  parabola  A BC,rc£tzK fi.KI.KC c eorftintfte 
proportionales  funt.-  fed  it  eaedem  quoque  funt  proportionates  in  parabola  J3  D C, 
igitur  H punctum  contingentis  HK.in  * diametro  eft  HI.  igitur  componcndo 
dim  A,  D puncra  data  ftnt.agancur  per  A Sc  13 , coritingcntcs,  qux  conuenicntin 
puncto quodam  F-  ductaquc diametro quauis  GH;  agantut  per  G At  H,  contin- 
gentesqujetiam  conuenicntin  K: igitur  data  (unt  puncta  F,K  , E,  1:  qUaic  & 
data  erunt  puncta  B,  C : qux  in  F K tinea  efte  per  refolutionem  oftendimus.  igitar 
exhibuimus  duarum  parabolarum  CBC , BDC  iotcrfecHoncs.  Quod  crat  ptx- 
ftandum.  . .,  1 . ,i..  • > A 

..  xlo-l 

PROPOSITIO  CL. 

INcerfccentfefe  parabola:  dux  ABC,  E DF  inuerfe  pofirz,  babente^ 
axes  parallclos : o porter  G Sc  H , punfta  interfedhonum  cxhibcrc. 

• Conflrutlio  & demonjlmtio. 

C It  EDF  parabol?  axis  DB,  it  factum  fit  quod  petituriactaque  per  Dlinea  AC 
^que  EDF  parabolam contingat  in  D , ponatur  per  G Sc  H,  puncta  inter* 
(ectidnum  recta  GH,  qux  conueniet  cum  AC  in  puncto  quouis  I.  lienimnqn 
conueniat  .xquidiftet  AC-  tecta  igitur  GH  in  parabola  EDF,  ordinatiin  polt- 
raeftadaxem  DB,  adeolpic&diametrum  B D in  parabola  « ABC  ad  angulos 
fccat rectos •,  & quia  GH  a BD,  linea biflecta  eft  , recta  BD  axis  eft  patabolx 
A BG-qood  eft  contra  hypothefim.  igitur  HG  non  xquidiftat  AC,  fed  products 
cum  itlaconucnit  in  puncto  quouis  I.  ducatur  ergo  ex  1 recta  IB,  contingent 
parabolam  ABC  in  puncto  quodam  B.quoniam  ID  recta  eft  contingent, linec 
1G,  f 1 P,  1H  contintix  funt  proportionales  in  parabola  EDF  : fed  Sc  eaedem 
quoque lunt  proportionales  in  parabola  ABC  • puactum  igitur  contactus  B li- 
near; 
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4*7 


F 


tiea:  IB  eft  in  diametro  iBD.  RuiTum  crigarur  ex  A diameter  AE  occurrens * “*«i 
E D F parabola;  in  E : & I G refta;  in  R.  ducacurque  per  E ex  I,  linca  1 F,  occur- 
rensparabolx  EDF  in  F , Sc  iungantur  pundla  CF. Quoniam  AE,KD,rc&xpa- 
rallclxiunt.vc  AI  ad  DL».fic  El  ell  ad  K I t fed  vr  A I ad  D I,  fic  kAD  eft 
D Cfquia  I A,1  D,I  C proportioualcslunt ) Sc  vr  E I ad  K 1,  lie  E K eft  ad  K F,  quia 
EI.KI.FI  proportionalcsfunt;  igitur  vt  AD  eft  ad  DC.  fic  EK  eftad  KF.  a- 
dcoque  FC  linca  atquidiftat  KD : vltenus  per  G 8c  H , pofitis  diametris  LM, 

NO,  producatut  G H linea  donee  FC  occurrat  in  Q;  eric  igitur  vr  ADC  te- 
fiangulumad  rcfiangulum  AN C,  c fio  BD  linea  ad  lineam  HN.'fcdvt  ADC'47 
rc&angulum ad rc&angulum  ANC,  (hoccftvtEKF  reftangulum  ad  reftangu- 
lutn  EOF.)  fic  KD  linca  quoque  eft  ad  lineam  H O ; igitur  vt  BD  ad  HN,  fic 
KD  eft  ad  OH.  Sc pcrmutandoinucrccndo vt  K D ad  BD  , fic  OH  eft  ad  H N. 
hoc  eft  F Q_ad  QC,  hoc  eft  MG  ad  G L , hoc  eft  E R ad  R A. 

Cocnponcndo igitur,  inuento  axe  DB  parabola:  EDF,  cum  data  fintpunflaD 

B,  a&aper  B contingente  BI  , agatur  pet  D quoque  contingent  parabolam 
EDF  inpumiloD,  fccans  ABC,  in  A Sc  C : conuenict  ilia  cum  Bl  (vtoftendi) 
inpunfloquouis  I : data  igitur  funtpunSla  I,  A,  C.  crigantur  ergo  ex  A Sc  C.dia- 
merri  AE,  CF  occutrcntes  parabola:  EDF,  in  pumjis  E Sc  F : duiftaqueex  I per 
E linca  occurret  ilia  rect$  C F in  F,  (vtoftenfiini  eft ) Sc  BD  linca:  in K. vndc  8c 
K punctum  quoque  datum  eft.  fiat  igitur  vt  KD  ad  BD.fic  Ek  ad  R A,  vd  FQ, 
ad  Q_C,  ducacurque recta  1R  vcl  IQ^pacecpcr  relolutionem,  imlla  eHepuncta 
mteriecrionutn  B Sc  C. igitur  exhibuimus,  See.  Quod  erat  faciendum. 


PROPOSITIO  CLP. 

ESco  ABC  parabolae  axis  B D,5cordinatim  ad  ilium  pofitaAC.per 
A verb  dehribatur  parabola  AEF  cuius  vertex  fit  A, Sc, AC  linea 
contingent;  occurrat  quoque  AEF  parabola,  parabola:  ABC  in  E,o- 
portet  E pumftuminterfcdionis  exlnbere. 

Qynftrutlio  & demonslratio. 

P 'Actum  fit  quod  pecituncrcctaque  ex  C diameter 
CH  occurrat  parabolx  AEF  inF  ; ducaturque 
fa,  occurrens  BD  linex  in  M : dein  per  E recta:  po- 
nantur  A EH.1EK;  Sc  AE  quidem  orcuttat  FC 
in  H,I  K v ero  acquidiftet  axi  B D.  erit  igiturvc  ADC 
tectanguleim  ad  rectangulum  A K C,  fic  B D linca  ad 
lineam  E K:  fed  vc  A D C rectangul um  ad rcccangu- 
lum  A KC,  hoc  eftvt  AMF  rectangulum  adrectan- 
eulum  A I I'.fic  M G linca  ad  lineam  I E. igitur  vt  B D 
ad  EK,  fic  MG  eft  ad  IEi  & permutando  vt  BD 
ad  M G,  lie  EK  eftad  I E,  hoc  eft  C Heft  ad  FH- 
Igitur  per  compofitioncm  cum  A C, BD  line*  Sc 
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4*8  PARABOLA. 

puncta  BD,  CG  data  fine,  crigaturcx  C diameter  CF,  occurrcns  A EF  parabolic 
in F.ericFquoquc  punctual  datum:  ducarur  dein  recta  FA  occurrens  BG  linear 
in  M, eric  & M punctum  datum. ac  proindc  fi  fiac  vc  BD,  ad  MG,  fie  CHad  HF, 
ducaturque  recta  AH,  patccpcr  rcfolutioncm,'E  punctum  cfle  in  tinea  AH.cxhi- 
buimus  ergo,  &c.  Quod  crac  faciendum. 

PROPOSITJO  CL  I I. 

INccrfecenc  fe  dux  parabolx  A B C , A D C inuerse  pofitx,  habentes 
communes  diametros  B D , in  punCtis  A & C : dacumqi  fit  vrium 
punCforum  C:  oportctalcerum  exnibere.  — 

Construftio  & demon  flratio. 


AGantur  per  B&D  puncta  contingentes  B E,  D F.  qux  primd  cquidiftenr.  du- 
caturque ipfi  BE  parallels  C A,  occurrcns  ABC  parabolx  in  A,  ficBDrcct^ 
in  G: critigftur  AC  lincain  parabola  A B C,ordinatim  pofita  ad diametrum  BD, 
adcoquc  in  Gdiuifa  bifariam  fed  ctiam  AC  xquidiftatDF  contingenti;igicur&: 
A Cin  parabola  ADC  ad  BD,  ordmatimductaeft, 6c  in  G diui (a bifariam:  igi- 
tur  A punctum  vtrique  parabolx  eft  commune. 

Secundo  concurrant  in  E contingentes  per  B &:  Dactx:  ducaturque  recta  ECi 
occurrcns  BD  diametroin  H,  6c  ABC  parabolx  in  A.  crunt*igitur  proporrio- 
nalcs  EA,  EH, EC,  fed  cxdcm.  quoquclincx  funt  proportionalcs  in  parabola 
ADC,  &:  H,  G , C puncta  data  funt;  igitur6c  A punctum  datumeft,  cftqucillud 
ADC  parabolxcomraunc.  exlnbuinms  ergo  al  tecum  punctum  occurfus  A. quod 
fieri  poftulabatu  r. 


P A- 
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PARS  Q_y  A R T A 

Proprie  fates  contcmplaturparabolarum fefi  inuiceni 
• velcirculos  interfecantium. 

PROPOSITIO  CLIII. 

HAbcarit  ABC,  ADE  parabolx  communetn  axem  AF,&  verti- 
cem  A:  ex  quo  demilsa  lines  AG  qui  parabolis  occurrat  in  B 
& G,  ponanturper  B & G ordinatim  ad  axem  lines:  DH,  G I : Sc 
G I quidem  parabolx  ABC  occurrat  in  K punifto,perquod  ex  A (ecans 
ponatur  AL  & cx  L ordinatim  refta  L M , occufrenS  ABC  parabolx 
in  N :dein  pir  N ponatur  A E,  8c  ex  E ordinatim  liijea  EC  F. 

Dico  DH,KI  lineas, itemLM, CF 
inter  ie  .equalcs  eiTc. 

‘Demonjiratio. 

RAtio  AH  ad  A I . hoc  eft  HE  ad  IG; 

duplicata  eft  rationis  HE  ad  IK,  hoc  eft 
HD  ad  IG.  igitur  HB>  IK,  JG  proportio- 
nalc5funt,&  vt  IK  ad  IG,ficHBadlK,fcd 
H B eft  ad  H D , vt  eft  I K ad  I G i igitur 
HB  eft  ad  H D,  vt  H Bad  I K.  xquales  igi- 
turiunr  HD  & IK-cadcm  tationc  oftcndc- 
tur  lineas  LM,CF  xquales  cilc. 

PROPOSITIO  CLIV. 

Ilfdempofitis,  redlx  AL,  AE  feccnc 
D H Jincam  in  O & P. 

Dico  reftas  E F, I.  M,  G I,  D H,  B H, 

OHi  PH  incontinuaefleproportione. 

DemonUratio. 


QVoniam  NM  xquaiis  eiloftenfa  GI,&  EF,aLM,NM  proportionales func,  w-Mit. 

■eruntSc  EF,LM,GI  linex  inconcinua  analogia  : 5c  quia  LM.GI.KI  pro- 
poriionalcsfunt,  & R1  linex  aequalislinea  D H,coiuinuabutquoq(  LM,GI>DH, 
ratiohemeum  EF,  LM, Glieftautcmprxterea  vt  GI  ad  D H ,fic  D H ad  BH, 
proportionates  igitur  Tunc  EF,LM,G1>  D H,  B H.  vlterius  ciim  lie  vt  GI  ad  KI, 
lie  B Had  O H.ficautdn  vt  G IadKI.ficGI  adDH,  St  DHadBH,  redij  GI, 

D H,  B EGO  Hcontinux  proportionates funt. iteru metim  O H (it  ad  P H, vt  LM 
ad  NM.  id  eft  ex  demonftratis  LMad  G I. id  eft  GI  ad  D H,  hoc  eft  D HadBH, 
hoc  ell  BH  ad  OH;  erunt  G I,  D H.  B H.OH,  PH  linex,  adcoqueomnes  EFj 
tM,  GI.B  H.BHtOH.PH  mcontmui  analogia.  Qdodctatdemonftrandum. 

< 

Hhh  j PRO- 
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PROPOSITIO  CLV. 

HAbeant  ABC,  A DE  parabolxqommuncm  axem  AF,  poficifcjue 
ad  ilium ordination  lineis  FB  D,  GCE,  iunganrur  AB,  AD,  BC, 
DE  ducanturq;HI,N  O parallelqFD.&HI  quidem  fccec  parabolas  in 
1 & L,  lineas  A D,  AB  in  K & M,  rebtavero  N 0,occurrat  DE,BC, 
lincis  in  P & R,parabolis  in  Q & O. 

Dico  cflc  vc  LM  ad  R Q,  fic  IK 
ad  OP. 

Demonjimtio. 

VT  IHadLH.ficDFadBFTedvtDF 
ad  B F,  fic  KH  ad  MH , igitur  vtIHad 
LH.ficKHadMH  ,&  IK  ad  LM.vtlH 
ad  LHi  id  eft  vt  DFad  BF.  fed  at  DFad 
BF.fic  ON  quoquecllad  QN.&  PN  ad 
RN.  igitur  vt  ON  ad  QN,  ficPNadRN; 
& O P ad  QR,  vc  O N ad  QN.  id  eft  DF  ad 
BF,  id  eft  ex  detnoftratis  1 K ad  LM.&cpcr- 
mutando  vt  IK  ad  OP  » fic  LM  ad  RQ. 
Quod  erac  demonftcandnm. 

PROPOSITIO  CLVI. 

PArabok  duar  ad cundem axcm  AC  conftitut? communem  habcanC 
apiccm  A : pofitaq;  ad  axcm  ordinatim  CD  E,  iungancur  AD.AE, 
ficreda  ducatur  FK  parallcla  CE,  fccans parabolas  in  I & K , re&as 
verb  A D,  A E , in  G & H. 

Dico  G F H rcftangulum  ad  re&angulum  1 F K earn  habere  rationem, 
quam  habec  F G linca  ad  lineam  C D. 

Demonjlratio. 


141  .hums. 


b llid. 


D Atio  re&anguli  G F H ad  I F K , re- 
^'■ftangulum  compofita  eft  ex  rations 
FG  ad  FI.&exHFadFK:  cftaucenx 
vtFGadFI,  fic  • FI  ad  CD;  & vtFH! 
adFK.fic  F K ad  CEt  ratio  igitur  re- 
flanguli  GFH  ad rctftangulutn  IF K» 
compofita  eft  ex  ratione  FI  ad  CD,  SC 
ex  FK  ad  CE:  fed  FK  eft  ad  CE,  vc 
FI  eft  ad  C DirctSangulum  igirurGF  H 
ad  IFK  reftangulura  dupltcatam  ha- 
bec rationem  cius  quam  habet  linea  FI 


ad  C D : id  eft  redangulum  GFH  ad  IFK  reftangulum,  edijt  FGadCD,  quia 
FG.  bFI,  CD  propottionales  funt.  Qtjod  fuit  demonftrandum. 


PRO- 


Parabola. 

;propositio  clvij. 

COntingant  fcextcriusin  vcrcicc.parabolxdua:  ABC,  ADE.pofi-  * 

tilquc  cx  A iecancibus  AE,  AC,  & contingcntc  AH,ducantuf 

quotcunque  I K parallel*  axicommuni  F A G. 

Dico  1H  D rc£langulum,efTc  ad  rcilangulum  I HD,  vtKHBrtOan* 
guJum ad rcdangulum  KHB,  _ 


TJ.E&angulum  I H D ad  re&angulutrl 
■^SHD,  ttiplicatam  habct  rationem 
eius a quam  habct  1 H ad  I H,  id  eft  A H 
ad  AH.  ied  Jc  BHK  redtanguium  ad 
rccLaoguIum  BHK,  ttiplicatam  habct 
rationem eius  quam  habct  HRadH K, 
ideftAHadAH  : igicurrt  BHK  re- 
ftangulum  eft  ad  rc&anguluro  B H K,  fic 

I^D  rcftangulumeftadreaangulumlHD.  Qnod erat  demonfttanduni. 


1 Demonjlratio . 


PROPOSITIO  CL  VIII. 


GOntingaotlc  rurfum  exterius  in  Venice  parabola:  dua:  ABC, A EP, 
adcuodemaxcm  G H conftiruta:, fumpcoque  in  ABC  perimeerd 

£unclo  quouis  C ducantur  ex  C linea:  CG,  C I fecantes  ABC  para- 
olamin  B &K,&  axem  GH  inG  &I:  deinordinatimponanturBH, 
KM,  IE,GF. 

Dico  H B lincatn  ad  lineam  M K , duplicatam  habere  rationem  eiu* 
quam  babet  G F linea  ad  lincatn  l E. 


Demonjlratio. 

TA  Vcatur  ex  C ordinarim  linea  C NT. 
■L-'Quoniamcam  NA,AI,AM  li- 
nesequamN  A, AG,  AH  icontinua: 
proportionales  Cunt  it  N A prima  v- 
criqne  feriei  communis,  ratio  AH  ad 
A M > tettia:  ad  c tertiam  , duplicata 
eft  eius  quam  habct  AG  ad  AI , fc- 
cun  da  ad  fecundam:  fed  A H ad  A M, 
duplicata  quoque  rationem  habct  B H 
ad  KM;igicurBHeftadKM,viAG 
eftad  AI : ic  HBadMK  duplicacam 
habct  rationem  eius  quam  habct  GF 
ad  I B.  Quod  ctat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CLI  X. 

ESto  ABC  parabola:  axis  AD 
xqualis  laterirefto,  & per  D 
parabola  delcripu  DEF  xqualis 
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parabola  ABC  apiccm  habeat  D,  obuerfum  apici  pafabol?  ABC  Si 
axcmcomin'unenrfdeinqu.TGisducanturdiamctri  EB,  F G occurrence^ 
parabolisjinE,C,'K,E  puodis,-  a&ar  verb  per  A & D.'contingentcs,  dia- 
metros  F,  B, FC'lcc'entfn  G,  H,  I,  K/ 

Diet)  EGB  rettinguhihi  cll’cadVeclangulum  F t C,  vthft; 'quadratum 
EO  ad  qu^jlratuiT)  FP,  ,<•,  • 

‘Demorijlratio.  *' 

/ pOnanttir  ordinatim  lmcil’1.,  I'M.  Qubniam  A D 

\ ~ * linca  ~2cqu.i1is  pomtur  lattrircfto . Sc  E,»M , F I.  oc- 

\ i,  diBatimapplicataiftnr,  tpiadracum 'Ep  tlidc  eft  cpi^, 

p ^ : drata  EM.MDjacquale  ell  reftanguld  DM  A • S:  qua- 

. V\  dratum  I'D  (hoceft tjuadrata  FL,  I-P  ) s-qtialc  rc-J 


/ \J  ■■  : C|Int  ABC,D  E F parabolar.ad cundem  aEeri^ 

J ' > C5a  D inuersc  pofiiar;  duftifi^iieeit' A & D,oti 

.j;  i-.  r.-u;  dinatirtilincis  A F,’DCt iungafrtur  put><5Va  AC,( 
F Hi  dueantiitprasrereaquotuis  BE  paratlelai  A F occurrences  parabo J 
lisin  B & E,rt£lis  AC,  F D in  H 3c  1,  & axi  A CJ  in  G.  . / A 

b.  .-A?  ^ • i:>  - ! fr!  1 • Oico  quadratum  B G,te- 

j/y'  ‘ dkahgutum  BGE&quadra- 

/ / //  cum  G E in  edntinua  efle  a- 

v . H/  £ X ^ ..  ■ • T,  nalnadad  u\v3*o>*  - 


BG  ad  G E i fic  B G !v  rcflangulum  eft  ad  quadratum  GE;  igtnir  vc  quadratum 
BG  ad  reflangulum  BGE.fic  BGE  re&angutum  eft  ad  quadratum  G E.Quod 

crat  dcmonflrandum.  ..  1 ' . 

• \ -•>:.*  . .• 

:•  PR.OP.OSITIO  CtX  I.  ■: 

Ilfdem  poficis: 

Dico  AGP  rectangulum  ad  rectangulum  A G D,  duplicatam  ba- 
bcrcrationem  cius  quam  habctB  G E rectangulum  ad  reccanguluB  GE. 

Demonjlratio. 

p Atio  AGD  rcflanguliadredUngulum  AGD  eompofitaeft  cx ration c AG 
^•ad  AG,  Sc  cx  GD  ad  G D : ratio  vero  redangiili  BGE.adBGE  refiangu- 
lam,  comjfcdita  ell  cx  rarione  B G ad  B G,  & cx  G E ad  G E:  fed  ratio  A G ad  A G, 
■s  cJoieq  dupli* 


— y y- — - 

^ZZLJ 

\ p,/  j « 

Parabola.  4# 

db^licaweft  rationis  BGiid  BG  , Sc  ratio  Q-D  ad  GD,  dtipKcata  eftrationfe 
GE  ad  GE,  ratio igicut rcdanguli  AGO  ad rc&angulutai  AGD,  duplicataeft 
eiusquamhabct  BGE  rc&angulum  ad  reftangulum  BGE.  Quod  crac  demon- 
ftranaum.  f • ' i 

PROPOSITIO  ClXtl. 

<•. im»c  . > ' 1 • . 1 • ,1  i ...  . ; ; ■ 

Ifltfem  pofitlsttrigantnr  oxC.  &Fdiamccti  CK,FL  bccurrcntes  lincis 

SfelftKRD.  fCTi1.  ’ tir.ii.  .3A/1:  -fas  , I A 

Dif  o'rcttangula  K G L,  B G E,  H G I in  contintia  efle  analogra. 

. ..:stLi.ajbn  :iyy 1 '.  -.  ' ir>  ,.,-f 

ikOi:  , -t  m',  Dmonfirttto.  xJ  , 

t)  Eftangulnm  K G I. a.l reftangulum  BGE,ratk>nem  habtt cotnpoGtam ex K G 
”^"ad  BG  , Sc  ex  01  ad  fiUKv’Bk  BGE  reftangulgm ad  rtflangulum  HGI, 
rtononcm'hibctcon>pO(H'aT»  ex  B Gad  H Q,J<i  oil  KG  ad  B G , & ex  Q E ad  G 1: 
lidtftCGadG-Ei  reiianpujuai  tgitur  KGL  eft  ad  redangulum  BG  E.vt  BGE 
m&aoguiuin  adecflengulum  H Q 1.  Quod  ctat  demonftrandam. 

P R O E O S it  I 0 CLXIII. 

•ri--  ■ -•••  . . ■ •<!  O ..‘.I., 

Clntrurfumparabolxdux  ABC,  DEF  : & ABC  parabolx'quidefh 
O apex  fit  A.p'arabolx  vetA  DEF  Ik  ip tx  D,  in  quo  contingac  axem 
A D in  D : fa&ilque  A G,  D H lineis  *qualtbus,agan  cur per  G & H,nora 
males  ad  AD,  line*  E B,FC  occuBrcntes  partbolisin  E,B,F,C. 

Dfco  EGB  redkangulutn «d re&anguium  FHC  quintupiicatam  ha- 
bere racionem  cius  quam  habet  G B linea  ad  lineam  H C. 

( u cDtmonftrAtio. 

RAtio  EGB  rc&anguti  adrcAafi-  'X 

gulum'  FHC,  compofita  eft  ex  j..  S _Vj 

ration e EG  ad  FH.hoccft  duplica--  \ \ 

ta  GD.ad.HD;idca  A«  ad  AG,  , , . ,»V-S 

(cum  AGi  HO  liner  zqualei  lint)  . \ \ 

ioc  eft  ex  quadruplicate  ratione  GB  ' \ 

ad  flC  i At  cx rat.ohe  G 8,  ad  H C:  • ' J- 5— > \ 

teftangulum  igiErt-EGB  ad  fhc  1 • ■ -> 

reftargulum  quintuphcattra  habkt  rationem  GB  ad  HC.Qgodfuitdemdnftran- 
durt.  ' ; : , . 

EropositIo  clxiv. 

Sfe  A BC  parabola:  axis  A D,  & A E F parabolx  vertex  A,  in  quo  illaol 
contingac  linea  A D,  pofitaque  E G Bordinatimad  AD  ducacur  & 
aircra  F D C,  vt  G B,F  D re&x  xqualcs  fine. 

, Dico  rationeff)  EG  ad  DC  * 

(AuintupliCttatfi  effe  eiut  quam  / ' J 

cabet  G,  B ad  DC.  J \. 

. ' - : ikmon/fratia. ) ---  / \ . 

, % --  •_  J rtsT  q - «■  ^-\lT 

RAtio  feG  id  DC  eamponitur  V 

ex  ratione  EG  ad  F D,  hoe  eft  y/  \ 

dtt  plicata  A G ad  A D.  hoc  eft  qua-  «*ed_ — r— L \ c 

druplicata  ratioth's  GB  , ad  DC, p | 
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A A Rz  A B 0 1*'A* 

'*PCiWtone;GB,  hoe  eft  FD,  add) C.igicur ex;qtiiqcuplicataratione  C B adp C. 
i^tdfpisdmonftwodum*  -!.  ■..  \ > 


‘pro 

.1  j x 


SITI  O 


CLXV. 

• j j y j O I 'J‘  i ;i  ')  e\  K | 

ad  ABC  parakolxdiamctrum  ADordinatim  pofita  C D, defcri- 

tjbatur  aiuempcc  A S Cj  parabola  A EC  liabens  vcrticcm  la  Aft 
AD  , contingcncem,  iundtifq;  ACponantur  ad  AD,  prchnaiim  lftW 

nil OF.  FF,Ji.  . V:' 1 

Dico  G F E redtangulum  efle  ad  re&angulum 
G F E ir»  fextuplicata  rationc  F B ad  F B. 


EFB 


•\  -,'3  ; 


b tiJmiu! 


c 4 


::•>  • •:  n u ri  . • U.H 

,i.  ■ ■ , Demqnjlratw. 

/ T p Eftangolum  GFE  ad  GFE  » te&angalnm  ttipli- 
p AX-canro  Uabct  rationcm  G F ad  G F » id  eft-  AF  ad 
1 AF;feA  AF  ad  AP.'taiionemhabaulupbcatamBius 
quamhabec  BF  ad  BF;  reftangulum  igicur  GFE  ai 
GFE,  redtangulnm  fexuiplicatain  Kabec  rationcm  F B 
„ ad  FB.  Quoderac  demonftrandum. 

■ ^ t,L  :■  d l 

P R..O  P-O  S I T I O CL^XVI. 

Ilfdcm  podtis:;  H 0 , J r.> -•».  plii ’ rj  : Cl  A 

Etoco  EFB-  t^Sanguluni 1 td  teftangulum 
i qmmupJicdtaAihabereraUoncmeiescjuam  habet  FB  adEB.i 

O l HiB’.ni  oitii  U O ^'uxn  im  , . i..  in  arid . 

Dcmonflratio. 

TJ  F.ftangulum  EFB  ad  EFB,  reSangufutn  raiionem  habet  compoiitam exF.Fad 
■^•F.F.id  eft  ex  duplicaca  rationis  AF  adAF,  id  eft  ex  quadrqplicata  rationis  FB 
ad  FB,4i  ex  rationc  FB  ad  FB;  ratio  igimrEFBrc&anguliadrc&angulaniEyp 
quintuplicara  eft  rationis  F B ad  F B. 

propositio  C LX  VII.  • ■ 

PArabolam  A B C cuius  axis  B D,  co  n t ingat  in  B liftta  B E,  in  qua  af- 

fumpto  quouispunctoEdcmittatqrR  A.occurrens  ABC  parabolae 
in  A . turn  per  A & B parabola  delcribatur  A F B habens  vcrticcm  in  A,oc- 
currcns  ABC  parabolc  in  B.  (jrque cius axis  AE:  ducaturautcmKH 
fecans  A F B parabolamin'F,  ixeta  'B  D irt  ti 

Ol  Dico  G K ,F  K,HK3i- 
p 'iL  i i : ncas  efle proportionate*, 

~‘l!  Vcmonjir^o. 

TVnfta  AB  (eeet  HG  h- 
dneaminl-.  QuoniamBD 
xquidiftat diamerro  AE,  fic. 
IK.  ordmatimad  illam  appli- 

Vcatur , reftangolo LKI b X- 
qualceftquadracum  FK.fcd 
' tc  LKI  rcflangulo  arquale 


\°  eft  ‘ reSangulum  G KH,qua- 
dratum  igicur  EK  JeqUale 

junoue 


.ou 


^uoque 
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PARABOLA.  4)5 

quoque  eft  rcftanguto  GKH.&GK,  FK»HK  Imcz'incontimia  analogia.  Quod 
erat  dcmonftran  dum. 

PROPOSITIO  CLXVIII. 

* • 

ES to  A B C D parallelogrammutn , delcriptaq;  per  A & C r parabola 
cuius  diameter  fit  A D,  & contingcns  A B , defcribacur  & altera  per 
B &D,  cuius  diameter  fit  B C &:  contingent  AB.  occurrat  autem  para- 
bolz  A £ C in  E.  dcindc  per  A,  E,  C puncta  tertia  defcribatur  parabola 
communes  habens  cum  alijs  diametros. 

Dicoiun&as  AC,  B D,  parabolam  A E C contingerc  in  A & C. 

‘Demortjlratio. 

AGacur  per  E diameter  EF  leeani 
DB  lineam  in  G.  vt  F E ad  A D,lic 
FB  quadratum  ad a quadra  turn  A B,& 
vtFE  Jinea  , ad  lineam BC,iic  AF, 
quadratum  ad  quadratum  ABAuntau- 
tem  AD,  BC  line*  per  hypothefim 
zqualcs , Iguur  & FB  quadratum  eft 
ad  quadratum  A B,  vt  AFquadratu  ad 
quauratu  AB : qtiadtata  igitur  AF,FB 
zqualia  iunt,  Ic  iinea  A B dupla  A E,vti 
ADdupla  FG  : quare  FEetiam  AC 
li ncse  occurrtt  in  G pun&o,  quobifariama  DB,  alter!  parallelogrammi  dia- 
metro  fee acut.  Rurfum  quia  AB  quadratum quadruplum  eft  quadrati  FB,  erit 
& BC  Iinea,  quadrupla  line*  FEt  eft  autem  AD  id  eft  BC , oftcofi  dupla  FG, 
igitur  F GdupIaeftFE.Sc  FE,  EG  line*  zquales.  vnde  BD  Iinea  * eft  contin- 
gensifimilitcroftcnditur  AC  lineam,  parabolam  AEB  contingerc.  Quod  etat 
demon  ftrandum. 

Contlanum. 

TTIncpatet  A G, B Dlincas.in tllo ptmtfto fe  intcrfccare,  vbi  E G eft zqualis re- 
FEiquodfinguIatimSccxplicite  annotate  verbo placutt. 

PROPOSITIO  CLXIX. 

Jlfdctn  pofitis  s oportet  E pun&um  intcrfe&ionis  exhibcfc. 

C onjhruffio  id  demonjintio. 

Dlulsi  AB  hifariamin  F,  demittatur  ex  F diameter  F E , zqualis  quarry  parti 
line*  B C : dico  E,  termjnum  line*  F E , delignare  pumftum  interfetftioms.  (it 
enimEpunftuminterfeflionis  inuentum  8c  per E diameter  agatutEF,  erit  EF,  rt 
in  pr*cedentipropofitioneoftendlmus,*qualis  quart*  parti  line*  BC ; igitur  per 
compofitioncm  cum  FE  diameter  detur  zqualis  quartz  parti  line*  BC,  pater  £ 
punftum  efte  intcrleftionis,  8<c.  Quod  etat  exhibendum. 

PROPOSITIO  CLXX. 

IKHem  poficis  ducaturquxuis  diameter  H I fecans  parabolas  in  K,L,M. 
Dico  H K,H  L,  H M lincas  in  concinua  ciTc  analogia. 

: i „•  i . . i 

lii  2 


Demon- 


4js  PAA'RfAiBO  D'-A.- 

, 1 . 2 - '■>*■  • >'y  DcmonJiYatio. 

A s H s p Efts  HI  fecetBDlineaminN’.&r 

NT A/  *'ACin  1-  vc  BHA  reiftangulum 

ad'  rcttangufum  B 1-  A * lie  H L Iinea 
, eft  ad  Jtneam  F K t id  clt  p.Ci  dc-¥t 
* ■’  X yv*  '1  B N;D  'rcftangdluni  'arf  reiftafgului 

• . yC  V*"' ■ rc,fliUgMlwi>3dwt»l>Sdlc>'n  B.r.Avvf 

AVT  I,  , T\\  ■ .. 'i  BN’A  ccitangulun)  ad  rclUngwhiip 

//  ' -\S  • B6U;  ieitiit'vt  iiL  a3  EG, fie  HT? 

ad  y/G\  ddeoqut  HI.,  KN’setjoa’/n 

. ts^r;f  -J  A fiii*  IhfeaL  & denipra- commimi  I > 

manct  1 1 Karqualis  I. N.Cniilitcr ofle- 
ditut  IM  Iinea  arqnalis  linear  HL:  quare  vrHMad  L;  icdvc 

HM  ad  M I, lie  d A left  ad  1 C,  id  eft  A H ad  H 15;  igicur  vt  H M ad  H L,  fie  A H 
ad  H Bi-id  tcftHL  ad  LN,  id  eft  H L ad  H K..prop6tiionaU5.igiturfi»nt  H.-foWL, 

Hi/ . !k  -i  ! i.t.n  x ;i<i*  >* 


a 4?  hui 
b Ex  17, 
huiut. 
C47 


HM.Qu,oti/uic  denjonftrandum. 

; . prop  o s 1 t 1 ctxx.i.  ; r -T-j-.1 

PArabolam  A BC  cuius  diameter  A D COntingat  in  A Iinea  A £,der 
mifl’aq;ex  E,  diamctpo  'EC,  deferibatnr  per  A & ^ jurabola  AFG 
cuius  diatneter  fie  AE  & contingens  ADsdciii  Iinea  ducaepv  G Hpa,ta.l- 
lela  AEjtecans  A F_Cparabolam,io  F,  & AG-Jinqam  in  I pundipiper, 
quod  diameter  ponatur  1 B K, iunganturqnc  BF,  UK.  .. 

1 Dice  B F,  H K linear  arquidiftare.  ' -id 

-S..H  :.'4k — ; ,V: 

ina'tlmafi diamerrum  AD Jinej'cFV 


pOnatuicii  C ordina'tlmafl diamerrum  ADlinca  Ct?/ 

* Yatio  K I]  ad  HC  » diipRcata  ( eft  rationis  K laift'Cr 
r-jfimiliter ratio  HP  ad  CD,  duplicata  eft  rationis  lllai 

CD,  id  eft  AK  ad  AE,  id  eft  KI  ad  EC  ; igitut  vt 
KB  ad  EC,  fie  HF  ad  CD,  & vtKB  ad  K I , fic.B^ 
ad  Hl.arquidiftancigitur  gEB.Ift  K linear.  Qpdd  4»<jc 
dcmoilftrandum. 

1°  ,, 

J - P fc  O P O s i T I O U LX  X II. 

T3  Arabolam  AB  Ccuius  diameter  A D,core- 
1 tingatin  A Iinea  AE,  demiflaq;  diametr® 
EB.qoar  ABC  parrabols  occurrat  in  B,  pona- 
tur ex  B ordinatim  Iinea  B F : defcripcaque  per 
ft  : TV  8c  6 pirabolS  A'feB  cUius  diamccer  A 

* con'tingeps ' A' D, : ducatur  ex  A Iinea  Ap:  oc- 
Bt.  . currens  A GB  paiabqlr , & lincis  B F , LB.  jf> 

G,  H,  & I.  la  i Bit  a -1  2 r-rcDoa 
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PAR  A B'  OLA.  437 

pTOportisrialesdontaurem  & A H.  A I, ‘AClincxctiamincontinuqrarationc  ; igi-a  £,  <7. 
tur  AG.  AH, A I> A Ccandcm  continuant analogiam.  Quod  eracdcmonftcandum.  tumt. 

. PR  OPO  SITI0  CLXXIII. 

IHdempoficis  ponaruEardinarimCD. 

Dica  AG  ad  A C triplicatam  babcrc  rationem  cius  quam  habet 
SFadCD.  . . ■ ■ .i' 

Demonjiralio. 

QVoniatH  AG >:  A*y,  A J,  AC  line?  per  prxeedentem  continue  proportionales 

(jupt,  ratjo-AG  ad  A-C1’triplic;jt4efi:eiu5cuiusA.HadAC  eftJuplicaca:fcd  br»i7* 
AH  ad  AQ  id,cft  Af'iad  AJpi/atioijcpi, habet  dupjitatam  Bl;  ad  CD  i igi- 
mr-  A G *4  A,<:  .ratmnenv  jiabet  Dripli^arpip  cius  quam  habet  B F linca  ad  lincam 
GCki  Qttddfltat  dcnioqh^apdupt.  , » 

Rp/j’1  Q.  s X.ftfc'Q  pLXXIV. 

Li  tin':*..  jL  . .. . . : ,t  . . 

PArabolam  ABC  cuius  diameter  AD  contingat  in  A linea  AE-, 
pofitiftj;  ordirtatim  S0,FG,  jicrH  & A pdfabola  deferibatur  AHF 
cuius  tangens  A D,  diameter  A E : duitaejue  AF,  pohatur  AC  , fccans 
AHF  parabblam  in  1,  redam  FG  niK  pundo,  ex  qua  ereda  diametro 
• KB,  ducacurordinaiira  lineaBL,  occurrens  A F lincx in M, redx  A G 
in  N,'3cparafca]at  A Hf.in  H. 

Djco  CD,  EG,  B L,  M L,H  L, HL  Liucas inxontinua cfl’e anaiogia. 

. ..  i - 

Demon/trauo.  , ; , , - 

,;i  > * • 1 r 1 ; 

ERigatilr  cx  F diameter  PE.  Qupniam'B  K xtjuuh- 
ftat  diametro  AD, redta:  C D.FG.B  L proportion 
ii ale s font : led  & F G,  B L,  M L quo.jue.  i ant  proper- 
tionalcs  ; eandem  igitur  continuant  rationem  CD, 

FG,  B L,  ML.  Rurfumcuin  ratio  N Lad  KG,  id  ell 
ad  B L,  id  eft  ratio  A L ad  AG . duplicata  firrationij 
B L ad  F G,  id  eft  L M ad  LB,  reilx  quoque  B L,  M L 
ML  proportionales  funt.  poftremo  quia  FG  li- 
nea ad  lincam  HL  duplicatam  habet  rationem  AL 
ad  A G,  id  eft  quadrupiicatam  L B ad  G F ■ id  eft  L B e 
aJ  LM,  linca;  LH,LN,  LM,LB,  LFptoportiona- 
Jes  funtj  igitur  continuant  candcm  rationem  line* 

C D , F G.  B L, M L, N L,  H L.  Quod  crat  demon- 
firandum. 

PROPOSITIO  CL  XXV 

PArabolas atquales  ABC,ADC,8£ 
communcm  habentes  vertieem  , 
contingant  in  A linear  A E , AF  xqua- 
les  lateribus  redisifecent  autem  fefe  pa- 
rabola: in  C,& ex  C ordinatim  ducan- 
rur  CE,eF,dfenuffifljuce* Alineis 
quattbuS  AB?ArG;iquai'um^tcra  AB, 
quitlcrn  Tecet  ;ABC  pVtabolam  in  B, 
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PARABOLA. 


AGv'crd  parabolam  A D C in  C&pro* 
du£ta , C E lineam  in  H.  ducacur  ex  B 
ordinatim  lincaB  I fccans  ADC  para- 
bolam inD,&  per  D ex  A linca  dueacut 
A K occurrcnsE  C in  K. 

Dico  A D ad  A K.,duplicatam  habefe 
rationcmeiusquamhabet  AG  ad  AH. 

2) emonftratto . 


T^Vcancurex  15  5:  G piindlis, diametri  BL,GM,  GN:  aq,BL,&GMquidtin 
^occurrant  A F line*  in  L 5c  Mi  G N vcro.rcfta:  A Emf^  Quoniam  cam  AB-C. 
ADC  parabolx,  qtiam  A B,  A G linex  xqualesfunt.erirL  B lmcaquoquc  zqualis 
GN,5c  I B xqualis  M G.  Rurfum  ratio  LB  ad  FC,  id  eft  A I ad  AE  i id  eft  AD 
ad  AK  duplicata  eft  rationis  IB  ad  EC  , id  eft  MG'  ad.EC  > led  n MG 
ad  EC,  fie  AN  ad  AE(nam  AL  id  eft  IB  xqualis  eft  rcfi{  AN,  *c  EC  ipfi 
• A E,*eft  xqualis  ) hoc  eft  AG  ad  AHsigicur  ratio  AD  id  AK,  duplicata  eft 
eius quam habcc  AG  ad  AH.  Quoderardemonftrandum. 


PROPOSITIO  CLXXVI. 

PArabolas  squales  AB  C, A D C communem  habences  vertieem  con- 
ringantin  Alinex  AE,AF,  fccentqueiefe  inuieem  parabolx in C;cx 
quoduftis  ordinatim  lineisCE,  CF,  deferibaturper  A parabola  A H G 
habens  vertieem  in  A,  Seconcingentem  AE,occurrcnsautcm  ADCpa- 
rabolxin  G. iundtifque punftis  AC,  AG,erigaturex  G diameter  GM 
fccans  AC  lineamin  M,pun£to  per  quod  ordinatimducatui  linea  IK 
fecans  parabolas  in  B,H,D,lineam  A G in  L. 

Dicorationem  IH  ad  IB  triplicatam  efTp  eius,  cuius  1 L ad  IM  , ba- 
betduplicatam.  > 

Demonfiratto. 


1 4i  hum  TNueniatur inter  ID  8c I L media  IN; quoniam igitur I D,  I L,k  IM, proportion v 
c74fco»,.-*-Ies  funt,&  IN  media  inter  ID,  IL,crunc  ram  ID,  IN,C  5 LjHIinex.quaml  D, 
UM.  a I L,  I M,  I B cominux  proportionales:  quare  ratio  IHad  IB,quartp  aid  quartam, 

i rripli- 
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triplicate  a eft  rationis  IN  ad  I L,  fecum 
ad  tc  r tiara,  rationcm  b habe&iuplrcatalii. 

pro|;o|.iti,o  CLXXVIL 

Ilfdera  pdfitis.agatur  per  G ordinaritn  QP. 

- Died  1 D 'aid  1 H,  rationcm  habere  triplicatam  cius  cjuam  habet  I H 
aH  G P.  & rationcm  i n ad  I B,  triplicatam  c(Tc  rationis  iBadCF. 

I i-i  (Titsnii  "I  / ■ 1*1  .A  1 j ' '-u'.  * 


cuias  I L ad  I M , tertia  > ■?■  *«. 


'nod  crac  licmonflranduoi, 


/"'■Vmenim  IN  media  (it  inter  ID  SC  IL,  reflac  ID.IN,  lL,clHt  GrptOpor'citaiaiu 
'“hionalesfunt,  quarc  LI}  ad  I II,  prima  ad  quartam,  triplicatam  habet  rationcm 
IH  ad  J GP, quarrxadquintam.Quoaelaiprtmum.  Rurfumcdm  ID  media  fitdi7.tif 
tintet  ID,IM,  rr&£  {IIiJL, JM,IB,IK  id  cft.CF:continuz  prcportibnales^"^' 
Cum.  quare  ID  ad  1 B .pritqj^adquartam,  ttipheatam  habet  rationcm  eiusquadi  tE,41. 
babet  IB  ad  CPj  quattaad  quintam.Qtiodetatdemopftrandum.  t 

v i PROFiOSITIO  iCLXXVlir. 

) ( i . , . . 

Tlfdem  pofitis  ag^nturpet  Q & B diametri  T V>RS  occur  rentes  ADC 
lparabolz  in  V & S , & A E line*  in  "t  & R. 

Dico  rationcm  I D ad  G P,  ocluplicatam  e(Te  rationis  R S ad  T V. 

ii>  ’•  . : o i'-s-51  ‘ TKmonftratio.  .-p  ‘ x .*  . 

C Sr  enftri  ratio  ID  ad  GP.  daplicata  rationis  5 AI  ad  AP,  id  eft  RB  ad 
■•-'id  eft  qtfadritplicara  eius  quam  habet  RAad  T A.  fed  ratio  RA  ad  TA,  du- 
plicate  eft  rationis  RS  ad- T V>tum  ordinatimfintpofit^ad  AEi  tgitur  ratio  I D 
ad-GiP,  oftupheato  eft  rationis  ;RS  ad  TV.  Quoderaioftendendum. 


PRO* 


MKAlO.l  A. 

PROpOSlTIO  CL  XX  IX. 


PArabolas  ABCt  A D C communcm  habeas  verticcm,cbnlinganc 
in  A linear  AE,AF,  ftccntautemlelc  parabola:  in  C pundlb.ex  quo 
ordinatim  ponantur  linear  CE,CF:  all'umptpque  in  A F puncto  quouis 
G,  ducatur  qx  G ordinatim linca  G D,fecans  AB  C , A D C parabolas  in 
B & D.  a#ai$pcrDdiamcrroD  H.quar  AjRCparaboiar^cciKtratinH, 
ducatur'perl  l ordinatim  linca  I K,  fetans  A F lincam  in  I. 

Dico  G B ad  G D quadfuplicacam  habere  rationem  eius  quam  haber 
IHadlK. 


DtmanfirAtio. 

RAtio  G 15  ad  I H,  id  eft  G D duplicate  eft 
rationis  AG  ad  All  fed  AG  ad  A I,  du- 
plicatam  habet  rationem  GD  ad  I K , id  eft 
IH  ad  IK  , ratio  igitur  GB  ad  GD,  qua- 
drttplicara  eft  rationis  IH  ad  IK.  Quod  crar 
demonftrandum. 


c fjktrmh.  ' 


Hopositio  clxxx.  , 

PRoducta  H D donee  A E linear  occurrat  in  L,  demntantur  ex  B ficK. 

diametri  1)M,KN  occurrences  A t linear  in  M , & N',  & B M qui- 
dem  ADC  parabolae  in  O. 

Dico  rationem  O M ad  D L,  quad  ruplicatam  cite  rationis  D L ad  K N. 

‘ Dcmonjlratio . 

"CSt  cnim  ratio  OM  ad  D L duplicate  rationis  A M ad  AL , id  eft  GB  ad  I HS 
■•■■'id  eft  quadruplicate  rationis  AG  ad  A I,  id  eft  LD  ad  NK.  Quod  crar  de- 
monftrindum.  ; \ 7 1 i -i ! • : ’ : ! i 

,,  FR0POSITIO  CLXXXI.  \ 

T)  Arabola  ABC  coins  axis  B D condngat  iA  B linca  B E,i«  qua  atfirffla 
J.  proqooriispundloE,  dcmittacutexEdiamettrEA : dclcriptidein-i 
de  per  A Sc  B parabola  B F A cuitls  axis  B C,  8e  conringens  B D , ducatur 
ad  B D quzuis  ordimrrm  linca H G,  occurren s parabolis  in  C,  F, H •,  6c 
BD, BA,  EA  lineisin  D,  1, G. 

Dico  HIC  rcftangulQm.reqoati  redtangalo  GD1F. 

Dtmonftnttia. 

D Eftangulum  GDI  ■ zquale  eft 
quadrato  HD  : fed  HD  qua- 
draxum  aequalc  eft  quadrato  ID,  id 
cftkretftangulo  I'DB, vua cuia‘ro>. 
ftangulo  H I C , rc&angulutn  igitur 
A GDI  .zquaieeft  re&angulis  FDG> 
HIC.  ell  autemidem  GDI  reflan- 
golum,  xquale  quoque  re&angulis 
FDG.GDIF:  reftangula  igitur  FD G,  HIC  , zquaiiafunt rcftangulis  F D G» 
G.  D I F-  dempto  igitur  communi  reftangulo  F D G , manet  HIC  rcftangulum  ae- 
quale  rcclangulo  G DIF.  Quod  crar  demonftrandum. 

PRO- 
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Parabola. 

PROPOSITIO  CLXXXII. 


PArabolatn  ABC  cuius  diameter 
B D contingat  in  B,  linea  B E,de- 
feriptaq-,  per  B parabola  F B G,  cuius 
diameter  B E,&  continecns  BD,du- 
cafurlineaquicunq;  F^C,  occurrcns 
parabolis  in  A , & G,  F,  C,  diametris 
verb  in  E & D. 

Dico  AEC  redangulum,tquari 
redlangulo  G D F. 

Dtmonjlratio. 


QVoniam  EB  linea  contingens  eft,  re- 
ft* A E.D  En  C E proportionates  suc>  , 
adcodue  AEC  reftangulum  xquale  qua- C /' 

J T~1  J Y-  I I _ _rt  I 


w.,.. 


draro  E D ; led.  F,  D guadrato  atqualc  eft  b UH. 

(reftangulum  CDF,  rcftartguldmigitur  AEC  equate  eft  rcftangulo  G DF.Quod 
erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXXII  I. 

Ilfdem  pofitis : occurrant fibi  parabola;  duar  A B C,C B H in C.  iunfti- 
que  B Cjponaturin  A BC parabola  ordinatim  ad  BD,  linea  A D F,oc- 
currcns  rectx  B C in  G : & per  G recta  agatur  H I parallels  B D , occurs 
tens  diametro  B L in  E. 

Dico  1 G H re&angulum  elTe  ad  rcclangulum  F G A,vt  quadratum  I E 
adquadtatum  FD. 

Dcmenttrath. 

DOnancnr  ex  C ordinatim  ad 

■*  dia metros  BD,  BE  , Iinc{ 

CK.CL.quoniamBC.BG  pa- 
tallclogramma  communem  ha- 
bent  diametralcm  BGC  > vc 
CL  ad  GE  , fee  KC  eft  ad 
GD  i fed  vt  CL  ad  GE.  fie 
IE  quadracum  eft  ad  * qua. 
dratum  GE.SrviCK  linea  ad 
lineam  G D.ficF  Dquadratum 
eft  ad  quadratum  GD;  igiiurvt 
tE  quadratum  ad  quadracum 
GE.  lie  FD  quadracum  eft  ad 

Suadrarum  GD.ii  permuean- 
o vr  IE  quadracum  ad  quadra- 
cum FD,  licquadracumGEad 
quadratum  GD. eftaueem qua- 
dearum  1 E xqualc  quadraco 
GE.vni  cum  rcftangulo  I G H; 

& F D quadratum  xqualc  qua- 
draco CD.  vna  cum  rcftangulo  FGA;  igitur&  IGH  reftangulum  eft  ad  rcftatJ- 
culum  F G A vc  I E quadracum  ad  quadratum  F D-Quod  crac  demonftrandum. 

K k k PRO- 


e It*  4tl 


. Digitized  by  Google 


44* 


PARABOLA. 

PROPOSITIO  CLXXXIV. 


« C.fteundi. 


fc  4 i.fmiw. 


Ilfdem  poficis , produ&a 
linea  G H,  occurrac  ClC 
line.?  in  M,8i  A F produdta 
lines  LC  in  N. 

iJico  IM  H re&angqju 
efle  ad  redtangulum  F N A, 
vc  1 G H redangulum  eft 
ad  rc&aaguium  F G A. 

Demonflratio. 

•>0l  , 

/"'VStensu  eft  precedent!  pro- 
poiiuone , quadrature  K C 
ad  CL.  candem  habere  ratio- 
ncm  quarnDG  quadratum  ad 
qaadratum  G E,ac  proinrie.qua 
quadrant  D FadE  I .quadrature:  (cd  quadratum  K C hoc  eft  E>  N acquitur  DFqua- 
dtato.vna  cumare£tangulo  FN  Ai  fimiliter  quadratum  CL  hoc  eft  EM.xquale 
cftquadraco  El,  vna  cum  rcftangulo  I M Hi  edmigitur  fie  quadracum  EM  adDN, 
ficutquadratum  F.I  ad  DF, re&angulum  quoque  1MH  eft  ad rcftangulum F N A, 
vt  quadracum  E 1 ad  D F quadracum , hoc  eft  per  praicedencem  vc  re&angplutn 
1GH  ad  FGA  rcdlangulura.  quod  oporcuic  demonftrare. 

PROPOSITIO  CLXXXV. 

ESto  A B C parabola: axis C D, aequalis  lateri redo,  a&aque per D or- 
dinatim  linea  D A,  producacurin  E,  vc  A D , D E lines  squales  fine 
iungantur^ue  A C,  EC:  dein  per  C & E parabola  defcribacur  C F E , ha- 
bens  vcicicem  in  C Sc  concingcntem  C D.ducanturq;  B G parallel?  A D, 
occurrences  parabolis  in  B 8c  F,  Sc  iungantur  BC. 

Dico  effc  vt  quadratum B C, ad quadratum  BC,  lie  KF  iincam  ad li— 

ncam  K F. 

Dewonftratio- 

C Rigatur  ex  A diamerer  A I 
■‘-'occurrensBGKneisin  L qua- 
dratum CB  sequaic  eft  quadrate* 
BG.CG:  eft aucem b quadratum 
BG  sequale  te&angulo  KOI,  Sc 
quadrato  C G ■ fiue  CH.f cum 
CD.DE  adcoquc  8c  C G , GH 
line*  acquencur)zq»ale  eft  re£H- 
gulum  FGI  i quadratum  igitur 
BC  acquale  eft  re&angulis  FGI, 
K G li  hoc  eft  redaneulo  I G K Ft 
fed  IGKF  reftangulum  eft adreftangulum  1 GKF,  vt  FK  linea adlmeam  KE ■. 
quadratumigicur  CB  eft  ad  quadratum  CB.vcKF  linea  eft  ad  Iincam  K.  F.Quod 
erat  demonftrandum. 

OSITIO  CLXXXV  I. 


P R 

I^DicoF  G ad  G B.triplicatam  habere  racionem  eius  quam  habet  G B 
ad  AD.  Demon- 


O P 
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QVoniamtam  A D.aB G, K G.qoim  DE>GH,GF  proportionates,  func,SiJ4i  t>;<| 
AD  prima,  aiqualis  primx  DE,  ratio  K G arlGF.t  duplicata eft racionis  BO'biiW 
ad  GH,  id  ell  BG  ad  KG,  cumenim  AD, DC **  linear xquaics  lint,  atquanrur  c 1 orr, 
ciiam  KG,  GC.  eil  autem ratio  FG  ad  GB,  compofita  ex  ratione  F G ad  G K« 
id  eft  ex  duplicata  rarione  KG  ad  GB,  hoc  ell  BG  ad  AD,  (cum  AD,  BG,‘  i 
KG,  proportionales  lint ) & ex  ratione  KGadGBidell  iterumBGad  AD.igitue 
FGad  GB  , triplicatam  habet  cius  quambabet  GB  lioea  ad  Uncain  AD. Quod 
(ill:  demo  nftrandum. 

PROPOS.ITIO  CL XXX V 1 1. 

INterfccent  iterum  fefe  parabola  duac  A BC,  C B P in  pumfkis  B,  C, 
habentes  communes  diamctrosFG,HKL,D  Aquas  in  M & N,  fc- 
cec  redla  C B. 

Dico  I M ad  M K candcm  habere  rationcm  quam  habet  D N ad  N A. 

Demonftratio. 

XJT  DH  C reflangulum  ell  ad 
’ re&anguluml) I-  C, licAIC 
ad  AGC  , re’Aangulum.lcd  vt 
DHC  adDFC  , lie  HI  * ad 
F V, , ft  TC  ALC  ad  A GC  ,-fic 
1 K Boca  ell  ad  G B line amjigirut 
wHl ad  FB,lic  KLad  BG:  Sc 
permutando  cniiucrtcndo  vt  F B 
ad  BG, fie  HI  ad  K L. eft  autem 
vt FB ad  BG,  lie  HM  ad  ML: 
igitut  vt  HI  ad  KL , fie  Id M ad 
ML:  vndc  Si  1 M f ell  ad  J1K,  v 
demonfirandum. 

PRO  POSITIO  CLXXXVIII. 

‘ . ' r ’ • •’  ■ J ' . . ■ J 

ESto  ABC  parabolx  diameter  A Dquam  in  Dfecetordinatim  linea 
DC  rdcinperD  parabola deferibatur  DB,habens  AD  contingent 
tem  Sc  diametrom  DC  & commune  cum  altera  fc&ione  latus  reClum  E. 
occurrat  autem  D B parabola, parabolic  ABC  in  B^St  ordinatim  ducatur 
iinea  B F. 

Dico  AF  lineam  ad  lincara  FB,  radonem  habere  ddplicatam  cius 
quatn  habet  F B ad  F D.  * r, 

Demonftratio.  j 

t r j ^ ^ X 

POnarur  BGxquidiftahs  AD.  Quoniam igiturEhrus 
reifturoytriquefeftioni commune eft, & FB,BG  ordi- 
natitn  pofitx,  erunt  tam  E,¥  B , A F linex , quim  E , B G, 
id  ell  Fp,  Sc  DG  proportionales.  vnde  cum  E prima  lit 
jcommuiiisiracio  g AF  ad  DG.ol  cflad  FB,  duplicata  eft 
utionis  F Sad  B G id  ell  ad  FD.Quodfiut  ijcipoallf  an- -ft!,.  q , ~~ 
dum.  ' 


’r  t j ’■  <S  ( ; . r. 

J miir.itl'.laimii 
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CaroUartum. 


"tTIncfcquitut  AT  ad  FD,  tationtm  tripllcatam  eiuscftc  rationis,  qua’ eft  inteil 
-tT-AF  Si  PD.  eft  emm  ratio  A P ad  FD,  compofira  ex  rationc  AF  ad  FB. 
h'oeeft  duplicate  BF  ad  FD, Si  ex  rationc  B Fad FI>.hoc  eft  tripIicata.AF  adFD. 

PROPOSITIO  CLXXXIX. 

HAbeatitA'B  C,D  E F parabolae  at!  eundem  axem  conditiitA1,  com- 
mune latus  redbum  H.  afliimptoq;  in  axe  pundto  quouis  G,  cx  eo 
ordinatimducatur  linca  GCF,  defenbatur^-,  per  G parabola,  habens 
axem  G C,  occurreps parabolir  A B C,  D EF  in  B & E pundtis  ex  qul- 
bus  ordinacim  dcmictantUr  line*  B I , E K. 

Dico  rationem  I A ad  K D,  quadruplicatam  c(Te  rationis  G I ad  G K. 

3T^—  Demonftratio. 

E 

5”  enim ex  Elinea  EL  paraf- 

-l-Geli  GD, occurrence  ABC  pa- 
\ rabola:inL,demittaturex  Lad  dia- 

z'  Z'  \ merrum  CD,  ordinatim linca  LM: 

/ / \.  eric  igirur  quadratum  LM  xquale 

JO  A Ki — L quadrato  EK,  vnde  Sc  redtangulum 

TI  GH  fub  H & M A,  acqdale  eft  rc&angu7 

lo  fubBSi  KD.adcoqueScMAii- 
• nea  aiqualis  K.p.  eft  igitur ratio  1 A 

ad  KD.  Cue  ad  MA,  duplicate  rationis  IB  ad  LM > Sue  ad  EK-  eft autem ra- 
tio IB  ad  EK,  duplicate  rationis  GI  ad  G K ’■  ratio  igitur  IA  ad  KD , quadrupli- 
cate eft  rationis  cius,  quam  habet  GI  ad  GK-  Quodfuitdemonflrandum, 


La  ajisibi!)'-  ,31  b,.D 

r&ibgu!ume**»d, 


reflangnlum  Q_OP  vt 
monftrandum. 


o 

V - 

PROPOSITIO  CXCt. 

Ilfdem  pofitis : fi  A BQD  EF  parabola:  eandemhabucrintalcitudincm 
&communcm  conringcntcm  B IB. 

Oico  N O M reftangulumeflcadrcdanguIumPO  Q,vtB  Rquadra- 
rum  ad quadratum  RE. 

btmonftratm. 

VT  lincsRI  adiineam  OI,Gc  B R * quadratum  ad  re&angulum  NOMi  Sc • 
vc  R I ad  Olt  fic  RE  quadratum ad reflangiilum  Q_OP;igiturvt  B K.  qua- 
dratum ad  NOM  rcftangulum  fic  quadratum  RE  ad  reftangulum  POQj  SC 
pcrroutandovt  quadratum  BR  ad  quadratum  RE  , fic  NOM  rc&angulum  ad 
rc&aogulum  QjOP.  Quod  fuit  demonftrandum, 

Corotfarium. 

H Inc  pater  etiam  rcdangulum  A K C efic  ad  re&angulurti  D KF,  vcBR  qua- 
dratum ad  quadratum  RE. 

PROPOSITIO  CXCII. 

ESto  A BC parabola:  axis  A D dudaque  ordinatim  G D,  fumatur  in 
axe  quaeuis  red  a D E & per  E defcribatur  parabola  cuius  axis  (it 
E A,(ccans parabolam  ABC  in  B,&  CD  lineam  in  G. fadatji  A K x- 
quali  D E , ducancur  K.I  ordinatim  ad  AEin  parabola  EGB  , 8c  BF 
ordinatim  ad  ABC. 

Oico  C O quadratum  cfic  ad  quadratum 
1 K,  vt  E F linea  ad  F A. 

Demonftratto. 

Sit  ABO  parabol* latus  rcdtumL,  Sc parabo^ 

JzEGBIacus reflum  M.  quadratum  CDt- 
quale  eft  rc&angulo  DALi  Sc  quadratum  IK 
aequaie  re&angulo  KEMi  eftautem  AD  linea 
zqualis  KB.quiaAK.ED  zquates  pouuncurt 
quadratum  igmit  CD  eft  ad  IK  quadratum,  vt 
L ad  M.  Ruriiim  quia  quadrate  BF-tam  eft  *- 
quale  rc&angiiium  F A L quam  FEM;  re&an- 
gula  quoque  FAL.FEM  zqualia  func.  igitut 
vt  AF  ad  FE.fic  M ad  E.  fcd*t  M ad  L.fic 
IK'quadratum  eft  ad  CD  quadratum,  igitur  vt 
AF  ad  FE,  fic  IK  quadratum  eft' ad  quadra- 
tom  CD. 

PROPOSITIO  CXCI1I. 

Sit  AB  C parabolx  axis  A D squalls  lateri  redo  centroque  A inter- 
uallo  quouis,circulus  defcribatur  oceurrens  parabolx  in  B,C;ixiin  E, 
ponaturque  ad  axem  ordinatim  B F. 

Dico  D F,  A E,  A F lincas  continue  eflc  proportionate*. 

Kkk  j 


Dttnart- 


P AIR  A B O'L  A. 


4 V 


a J4  hums. 


b 47 .huius. 


* 1 ' Demonftratw. 

DEft  A E xqoalis  eft  AB  : fed  AF,1  AB,  DF 
■^proportionaiesiunr,  igitur&  AF,AF,,DFean- 
dem  continuant  tationcm.  Quod  erat  dcmonftran- 
dum. 

PROPOSITIO  CXCIV. 

Sit  ad  ABC  parabolx  axcm  BD,  ordina- 
timapplicataAC;  adtaque  per  B corttin- 
gente  B E,qua-  crectx  ex  A dtametro,occurrac 
in  E .deferibatur  per  A B parabola  A F B,cuius 
axis  A Ej  ccntrofy  D interuallo  AD,  circulus 
deferibatur  A G Qquem in G, fcccr recta  quxdam  HG,  xquidiftansaxi 
BD,  occurrenfiq;A  BCparabolxinH,  fle  AClinexin  1:  dcniqucperH 
ponarur  K F parallt  la  E B,  occurrens  A F B parabolx  in  F & A £ in  K. 

Dico  G IjEKlii  eascflc  inter  fexquales. 

Dcmonftratio. 


pRodtifla  BD.  occurtatcirculo  in  L : vc 
A AK  ad  AE,  ideftHladBD;  ficFK 
quadratum  eft  ad  quadrat  u m B E : ie,i  etiam 
. vt  HI  ad  BD,  fici>A!C  re&angulum  eft: 
ad  reftangulum  A D C,  id  eft  I G quadratum 
ad  quadratum  D L;  igirur  vt  quadratum  F K 
adquadratum  BE.lic  I G quadratum  ad 
quadratum  DL,  id  eft  A D,  ideft  E B.qua- 
te  IGiFK,  quadrataadcoque  & lfncz in- 


ter fe  xquantur. 

PROPOSITIO  CXCV.  •, 

SVper  A B C parabolx  axe  A B xqaali  lateri  recto, circulus  deferibatur 
AEB,  qucminEfeicntvtcunqucordinatitn  polity  GF,  ad  axcm  pa- 
rabola;. iunganturque  AE.  ' , t 

Dico  AE, GF  lincas xquati.  .. 

A Dcmonftratio^  \ ; 

QVoniam  A B , lm?ri  r'edto 
atqualis  eft,  quadratum  FG 

sequatur  teAangulo  G A 1 1.1  fed 
& GAB  reAangulo  xquale 
quoque  eft  quadratum  AE> 
quia  AGE  angulus rctftuscft, 
quadrata  igitur  A E.F.G  adeo- 
quc&  linear  inter fexquahuit- 
Quod  crat  demonftrandum. 
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PROPOSITIO  CXCVI. 

Ifdcm  poficis,  iungancur  F B. 

Dico  F B quadratum  zquari  quadratis  A G,G  E,  G B fimtrl  fumptis. 
cDemonfir*tto. 

/'"Wadracum  FB,  xquale  eft  quadratis  B G>  GF.  fed  FG  quadratum  xquale  eft 
''4quadrato  A E,  id  eft  quadratis  A G,  GE, quadratum  igieur  F B xquale  eft  qua- 
dratis A G, GE,  GB.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CXCVII. 

Ilfdem  poficis : occurrac  F G linea  diametris  D H,C  K.  in H & K. 

Dico  H F K rcdtangulum  arquari  rcc'tangulo  A B G. 

Dcmohffratio. 

QVadratum  H G xquale  eft 
quadratoFG.vna  cum  rc<ftan- 
gulo  HFK ; eft  aueem  quadraco  ^ 

HG  Cue  BD,  xquale  ‘quadrature 
AB,  (cum  ABxqualisponaturla- 
teri  reftojigirur  Jr  quadratum  AB. 
sequaJeeftquadratoFGvnacure-  c 
fhnguio  HFK-  fed  AB  quadra- 
tiim  quoque  eft  xquale  rc&angulis  GAB.  GBA,  id  eft11  quadraco  GFvna  cum  *>f. 
refiangulo  GBA,  quadratum  igitur  F G vna  cu  m reftangulo  GBA,  xquale  eft 
quadraco  FG  cum  rc&angulo  H FK:  dempto  igitur  communi  quadratnFG, refi- 
duarcciangula  AB  G,  HF  K func  inter  fe  zqualia.Quod  crac  demonftrandum. 

CoTollarium. 

EX  di&is paret  FEM  reftangulum xquari quadraco  A G.  nam  FEM  reiftangu- 
lura  vna  cum  quadraco  EC , xquacur  quadraco  F G.ideft  A E , id  eft  quadratis 
A G,  GE  : dempto  igitur  communi  quadrate  GE,  maner  FEM  rcdtangulum  x- 
quaic  quadraco  A G. 

PROPOSITIO  CXCVIII. 

Ilfdem  pofitis:occurrat  F B,eirculo  in  L. 

Dico  BFLre&angulo,  xquari  quadratum  AG. 

Dcmonfiratio. 

TOFT  reftangulum  xquale  eft  reftangulo  NFE.ideft  MEF.  fed « M EF  retftan-  *<>•#• 
■^gulo  xquale  eft  quadratum  A G s igitur  Sc  rctftangulo  BFL  xquale  eft  quadra- 
rum  A G ■ Quod  erat  demonftrandum. 
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PARABOLA. 
PROPOSITIO  CXCIX. 


ai 96.  i 
•Mi. 


C<U  A B axis  parabolz  ABC  latcri  rc<£to,  fum-» 
O ptilqj  AF,BGzqualibus,ponanturotdina- 
tim  adaxem  redtx  F D,G  E. 

Dicoiundtas  B DSB  E eflc inter fexquales. 

^ Demonjiratto. 

1 1 

CVpcr  AB  deferibatur  cfrculus  occurtens  F D > GE 
d^lincis  in  I & K.  quoniam  AF  , BG  lineq  xqualcs 
funt.ScFI.GK  normales  adaxem  AB>  reftx  F I,  G K. 
®item  A G,  B Finter  fe  xquales  funt  : eft  autem  quadra- 
tum BD  zquale*  quadratis  AF,FI,FB;Sr  BE  qua- 
dracum  xquale  quadratis  BG.GK.G  A > quadratum  igi- 
rur  B D xquale  eft  quadrato  B E , & B l)  Imea  zqualis 
B E.Quod  erac  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CC. 

Ilfdem  pofitis,  ducatur  ex  H ccntro  circuli  A I B , refta  H M L , paral- 
lel F D;  iunganturqueB  L. 

Oico  BLIincambreuiflimamefle  omnium  qux  ex  B ad  peripheriani 
parabolz  duel  polTunc. 

• Demonflratio. 

jDOnatur  qu?uis  alia  B D,  & ordinatim  D F ; erit igitur  quadratum  B L , xquale 
quadratis  AH,HM,HB:&  BDquarfratum  xquale  quadratis  AF.FI.FBi 
quia  verb  AH.HM.HB  iemidiamctn  funt,.quadrata  illarum  minora  iiint  quadratis 
A F,  F I,  F B (vt  facile  ex  dementis  oftenditur)  igitur  Sc  quadratum  B L minus  eft 
quadrato  BD.  Sc  BD  linea  omnium  breuiflima,  quq  ex  B ad peripheriam  dud 
polTunc.  Quod  erar  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CCI. 

EStofuper  A B C parabolq  axi  B D zquali  latcri  rcdlo  deferiptus  (cmi- 
circulus  B I D,  quern  in  1 fccent  quxeunque  ordinatim  ad  axem  po- 
fitq  F G E , aclaq;  per  D ordinatim  AC,  ducatur  AB , occurreni  EFli- 
ncis  in  H. 

Dico  rectangulo  FHE  zquariGI  quadratum. 

Demonftratio. 

QVoniam  axis  B D xqualispo- 
nicur  lareri  redo.  Sc  A D or- 
dinatim applicata  , reSx  AD, 
k B D adeoque  Sc  H G>  G B inter 
fezqualesfunt.  quia  vctoEF  li- 
nca  in  G di uifa  eft  bifariam  Sc  non 
C bifariam  inH.rciftanguIumEHF 
— vna  cum ‘quadrato  H G , id  eft 
" BGi^quale  eft  quadrato  EG-  fed  EG  quadratum  eft  xquale  reftangulo  <*  GBD, 

id 


b i-huim!. 
c Ex  ill- 
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ideft quadrato  BC  vnicymrcftangulo  B QD.igiturquadratum  BG  vni  cnmrc- 
ftangulo  BGDatquatur  RhE reftangilovna'qtiad[lato-!H&, cum  ideftBGjdem- 
ptoigitnr  comrouni  quadrato  B G>  manct  EHF  rcdangulum  arquale  reftangulo 
BGD.ideftquadraro  GI.  QuodcratdeinanftMndiun.  G , ■’  ‘ '■  ! 5 

. ■ ; inndh..:  »/:.  Jv  «.  J A rup!  X. 

; ‘-iitu.:  - 1 P RjQ  P O S,  I ,T  1.0  QsflJiH*' ; -ri: ! i !5  t> 


Dico  F1  1,'Cj  H,  1 E lineas  proportionales  erfe;  1 
pEfe  motifiratio.  ' 1 


f"YVoniam  EF  Bneidiuilacft  bifariam  inrG  & non  bifariam  in  I,  re&angulum 
'"CfIE  Tna  cum  quadrato  I G>  id  eft  vnacum  re&angulo  B GD,  arqualc  eft  qua- 
dratoGF,  id  cftarcftanguIoGBDideftquadraro  BG  vna  cum re&angulu  BCD,1  W* 
idcftcumquadraro  GI  ;dtmpto  igitur  communi  quadrato  IG>  manet  FIE  rc- 
ftanguluni zquate  quadrato  BG  ideft quadrato  HG.  proportionates  itaquefunc 
FXjG  H.IE.  Quod  eratdemonftrandum. 


ESto  fuper  A B C parabola:  axe  A C s- 
quali  lateriredo  deferiptus  femieir- 
culus  A F E,  fumptaque  O xquali  A E, 
ducacur  ordinatim  quxuis  BPlccans 
axem  AE  ipG  occurreps  circulo  inE 
iungancurq*  A B, AF.  ■ ; .,j  •; 

Dico  D G ad  D A , rationcm  habere 
duplicacam  eiusquam  habet  AB  ad  A f. 

Demonfiratix'  \ ■* , "i 

f\Voniitt 1 A F quadratunstasqtfstle  eft  fjUadri- 
V'Sr is  FG,  AG  ideft  reflangulo  DAGreftg 
AG,  AF,  DA  cominuarfunr  proportionales: 
fed  & AG.AB.CD  font  in  *>  continua  rationej 
igitur  cum  A G prima  vtrtque  ferici  commu- 
nis fir.DG  ad  DA,  tertiaad  tertiam.indupli- 
cata  eft  rationc  c AB  ad  A F,  fecundx  ad  Cc-C/ 
cundam.  Quod crat demonftrandum.  / 


myii 
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d 17.  D* 

in 


. ; .1  mj  Jb  L 
■ UiJi!  ! ' U.i 

1 ' ...  ' . : 1. 1 !1  11111.  ' ■ .:a,u 

PArabo^am  ABC  lubtttndat  ic&x  A C normalis  ad  diarnctrum  E Di 
fuper  AC  verb  vt  axe  defcobacur  fcmiclliplis  vel  femicirculus  AFj 
GC  occurrcns  parabolx  In  F St  G;  vel  eandefn  contingent  inB,  duca- 
turque  FI  parailela  ipfi  AC ,8c  I D linex  ponantur  xquidiftantes  E,Q^ 
occurrentesparabolxin  B,  ellipfi  vel  femicirculoin  H , F(I  fincxjnl,  ^ 
ipfi  AC  in  D. 

Dico  D E,  D Hj  D I lincas  effe  continue  pfoportionalcs. 

rDtmdnJlrttto. 

T"\Emittatur  ex  F diame- 
A-^tet  Fk,  lecans  AC  li- 
heam  in  K.  vt  AKC  rc- 
Qangulumad  redanguluirt 
A D C,  Cc  FK  eft  ad , E D 1 
fed  vt  AKt  rcdangulum 
ad teftangulum  ADC,  Cc 
FK  quadratomquoqueeft 
ad  quadrature  HD,  igitur 
vt  FK  linea  eft  ad  lineam 
ED,  ficquadrarumFK.cft 
ad  quadratum  H D j roSi 
igitut  FKiid  eft  I D,ad  E D, 
duplicatam  habet  ratio- 
nem  cius,  quam  habet  ID 
ad  HD : quarcDE  , DH, 
D I lines  in  continua  func 
analogia.  Quod  crat  de- 
tnonftrandum. 


PROPOSlTIO  GCV. 

) * ? 

Anentefecunda figura,  ducatur  BC,  occurrcns  ID  lincisinLL, 
1VI  Dico  1 E ad  E D , duplicatam  habere  rationcm  cius  quam  ha- 
betlL  ad  HD.  J 

Dcmonfiratio. 

QVoniam tarn  ID,  HL,  IE  line*,  quam  ID,  ‘HD ,E D in  continua  func 
analogia  ,&  ID  prima'vtrique  fcrici  eft  communis  , ratio  IE  ad  ED,  tcrtiac 
ad  tertians , a dupheata  eft  tationis  IL  ad  H D,  fecund*  adfecundam.  Quod  era  t 
. demonftrandum. 


P R Oi 
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ilirw- 
Vi  pregrtf- 


Sint  ABC  cllipteos  vtl  circuli  diametri  coniugats  AC,  BD;  du- 
ftaquequauis  I;  F parallels  AQ,fecantc  B D produ&aminE,  fiant 
£D,BD,  G D continue,  proportionates,  deferipuqueper  AGC  pun- 
da,  parabola,  cuius  diameter  G D,  po- 
nancur  lincxquotcunque  FH  paralle- 
ls E D , fccantcs  ellipfim  in  I , parabo- 
fom  in  K , & AC  lincam  in  H. 

, Dico  F H,  I H,  K H lincas  elTc  pro1 
portionalcs. 

'Dtmonftntib. 

VT  A H C re&angulum  ad  reftanguiurii 
AD  C I fic  H K.  linea  ad  lincam  DG> 

SclH  quadratum  ad  quadratum  BD  igi- 
(nr  H K linca  ad  lincam  D G duplicata  ha- 
betrationem  eius,  quam  habet  IH  linca  ad 
lincam  BD.  vndc  cilm  ED,  BD.GD  po- 
fitione  Cm  proportionates,  8c  ED(FH  pri- 
mS inter  1'e  aquates , fic  autem  & ratio  DO 
ad  KH,  terti? ad tcniami duplicata rationis 
DB  ad  HI,  (ccundjE  ad  fecundam  , crunt 
,FH,IH,KH  in  concinuaanalogia. Quod 
erar  demonftrandmn. 

PROPOSITIO  CCVII, 

IN fcmicirculo  ABC  dccufient fefcor[hogonaliterin  D diametri du* 

A C,B  D,quarum  alteri  B D bifariam  in  E diuisijdelcribatur  per  A,  E, 

C parabola,  cuius  axis  E D , duftaq;  diametro  F G , qux  femicirculo  oc- 
curratinH,-  ponatur  UC. 

Dico  F G ad  G C duplicatam  habere  rationemeius,  quam  habet  H G 
ad  HC. 

iDemonftratio. 

QVoniam  AC  duplacft  BD,  St  ilia  du- 
plaED,  tcStx  AC,  BD,  ED  propor- 
tionates func.  eft  autem  ED  ad  FG»  indu- 
plicata  ratione  DB  ad  GH  * cum  fit  vc 
ADCrcaanguluaiadrciSangulum  AGC, 
id  eft  BD  quadratum  ad  quadratum  HG; 
rc£kx  ifftut  C*P»bHG>ACin  continua  . 

font  anaiogia , fed  fit  AC»H*C,  G C e line*  / .... 

proportionates  funt ; igitur  FG  ad  GC,  tertia  ad  tertiam  .duplicatam  i babct£“**"- 
rationemeius,  quam  habet  HG  ad  HC,  fecundaad  fecundam.  Quod  erat  de-^,„„‘ 
mouftranaium.  f17y°*. 

PROPOSITIO  CCVII  I.  *“■ 

PArabolfl* sequales  ABC.DEF  muerse ad eundem axem  A 0,  quiae- 
cjualis  (it  -latcri  redo  conftitutas , comingant in  A & D,  line*  G F, 


, continganti 

Lll  1 
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451  PARABOLA. 

H C : & G F quidcm  parabola:  D E F , occurrat  in  F,  H C vero  parabola: 
ABCinCj  crectifqucex  C & F,  diamerris  qua:  FG,  C H lineisoccur- 
rancin  G,  &H,ducaturquxuis  I K, parailclaFG,  fecans  parabolas  in 
B 8c  E , re<£tas  C G , H F in  I & K K axcm  A D in  L.  dcin  fupcr  A D vt 
diamctro,defcribaturfemicirculus  A M D ,occurrcns  IK  linexinM. 
Dico  1 L M reftangulum  xquari  reftangulo  E L B. 


■s/b!/  L 

7^j— — 

7 

ftangula  igitur  I L M,  B L E tcqualia  funt. 


Dcmonflratio. 

QVoniam  AD  requalis  eftla- 
terirefto,  lincx  AD,  CD, 
item  AM, LB, item  MD,  LE 
xquales  Cunt. reftangulum  igitur 
AMD  sequale  eft  reftangulo 
ELB:  led  ic  AMD  reftangu- 
loquoque  eft  aequale  reftangu- 
lam  ADML,  id  eft  ILMir«- 


PRO  POS1TIO  CCIX. 

Ilfdcm  pofitis: 

Dico reftanguluftt  ILBM  xquari  reftangulo  BLEK. 

' Demonjiratio . 

QVoniam  ILM  reftangulum  atqualc  eft  reftangulo  ELB  , vt  I L ad  a £ E,  id 
eft  LKadLE,  fic  LB  eft  ad  LM:  &pcrmutando  vt  LK  ad  LB,  fic  EL 
eft  ad  LM  : & EK  reliquumad  M B,  yt  LK  ad  L B,  id  eft  IL  ad  LB  ;t>rcftan- 
gulumigitur  II.  B M xqualc eft  reftangulo  BLEK.  Quod  eratdemonftrandum- 

, P R O P O'  S I T I O C C X. 


Ilfdcm  pofitis  quae  prius:  fiat  BGE  reftangulo  atqualc  reftangulum 
HGI:&perA,I,DpunctacIlipfisdefcribatur,  cuius  axis  fit  AD.  du- 
caturque  recta quxuis  L K parallel.}  Q E,  occutrcns  parabolis  in  K S;  L, 
axi  A D in  M , ellip.fi  in  N,  diametro  CH  in  O. 

Dico KML rectangulum xquari reccangulo  OMN. 

Demonjlraiio. 


tur  IG.MN,  vc  IG'quadratum 
ad  quadratum  NM  , fic  AGD 
reftangulum  eft  ad  reftangulum 
AMD:  reftangulu  igitur  AGD 
ad  A MD  reftangul«m,rationetn 
habec  duplicaram , IG  ad  NM, 
id  eft  reftanguli  HGI  ad  J re- 
Qangulum  OMN.'Af  quia  ratio reftanguli  AGO,  ad  AMD  reftangulum,  com- 
pofitacftexratione  AG  ad  e 'AM , id eftex duplicataf ratione  BG  ad  KM,  Sees 
GD  ad  M D,  id  eft  ex  duplicate  ratione  G E ad  ML,  ratio  AGD  reftanguU  ad 
AM  D reftangulum, quoque  duplicata  eft  eius,  quam  habet  B GE  reftangulum  ad 
* reftan* 
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KMT.  igitur  vt  HGI  rcdtangulum,  ad  rcdtangulum  OMN  , Cc 
BGE  rciSangulmn  ad  rcdtangulum  KML:&  permucando  vc  H G I rcdtangulum 
u r- 1 h"-*1  Um  B G ^ * *>c  OM  N rcdtaqgulum  eft  ad  rcdtangulum  KM L 5 ' ' 
HGJ.BGF.  rcdiangulapcr  hypothcfim  aiqualia  funnigitur  A:  OMN,KML 
dtangula  inter  fe  aiquamur.Quod  crat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CCXI. 

^Ecent  ABC Icmicirculumorrhogonalitcr  diametri  date  AC,  B D: 
O dcfcripcaq;per  A,  B,C, parabola, cuius  axis  B D,ducantur  rcdlx  quor- 
cunque  E E,  |.->ari!lclx  A C,  occurrences  circulo  in  E 8cF,  parabolc  in  G 
&H,  axi  veroin  1.  r 

, Dico  EGF  rcdtangulum  eflc  ad  rcdtangulum  EGF,vc  BIDrc&an- 
gulum  ad  rcctangulum  B1  D. 

Demonflratio. 

POnacur  A B.fccasEFIincas 
inK.  vc  BKA  rcdtangulii 
ad  rcdtangulum  BKA,  lie 
EKF  1 rcdtangulum  eft  ad  re- 
dtangulum  EKF.lcdvcBKA 
rcctangulum  ad  rcdtangulum 
BKA.lic  GKHl  rcdtangulii 
eftad  rcdtangulum  GKH;ig>- 
lurvcEKFredtangulum  eft  ad 
redlangulunl  EK  F,  lie  GKH 
rciftangulum  eft  ad  redtapgu- 

lum  GKH.  reliduum  igitur  EGF  rcdtangulum , eft  ad  rciftangulum  EGF,  vt 
EKF  rcdtangulum  ad  rciftangulum  EKFiideft  rcdtangulum  B K A ad  redtangu- 
lum  BKA,  id  eft  rcdtangulum  BID  ad  rcdtangulum  BID.  Quod  crat  demon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO  CCXII. 

SEccnr  ABC  femicirculum  orchogonaliter  diametri  dux  A C,B  D:de- 
icriptaq;  per  A &B  parabola  cuius  axis  BD,  deferibatut  & altera  pet 
B & C,  habensaxem  D C&vefcicc  C ducaturq;  lines E Fparallela  AC 
occurrens  circulo  in  E& F.parabolisin  G,8c  H,axiBDinl, &AB  iun- 
&x  in  K. 

Dico  £ I quadratu  efle  ad  quadratu  G I,  vc  I H linea  eftad  lineam  I K. 
Dtmonjlratio. 


\/^k/  1! 

_ ^ 

\\ 

^ 

* r*ir- 

ttrlrj. 


.b49.il tint. 


Digitized  by  Google 


454 


PARABOLA. 


propositio  ccxiii. 

SEmidfculum  ABC,  cuius  diameter  AC* 
contingat  in  A Iinea  A D ; defcriptaqtie  per 
A parabola,  cuius  axis  A C,  8c  concingens  A O, 
fumatur  A E xqualis  laccri  redo , adaque  per  B 
ordinatimEF,  ducatur  in  parabola  diameter 
quaxuoq;  D G occurrcns  circuloin  B & G,p»- 
rabolatin  H,&  FE  ordinatim  politic  in  1. 

Dico  B D G rcdangulum  , aequan  redan- 
gulo  H D I.  *' 

Dcmonfinttto. 

TNVcatur  perH  ordinatim  Iinea  H loQuoniam  A D 
\-J Imea in  A circulu  contingit , rcdangulum  B D G 
xqualc  eft  • quadraro  AD  > id  eft  quadrato  HK;fed 

j;  HK  quadratum  eft  xqualc  trcdarfgulo  KAE.id 

eft  HD  I (quia  AE  per  hypotheGm  xqualis  eft  Uteri  redo)  rcdangulum  igitur 
BDG  xqualc  cftredangulo  HD I.  Quod erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CCXIV. 

PArabolas  duas  A B C,  D B E ad  eundem  axem  B F pofitas , Sc  contiti- 
gentesfefeinterius  in  B vcrticcfccet  in  H & A diameter  quaecun- 
que  G H,  iundifquc  AB,H  B ducatur  ordinatim  Iinea  I K , fecans  pa- 
rabolas in,  I K,  L>  Sc  M,  redas  A B,  H B,  A H in  G , N,  O , & axem  B F 
in  P. 

Dico  ILK  rcdangulumarquatircdangulo  GPNO. 

Demon/irauo. 

REdangulum  GPN  xqualc  eft 
c quadraco  I P.  fed  I P quadra- 
tum  eft  xqualc  quadrato  LP.  id  eft 
■*  redingulo  GPO.c  vnicumredan- 
gulo  ILK  rcdangulum  igitur  GPN 
xqualeeftredangulisCPO,  ILK: 
eftautem  GPM  redangulum,xqua- 
le  redangulis  GPO*  ^GPNO> 
dempeo igitur communi redangulo  G I’ O. Inanec  ILK  rcdangulum  xqualc  re- 
dangulo  GPNO.  Quod crat demenftrandum. 

PROPOSITIO  CCXV. 

DAtamlincam  AB  diuifaminC, E,I,  D^denuo  ita  parritiin  E vt  re- 
dtangulum  A E C fit  ad  rectangulum  BtD  Lieut  quadratum 
AEC  quadratum  DB. 

' ConJbuBio. 

T?  Edis  A C.  B D bifedis  in  LE  L N, erige  perpendidolarcs  L 1,  N K xquales  inter 
JN  fe , & per  puncra  A,  I,  C,  Sc  D.K.B,  dcicribantur  parabolx  N K.iibi  mucuo oc- 
currences m G.  Turn  ex  Gdux  GE  normalesad  AB.  Dicofacrum. 
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Dcmonjlratio. 

T V ngc  panda  1«K<  Sc  E G prbdu- 
AfUi  in  Oi  per  Gduc  FMPH  paral- 
lclamad  KB  SCI K.  Quomam  ram 
IJL.OE.KN.  qudmlK, , FH  funt 
paraHclq,  eric  qtiadfi'cu  10  ad  qua- 
dratum OK  vc  quadratum  MG 
ad  P G quadratum  hoc  eft  vc  F G 
quadratum  ad  G H quadVatum.de- 
inde  a AC  quadratum  eft  ad  qua- 


dratum  F G vt  1 1 ad  M I',  hoc  ell  I / I \ I 

vc  NK  ad  PK,  hoc  eft  vc  quadra-  . „ , 

rum  DB  adquadractlm  GH.  ergo  permutatim  AC  quadratum  eft  ad  quadratum 

D B.  vt  quadratrtm  F G ad  quadratum  G H,  hoc  eft  (ficuc  ante  oftendO  vt  quadra- l mJ*-' 

turn  IO  a'd  quadratum  OK.  Atqui  breftangulum  AEC  eft  ad  reiftanguluBED 

vcquadratom  IO  ad  quadratum  OK,  Ergo ctiam rcdangulum  A EC  eft  ad  re- 

Aangulum  B ED  vt  quadracum  A C ad  quadratum  DB.  Factum  igitUr  eft  quod  . 

petebamr. 

PROPOSITIO  CCXVI. 

DAiam  recum  AB  diuifam  in  C,  Iteruta  fccatein  bj  vtrcctangu- 
lunl  B D C zquaic  lit  quadrato  D A. 

Confirucha  demmslrata. 

' 1 >■  ' 1:  ; :i  ■ ■ 1 

Tjlfeca  CB  inE,  8c  fiat  vt  AEad 
•*-*CE,  ita  CEad  FE.deiad*  AF 

etiam  bifeca  in  D.  Dico  factum  ■ a ..  .tt 

quod  petitur.  , ; T*  ■ i I 1 

Ea  punctir  E ac  D erige  nor-  \ ■ / j vV  ! 

males,  quatumvna  EG  fit  magni-  \ ^ v/  yj  y \ 

tudinisplacit? , altera  D H infinica.  /Jr — 1 — -4 — -4- - — 

Deinde  per  uuncta  C,G,  B.defcri-  V / /'  ' \ 

batur parabola axemhabens  EG &V  \ / / \ 

occurrcns  ipli  DH  in  H.  Rurfuirt  \ / / \ 

pctpiincta  A HF  deferipta  intelli-  V- 


gatur  parabola  aiem  habens  DH.  * ‘ 

poteruncautem  ECiDH  axes  diet 
parabolarum,ciim  amb*  ex  conftru- 

ctione  rectai  C B i t A ad  anguloS  . ‘ 

rectos blFatlamfecent.  Qunniam  igitur  exeonftructione  AE.CE,  FE  funt  con- 
tinuar, colligitui  cxiSp.huius  parabolam  AHF  rranfire'pcr  G verticcm  alterius 
parabol;  Ergo  pci  eandem  illam  propofitionem  BD.FD,  CD  funt  continue. fed 
FD.Al) arqualcs funt  ex  confttuctione  , ergo  BD,  DA, CD  funt  continux.ct- 
go  rectangnlum  BDC  zquatur quadtato  D A.  Quod erac faciendum. 


4S<  PARABOiA.- 

PROPOSITIO  CCXVIL; 

Sint  dux  parabola  xquales  ABC,  B C D ad  arcs  paraJIclos  conftitu- 
t?  EB,CF,  per  apices  mutuos  tranfcuntes.’ex  Bfit-ordinatun  ducta 

p.  ' . . mi.  O .'A'*.  ■ •••  • 

Oporteac  GH  parallelam  BF  ponere,  cju£ diuidarura recta  BE,fe- 
cundum  datam rationem  I ad  K.  ;-■}  . . . ,r.u- 

■ » O'i  t .0  /’•/'  mil"'  rii. 

i CoHSbuSto  tS  acmwfttfttv.  . d.,.:  ■ 


*•  * wit  ! - fnci:r 

■ ’ lip  :ii  . I • ■*'.  r>ci 


per  H ponatur  GH  parallcla  B D , Pecans  BE  in  puncto  M.  Dico  rectam  G H 
clic  fcccam  in  M>  fecundum  rationem  I ad  K ; flrteator  ex  0 parallels  ad  FE  oe-. 
mujiih  eurrens  ipfi  GO  inP.  Quoniam  rectangulum  HMO  xquatar  » quadrato  MN> 
erunt  MH,  MN.MO  continux.  Ergo  quadratum  MH  adqua'dratum  MFT, 

. vr  MH  ad  MO,  hoc  eft  vt  MH  ad  HP,  hoc  eft  vt  B L ad  LD  , hoc  eft  vtiqya^* 
dratum  K ad  quadratum  I;  fed  quadratum  MNxquatur  quadrato  GM;  ergo  qua- 
dratum  MH  eft  ad  quadratum  GM  uc  quadratum  K ad  I.  Sc  inuertendo  ergo 
CM  eftadroctam  MH  vt  recta  lad  K.  pofuiraus  igimr.  See.  Quod  crat  facien-. 
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Jo,..;  i ',’i i Sapius  parabolam  quadrat. 

’>  V .i.'VA-P'R  o p,o  s r Tf  jo  *ccx  vut. 

SEccntA^C  parabolam  diametri  duz  squales  BO,  EF:  polm&ne 
per  D & F.ordinatim  liners  A C,  G H,  iungantur  ABC,GEH. 

Dico  A B C,  G E H'trianguIa  cHe inter  (c  ztjualia. 

Dmonjlratio.  foj  | ,r 

IVmftis,  G,  C:  ponatur  A H tinea*  //  ~ 

quam  in  K Sr  I lecenc  demiflx  /V  J''  v 

ex-GSrC  diamctrLiiJat-anrcrafe.,  //  \S 

rtntofthogbriililiet'in  L,M,N*0-  : -i  r i,  \ Vi,  , ,5 

reft*  AML.  HON:«f  ALqui-  i ;SV.  \? 

democcurrat  BD  lines  in  Q^HN  A A— - _ — yXg,  "'XVAt 

veto  ipfi  EF  in  S i fa&iique  RQ,  / ! 

SR  zqualibus, ipfis  BD,EF.iun-  / j °|  S \ 

ganrur  A PL , HRN.  quoniam  il"..  I ; \ * 

igirur  zqualcs lunt diametri B D, EFi Sr  ADC.GFH  ad  iliat  ordinatfm  pofitz, 
iutn2$*CG>AH  uuc  IK  xcpiiiiftanc.-  fed  &r  GK» Cl diamecri  parallel? fan t, pa. 
rallelogramnuun  igirur  eft  GC I K.  Sr  GK,  GI  line* a:quales.cft autem  vt  GK  ad;7 
J C fic  AK  H reftangulum  ad  b reSangulum  A I H,  reftangula  igirur  AKH.AI  H e 
*qualiafunr;idcoquc8rc*qualcslinc?  AK,  HI.  quia  veto  eft  vt  A K ad  Kl,  fie 
AM  ad  M L,  fir  vt  HI  Jd  IK,lic  HO  ad  ON.igiturVr  AM  ad  Mt.fic  HO 
ad  OH:  zqualesaut^mfunrlinea  NO.  ML  (quia  AML,  HON  orrtiogunate* 
funt  ex  conftru&ipne,  ad  G M , GL,  xquidiftantcs  , adcoque  M O parallelogram- 
mum  eft ) refl*  igirur  AM,  H O,  adeoque  tora:  A L,  HN  zqualcs  futfr  .-fed  & P Q. 

RS  per conftrudionem zqualesfunt,  jriangula igirur  APL.NRH  id  eft  ABC, 
GEH  arqualia  funt.  Quodcrat  demo'nftrandum. 


I Arabotam  ABC 


contm- 

JTgant  duztjuzuis  AD, C D 
conucmencesin  D.  fecctq;  ilias 
in  G Be  H refta  quxdam  E F, 
contingent  quoque  parabolam  C 

in  B occurren*  A E , C F diame-  j? 
trisin  EScF;  demittantur  au*  [2< 
tem  ex  G Sr  H diametri  GI,  ^ i 
H K,  occurrentes  A C in  1 Sr  K. 

Dico  reflam  IK,  dimidium  c(Tc  A C, 


M mm 


Demon- 


45* 


DemonSritio.  ? 


*r\Von*m  A G>P;G  fefliooem  cS- 
''-^tingunt.refia  EG  * squalls  eft 
GB  : (imiliter  &BH  zqualisHF. 
GH  igicur  diroiciium  eft  totius  EF. 
fcdcutD  AE.CFi  G I.HK  zquidi- 
ftcnr.ertr  AC  in  I Sc  K,  diuila,  vt 
CEFdiuifaeft  in  G&H  ; igimr  Sc 
IK  diraidium  eft  Atp.  Qviodem 


dttnonftrandum, 


PRO  POSITIO  CCXX, 
is.ponatur  per  B diameter  L M. 

1 it,.,  r t n . JD  K4 


J.  Dico  efle  vt  G B ad  B H,  fie  LB  ad  B M. 

Demonftratio.  ’ ; V j /;  ; 

l,fh«  r\V oniara  AL  eft  contingent  L B eft  ad  AM  ad  MC.  hoc  eft 

VCad  BF : fed  vt  EB  ad  BF.fic  GB  eft  ad  BH,  tgtter  vt  GBad  BH,UcLB 
eft  ad  B M-  Quod erat  demonftrandum. 

PROPOS1TIO  CCXXl. 

” ■>  . • ' !> 

EAdem  manente  figura,  ducantur  red*  M G,  M H. 

Dico  MD  cfTeparallelogrammum. 

Demonftratio.  _ 

C Sr  enirn  vt  HB  ad  BG  , fic  MB  ad  BL;  per  prxeedemem  ae  permutati- 
Ldo  vt  H B ad  MB,  fic  GB  ad  B L : few  au.emangtdi  * ? SShV 

is-  tt£i££^SnsiEZ-m*~*  »»■ 


EStcnim  BEM  triangulumtr.anguio  ABM 

zquale  BMC  triangulin  igitur  tocum  tnanguluM  E M F 
eft xquale.  eft autem  EMF  triangulum duplum trianguli  G 
duplat eftbafeos  GH.)igitur  M D parallclogrammo awjuale 
Quod  fuic  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CCXJ 

EAdem  manentc  figura,demittatur  ex  D diamete 
Dico  lineas  G I,  H K fimul  fumptas , *quan 
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4» 

Dcmonfiratio. 

DVcatur  H O parallels  A C,oc- 
currens  N D lines in  O.  Quo- 
niam  1M  , G1  . xquidiftanr  lmcii 
DO,HO:eft  autem  4cGM*xqua- 
lis  Sc  parallels  D Hi  trianguia  IGM, 1 
DOH,  aiteo^ueSr  latera  DO,  G1  ( 
xqualia  i'unt : cltamem  HK  xqua-  “ 

JisON.  Igiarr  GI,  HK  fimul  ium- 
ptx.lunt  xqualcs  lines  D N- 

PROPOSITIO  GCXXIV. 

Sic  ad  AB  C parabola:  axem  B D ordinatim  du&a  AC,a6tart£ue  per  A 
& C , contingencci  conueniant  in  E.  ponatur  autem  8c  FG  contingent 
in  B,  qua:  A C,C  E lincasfecct  in  F 8c  G,  cum  rc&at  dcmiccantur  FI, 
G K,  axt  xquidiftantes. 

Djco  trapezium  F i K G>  acquaie eflc criangulo  A E D. 

Demonflrattd. 

pOnacur  FL  parallels  AC. 

mnganturque  LA  . FK. 

QtjoniamFL  xquidiftat  ACi 
& IK  eft  b * qialis  A D . dimi- 
dio  ‘ icilicet  A C i rriangula 
A L D.I  F K tqualia  funr.Rur- 
(umeumin  tnangulis  FKG, 

A EL , tarn  bafes i K G , E L, 
quam  alcirudines ' I K>  A D x- 
qualcs  fine, rriangula quoqucFKG,AELfunt inter fexqualia:  trapezium  igitur 
F1KG  xqualeelltriangnlo  AED.  Quod erat demonftrandum. 

PROPOSITIO  CcXXV. 

PArabolam  ABC  fubrendat  ACquq- 
cunquc,  ponatur  autem  per  A contin- 
gens  A D,co  ueniens  cum  C D diametro  in 
D:  ponatui  quoque  diameter  ququis  B G, 
occurres  A D line®  in  F.iungaftcurq;  A B. 

Dico  criangulum  A F B ad  criangulum 
A D C triplicacam  habere  rationcm  line* 

A Fad  AD. 

cDtmonJlr*t'to. 

T'\Etnfflaex  Adiamecro  AE.  ducantur line* 

*—,BK,C  E parallels  contingent!'  AD;8t  ex  C» 

& B tc&$  C H,B  I normales  ipli  A D.ratio  A F B 
triangoli  ad  tnangulum  ADC compofita  eft  e*  3 
ratione  A Fad  AD,  4c  ex  f ratione  IB  ad  HO 
fedvtlBadHC  GcFB  ad  CD,  id  eft  AK  ad  J 
AEsigitur  ratio  trianguli  AFB  ad  ADC  trian. 
gulum  compoii ta eft  ex  ratione  A F ad  A D , .If 

ex  ratione  AK  adAReft  aute  ratio  AK  ad  A E» 


bitf.&uM 

cbu.; 


dim). 

hums. 

tlljJmiM 


(Exit*- 
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4<o  PARABOLA. 

duplicarararionis  KB  ad  EC.  id  eft  AF  ad  AD,  (quiaFK.DEparallelogramma 
funtjigiturtriangulum  AFB  ad  ADC,  triangulum;  criplicacam  habet  racioncm 
eius, quam habet  AF  ad  AD.  Quoderac  demonftranduro, 

PROPOSITIO  CCXXVI. 

PArabols  ABCdiametrum  BD.lececin  D rc&aquatuis  AC.po- 
fita^ue  ordinadm  C E,  iungancur  A B,  B C. 

Dico  triangulum  A B D ad  B C E,crian- 
gulum,  duplicatam  habere  rationen,  lines 
AD  ad  DC. 

A,^— |a'S\  \ _ n 

\ Dcmonjlratw. 

DOnantur  ex  A & C lines  A G,  C H normales 
*■  addiametrum  BE.  iunganturque  AEn  AD 
ad  D C,  fic  ■ B D eft  ad  B E:fed  vt  AD  eft  ad  D C, 
fic  G D eft  ad  D H , hoc  eft  AG  ad  C H » igieur 
vc  BD  ad  BE  , fic  AG  eftad  CH.  eft  aueem 
ratio trianguli  ABD  ad  BCEtrianguluro.com- 
pofica  ex  ratione  B D ad  B E,  & A G ad  C Hj  igi- 
tur  ratio  trianguli  ABD  ad  BCE  triangulum 
duplicata eft rationts  AD  adDC.Quoderac  dc- 
inonftrandura. 


D 


PROPOSITIO  CCXXVII. 

Acx  parabolas  terminac*  maximum  infcriberc  triangulum. 

(onfirudio  i?  demonfirauo. 


PArabolam  ABC  fubtendat  ausuis  AC,  qul  diuisa  bifariam  in D,  ponatur  dia- 
meter BD.&  iungancur  AB.CB.  Dico  triangulum  ABCeffcqusfitum.  eri- 
garurenimqiisnisalia  GE,parallela  BD  diametro:  Quoniam  ADC  redtangu- 
t47lfe,.  lumad  AGC  b reftangulum  cam rationem obtinec, quam  DB  aGE.igitur reifta 
in.  D B,  maior  eft  reifta  GE:crgo  etiam  triangulum  ABC,  maius  triangulo  A EC: 

igieur  maximum  efttriangulorum  AB  C.  Quod  demonftrarc  oporcuic. 

PROPOSITIO  CCXXVIII. 

PArabolam  ABC  interlccentdux quxuis parallels  AB,  DC  : iun- 
dilque  B C,  A D,  fegmento  CB  triangulum  inferibaeur  maximum 
A E C,  ponacurque  E F,  squidiftans  A B,  & iungancur  AFD; 

• ..... .1  . . Dico 
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Dico  AFD  triangulum,  illorum  cfl'e  maximum  qua:  AFD  fegmen- 
to  infcribi  poflunt.  8c contrail  triangula  AFD , B EC  fucrint  maxima, 
dico  FE  zquidiftarc  A B. 

DemonHratio. 

QVoniam  AB.CD.FE  aiquidi- 
ftant,  rcfta  FI  j xquacur  KF„ 
adcoque  triangula  F A I,F  1 1J  xqua- 
lia  funt  triangulis.K  BE  > KliC  : (i 
igitur  AFD  triangulum  non  fit 
maximum,  fit  aliud  AGD  , maius 
triangulo  AFD;  pofiiaque  GHpa- 
rallcla  A B,  iungantur  B H Ooftcn- 
derur  vc  prius,  triangulum  BHC.x- 
quati  triangulo  AGD  : Ted  AGD 
maius  c(l  triangulo  AFD,  id  eft  vt 
o(lcndi,BEC,  triangulum  igitur  BHC  maius  quoque  eft  triangulo  BEC:  quod 
ell  contra  hypothdim.  non  igitur  AGD  triangulum  maximum  ell  , fed  AFD. 
Quod  erat  pnmum. 

Sinciam  AFD.BEC  triangula  maxima,  dico  iundtam  FE  xquidiftare  A B:fin 
vero;ponaturFH  xquidiftans  A B.iunganturquc  BHC:  triangulum  igitur  BHC 
maximum cfl corum qux  BEC  fegmenro inleribi poflunt,  adcoque 8c maiusBEC 
triangulo,  quod  abfiirdum ; non  igitur  FH  xquidiftat  AB,  led  F E.  Qnod  erat  de- 
monlrrandum. 

Quod  fi  A B contingat  parabolam, 
cad  cm  inferri  poflunt  quxprias,eadem- 
que  prorlus  eft  demonfttatio.  >' 

*1  ; l1’’.  .O  r J 

TROPOSITIO  CCXXIX. 


, i,  Caiai 


ESco  ABC  parabolz  inlcri- 
ptum  triangulum  maximum 
ABC. 

Dico  iilud  maius  effedimidio  pa- 
rabolz ABC. 

Tfcmonfiratio. 

DErficiatur  re&angulum  A CF  ; manifeftum 
* igitur  eft  E C parallclogrammum  maius  efle  pa- 
rabola ABC--  igitur  & ABC  triangulum, dimi- 
dium  fcilicec  parallelogrammi  EC  maius  eftdimi- 
diopacabolx  ABC.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPO  SITIO  CCXXX. 

Sic  ad  ABC  parabolz  diametrum  AD,  pofiraordinatim  CD;  iun- 
£taq;  ACdiuisain  F bifariam , ponatur  diameter  B F iungancur^uc 
AB,CB.  ... 

Dico  CAD  triangulum quadtuplum e(Tc tdanguli  ABC. 


Mmm  $ 


Dmm- 
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Dcmonflratio. 

A Gaturper  A contingens  A E»occurrenx  Bl? 
■^■^•Iinczin  E,  qua:produ£la  Cccet  D C inG-quo- 
niamigiturzquidiftant  AE, CD,  vr  CF  ad  F A, 
ficGF  eft  ad  FE.  ponitur  autem  AC  in  Fbifa- 
riam  diuiCa,  lgi tur  Sc  E P xqualis  eft  F G Sc  EAF 
triangulum  xquale  triangulo  CFG  : led  EAF 
triangulo  zquale  eft  triangulum  CBA.-  igicurft 
CFG  triangulum  zquale  eft  triangulo  A B C.qula 
* E B,BF  linex  xqualesfunt:eft  autem  C ADqua- 
•E»i7ia-  | druplum  trianguli  CFG  quia  AD  dupla  eft  FG 

& CD  duplaCG,  igitur&quadruplum  cnttrian- 
guliABC.  Quodcratdemonftrandum. 

PROPOSITIO  CCXXXf. 

ESto  ABC  parabola?  inferiptum  triangulum  maximum  A B C : in- 
feribantur  autem  & refiduis  fegmentis  triangula  maxima  : & hoc 
Temper  fiat. 

Dicototi  triangulorum  feriei  xqualem  cflc  parabolam  ABC. 

\ Dtmonjlratio . 

C I enim  non  fit  zqualix, maior  igi- 
‘-'tur  eft  vcl  minor,  Gt  primum  pa- 
rabola maior  tota  triangulorum 
Ceric, .&  eXccflus  ponatuc  quanri- 
tas  G.  qUoniamigitur  triangulum 
' 'ABC  maximum  eft illorum,  quae 
parabolz  infer, bi  poftunt,  maius 
bquoque  illud  erit  dimidio  para- 
bolq  cui  inferiptum  eft.  fimiliter 
trianguladuo  AES, BFC  maio- 
ra  Cunt  dinridi  js  fegmentorum  qui- 
bus  inCcribuntur.  quod  cum  Gne 
term,  no  continuari  poflit,  rclin- 
queturex  'parabola quantitas,da- 
tl  minor,  ergo  & minor  quantitate  G,  ergo  ilia  exceflfusnon  eft, quo  parabola  trian- 
gulorum Ccricm  excedit : ergo  parabola  maior  non  eft  tota  triangulorum  Ceric. 

Quod  verb  ncque  minor  ilia  Gt,  manifeftum  eft  t cum  triangul  orum  Ceries , ex  hy- 
potheft  Temper  intra  parabolam  continuetur,  aeproinde  Cenex  ilia  quantumeunque 
aufia,  plurium  triangulorum  additione, Temper  tamcn  parsmancat  parabolz:  cum 
igttur  Terie  trianguloru,  nee  maior,  ncc  minor  Gt  parabola,  zqualis  vc  Gt  necclTe  ell. 

PROPOSITIO  CCXXXII. 

EAdem  pofita  figuri:  ' ! 1 • 

Dico  A B C parabolam  ad  triangulum  maximum  ABC  cam  ha- 
bcreproportionem  quam  quatuor  ad  tria. 

Dtmon/lratia. 

'T'Riangulum  d maximum  ABC,  quadruplum  eft  triangulorum  maximoru  AE  B, 
BFC  quztcGduis  inCcribuntur  fegmentis ; a:  ilia  Curium  GmuJ  Tumpta,  quadru- 
pla  triangulorum  rcGduisCegmentis  inTcriptorum.atque  itaGne  termino  proceden- 
do, cum  ablara  Temper  quadrupla  lint  triangulorum , quz  refiduis  inCcribuntur  (e- 

gmeneix. 


dExijo. 
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gmcntis,  toca  triangiilorum  fericS,  id  eft  * parabola  A B C,  1 eft  ad  triangulu  ABC,  **• 
primum  icrici  ccrmiuum,  vt  quatuor  ad  tria.  Quod  fine  demonftrandum.  b i7.o, 

frtgrtfliin* 

CorolLtnum  prim  urn.  4‘“' 

HInc nvanifeftumeft  triangulum  maximum  A B C,  triplum efle  refiduorum  fe- 
gmencorum  AEB.BFC.  cum  enim  tota  parabola,  ad  triangulum  maximum 
infcriprum,  fir  vc  quaiuor  ad  tria;patet  ipltim  tqangulum.tres  quartas contincre pa-  t ■; 

rabolx  i adeo^ue  5c  refiduorum  efle  tripium.  : ' ; 


CorolUrmm ficundum. 


f 


C £*!?• 


SEquicur  fecundo  fegmenra  AEB,  BFC  efleinter  le  xqualia:  triangula  enim 
A 15  D,  B D C lingula  fingulorum  cripla  funt,  fi:  inter  fe  xqualia. 

PROPOSITIO  CC  XXXIII. 

Sic  ad  ABC  parabolx  diamctrum  BD,  ordinatim  applicata  AC, 
a&ilquepcr  A &C  contingentibus , qux com diamccro  BD  conue- 
niancin  E.ponatur  perBcontingens,  qux  AE,  CE  lincis  occurrac  in 
F & G. 

Dico  F E G triangulum, maius  efle  dirnidio  figurx  concaug  A E C B A., 
Demon/Iratio. 

TVngantur  ABC-  quoniam  AE  parabolam 
J-contingit , & AC  ordinatim  ponitur  ad  BD, 

«ED,  AE,C  E,in  B,F,  G punaisbifle<3x  funt: 
quare  EBF,  ABF  criangula,  item  EBF,EBG, 
ac  proinde  tota  EFG,  ABE  zqualia  funt.  fed 
A E B triangulum  maius  eft  dimidio  figurq  mixti- 
linc*  ABCEA.cumAB  latus cadat intra  pa- 
rabolam conucxam,  triangulum  igitur  FE  G illo 
maius  quoquc  eft.  Quodcratdcmonftrandum. 

•;  CorolUrmm  prmurn. 

E Xante  demonftratis  facile  dcducitur  triangulum  F E G,  maximum  efle  illorum, 
qux  intra  triangulum  AEC  abaliaquauis  contingente  aufcrri  pofliinc. 

CorolUrium jicundum. 

QEquitur  quoquc,  ABC  triangulum , dupl  urn  efle  trianguli  F E G ; eft  enimED,  M 
^ddupla  E B.  4i  A C dupja  F G. 

PROPOSITIO  CCXXXIV. 

PArabolam  ABC  cuius  diameter  A D contingat  in  C re&a  C E con- 
ucnienscumdiametroin  E,  a&a^ue  per  A contingente,  qux  C E li- 
nes; occur  rat  in  F,  dcmitcatur  ex  P diameter  FB,&  per  B ponacur  con- 
tingens,  qux  A F,  E C lincis  occurrat  in  H 8c  I. 

Dico  triangulum  A EF,  quadruplum efle  trianguli  HFI. 


htmon- 
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PA-K  AB'U  i-  «, 

( ,M. 


Dmonflratio. 


• jj.buiui. 


ciw.lm- 


(i.dutmi. 


POnatur  recfta  AC,  cccurrens F B produdr  in  G. 

quoniam  EC  contingcns  c(l  , Si  C D ordmatim 
applicata  addiamctrum  AD,arc<lae  EA»AD,aBco, 
quc  K EFvFC  zquales  (iint : eftaurem  vt  £ Fad.  KG 
fic  AG  ad  GC,  (cdra  FG,  ED  diaraeiri  t xquidi. 
ftcnt;)  lines  igitur  AC  m G bdlefta  eft,  adcoque 
I H c contingent!  parallcla.  vnde  F G,  F A linear  in  B 
Sc  Hr  biFariaraquoqpc  font  diuifx. Si  A F C triangu- 
lum dquadruplum  trianguli  FHI  eft  autetn  FAB, 
asqualttriangulo  FAC,  quia  FE.CE  line*  xquaies. 
font,  igitur  Sc  F A E>  quadruplum  eft  ttianguli  F0£ 
Quod  crat  demonfttandum. 

PROPOSITIO  CCXXXV. 

' . G ri  {•!!.  i :J.  ■ . ; :l  ■ j ; 

Sit  ad  AB  C parabolae  diametrum  B D,or- 
dinatimapplicata  A C.poficifq,  per  A & C, 
contingcntibus  quae  diametro  B D occurranc 
ini  Ej-ducatur  per  B,  contingen*,  qux  AE,  C E lincas  fccct  in  F Sf  G, 
diametri  deinde  ponantur  F H,G  It  & per  H & I,contingentes  LK,M  N . 
atque  idem  fine  terminocontinuetur.  ■ 

Dico  figuram  mixcilineam  A£C,B  A,  xqualcm  efTctoti triangulo- 
romferici. 

Dtmonjiratio.  ; 

SI  enim  non  fic  xqualiss  ma- 
jor igitur  Tel  minor  vt  lie 
nccefleeft,  fitprimum  figura 
mixtilinea  maior  triangulo- 
rum  ferie.exceffu  quamitati* 
O.  ttiangulum  FEG  maius 
« eft  dimidio  figurz  concauf 
A E C B A;  fimilicer  triangula 
L F K.M  G N maiora  fitoc  di- 
midijs  mixcilincoruni  quibus 
infetibuntur,  Sc  id  temper  fits 
igitur  per  ablationem  illam 
continuaram,  relinqucturcx 
tnixeilineo  fAECBAquan- 
titis  data  minor , ergo  Sc  mi- 
nor quantitacc  O,  ergo  O ex- 
ceflus  non  eft,  quoroixcilineum  AECB  A excedimianguloruro  ferierajigrturnec 
illudferie  rota  maius  eft.fimiliter  oftendetur  AEC  BA  figuram  minorem  quoque 
non  efle  tot!  triangulorum  ferie.  zqualis  igitur  Tt  fit  neceffc  eft. 

PROPOSITIO  CCXXXV  l. 

EAdemmanenccfigura:  ^ 

Dico parabolam concauam  AECB  ad  triangulum  FEG,  cam 
proporcionem  habere  quam  quatuor  ad  tria. 


rDemon- 


4*5 


P A R A B O L A, 


Demonjiratio. 


i ) 


QVoniam  EFG  triangulum  quadruplura»eft  truoguiomm  LFK , MGjC, 

ilia  rurfum iirnul  fumpca, quadruple illorum quae  refiduis  figuris  mixtilindi;  Ik-**'’ 
fcribunrur,&  ita  line  tcrmino  procedendo, ablaca  Icmpcr  quadrupla  lunr  triangulo- 
rumreliduis  figuris  tnfcripcoru,  eric  per  87 . libri  noftri  dc  progrelfiombus  rota  trian- 
gulorum  feries  id  eft  concau  u m A EC  B A,  ad  F E G triangulum,  y t quacuor  ad  cria. 
Quod  crat  demonftrandum.  - ■ . < , 

CoroUarinm. 

■T Tine pacet FE G trianguluui triplum effe refiduorum  AHBFA.CIBG C-eft 
tsenin  FEG.  iriangulum  ad  figurant  concauam  A BCUA,  vr  tria  ad  quacuori 
quare  triangulum  EFG  (icsquartas  oonttnetfigurx  ABC  E A,  adcoquc  rcliduo- 
rum  triplum  eft.  1 , ) : j 

PROP  OS  ITIO  CC  XXX  VII. 


I Idem  pofiris  t ..  /.  :>  » *■  * a * * * 

Dico  AEB  parabolam  conumm  daplim  figur*  coqmu* 
AEBDA. 


; 


Demonjiratio. 


[\  »*tri  jtitupn! ; ? 
oV^  iulrjt  ^ 


b tjli*- 


ct  i*.h 


t /:!*  (I 

. * X’cLnuJrszKr 

T Nfcribamur  cam  concau^  quam  con- 
*ucxz  parabola:  » crianguia  ntaxima 
AEB,  FDG.  quomarn  igitur  AEB 
parabola  eft  ad  triangulum  A EB  vc 
• qqatuor  ad  tria:  eandem  autem  ha- 
beas proportidnem  figtira  cdttcaua 
<AEBD,  ad  triangulum  F D G.erit  vt 
triangulum  AE  B »d  parabolani  con- 
uexam,  lie  FDG  triangulum  ad  hgu- 
ram  mtxtilineam  AE  BD  : & pertnu- 
tando  vt  AEB  triangulum  ad  rrian-  _ 
llum  FDG»  fie  parabola  AeB  ad  figuram  concauam  fed  AEB  triangulum  ,r 
iplum eft criinguli  FDGngtrur  Sc  parabola  AEB  dupla  eft  figur*  AEBD. 
jqdetjc  demqnurqndutj). 

. TI o CC X;X  XVII  t. 

IDemalitcr  tJenjonlharc;' i \ 

1 : . . ■ZDemanftratit 

TWcrioamurlegmcntls  refiduis'tam  parabolar  conuexx,  quam  concaUac.  triangula 
■■maxiuia , Alt.EKB.NFfiFGQ;  Quoniaro  triangulum  A E B , « ablatum ex ' tu 
DaraboJaduolum  cfttriari^ull^Tl  rl.  ahlaJ-ir-if  fimira  A not?  A.  a,  : 


parabola  duplqm  eft  ttiangutTpl}  ^ablatlcx  fiffuw 
gu(a‘  A fE  > EKfi abfaca  c xf  efici uoj)af a 
abiatorum  cx  cefiduo  figuraf  A tfU'k'A , inmjper  oft£ 


>(«  a 


- - --  - — - o — &tanoner& ifiam Hi 

proporuonc dupla , Cue  cerminoin  vtraque  figura  pofle  f comlnuari , fiuetoramf1'1**" 
triangulorum  maximortimferiem  pafabolf"  AEB  inftrtptorum, ilh xquaris  & figu- t,. 
• WttritownE AEB-q  AAfltfip  Wti  JEWdiMEfeSMt  jnjgilBPfum  fetid fiou«r»<’ 

“=du^ 
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d 66  P A RABQLA. 

PROPOSITIO  CCXXXIX. 

Aro  fcgmento  par  abolico  triangulum  xquale  exhibere. 

Conflruflio  id  demonflratio. 


CIc  ABC  fegmerrtum  datum:  du&aquediamrtro  AD 
‘-^ponaturordinatim  CD,  agaturque per  A ipfi-CD, 
xquidiftansAE,occutrenserc£he  cx  C diametroinE- 
turn  EC  diuifainF  vt  FC  quarcapars  fit  E C , duca- 
tutex  A per  F,  linea  A G , occurrcus  CD  in  C.  dieo 
G AC  triangulum  xquale  ede  dato  fcgmento  ABC. 
Quoniam  A E,  C G lines  xquidiftant,  vt  CF  ad  FE. 
fic  GC  eft  adEA:  fed  CF  tertia  pars  eft  FE;  igitur 
GC  , tertia  pars  eft  EA  hoc  eft  CD.  Quare  Sc 
GAC  rriangulum  tertia  pars  eft  trianguli  CAD:  eft 
autem  ABC  fegmentum  xqualctcrci(a parti  trianguli 
CAD.  igitur  St  GAC  triangulo  eft  xquale:  daroigi- 
cur. fcgmento  pantbaiicp  xquale  triangulum  cxlubuimus ; quoderat  imperatum. 

CmlUrium. 

TJ Ine patet triangulum  GAD  xquale efle  parabola;  A B CD'-  adeoque  eadem 
A^praxi  lolui  problema  quo  petitur  datx  parabolx,  triangulum  xquale  exhiberi. 

i ,.iO  • . 

PROPOSITIO”  CCXL. 


l \fii  J 


PArabol*  terminatx  cam 
inter  1c  fortiuntur  ratio- 
ned quam  triangula  maxima 
illis  inlcripta. 

, • j y - Dcmonjbratio. 

Wt  ABC,  EFG  parabolis  ter- 
‘•'minaris  triangula  maxima  inferi- 
pra  ABC,  feFG.  dicofiarabolai 
illam  in  ter  fc  habere  rationcm  qua 
triangula  maxima.  Triangulum 
bABC  eft  ad  ABC  , parsbolam 
vetria  adquatuo#  : triangulirquo- 
que  EFG  eft  ad  parabolam  EFG, 
vt  tria  ad  quatuor,  igitur  vt  ABC 
v.j,  , ..  _ triangulum, ad  parabolam  ABC. 

**‘  nnv.Mx  G triangulum  ad  patabolitn 

EpG»St  betmutando  Vt  ABC  triangulum  ad  triartgulum  EFG,  ficABC  para- 

•wt  ■ ; • Corollarium . 

•**  V.  .mlu'-t.  ii(i  fm»no3T  .-x  • * - *'  • ■ 1 '•  ^ 


eandemvel  xquifeih  fubtenfam,  crunt  illx  inter 
;‘cs  luetintxquafes,cfunt  inter  fe  vt  bafes. 


i til.  bm. 


t H A I* 

.*  :■ 

till  ■■  ’‘li  b { 

vi  11a  i 
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: . dJ  A £•' 

'"*  * * *'I 
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PARABOLA. 

PROPOSITIO  CCXLI. 


4«7 


PArabolam  AB  C fecent dusquatuis parallels  AC,  DE. 

Dico  ABC  parabolamad  DBE  parabolam  efle  in  triplicatara* 
tionc  A C ad  D E. 

Demonftratio. 

' , / j . • I « ’ * ’ 

DOnatur  diameter  BF  ad  quam  ordinatim 
* politz  fine  AC  . DE.  Parabola  ABC  ad 
D BE  parabolam  cam  habet  rationem  , qaam 
, triangulum  Tub  AC  A"  B F ad  triangulum  Tub 
l)Ei&:  BG-'  fed  ratio  trianguli  fob  AC  & BF, 
ad  trianguluiub  DEScBG  , eft rnpiicata  ra-®/ 
tionis  AC  ad  D E, quia compoiita ex  ration* 

AC  ad  DF , 3c  B F ad  B G , hoc  eft  ex  dupli- 

cataratione  AC  ad  DEi  Igitur  ABC  parabola  eft  ad  parabolam  DBE  In  tripli- 
catarationc  AC  ad  DE.  Quodfuitdenonftrandum. 

PROPOSITIO  C C X L ! I. 


PArabolam  ABC  contingac  in  Blinea  E BjConutfnicns cum diame- 
tio  quacunque  AE  in  E,  iuHganturq;  AB. 

Dico  figuram  concauam  B F A L B,  du  plam  cfle  conuexae  B F A G B. 


‘ Demonftratio . 

pOnaturcx  B,  ordinatim  AC  ad  diametrum 
AD.Quoniam  BE  eft  cotingcns,crut  AD» 
AE  Iinca;  b arqualcs , adeoque  ABD  , ABE 
triangula  sequalia  : eft  aueem  ABD  triangu- 
lum (riplum  *■  fegmenti  BFAQB  , igitur  8c 
triangulu  ABE  tnplum  eft  fegmenti  BF  AGB- 
refidua  igitur  figura  concaua  BFAEB  dupla 
eft  conucxa:  BFAGB.  Quod  crat  demon- 
ftrandum. 


t £«i7J 

ftmtu. 


c Cert!/. 
t|i.  >10  mu. 


PROPOSITIO  CCXLIII, 

Sint  ad  ABC  parabolx  diametrum  A D, ordinatim peflt*  DC, GB: 
tunttifq;  AB,AC  ponatur  per  A squidiftansipfi  D C,occurren$crc- 
ftisex  B & C,diamettis  in  F & E. 

Dico  ciTc  vt  AB  F triangulum  ad  triangulum  A C E fiue  ABG  ad 
ACD  triangulum,  lie  AHBFA  figura  concaua  ad  Hguram  AHCEA. 


Demonftratio. 

VT  ABG  triangulum  ad  triangulum  ACD.Gc 
AHBfegmentumJadrcgmcntum  ABC,  fed 
vt  AHB  ad  A B C fegmentum , lie  AHBF  figu- 
ra ad  figuram  ABCEiCum'AHBFdupIum  fit 
fegmenti  AHB, Sc  ABCE  duplam  ABC; igitur 
vt  triangulum  ABG  ad  ACD  triangulum  , fic 
AHBF  figura  ad  figuram  ABCE.  Quod  crat  de- 
mon ftrandum. 


Nnn  a 


Cl- 
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Corolltvrium. 

T^AdcmpofitSfiguriiequirur  eflevtGF  parallelogrammumadparallclogrammum 
■^DE,  fic  AG B parabolam  ad  parabolam  ADC:  item  conuexum  AHBF  ad 
conaexum  A B C E. 

PROPOS1TIO  CCXLIV. 


PArabolam  ABC  cuius  diameter  AD  fecent  vccunque  lines  AB, 
A C:  ducanturqueordinatim  BE, CD. 

Dico  fpatium  parabolicum  E BCD,  quadruplum  efle  fpatij  C A BC 
lineis  A B,  A C & parabotica  B C contenti. 


« t»  CtrtU, 
»jt.  humi- 


Demonjlratio. 

/"\Voniam  parabola  DABC  quadropla eft  afegmenti  ABC 
Xk  E A B parabola  quadrupla  legmen  A B, parabola  DABC 
eft  ad  fegmen  tu  m A JC  vc  E A B parabola  ad  legmentum  A B; 
igitur cum  parabola  DABC  ad  ABC  , totum  ad  torum  fic 
vt  E AB  ablatum  ad  ablatum  A B,  ent  rcliquum  E B C D , ad 
rcliquum  AC  BA,  vt  DABC  totum  ad  totum  A BC  :quare 
EBCD  figura , quadrupla  eft  figur*  lineis  AC.AB  Sc  para- 
bolica  BC  content*.  Quodcracdcmonftrandum. 


PROPOSITIO  CCXLV. 


COntingat  ABC  parabolam linea  quicunquc  A Dconucniens cum 
diametris quibufuis  DC,F£  in  D & E.  iunganturcjuc  AF,  AC. 

Dico  concauum  EDCGF  duplum 
efle  partis  A F G C,  lineis  A F , A C con- 
tents. 

Demonjlratio. 

/"""Oncauum  ABCD  A •>  duplum  eft  para- 
'bolse  ABC: &concauum  ABFEA  du- 
plum eft  fegmenti  ABF;  igitur  refiduutn 
EDCGF  duplum  eft  refidui  AFGCA. 
Quod  erat  demon  ftrandum. 


PROPOSITIO  CCXLV  I. 


PArabolam  ABC  fubtendat  linea  AC,  qua  diuila  in  D & E,  vt 
A D,A  E,  A C continue  proportionales  Tint,  erigantur  diametri  D B, 
EI,CF.  & per  B &I,pun£taex  Areftsponantur  AG,  AFfecantesCF 
diametrum  in  F & G. 

Dico  EIGC  ad  fpatium  quadrilateium  B I triplicatam habere  ratio- 
ncm  A C ad  A E. 

, Demonjlratio. 


QVoniam  AD, A E,  AC  ponuntur  continue  proportionales,  vcCA  ad  EA, 
fic  * CE  ad  ED.  fedvt  CE  ad  ED,  fic  C G eft  ad  GF;  igitur  vc  C A adEA, 
tnfnihn.flc  qq  Qp.  vn(jc  triangulum  CAG  ad  GAF  trungulum  , eft  vt  CE  ad 
ED,  id  eft  vt  C Aad  E A,  id  eft  FA  ad  H A,  id  eft  FG  ad  His  eft  autemG  AF 

triangulum 


Digitized  by  Googl 


PARABOLA, 

triangulum  ad  triangulu  H A 1 in  duplicata  ratio- 
ne  FG  ad  HL'g'tUf  cum  ratio  trianguli  CAG 
ad  H AI  componatur  ex  rationc  triangulu  CAG 
ad  G AF,  & cx  G AF adH  A I.patct  C AG  trian- 
gulum  cfle  ad  triangulum  H A I in  triplicata  ra- 
tione  FG  ad  HI  : quia  veto  ratio  quadrilatc* 
ri  EG  ad  BI  quadnlarcrum  , componitur  e)t 
rationc  E'G  ad  G H quadrilaterum  , ( id  eft  ex 
rationc  trianguli  CAG  ad  triangulum  G A F,)  # i v 

aeex  rationc  GH  ad  IB,  quadrilaterum,  fid  eft  ex  rationc  trianguli  GAF  ad 
H AI  triangulum,  cum  F A,  H A,  B A ptoportionales  (int)eric  EG  quadrilaterum 
ad  quadtilatctum  B I vt  C A G triangulum  ad  triangulum  H A I;  igitur  Sc  EGqua- 
drilatcrum  ad  B I quadrilaterum  rationed!  habet  criplicacam  A C.  ad  AE.  Quod 
ctac  demonftrandum. 

PROPOS1TIO  CCXLVlI. 

ESto  ABC  parabola:  diameter  AD.  pofitaque  ad  iilam  ordinatim 
CD,  delcribacur  per  A Sc.  C,  parabola  AEC,quam  in  A contin- 
gat  A D , ponancurque  ordinatim  quxuis  F B,H  G lecantes  A E C para- 
bolam  in  E 6c  I, 

Dico  figuram  concauam  A F E A , ad  figuram  concauam  A H I A,  da- 
plicacam  habere  racioncm  parabola:  B A F ad  parabolam  G A H. 

Demon/iratio. 

TVngamur  AE.AI,  Figura  mixtilinea  AFEA 
■“ad  figuram  A HI  A earn  habec  rationem  quam 
AEF  triangulum* ad  triangulum  AIH.  ratio au- 
tcmtrtanguli  AEF  ad  triangulum  AIH compo- 
fitaeftex  rationc  AF  ad  AH  , hoc  eft  duplicata 
ratioms  FB  ad  HG,  &ex  rationc  FE  ad  IH, 
hoc  eft  duplicata  rationis  A Fad  AH,  id  eft  qua- 
druplets ratioms  FB  ad  HG  » igitur  AFEA 
figura  ad  figuram  A HI  A fexruphcatam  habet  rationem  line*  FB  ad  HG  fed 
BAF  b parabola  ad  GAH  parabolam  tnplicatam  habet  rationem  FB  line*  adL’48'1 
lineam  HG:  igitur  figura  AFEA  ad  figuram  AHl  A , duplicatam  habec  ra- 
tionem parabola:  BAF  ad parabolam  GAH.  Quod  erac  demonftrandmm 

Corollarwm. 

TTInc  patet  concauum  AFE  ad  concauum  A H I,  tnplicatam  'habere  rationem 
-*-AAF  ad  AH  i nam  AEF  triangulum  ad  triangulum  A IH  rationem  habec 
compofitam  cx  AF  ad  AH,  &EFadlH,id  cft.cx  duplicata  rationis  AF  adA  H, 

PROPOSITIO  CCXLVIII. 

Ilfdem  pofitis  fint  AH,  AF,  AD  proportionates,  iunganturque AC* 
Dicomiftilineum  IF  ad  ED  miftilincum, rationem habere  fextu- 
plicatam, cuius  ratio  trapezij  KF  ad  L D,  trapezium  cftquadtuplicata. 


*nif 
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parabola. 


a Ex  »4J* 
burnt. 


QI 


Dtmonttratio. 

kVoniam  AH.AF,  AD  line* proportionates funt, 
ired*  quoque  IH,  EF,C D.adeoquc  figutx ■ con- 
cautr AH1A.AFEA,  ADCA  in concinua funt ana- 
logs, igitur  vt  AH1A  figuraadfiguram  AFEA,  lit 
IF  tniitilineumeftadmiftilineum  ED ; fed  AHI A fi- 
ll; gura  ad  figuram  A F E A,  fextuplicatam  habet  rationcm 
BH  ad  GF  , igitur  8c  IF  miftihneum  ad  miftilineum 
ED  fextuplicatam  habet  rationcm  BH  ad  GF.  Ruc- 
fum, quia  AH,  AF,  AD  proportionalcs  funt.triangula 
quoque  AKH,ALF,ACDin  continua  funt  analo- 
gia.  adeoquevt  AKH  triangulum  eft  ad  triangulum 
ALF  , fie  KF  trapezium  eft  ad  trapezium  LD  : fed 
AKH  triangulum  ad  triangulum  ALF > duplicatam 
habet  rationcm  lines:  AH  ad  AF,  hoceftquadruplicatam  rationis  HB  ad  FG: 
igitur  8c  KF  trapezium  ad  trapezium  LD  quadruplicatam habet  rationcm  line*; 
HB  ad  FG, cuius  IF  miftilineum  ad  miftilineum  ED  habet  fextuplicatam. Quod 
erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  CCXLIX. 


IN  parabola  A C B fit  A B pars  axcos  xqualis  lateri  re&o.du&aq;  A F ad 
axem  normali , ponarur  quxuis  F C parallcla  A B,  fecans  patabolam 
in  ducantur  AC, BF. 

Dico  has  duas  fefc  orthogonalitcr  intcrfecarc  &CG,FG,GA,GB 
continue  die  proportionalcs. 

Demonjlratio. 


b Exi  t*- 
tut. 


tijtxsi. 


d Ex  If. 
fixti. 


CVm  BA  xqualis  fit  lateri  rcdo,erit  redangu- 
lum  B A F C xquale  quadrato  F A.  Igitur  funt 
tres  in  continua  analogia  F C,  F A,  A B : ergo  cum 
anguliCFA.BAF xquales  ftntXimiha  funt  trtan- 
gula  c c F A,  F A B.vnde  angulus  FAC  xqualis  an- 
gulo  A BF.  eft  ante  angulus  FAC  vnacumCAB, 
redo  xqualis;  igitur  euam  angulus  FBA  vnacum 
angulo  CAB  redo  eft  xqualis, & confcqucntcr  an- 
gulus AGB  redus  eft.  vlterius  ciim  tam  angulus 
AFC  quam  AGF  redus  eft,  tres  CG,GF,GA 
a proportionalcs  funtiquia  verd  anguli  A GB,F  A B 
redi  iunt.Iinex  quoque  F G,  G A , G B proportio- 
nates funticandemigiturcontinuantrationeraCG* 
F G,  G A,  G B.  Quod  erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  CCL. 


INter  duas  datas,duas  medias  cxhibcrc  organice. 

QmftruSlta  & demonjlratio. 

Sint  dux  data:  HI, IK  inter  quas  duas  medias  oporteat  exhibere.  conftituanmt 
hx  ad  angulos  redos  8c  confidant  triangnlum  orthogonum  H I K.  dcinde  deferi- 
batur  parabola  AC  B cuius  latus redum fit  AB  pars  axeos.fuper  quo  tegmentum 
circuliconftituaturcapicnsangulum  ACB  xquaiem  IHK, occurrensparabolq  in 
C &ducantur  CF.FA  ad  angulos  redos,  ita  vt  CF  fit  xquidiftansaxi8ciungan- 
tur  A C,  BF.  Dico  fadum  quod  requiritur.  nam  oftenfum  eft  angulos  ad  G redos 

eflc 
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efle.eftque  angulus  BCA  feu  BCH  arqualis  angulo  K.  ergo  B C C triangulum 
fimile  triangulo  H I Ki  igiturcum  FG,  G A medi*»  fiat  inter  CC,GB,etiam  in-» 
ter  H I,  I K inuentx  crime  mediae. 

PROPOSITIO  CCLI. 

HAbeantdua:  parabolae  ABC,  AFB  communemaxem,-  fitq;  AB 
linca  lateri  rt£to  aiqualis  parabola  A B C,  du&if^uc  ordinatim 
B F C,  E D,  fit  A D E parabola  squabs  AFB. 

Dico  AE,  E Djmediascfle  inter  F B,  B A. 


Dcmon/iratio. 

QVoniam  AB  ex hypothefi  eftlatus  rc<5um parabo- 
la ACB,  rc&angulum  BAE  sequatur  ’quadrato 
ED.  igiturvt  BA  ad  ED  , lie  ED  ad  A E.  Deinde 
quia  parabola:  arqualcs  funt,  squantur  ctiam  brctian- 
gulaAED,ABF.  ErgovtBAad  ED>  fic  rcciprocijj 
AE  ad  BF.  fedefim  oftendi  vtBAeftED,ficEDs 
cfle  ad  AE , ergo  vt  F. D ad  A E , fic  A E ad  B F.  li- 
quet igitur  quatuor  rcclas  B A,ED,AE,  BFeflc  incoa- 
tinuaanalogia:  &:  proindc  inter  BA,  BF.  mediasefie 
EDiAE.  Quoderat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CCL 1 1. 


JN  ter  duas  datas,duas  medias  exhibere. 

ConJlruclioO1  dcmonslratio. 

TA At 2 fint  AB,  BF,  quibns  ad  angulum  reflum  difpofitis  deferibe  parabolam 
*^AC  circa axem  AB,  cuius  return  latus  rqualc  fit  ipfi  AB.  occurrat  dein- 
m de  B F,  parabola  AC  in  C>  & circa  communcm  axem  A B aliam  deferibe  parabo- 

lamper  A Sc  F-  Dcmunu  ducatur  ordinatim  DE,  faciens legmenta  parabolica^*4*' 
AD  E,  AFB  xqualia.  Died'  DE,E  A efle  medias  inter  A B,  BF  t demonrtratia  ‘ 
ex  pr^cedcnti  nDanifeftacft, 


• .1  J :j 
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PARABOLA 

PARS  SEXTA 


Segmenta  primum  & parabolas  inter  ft  confcrt,  dan figuras 
maxima* feciiont  injcrtbtt. 

PROPOSITIO  CCLIII. 

SEccnt  ABC  parabolam  parallel*  quxuis  dux  A D , B C,  ducantur- 
<|ue  line*  AB,CD. 

Dicoillas  fegmencaauferrexqualia. 

Demonjlratto. 


CEgmentis  AB,  CD  triangula  in- 
^feribantur  maxima  AEB.  CGD; 
qux  cum  B C>A  D,a  atquidiftent , in- 
terfe  arqualia  funt:vnde  & i>  fegmenta 
xquantur.  Quod  crat  dcmonftraEl- 
dum. 

PROPOSITIO  CCLIV. 

EAdcm  manetc  figura , opor- 
tec  ex  daco  in  petipheria 
punfto C,  redtam  duccrc,  qux fcgtnencum auferat xqualc dato  AB. 

ConflruUto  demon  Rratia. 

IVnSi  B C)  ducatur  AD  parallel  BC,  iuneancurque  CD:  mauifcftum  eft  per 
prfccdentem  DC  ex  dato  pun&oeduflam,  iegmentum  auferre  xqualc  dato  A B, 
Quod  erat  rcqoificum. 

PROPOSITIO  CCLV. 

DAro  fegmento  A B C & diametro  G H oporiet  ad  illatn  ordinacitn 
applicarc  lincam,  qux  fegmentum  auferat  dato  xqualc. 

Conftrucho  & demonftratio. 

Dluifa  AB  bifariam  in F,  erigatur  diameter  FE,  cui  fiatxqualis  GH:8fpcrPi 

__  otdinatim ponatur  CD.dicofaaumeflcquod  petitut : iungantur enim  AEB, 

«*  ' CGD.  quoniam E F,G H (iiametri xquales funt,  Mtiangula quoque  A E B,  CGD 

: qux  corn  a maxima  fintillorumquqiegmentis  A B,  CD  inicribi  pof- 
c ««o .*».  funt.e  iegfnenta  quoque  AB.CDxqualiafumatppIicuimusigituraddatam  diatbe- 
trum.&rc.  Quod  crat  faciendum. 
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PROPOSITIO  CCLVi. 

DAta  parabola  ABC,  & in  ilia  fegmento  AG.oportetcuicun^ED 
xquidiftantemducerc,  qur  fcgmcntumaufcrat  datoxqualc. 

Qmflrudio^  demonfiratit.  _ 

T\Iuifis  AC. PE  bifariamin  H ic  K> 

^-'erigantur diametri  HB, IK:  faftii); 

I L xquali  H B , ponatur  per  L.FG 
xquidiltans  D E,  pater  per  prseccdcntem 
J-1G  fcgmcmum  dato  AC.xqualc  cflei 
igiturlincam  duximui xquidiftante  OE 
qua fegmencum  FIGauferatxqualc  da- 
co.Quod  ctac  pollulatum. 

PROPOSITIO  CCLVIL 

Sit  ad  ABC  parabolx  axem  B D cuius  latus  redlum  B I,  ordinatim 
pofita  AC:  fitautem&  EFG  parabola, cuius  akis  FH,Sc  latus  re* 
£tum  F K ioportet  ex  E F G parabola  fegmcntum  auferre , quod  ad  fc- 
gmentum  A B C , rationcm  habcat  quam  BI  adFK. 

Cenj}r»c!to  d dtmonftmto. 


EUtvt  IB  ad  FK.  lie  PH  ad  B D.  ieper  H ordinatim  ponatur  EG.  dico  fa- 
^dumeUequodpetiturs  ctirn enira fit vt  IB  ad  FK.  fi c FH  ad  BD,  reftangu- 
ltimfupcr  I BE  D ideft  * quadratum  AD.xqualc  ell  redangulo  fuper  F K»F H id«Eai.S«. 
cftqtadratoEH.vnde  AC. EG  inter  fe  xqualcs:  lunt  triangulutn  igitur  maximum 
fegmenti  EFG,  ad triangulum  maximum  fegmenti  ABC  ell  vt  FH  ad  BD  , id 
ell  per  conftruflioncm  BI  ad  FK;  ergo  4c  fegmcntum S EFG  ad  fegmcntum 
ABC.  vc  IS  ad  FK  i abftulimus  igitur  ex  EF  G parabola  fegmencum  EFG,  ** 
quod  ad  fegmcntum  A BC  cam  rationcm  concmec  quamlatus  rcc2uin  BI,  ad  la- 
tus tcdamFK.  Quod  cxhibcndumcrat. 

!?'»•  * , 

PROPOSITIO  CCLVllI. 


Q*It  ad  A B Cparabolx  diametrum  B E ordinatim  podca  A C : du- 
AJ  Claque  A D normali , ad  diametrum  ex  C demiflam , fiant  B E ,F  G 
linex  xqualcs;  & per  A G D,paraboIa<kfcribatur,  cuius  axis  GF. 

Dico  A G D fegmentum  xquari  fegmento  ABC. 


o.  n 
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„ o : f ')  ■ Demonflratio. 

f'kVoniam  BE.GF  line*  zqualeJ 

1 ' ' ^^fant, triangula  B CE>GDF,item 

//.  L,  -xT  f\  i-  BAE.GAF,  « piopcerca  ABC, 
\ A G D criangula  inter  fc  xqualia  funt, 

fectquoque  a maxima  funt  illoruqux 
I \ ftementis  ABC,  AGD,  inTcnbi  poT- 

j ^ \ (tint;  legmen  ca  igicur  A B C,  b A G D 

/ \ a:qualia  funt.  Quod  drat  demonfti-an- 

‘ ' i". 

PROPOSItlO  C£  L IX.  :% 

POnatur  L K axis parabol*  A BC,*qualisdiametro  BE,  Scordina- 
tirnper  K linea  H I. 

Dico  illam  rc&s  A D *qualemexiftere. 

De monjiwio.  .I— 

_ "CSt  enim  per  precedents  A G D parabo- 

— — ; — • X-qa  atqualis  parabola  AB  C id  cltcHL  Ii 

iglrucBctriangulamaxima  AgD.^HL  I 

/ tj  \ lunc  xqualia  : Tuntautem  ex  hypothefiij- 

J-L>  k c \ locum  altitudines  X K,  F G xquales , igi- 

7/^^-p  x V ■ tut  & baTes  AD,  HI  inter  fe xquales  funt. 

&£>?___  _ \ Quodfijicdemonftrandum. 

/ ' PROPOSITIO  : CCLX. 

SEcent  ABC  parabolam  line*  quxuis  A B,  B C : demiflaq;  ex  B dia- 
raetro  BD,  ponanturad  illamex  A& C normalcs  A D,  CE. 

Dico  Tegmentum  AB  eflead  Tegmentum  BC  intriplicatatationeli- 


ream  KL  j igicur 8c Tegmentum  AB  ad  Tegmentum  BC>  cripncatam  nance  xa- 
tioncm  line;  HI  ad  KX>  Iineam , id  eft  ex  hypotheTi  AD  ad  F.C-Quodcracde- 
monftrandutn. 

CoroIUrium.  , r 

. - • / 

TTIncTequituriun&a  AC,qu$  occurrat  BD  in  M,  A B Cegmbntum  ad [cgmen- 

■Altutii  BG  triplicatamhaberetationem  AM  ad  MC.patet,  cumlitvc  ADin 

CE,  Cc  AM  ad  MC.  ergo.  Sic.  jt(I 


PROPOSITIO  CCLXI. 


PAraboUm  A B C,  fccent duat  quaeuis line*  A B,  AC : derniflaque  ex 
A diametro  AD,  ponanturad  lllamcxB  & C normales  BE,  CD: 
drift  A B,  A C ijneis  bifariam  diuifis  inF&G,  crigantur  diamecri  F H,G  I. 

Dico  fegmcntum  A H C ad  fegmcntum  A 1 B.rationem  habere  com* 
pofitam, exrationcFH  ad  IG,  & CD  adBE. 

• • ' - DtmonfirittiB. 


T^luiS*  EB,  CD  lincis  bifariam  in  L Sc  N,  crigantur  nortnales  AK,  NMrSC  ■ > 
quidenvequalisIGiNM  vero  xqualis  HF:  & per  E,  K> 8, item C, Mi 
1)  punda,parabo)xdcfcribantur,quarum  axes  fint  LK,MN:  iungantur^juc  EKB, 

C M D- Quoniam  L K atqualis.ell  I G.lcgmcnta  EKB,  * AIB atqualia funtreadJde* 
c.iula  xquaha  font  fcgmenta  AHC,  DMC  ; fegmcntum igitur  AHC  eft ad‘40, 
fegmcntum  AIB  vt  DMC  fegmcntum,  eft  ad  (cgmentum  EKB-  fed  DMC  fe- 
gmentum  eftad  fegmcntum  EKB,  k vt  DMC  triangulum  ad  triangulum  EKB;  b ,4o .t*> 
igitur  & AHC  fegmcntum  , ad  fegmcntum  AIB  , eft  vt  DMC  triangulum  ad**< 
triangulum  EKB,  Ainucrrendovt  triangulum  DMC  ad  triangulum  EKB,  fie 
A HC  fegmcntum  eft  ad  fegmcntum  AIB:  fed  ratio  crianguli  DMC  adrriangu- 
lum  EKB  eftcompofica  exratione  NM,  ad  LK.idcft  FH  ad  IQ,  & ex  DC 
ad  EBi  ratio  igitur  fegmenti  AHC  ad  fegmcntum  AIB,  compofita  eft  ex  rario- 
nc  HF  ad  IG,  & DC  ad  EB.  Quod eratdemonftrandum. 


PROPOSITIO  CCLX1I. 

AVfcrant  AB , BQ  lincx  fegtrtenu  quxeunque,  demitfaq;  cx  B dia- 
metro  BD,ponaturAC  occurtens  B D line*  in  D : dcin  A B,  B C 
diuifis  bifariam  in  F & H,  ponantur  per  F H,  diaractri  EF,G  H. 

O o o a Dico 


f PARABOLA. 

Dico  EFad  GH  duplicatam  habere  racionem 

i\r  ' l -R  ’ > ‘ 


’•J'  t>ifabnftrAtio. 

(A  ©*" . ,r  :li  .. 

tEgmentum  A,  Bad  * fegmentbm 
^BC  in  criplicata' eft  rati  one,  AD 
ad  DC;  led  ratio  fegmcntf  AB  ad 
legmen  turn  -*>  B C compolita  eft  ex 
rationc  EF  ad  GH,  Be  cx.  A Dad 
DC  > ratio  igitur  EF  ad  GH, 
duplicataeft  rationis  eius,cjuam  ha- 
bet  A D ad  D CQuod  fuit  demon- 
ftrandum. 


b iii.it- 


CorolUrium.  1 _ ' 

Hlncfequirur.dutftis  AI.CK  normalibusad diametrum  BD  , redlam  EF  ad 
GH  duplicatam  quoque  habere  racionem  cius  quam  obrinec  A I lineajad  li- 
neam  CK-  vt  pater  cx  demonftratione.  _ 

PROPOSITIO  CCLXIII. 

PArabolam  ABC  contingatin  A linea  AD:  ducanturq*  ex  A llneae 
quxuis  AH,  A I.quibus  in  F & G bifariam  diuifis  , penancur  dia- 
metri  FB,GC,  occurrcntcs  AD  contingenti in  E & D. 

Dico  A B H Tegmentum,  ad  Tegmentum  A C I.rattonem  habere  com- 
pofitam  eit  rationc  A E ad  A D,  8e  E B ad  D C. 

xp  'Demonjlratto. 

/'  /"AVoniam  AH,  A I I meat  ordi- 

E/  '^knacim  ponuntur  ad  diametros 

£ -V BF.CG.St  AD  linea  contingens, 

linea:  E B.  B F,  item  DC,  C G in- 
t*f c a:q«alcj (iuic.  vnde  ABH 
> triangulumzqualetrianguloAEF, 

a — 1 f ' Sc  AC  I triaDgalum  zqualc  trian- 

/ gulo  ADG  : eft  atitcm  vt  ABH 

■ triangulum  ad  triangulum  A C I, 

fief  ABH  ftgmenrom  ad  Tegmentum  ACIjigicurScfegmencum  ABH  eft  ad  Te- 
gmentum ACI,  vt  AEF  triangulum  ad  triangulum  ADG.  fed  racio  trunguli 
AEF  ad  triangulum  AD  G,  compolita  eft  ex  rationc  AE  ad  AD,  Sr  cx  rationc 
EF  ad  DG>'deft  EBad  DC:  igitur  Be  fegmentum  AB  H ad  fegmentum  ACI 
racionem  habeccorapoficam  ex  rationc  AE  ad  AD  , SC  EB  ad  DC.  Quod  erat 
demonftrandum. 

PROPOSITIO  CCLXIV. 

P Arab  alas  duas  ABC,  F G H Tubtendant  reft*  A C , F H (egmenta 
auferentes  xqualia  t reft  is  autem  A C,  F H diuifis  in  D Sc  I bifariam, 
ponanturdiametri  B D,  G I,  & cx  B & G , dcmictantur  B E, G K nor- 
males  ad  A C,  F H. 

Dicoeflevc  BE  ad  GK,  fic  FH  ad  AC. 

cDemon- 


i 
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An. 


GVm  enim Tegmenta  ABC.FOH  p6nanturacqualia,t'rian|ula  quoqu*  tSorum 
> maxima  inter  fe  sequalia  Time,  vnde  vc  BE  a<TGKi  Gci>  FH  a<l  AC.  Quod* 


erat  demondrandum. 


fa**-' 

faery*  a 46. 
low, 


Propositi  o CclxV. 

a • ...  ; <11  !• 

PArabolx  ABC  fegmento  ABC,  trianguladuo  inferipta  lint,  Ac 
A BC  quidem  iltorum  maiirtium,  quae  fegmento  infetibi poflunt, 
altcrum  vero  AEC  quodednque. 

Dico  fegment*  AE.EC  fitnul  fumpta,  maioraclTe  fegmentiiAB, 

B C funul  fumptit. 

Dtmonjlratid. 

Triangulum  AEC  minui  fittriangujo  ABC. 

'-''reGdua  AE,EC  Tegmenta,  maiora  (uric  rofiduis 
fegmemis  AB,  BC  ; eodemerenim  exceffu  fuperat 
rriangulum  ABC  rriangulum  AEC,  quo  Tegmenta 
fuper  Jineis  AE.EC  exccdut  Tegmenta  fuper  AB,B  C. 

PROPOSITIO  CCJLXVI. 

PArabolam  ABC  fubtendat  re&a  AC,  qua diuifainquotuis  panel 
xqualcs,  in  pundis D,E : erigantur  diamecri  DB,E  F,  iunganturqud 
AB,BF,FC. 

Oico  legmenta  AB,  B F,FC  xqualiaeffc. 

Demonttratio. 

■pOnantur  AP.bC  & AF  quidemoc- 
cur  rat  B D in  G;  BC  vero  redlatFE 
in  Htvt  AD  adDE  , Gc  AG  ad  GF, 
fed  AD,  DE  per  hypothcGin  aejualcs 
funt iigirur Sc  AG, GF  quoque  inter fe 
aequantur,  quare  ABC  rriangulum 
‘maximumeilcorumquqABFfegmen.  / “EX  < itr 

to  infcnbi  pofliinr , Sr  A B,  B F Tegmenta  !le«™««. 

* funrzqualia.  Grailitcr  acquaiia  oftenduntur  Tegmenta  B F,  F C : fegmenta  igitur r-rf  >)*• 
A B,  iy F C,  atqualia  Tunt.  • *•*“■ 


Odo  , PRO- 
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bE xCtroll.  ‘ 
kji.  Imim. 


PROPO  SIT  IO  CCLXVIL 

PArabolam  ABC  cuius  diameter  A D, contingat  in  A linea  A E;  qui 
diuisain  partes  xqualcs,  pundtis  E,  F,G  , demittantur  diametri  EC, 
FH,GB, occurrences  parabolxin  B,  H,C,iunganturque  AB,B  H,H  Cs 
Dicofegmcnta  A B,  B H,  H C efle inter fe xqualia. 

* \ > 

> 1'  Demenjlratto. 

P\ Vcantur  AH.BCiatAHquidemoccur- 
” ' *^rat  G B line* produftx  in  Ii  B C *erd  ipfi 

FHin  K.  Qgdniam  IG  , VH  xquidi(lan| 
Sc  AG.GF  poiruntut xqualcs, rcdl  a:  AI,IH 
inter  fe  xqualcs  funt  :quare  AH  ordinatim 
pofira  eft  ad  diamecrum  I B . Sc  A B H trian- 
HI — gulum  maximum  ,.ell  corum  qu;e  legmen  to 
<*».  iX.-Jr  i”  AB  H JnfcribipolTuot : adcoque  it  Tegmenta 

bAB,BH  xqualia  funt.  codemmodo  oftetf- 
dunturfegmenta  B H,H C inter  fcxquari;fe- 
gmcntaigirur  A B , BH.HC  xqualia  funt. 
Qnod  erat  demonftrandutrl.  " 

...'Ll  id;..  Z J 

1 Corollurmm. 

■ : A . 

TJRopofitioauaqueveracftfi  ex  A dufta  fe- 
• V • * cans  AN  aiuidatur  in  partes  xqualcs  pun>- 

&is  L,  M:  exquibusin  parabejam  redlx  cmittantur  £B»MH,NC  parallel;  diarnc. 
tto  A D.  dcmonflratio  patet  ex  precedent!.  ,,,  -■ 

PROPQSITIO  CCLXVIir.JJ  • 

ad  ABC  parabola  axem  BD  ordinatim  pofita.re£ta  EF;  a&aq-, 
M per  B contingente  B H,  fumatutin  illa.portio H I xqualis  EF  :8c ex 
H & I,  diametri  demittantur  HA,  I K,  occurrentcs  parabolxin  A &K, 
iungantutque  AK.  > 

Dico  fegmen  turn  A K,  xquaci  fegmento  E B F. 


t - ■ 

B 

i-*'  Stf 

» 

■ 

Demonjlratio. 
■p\tuisa  A Kbifariam 
N ducatur  dia- 
meter NM.Quomam 
AL,  EF  linex  po- 
nuturxqualcs  &MN 
ad  BG  in  duplicata 
ell  tationc  c AL  aJ 
EF,re(3;MN.BG  in- 
ter fcjqualcs  (untiled 
> ratio  I'cgmcnti  AK 

ad  Tegmentum  EBF  compofitaeftdexratione  MN  adBG.&t  AL  adEFifcgmen- 
tumigitur  AK  xqualeclt  fegmento  EBF.  Quod  erat  demonllrandum.  • 


PRO- 
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PROPOS1TIO  .CCLXIX. 


PArabolam  ABC  cuius  diameter  A D, 
contingac  in  A linea  A E : in  qua  af- 
(iimpto  quouis  pufto  E,  ponatur  diameter 
E C,  qui;  in  F,  G,  H pun&is  fecetur  in  pala- 
tes xquales; dudtifq;  ACjAH^AG.AF  li<- 
neis  qu$  parabola:  occurrant  in  B,  I,K: 
iungantur  A B,  B 1,  i K,  K.  C. 

Dico  fcg’mcnta  A B,  B 1 , 1 K,  KC  cfle 
inter  fe  a:qualia. 

TkmOnJi ratio.  ' , 

ERigantur  ex  B , I,  K diametri  B I-,  INi 
KM:  Quoniam  BL,  IN,  KM,  CE  tc- 
quidiitanr  axi, reda  AE  “in  L,  N,M  diuifa 
elt  licutEC  diuifa  in  F,  G,H:  igitur  linbae 
AI.,  LN.  NM.ME,  *quale»'fum  i aepro- 
indc  (egmenta  AB,  BI,bIK,  KC  inter  fe  x- 
qualia.  Quod  crac  demonftrandum. 


PArabolam  A BC  fubtendatquaruis  W 

AC  normalis  ad  axem  parabola:,  ’ 

tjuadiuisdin  D,E, F,G:vtAD,AE,A'.F,  c £ ' ! 

A G,A  C proportionales  fint,  ponantur  /’  1 1 ’ \ 

diametri  D B,  E H,FI,  G K:  iungantur- 
^ue  A B,  A H,  A I,  A K. 

Dico  fegmenta  AB,  A B H,  A H I,  A I K,  A K C incontinuaefleana-' 


DemonflratiO. 

CEgmentum  A B ad  ABH  fegtnen- 
*^tum  , rationcm  habet  triplicaram 
alines:  AD  ad  AE  lineaul  : *c  AH 
fegmentum  ad  fegmentum  AI  tripli- 
fetajn  d habet  rationcm  AE  ad  AF> 
fic  fic de  ceteris ; igiruc  cure  ADbAE, 
AF,A G > AC  continue  fine  pcopot- 
ttonalcs/egmcn  ta  quoque  in  coottnua 
/tint  analogia.  Qqotl  erat  denton- 
ftrandum,  lt,. 
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PROPOSITIO  CCLXXI. 

Sic  ABC  parabola; diameter  AD  diui- 
fa  in  E,  F,  G pundtis  vt  A E,  A F , A G, 
AD  line*  fine  continue  proportionalcst 
pofitifqucordinatim  EB,  FH,  GI,  CD, 
iungantur  A B,  AH,  A 1,  AC. 

Dico  fegmenra  A B,  A B H,  A B I,  ABC 
in  concinua  e(Te  analogia. 

Dtmonftrutio. 

TJ  Atio  fegmenti  AB  ad  fegmentum  AH  tri- 
■•^■pltcatacft  eiusquamhabec1  BE  ad  HF.rur- 
Turn  ABH  fegmentum  ad fegmentum  ABIcri- 
plicatam  habet  rationem  H F ad  1 G » & fic  de 
cztcrisifed  EB,  FH>  GI>CD  lines  continud 
*>  funt  proportionalcs.quomam  A E,A  Fi A G,A  D 
k i|in"‘  in  continua  ponunturanalogiaiigitur  & (cgmenta  AB, ABH,  AH  I.  AiC  /untin 
racione  continuaca.Quod  erae  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CCLXXI  I, 

Sit  ABC  parabola; diameter  A D,  diuifain  F,  Si  F,  vt  A E,  AF,  AD 
fintjuoportionales,  & ordinatim  ponantur  E B , F G , D C : iungan* 
turqucBG,  GC.  • 

Dico  legmentum  B G ad  fegmentum  GC  rationem  habere  triplica-, 
cam  eius,  ejuam  habet  b B linea  ad  lincam  F G. 


1 2 


Demonftratio . 


:nj  rnn,1.)-. 


f e»i». 
jai mi. 


T'VVcamurFB,  DG.  Quoniam  AE, AF, AD  lines 
^proportion  ales  funt,  EF  eft  adFD.c  vt  AE  ad  AF, 
id  eft  vt  quadratum  EB  ad  quadratutn  FG-  fed  ratio 
trianguli  FEB  ad  tnangulum  DFG  <1  com  po  fit  a eft 
ex  ratione  EF  ad  FD,  Sccx  EB  ad  FG;  tnangulum 
igitur  FEB  ad  DFG  Triangulum,  tripiicacam  habet 
rationem  EB  ad  FG.  eodem  modo  triangulura  FB  G 
ad  DGC,  triangulunvCrtpltcatam  habet  rationem  F G 
ad  D C , (cum rationem  Jiabeanicompofiram  ex E Fad 
FD,  altitudinc adaltitttdmcm , Srix  FGadDC.iA 
I eft  E B ad  F Gi  (cum  ES.FC,  D C ptoportionales  fint) 
'igitur  totum  re&ilmeum  EBGF  eft  ad  totum  reftili- 
neum  FGCD  in  triphcara  ratione  EB  ad  F G ; fed  & 
mixtilineumEBGFeftadmixtilineumDFGC  in triplicata ratione  EB  ad  FG, 
nameum  EB  , FG,  D C proportionalcs Gnt , parabola:  quoque  EAB,  FAG 
»DAC  in  continua func  analogia  : adeoque  vt  ABF.  parabola  eft  adparabolam 
FAG,  ficEBGF  mixtilineum  eft  ad  mixtilineum  FGCD.  igitur  if  rcliquum 
f fegmentum  BG  eft  ad  reliquum  GC , in  triplicata  ratione  F.  B ad  FG.  Quod 
erat  demonftrandum. 
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PR.OPOSITIO  CCLXXI1I. 

• • * * .)  S\  t , v \t 

OInt  denuo  proportionates  A E,  A F,  A D , Sc  A F zqualis  lateri  redVo 
tJdiamctri  A D , St  iungancur  A B,  AC, 

Dico  Tegmentum  AB  cffc  ad  Tegmentum  AC  vt  qoadratum  AB  ad 
quadratum  AG.  uj_;  . 

■ • •'  Vv  V 

Dtmmftratio,  / : » 

- • ■ -•••  ? t ...  *■> 

CEemcntum  AB  eftad  Tegmentum  AC  . in  triplica-  X^V 

^taratidne  EB  ad  DC, idaflfexcupIicataEBaaFG,  IA-Z — L ‘ 


Quodcratdcmoalhindum.  i j / ^j/  ^ 

PROPOilTIO  CCLXXIV.  / j 

IjArabolaro  ABC  cuius  diameter  AD,  eontingat  in  A linea  AF> 
deinper  A defenbatur  parabola?  A G cuius  A F in  diameter  Sc  con- 
tingens  AD,  ducatunjuein  ABC  parabola ordinatim linea  GC  , oc- 
Currens  FAG  parabola:  in  G,  iungantur^  A C,  A G.  ' ' : A 

nicoTeementum  AG  effe  ad  Tegmentum  A B C,  Vt  GD  linea  ad  It* 


Demonjtratia. 


ERigaturc*  G linea  CF  parallels  contingent!  A D. erit igirar  Tegmentum G A, 
id, Tegmentum  ABC,  vtFAG  trianguium  id  eft  trianguium  G D A^d  tnan-£ 
gulum  DAC;  fed  GDeiVad  DC,  vt  GDA  trianguium  ad  trianguium  DA  G> 
Tegmentum  (gitut  A G eft  ad  Tegmentum  AC,  w &D  line*  ad  lincatoDC.Q£od>t<-  *»«. 
eracdemonftrandt^&i. 

. nJ  i ScbolttHi' 

LVhet  hoc  loco  propnfitionem  dunntefimim  fexagefimam  feptimam  hutus,  fetunditm  pro- 
'port  tones  quafdam  AriihmeiitAseontemplari , mmirum  qua  line  trim , & foment  orum, 
hm  cohuexofum  <julm  coftcouervm  Arithmetic  a fit  preen  fits  fine  imrementum.  i 

Sit  ABC paraboU diameter  AD,  & contingent  AE : q uA  Multi  inquotcunque  tarttt 
dq  uaUs  pun  flu  t?,G»H  demittantur  diametri  F B,  G I.H  K,  E C occurrentes  paraboU  m 
B J,  K»  C t ex quibus ordinatim  ponantur  BLj  1 M»  KN»  CD  : Mt&ifa  A B > A I » AK* 
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AN  nouem-,  AD  fedecine.’ 


P A’K  A B O L An 

A C iungantur  B I,  I K,  K C,  & 
JX'/FB.GI,  HK  lineaprodutantur, 
dene fAI.AK.AC  Unen  occur- 

\ ^ A . O ,1 . '*  9* ?•  ‘^’LLC'ab’ 

Erunt  ignore  fee  menu  AB, 

" r < B I I K,K  C tmer  ft  atpuahaettem 

line*  arjaalei  FB,BO,OP,PQ..' 
cum  F QUtuddfttfct>J*?‘ftr  E- 
Prime  vt  quadratic  A F ad  qua- 
,(  \j  dr  atom  A^fie F B eft  *d Une*m 
G X f'd  A G quadratum  quadru- 
0 !.  «.  plirft  quadrate  A F quu  A.Qd*- 
ie\ifUeftAB-,igilordtfbbquid’itfU 
f It  eEtHneaS  Bddtfi  AM 
'■  ip  ft  of  A hti anurfont  quadratum 

■ i;i  p AHcftadfadratum  Al:,vi  j. 

tftplafi  AVJge- 

turrft  H K *k<  */<  ^ bncam 
AT, id  eft  AN  ad  Al*,  vtno- 
mem  *d  vnum  ■ ""»*  quadratum 
AE  eft  J quadratum  AT  eft  vt 
16. id  u frgs  E C ^ F B, 

c ideft  AT)  ad  AE.k/16. «<*.  <$r 
' fie  de  c merit : igteur  Al^dat  Jr- 

A r'::*w  * 

‘ J*r7«»fi^TR^ ^ OP.vtAl^AO,  MeMG  ad  AF.>j»W«w<*  AO 

duple  AT,  trite}-  1 R dupla  OV : eadem  method* ofteiidiiur  K T 

,/0  P,  ©•  fefquialteram  ipfnat  1R.  vnde  increment*™  innote  fat  linearum  BUvlRT.fr  • 
• Secundofegmenterum  conttexontm  ABvAI.  AK^AC  arithmetic*  proportioftc  tnfti 

4 , tnitur.  Triangulum  ABO aqualeeBtriaiegut*  A F BVV*'"  FB,  BO 

«/ l adeoitnpAmfegmenticAR-.nuaret.tumtrianguUm 

addat  is  igieurfegmentit  aquablm  A B,B  l.erit  latum  fegmentum  AB  A , 

Wfc  J..  tmfim triangulam AIR.  f 1 R ^^7 Zj.tnohnm 

eitudjnem  duplam  altitudinit  L B ) quadruptnm  rfi  mango  It  A B O . <•/!«  Autlhdba 
I K R duplum  trianguli  ABO , ?««  Mem  altttudtnem 

fees  OB,  igitur  tot  urn  triangnlum  A 1 K,/f  qluptielt  tnanguU  / foment  o 

turn  AB?vt  ,8.  «rf..  ^[TTLtLVkTvt 

A I , quod  off  opium  eft  ftgmenti  A B,  erit  t u urn  fegnutt  turn  AK^/^”/*mAB,  vt 
x7.  ad  1 : *<>.«  . cunt  A K T MopfJ  , baftni<TK  habe.t  trtplam  bafeot  OB.  6 
NK  altttudtnem  trtplam  altitudinit  LB , AKT  trtangulum  noncuplum  "•«»«»" 
ABO:  */«/«.  trlngulum  KCT  W?U»»  trianguli  Afti  O , 

AKC,  dnodecuplum  er,t  trunguli  ABO-J/uare  ^‘d  ft^en^ABeftvt^.U  t. 

additodrro  ferment,  X C,  atpttcdmpfi  AB.crAI  cpuodad  Af  J'SWWS  f 

. . t/  £7.  3V*i»  AKC  figmentum  ad  Tegmentum  AB,  r*  64.  ^ — £* 

i.  - liMbuflinnntit  AGO  ' • 1 , . . ItJ 

J wot.-  Tsrtii  parabola  A JM  eft  ad  ABL  parabola”,  ‘ vtAl^i  triangdam  adtaangu^ 
me-  A B I„  eft  autem  A 1 M triangulum  oft  upturn  trungult  A B L , (cum  A M / ft  J-J 
quadruple  bafeot  A L.«fM  1^  ^ #“fL  »«>  % ^ 

,„no,efcnnt,ebmf,gmem.  ,Ua eaudemferueu,  rattonem  = A F B, A G I, 

*”■  AH  K , quorum  nota  eft  proportto. 

*•  \ » l >i  1 i ; ) ! v • «'•  u ■»> ' ..  { / . \ Avm 

PRO- 
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PROPOSITIO  CCLXXV. 

Sit  parabola:  A BC  axis  B D,  ad  quern  ponantur  ordinatim  EF,GH, 
8c I K^RS:dudtisdcindcdiamptrii  EL1, IM.  medijf^ue conilicutis 
LN,MO  inter  G L,  I.  H,  8c  AM,,M  C,  dcicribantut  circa  axes  E L,  IM 
8c punda  N 8c  Q,  parabola:  E L N,'IP  Q. 

' /Dico  parabolas  has  trquales  clfc.  \\ 

— ~ ep 

Demon/iratio. 

elc  BrT  latus  teftum  agCDIc-j,  /Tail, 

VB V.ierh  ergot reftangulum  ;;  . Bah, 

V B T xqualc  quadrato  V R»  >1  I l 

8c  reClangulnm  XBT  xquale  , ! I 
quadrato  Xd  . hoc  eft  quadta- na  I 


c&  V Pc  itaquc  a rc&angulo.l. 

V B T dciupcn  rcdtaegjulo 
X B T , remaner  rciflangulum  3 
VXB  T , aqualc  rc&aiigulo  * 

R P S,  q uod  ex  vpiadrato  V R , 
remanct  per  q.  a.  dempro  qua.: 

draco  VP.  fed  com  cxcondruSiooe  RP.PQ.PS  fint  continux,  reflanguluRPS 
xquatur  quadrato  P Qjcift  an  gulnm  igitur  V X BT , hoc  eft  IPBTxquatur  qua- 
drato P Qi  ergo  B T Iarus  redotn  eft  parabola:  1QP.  Atquicodem  piano  difeur- 
fu  B T larurrcclum  eft  parabola:  ENL.>  xquantur  igitur  parabolx.  Quod  crac  dc-  ‘ 
mooftrandum.  u-  •:!:,■> . **““• 

PROPQSITIQ  cclxxvi. 

OMnis  parabola,  parabolae  fimiliseft. 

N O T A: 

Da flic i modi fupcrjfcics  daai  curuitineao  did Jimilts : Primo , ft undo fimiles  fignra  in  in- 
JFdiUrin  iUu'Mcrtbt  pojjimt:  & be( fehfa  Archimedes  & Poe  lidos , fimilio  ejji  enrnitinea  qao- 
dUm  ojtendmit.  Secnndo,firmlci  dieantarfigar a carnitine*  quorum  e (fens tales  froprie  totes  on- 
dem Jam.  Nos  da'plicem  htne fimiUtudinem  ftrtiotit  inejfe  demonjlrabimao. 

?on  Demonfiratio. 

"Cl  rnimiti 


POnamur  A B C,  DEF  parabolarum  axes  B G,  E H xqualcs  lateribus  fyjs  rcdisi 
& per  G Sc  H,  ordinatim  AC,  DF:  iungantdrque  ABC  , D EF.  Quoni.imE  S’, 
BGluicx  laipribusTcftis  xqualcs  funt  8c  A C,D  F ordinatim  pofitf.retftxEtt.tJH, 
item  A G,BCJ!  xquales  funr  iSc quia  A G,D H ad  axcsordicutUn  applicants,  angu- 
li  D H E, A G B recti  luut:  vndc  triangula  D H E.AOT.ac  proindc  totl  J)  EfcYARC 
limilia  funt : Rurfum  diuifis  A G,  E H lineis  proportional, ter  in  1 3c  K,  ponantur  per 
1 8c  K ordinatim  L M,N  O = iunganturqueLBM.NEO.  Quoniam  igitur  vr  Blad 
rq  it  E Kcft  ad  EH,  vc  LI  quadrature  ad  quadratum  A G/ic  N K quadratum  eft 
" • • Ppp  » ad 
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adquadratutnDH.vcLIlineaadAG.ficNK  lincaad  DH;4tpermutandoinutti 
tendo  vt  A Q ad  D H,  fic  L I ad  N K : fed  eft  vc  A G ad  D H,  id  eft  B G ad  EH,(quta 
AG.GBitem  D H.HEaiqualesfunt  Jfic  BI  adEK;)  per  conftruaioneigiturvt 
I.Iad  N;K,GcBIcft  ad  EK.&  permutando  »c  LI  ad  BI,ficN  KadEK  : quarccnm 
L I B>N  K E anguli  tarcribus  proporcionalibus  cored  refti  iint.trunguln  L I B.NKE, 
adcoqt&toca  LBM.NEO  mterfefimiliasutifimilitcrfiignganturNiD.O  F,L  A, 
MC>oftendetur  manguUDNE.EOFfimiliatriangulisBLA.BMCudcoqucfigu- 
ram  cocam  DN  EOF  ITmilem  figurx  ALBMC,  qux  operacco  com  fine  ccrmino 
continuari pofsiticoftat  AB  CiDEFparabolas fimilescftc  primo modo. 

Sccundo  aucem  modo  parabolas 
parabolis  efte  iimiles.fic  oftendo.fi  t 
ABC  parabolx  diameter  qusccun- 
qucAD  diuilavtcunquc  m D4c  E 
punftis  , per  qox  ordinanm  po- 
nanturAC,FG.  fitatitcro  &HIK 
parabolx  diameter  I L diuila  pro- 
portionalicerin  L & M , &c  per  L 
8rM  ordinatim  pofitx HK , NO. 
Quoniam  eft  vt  B D ad  B E,  fie  1 L 
adIM,  critvrquadratum  AC  ad 
quadra  turn  FG.ficHK  quadra- 
turn  ad  quadracum  N O.eodemcno- 
do  fi  rurfum  diametri  B D,  I L pro- 
portionalicerdiuidantur,  &cper  aiT 
uifionum  punefta  ordinatim  ponan- 
turlincq,  oftendentur  quad  rata  or- 
dinatim pofitarum  in  vna  parabola, 
proportionalia  efte  quadratis  ordi- 
natim pofitarnm  in  alcera.  Quod  cu 
in  infinitum  Temper  fieri  poult',  pa- 
ct! ABC.HIK  parabolas  efte  limilesfecundo  modo.  Quod  erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  CCLXXVI I. 

I 


Sic  ad  ABC  parabolx  azem  BI  ordinatim  polita  AC,  erefta^ue  dia- 
metro  CD,furaaturineapunftumquoduisD,&  per  A &D,  para- 
bola deferibatur  cuius  diameter  DC,  iunganturq;  A D : turn  EF  pona- 
tur  diameter,  occurrens  ABC  parabolx  in  G,  & A E D in  E,  redtx  veto 

Apia h.  . : ; ; 

• Dico  AB  C ptrabolam  efle  ad  fegmentum  AED,  vt  F G linca  ad 
lirieaniEH.  * 


t . 

ir.  i 

!... 


*:*€»  s.{ 

')  t J / i ::t  : #\s.r. 

t ’ f j 


• 1 
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< 
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Detiton/lratio!  ^ 

QCcurrataxis  B I.parabolx  AEC  inK>  Sc  AD 
in  Li  epmisjiciir  AC  bifairiaht  in  I;  fiddiuflS; 

Sc’CD  fcquidlfttf  Bl.-erlrSc  A Dqooqucln,Lbil‘,! 
fatiam  diuifa  Scordtbatim  ad  I.-fc  diametAimpofi*^ 
ta quia veto  A'Cf’Wbrthjlis  ad CB , Wriqiib  part* 
tmljcrf  dommuriSs,  enr'A  B C parthola  ad'ftgtnrti- 
tqm  'A  ED,*vtB  I id  L K,  (cdmiratroiiemftatieaht  a 

l/cdmpoiicaintirjdidnd  BladLR.Se  AC  WAp)  / . „ . 

fcdvr  Bl  ad  LR:,'  fic:<5Fad  EH,  quiaLK  eft- ad  EH,  vt  BI  ad  FG.  i id  eft  ct*  ’’ 
Afttt  Wtftartjpddfn  ad rcftanguHirt, ' A HD~,  vt  AIC  ad  AFC  , reSangulum; 
igituf  vi  EG  ao'E’H.i  fit  ABC  parabola  erf  ad  tegmentum  AED.  Quoderacde- 
ntouftriitdutn.  '”?!.»  • Hi  cnrl,  i- q 1 1.  dAt.ii.-f  ■ 

iiaoir.. 

dfad  A BG  paraboWalxetn  B D,  ordinatim  polita  A C,  cpntingeni 
l3‘ycfcf  D I^^u^  eredlacct.CjdiaiiifetPpoccurratinE  pofica,  autem  AE 
qq^.axem  iec^iB'^  :&  parabolam  in,Q,  per  A,  F,  C parabola  defoiba- 
tur,  habens  apieem  in  F , ponacurque ordinatim  GH,  occurrensaxiB  D 
in  I.  , i 

Died  H B (i  qiarabolam  id  parabolam  AFC  dupiicatam  habere  ra- 

PP^nq^Ac:.  U;  , , (JAjm 

.flsso,  a Mtmonftmto.  1(  ■ . pjij,,,. , 

dSVoniam  EB.  A C xquidiftant , vt  AF  ati 
^FE,  (it  F]Deft  adFB, Sr  EBad  ADifed- 
AF.FExqeaMs  fuar,  arquanciir  igitur  EB,  AD, 

St  B F,F  D : quia  verb  d E F dupla  eft  GF , id  eft 
BI  dupla  IF,  erit  & EBdbpla  GI  ; vnde  tota 
HG  atqualis  eft  EB,  id  eft  AD  dimidio  re- 
daACi  quart  vt  BI  ad  BF/ideft  FD,  fic 
H-Gcftad  ACic(l  autem  ratio  parabola:  HB  G 

md  A.FC  partbolamcompofitae)cri»riohe«  BI  ‘ ) t ki  i#. 

ad  EP > SC H G id  AC:  igitur ratio parabbjz  H B G adparabolam  AFC  dupli*  m. 
catacftHG  ad  AC-  Quoderatdemonftrtnduqj;  a 

• 'V  V ' ' PROPOSITIO  CCLXXiX.  . 

a ‘ •*•*£«  » -■*  i • ,<-.1  ■ . - r U!»:  ' ‘ ' , 4 

Ilfdem  pofitis:  /a  flat.  •:  |i 

Dico  ABCparabolatn.oduplani effcparabola: HBG.  \ 

-..’.a-  : ’ monjiratio. 

QVoniam  AD.HG  line* aequales  func  oftenf*  , Sc  BD  quadrupla  ipGuj B L 
f trianguiutn  A B C oftuplutn  eft  trianguli  HBG,  fed  ABC  parabola  eftad 
parabolam  H B G , vt  ABC  triangulumad  triangulum  HBGio&upla  igitur  eft  f E* *t‘- 
parabola  A BG>  parabolae  HB  G.  Quod  eratdemonftrandum.  ^ _ 

: PROPOSITIO  CCLXXX.  - ! 

Sint  AB C,.D'EF  parabolarum  axes  BC>EF,  diuifoquc  BC  vteun- 
quein  H diukUtur  Sc  E J proportionalirer  in  K , ponantur&ordt- 
natim  HG,  I‘R,'  ' : " 

Dicq  Q B Vfparabolarn cife  'ad  parabolam  I E K,  vt  A B P parabola 
etftad  parabolam  D E F. 

P p p j 'Demin- 


A rout** 
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Dtmonslratio. ; 

^3l-  tlArf  ,jjn.  jar  j JSiiic  lifloaOyfei 

\ pOnjintur 9t<lmatin)  CA.FD:  vcBH  ad  BC  xfipfiJS 

* eftadEF,igitut»C4f»adratumG,PadqujclfatumAG» 
h Cc  IK  quadracumad  quadraturpDF.  U inuerixijidq 
'■  permutarfdo vt  AC  quadratum  ad  quadratum  uc 

— C GH  quadraturaadquadracum  IK,  atvtAC  ad  D F,bc 

_ G H ad  IK. led  ABC  parabola  eft  ad  parabolanp.G  ISil 

— H a in  triplicata  ratiouc  A G ad  GH  > t(  DEF  para^H 

j:  adparabolam;IEK.ift  tfiplicacaratjonjt  DFad  1 K,cftr 

> I j iginir vc parabola  ABC  adparabolam  GBH.ficDl|B 

parabola  adparabolam  IEK  permurandovcAijJc, 
p parabola  ad  parabolam  UEF,  (ic  G BH  parabola  ad  pa~ 
, . rabolanr  1 EX ) quod  era t dcuiouft  randuni. 

Si^cro  BC»EF  lateriburredlrsurqucntur,  critGBH 
i iJ  parabola  adparabolam  IEK  in  duplicata  ratione.  ®T| 


JJ/proportionalesfint, pofiti(queordinaurt'-EG,FB,DC  ex  G & B, 
diamctri  demit  tanrur  GH,BI  occurrence*  F B,D  C lineis  in  H & I : & 

rr  It  a.r  I Lil_  l_T fi.  . i «*‘3j  J i l 


per  E,H  &F,1  parabolxdcfc  rjbanturhabe  ores  apices  8c  Fr  , 

Dico  FEH  parabolam  cflfe  ad  parabolam  D FI,  in  criplicata  ratjorye 

FH  ad  DI.  ' ;:^ld  * ..id  », 

' f ' • f ■>  ! i.!.:.:!.  I l’ 

K _3~4  DemonUratto.  j!j  . ^ 

./  /AVoniam  AE>  AF.AD  continu^proporcio'qdlcs 

cvDt'fn.  - q/_ EV^lunr,vrAEadeAF,  Gc  EF  eftad  FDrfcdVt 

Plfmlm  / AE  ad  AF , dcE  G quadratum  eft  ad  quadratum 

/ /'  FB.id  eft  quadratum  FH  ad  quadratum  DI  jl^tub 

/ V / Tn  FJF  ad  FD.fic  FH  quadratum  eft  ad  quadracum 

JH  ..••• — r Dl.  quia  verb  ratio  parabol*  FEH  ad  parabolam 

DFI  compofita  eft  ex  4 rarione  EF  ad  FDwi’iSeft 
,/"  ex  duplicata  rarione  FH  ad  DI,:  K iteruru  ;cx  ra- 

tione FHad  D I,  parabola  FEH  eft  ad  parabolam 
/ D F I,  in  criplicata  rarione  F H ad  D I.  Quod  etac 

— D demonftrandaro.  tec  t -.h.c f / 

1 -»n,  .....  ; > 

t / 1 - iJ  CcroUanum.  • , 

HInc  fequitur,  figuram  mixtilineam  HGB,  e(Tc  ad  figuram  IBC  in  tripficaci 
rarione  HB  ad  IC.ciim euim  EG,  FB,  DC proporpoiwles  fint,paraboIx 
c E»«i:  E AG, FAB, D A C in  econtinuaquoque  func  aqalogia;  quare  & FEGB  mixti- 
lineumadftiixcilincum  DFBC  eft  fvt E AG  parabola  adparabolam  FAB, id eft 
ftfiSm.  m criplicata  ratione  E G a d F B , id  c ft  F H ad  D l : led  Sc  re&angul  itm  F G,  ad  - r c- 
rftangulum  DB  eft  in  triplicata  rarione  linc'z  FH  ad  lineam  DI,:quia  raponem 
- babeiucompofitamex  ratione  EF  adFD,<cFH  adDLigicurSc rcliduum  HGB 
adrcltduum  I B C in  triplicata  eft  tationeF  H ad  DI.  quia  verdiftGEadFR.id  eft 

a . : . Bm  ad 


PARABOLA.  4*? 

RHad  DLvtFBadDC,  re£UH  Beftad  IC.reliqtuira  adreliquam  vrFH*dDIi 
figura  igitur’H  G B id  l ISC  figuram,  tripiicafam  habttratioaem  H B ad  1C.  Quod 
crat  dcmouftramlum. 

PROPOSITIO  CCLXXXH.  . 

ESto  ABC  parabola:  diameccrB  D,  vtcunquediuifain  D & E ,ficvt 
nccBEncc  BD  fit  xqualii  latcri  re&o  diamerri  BD(  Sc  pet  £ &D, 
ordipatim  pofitu  AC,FG,  dcfcribanttir  per  A,B,C,  & F,  B.  G,  punctacl- 
lipfcs  quarum  coniugacx  fint  diametri  A C,  B D,  F G,  B £. 

Qtco  A8  C parabolanncllcadparabolant  FBG,  vc  ABC  cllipfis  ad 
eilipfimFBG. 

* Demonf  ratio . ' * 

S'/,/  3 t 

TVngaocur  ABC. FBGi.  vt  ABC  triangu*-  »#>  / yy  \/>v\  ‘ 

*lum  ad  triangulum  F B G » ftcABC*  para-  ? i/yf  v\\'-(  \ 

bolacftad  parabolam  F B O'  fcd&c  ABC clli-  i-j/r*  x \ 1 

pUseftadeli^amrBBG,  W,AiBQb^fiai»gu:>  , E TT^Vf1. 

U«adtt.aiigutaovlFaC>  i£i^rytparqb^a  , f //  . \\i 

ABC  eft  ad  fltrabolam  £B>G.,:fa  Si/,  !.  :i  :...  ■<:  >■  Aai 

Quad etatdiipiHiftraiMum.  cMc bttlodti.fey  : . ■ ■■  , -J  ■■  ■( ,;  ..'.Af 

-aqfca  Bo  JJ  30  ail  ,a;rJodriLq  ,(J  AO  it  3 Ad  Uodair,q»wi®)>Si  ,IF1  U Jlo 

PR  OPOS1  T tO.  CCLXXXlU.i  ,u 

PAraboIam  A BA,  fiabceuflar  rcAja.qjixuis  B C , oportet  fuper  illam 
deferibere ' p arabola'm  qua:  ad‘ A BC  parabblahl  dacam  habcatra- 

tfarktn  Piddle q m-tunbio  ,C  A mini.i,  xl»-h  , A b;  r'~\ 

,2-*  ■ .duo  .i  , j ...  _ . .A*.  .<< 


b Dttlkpfi. 


f , ifimeu 

■>  .11(1  ?c*i 

JJ*  « J! : fir*  i tr  j t • I til  kit.  1-** ; -i 


ESto  ABCpatabolx  diameter  A D,diuifavtcunque  inE  8e  D,  & of- 
dinatim pofitx  BE, CD.  fitautem  & F G H parabol* diamcjc^F I 


4*8  PARABOLA. 

vtcuncjuediuifain  I & ordinatim  pofita  H I.  oportct  FH  G parabolam 
itcrumdiuidcrcficuc  ABC  parabola diuifa  eft. 

CtnflruQw  (S’  demon  fir nuo. 


Clatvt  AD  ad  AE,  fie  F I ad  FK,  it  ex  K ordlnarim  ponatur  KO:  dicofiflfi 
■^effe quod peritur.Quoniam eft vt  AE  ad  AD,  ffcFKadFl,erit8cGKadHI, 
vt  BE  ad  CDs  fed  BAE  parabola  ad  patabolam  C AD  * in  tripiicata  eft  ratio- 
ne  linear  BEadCDi  & GFK  parabola  ad  parabolam  HFI  in  trip  beau  rationo 
GK  ad  HIi  igicurvcparabola  BAE  ad  CAD,  parabolam,  fic  G F K eft  ad  pa- 
rabolam HF  I,  'perfcclmos  igirur  quod-filitpoBulatunai  , , >;  *7 

PROPOSITIO  ectxxxv. 

Sit  ad  A B C parabola;  diamet  rum  A D,  ordinatim  pofici  D C : diui- 
fafy  AD  in  E,  vt  E D duplific  A E,  pematur  ex  E ordinatim  EB, 
&cx  B,  demittatur diameter  BF,  occnrrcnaxefta:  DC  in  F. 

Dicoparallclograramiftn  DEBE  maximum  effc  illorum,  qua:  in  an- 
gulo  E B F , parabola:  AB  C D ccrniinati inftribi  poffunt. 

\ " f1  ' ’ r->r>  * ip  | 

L ' ; ; Pffnpnjimio. 

/ 1 - i.i.i  . :)  ' mod:  .1 

— / TNfctibatur  enim  quodcunque  parallelogram- 

/ , A mum  IGH  habens  angulum  IGH  arqualem 

H anguloEBF  agaturfjuc  per  B contingent  LK, 
' 0.  . * oceiirrens  AD  diajneiroin  I,,,  A:  DC  linexin 

K,  reft*  verb  HG  in  M i ex  quo  re<fta  pona- 
7]  tut  M N xquidiftans  G I.  Quoniam  B L eft  con. 

jf  ■;  tingcns.ScEB  ordinatim'pofic4,reftx L A,AE 

//  { " bxqualesfunt  i adcoque  rota  LE  , xqoalis  eft 

•MjTlg — I B ED  qoxdupla  ponitur  AE:  vnde  LKinB  quo- 

/Y  que  bifariam  eft  dioift:  parallelogrammum  igi- 

/ c/I  ; I .1}  tur  DB  maius  eft'  parallelogtammo  DM:  fed 

K /iii  F K parallelogrammum  DM  maius  eft  parallclo- 

gratnmo  DG:  quia  punftumM  cadit  extra  pa- 
rabolam • parallclogrammu migitur  DB.  mulro mains  eft  parallelogtammo  DO 
[dem  demonftrarur <L quou  1 s alioi  parallelogrammum. g.tur  DB cnor.rnumcn  co- 
rum  quf  ABC  parabolx  terminal  in  angulo  E B F,  infcnbi  poffunt. Quod  erat  de- 
monftrandum.  ‘ 
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PARABOLA.  4«, 

PROPOSITIO  CCLXXXV  I. 

J^At*  parabola  tcrminatae  maximum  infcnbcre  paralUlogr: 

ConJintSlu)  iemonjlrtuo 

C It  ad  ABC  parabolz  diametrum 
^Bl)  ordinacim pofita  ACi  oportet 
parabolz  ABC  maximum infctibere 
parallclogrammum.  diuisa  D B in  BiVC 
E D dupla  fit  EB,  ponacur  per  E ordi- 
natim  iinca  F G.  Sc  ex  F & G diamctri 
demittamur  F H,G  I occurrences  A C 
line;  in  H Sc  l.Manifeftu  eft  ex  prxce- 
dcnci  propolicione,  parallclogrammum 
HGIFeticidquodquxritur.  JK 

PROPOSITIO  CCLXXXVII. 

DAt.x  parabola:  tcrminatae,  polygonnm  regularfc  infctibere,quodda- 

to laterum conftet numerd.  1 ••  :<J‘- ■'  •*- 

Felygonwn  repUrt  vits,cuusfimg*U  UicttfamtHU  txfttunt 

CmftruSlio  0-  demonjlratto. 

DArabolam dttam  ABC lub- 
rendacAC,  oporteat  ABC 
parabolz,  polygonum  regulate 
inlcriberc,  quatuor  conftansla- 
teribus.  fecetur  AC  in  DScE, 
trifariam,  Sc  ex  D St  E diametri 
ponanturDF.EG,  iungantur- 
queAF,FG,GCi  dicoAFGC 
polygonum  fatisfaccre  pecirio-  . 
ni.  cum  enim  A D,  D E,  E C li-  “ 

□ez  fquaies  line,  fegmenca  quo- 
que  AF,  FG,  GC  zqualia  font : polygonum  igitur  regulate  eft  qiudrilacerum 
AFGC  inferipfimus  igitur , See.  quod  crat  faciendum. 

PROPOSITIO  CCLXXXVIli. 

Tlfdem  pofitis: 

1 Dico  AFGC  quadrilaterum  efle  maximum  illotumqux  AB  Cpa- 
rabolx  terminataeinferibi  poflunt. 

‘Demonji ratio. 

INfcribatur enim aliud quodaij  quadrilaterum  ABGC  : quodprimo quidem la- 
tus  CG  comrounehabeatcumquadrilacero  AF  GC:  quoniam  igitur  A F , FG  . , ^ 
zqualia  font  fegmenca,*  minora  ilia  font  fegmentis  A B.B  Girefidua  igitur  figura  re-*,' 
SFilinea  AFGC  maioreft  figuraredtilinea  ABGC:  fimiliter  oftenditur  quadrila- 
terumquoduisaliud minus cllequadrilatcro  AFGC:  maximum  igitur illud efteo* 
rum  qua;  ABC  parabolz  terminals infcnbipolTunr. 


Qqq 


CtroUa- 
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4je 


/ ni 


CoroUxriUm. 


dcquadrilaterq  reguhridixiVeadem  de  qootuis  Iatcruhn  polygonn  regti  latj 
''Zuuclligenda  func : tadcmque  omnibus  conftruftio  Scdemonltracio  conuenic. 

PROPOSITIO  CCLXXXIX. 


T'N  At*  parabolas  terminat*  , polygonum  infcriberc  maximum  illo- 
•L' rum  quae  datonumtrolaterum  inicribipolTunt. 

-V'''  ' Cmflruttto demtnflmit. 

INfctibendum  He  parabolc,  maximum  quadrilaterum : infcribatur  ABC  parabolae 
quadrilacerum  regulare  AFGC  : dico  ill ud  efle  maximum  eorum  qux  pari 
numero  laterum  > parabola:  inferibi  poffant.  Dcmonftratio  ex  prz  ccdcati  mauifcfta 
eft. 
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PARA  BO  L M 

PARS'  SEPTIMA  ' 


Dcmonfiratio* 

• .■  ■ ■■  ”i 

VT  AB  lineaad  AB,  Cc*  CAB  reiftangulum  ad  re- 
ftangulum  CAB: fed  CAB  redangulis .rqualia po- 
nuncut  quadrata  BD,  quadratum  Igicur  BD  eft  ad  qu:d-: 
dratutn  BD,  vt  AB  lincaadlincam  AB  : punAaigitur 
A,  D,  D,  film  ad  b parabofam,  cuius  latus  reftum  AC. 
Quod  tint  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CCXCI. 

ESco  angulus  quicunque  A B C:  fumpto- 
qae  in  B C latere,  quouis  punfto  E.fiant  ^ 
proportional^  EB.B  A,  AD.  &AD  qui-  J“= 
demaiquidiftent  lateri  BC: 

Dicb  B , D , D cfle  ad  paraboiim  cuius  c x. 
latus  reftum  til  BE. 

Demonfiratie.  . j-.  c — 

TAVcanrur  DC  paraliela:  AB  : quoniamigirur 

*-,CD  arquatur  AB^  refta:  EB  4 CD,  BC  in  K 

continuafunt  analogia  i Sc  EBC  reflangulis  ae- 
^ual‘1  .quadrata  CD  : quare  per  pratcedeniero,  .. 
punfta  B,  D,D,  ad  parabofam  funt,  cuius  latus  re-  ^ T! 
ftutn  eft  B E. 


PROPOSITIO  CCXCII.  ‘ 

f • i ••  ■ ■ . •«*;  5"  , n f f, 

"P  Adem  manente  figura : fit  iterum  angulus  A B C,  & B C lateri  quot- 
.L/cunquc  edufta:  parallels  A D:  fiat  autem  vt  A B quadratum  ad  qua- 
dratum A B,  fic  A D linea  ad  lineam  AD.  n 

Dico  B,  D,  D,  punfta  c(Tc  ad  parabolam. 

Q,q  q i Pimon- 
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• PARABOLA. 


V l-  , Dcmonftratio.  ' 

pOnatituricerum  DC  parallel  a;  AB.  erft  igitur  D C quadratutn  ad  quadratum 
■ *■  DC,vt  AD  lineaadliueara  A,IXideftBC  ad  B C;pun&a igitur  B,D,D,>  ad 

parabolam  func.  J 

PROPOSITIO  CCXCIII. 

ESto  A B C D parallelogrammi  diameter  B D, 
cjuam  in  G,  fecent  line*  quotcunque  E F,pa- 
rallel*  lateri  A B.  fiant  autem  proporcionales  F E, 
HE,  GE. 

Dico  B,  H,  Hpunfta  c(Te  ad  parabolam. 
Dcmonftratio. 

QVoniam  FE  line* arquales funr,  redangulu  FEG  ad 
FEGredangulam  eft  vt  GEIinca  ad  lineam  GEiid 
eft  vt  BE  ad  BE.  fed  FEG  reflangulis  zqualia  po- 
nuntur  quadraca  H E>  quadratutn  igitur  H E eft  ad  qua- 
b iM.  ‘'rJtam  HE,  vt  EB  linea ad  lineam  E B : quare  B.  H,  H,  ad  t parabolam  fuar. 

PROPOSITIO  CCXCIV. 


LAtcra  anguli  ABC  , fecent 
quotcunque  parallels  AD: 
qua:  diuidantur  in  E , vt  D E lit  ad 
K A , licut  C D eft  ad  D B. 

Dico  B,  E,C,  punftacfiead  pa- 
rabolam. 

Dcmonflrauo. 

■PNlutsl  B C bifariam  in  F,  crigatur  F G 
^'parallela  A D i feceturque  F G bifa-, 
riam  in  H.  dein  per  Bi  H,  C deferibatur 
parabola  quxin  B contingat  AB  lineam, 
c «jb»»M.diuidetK!are&ai  AD  in  E pumftis,  vtDEad  E A, earn habeant « rarionem quam 
CD  ad  D B : quare  cum  Gcdiuife  ponanrur , eruntpunfia  BEC  adparabolam. 

PROPOSITIO  CCXCV. 


Sit  AB  C triangulum  rcftangulum  ,-duftifti;  ex  A lineis  quotcunque 
A D,  ponantur  ad  D , line*  D E , D F s & D E quidem  normales  ad 
A D,  occurrentes  A B lateri  produfto  in  E : D F vero  normales  ad  C Ba 
occurrant  autem  DF  lineis  in  F , reft*  EF  parallel^  lateri  CB. 

Dico  B,  F,  F,  efle  ad  parabolam  cuius  latus  ceftiHn  eft  A B. 

: i > 
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CVm  enim  anguli  A D E ponantur 
refii,  & D B iinca  normalis  ad  A B> 
tcdangulis  ABE1  xqualia  func  qua- 
drata  DB.idcft  F E : led  ABEre&an- 
gulaiila  inter  (c  (cruantproportionem, 
quam  Iinca  BEiigiturvt  BE  ad  BE, lie 
KFquadratum  ad  quadratum  EF.vndc 
BFF  iunt  bad  parabolam  cuius  c latus 
rectum  AB.  Quod  erat  demonftradum. 

PROP0SITIO  CCXCVI. 

SEccnt  ABC  triangulum,  red*  quotcunque  DE,  FG,HI,  K L : la- 
tcri  BC  parallcla::  fiancautcm  continue  proportionales  BC,  KL, 
K P:item  B C,  HI,  HO  : item  BC,FG,FN  : denique  BC,D  E,D  M. 
Bicopunda  A,  M,  N,  0,P,  C,efli  adpatabblam. 

* Dtmenjlratio . 

QVoniam  BC  linea  communis  prima  eft,  fe- 
riebus cominuarum  B C, KL , KP:  B C , HI, 

HO:BC.FG,FN,&c.  reCiangula  BCK.P.BC 
HOiBCFN,  BCOMiliam  fortiuntur  rario- 
nein quam habent linear  KP, HO.FN.DM.  igi- 
tur  Scquadrata  KL,HI,  FG.DE  eandem  quo- 
que  leruant  proporrionem : fed  vt  K L quadratum, 
ad  quadratum  H I,  lie  K A quadratum  eft  ad  qua- 
dratum  HA,  8c  vt  HI  quadratum  ad  quadratum 
FG,  fieHA  quadratum  eft  ad  quadratum  FA, 

&c.  igitur  8e  quadrata  A K , A H , A F , A D illam  . 

habentrationem  quam  linea:  HP,HO,FN,DM.  puodaigicur  A,M>N,  O.Pad 

d parabolam  ium.  ... 

■ PROPOSITIO 

ESto  A B C crian-.  u.i‘ 

guli  latus  BCvt-  — M— 

cunque  diuifum  in 
pundis  D.E.FjG.iun- 
difq;  AD  , AE , AF, 

AG  , diuidatur  latus 
AB  inpundis  H,I,K, 

L ficut  B C eft  diui- 
fiimi'n  D,  E , 8cc.  de- 
nt rttantarautem  ex  H, 

I,K,L  red*  HM,I  N,' 

K O,  L P parallel*  la- 
teti  B C ; 8c  H M qui- 
dem  occurrat  A D in 
Mi  I N vero  ipfi  A E in 

N:  dcin  K O.red*  F A in  O,  8c  L P,  ipfi  A G in  P. 

, Pico  A,  M,  N,  O,  P,  C efle  ad  parabolam. 

Qqq  3 ‘VemfH- 
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Demonjlratio. 


PRodufta  H Mi  occur-; 

rat  lincis  AD,  A E, 
AF,AGinQ..R>S,T, 
quoniamcft  A H ad  AI> 
vt  BD  ad  BE  , CX  hy- 
po  theft  ificautcmvt  BD 
ad  BE,  fic  H M ad  H Qi 
HM  eft  ad  HQiVtAH 
ad  A I,  id  eft  vt  HQ.il 
IN:  proportionates  igicur 
funt  HM,  HQ.,  IN-  fi- 
milicer  oftenduntur  pro- 
portionates HM  , HR, 
K O : item  H M,  H S,L  Ps 
denique  H M,  H T , B Cl 
quarc re&angula  HM1N,  HMKO,HMLP,  Jtc.  illam  inter  fe  proportionem 
habent,  quam  HQ>HR>HS  quadrata : fed  eft  vt  H Q_quailratum  ad  quadratum 
HR.fic  BE  quadratumad  quadratum  BF,  id  eft  per  hypothcfimAl  quadratum 
ad  quadratum  AKi.  Stvt  HR  quadratum  ad  quadratum  HS,  fic  quadrature  B E 
ad  quadratum  BG,ideft  quadratum  A K ad  quadratum  A L:  igitur  8c  re&angula 
HM1N,  HMKO,  HMLP  earn  inter feferuantrationcm quam  AI,  AK,AL 
quadrata : fed  redanguta  HM  IN.HMKO,  HMLP  funt  vclincq  IN,KO,LP; 
igitur&quadrata  AI.AK,  AL  earn  inter  fe  habent  proportionem,  quam  line* 
lN,KO,LP.  quarc a A,M, N^O,  P funtadparabolam.Quodetat  detnonftrandu. 

PROPOSITIO  ccxcvin. 


ESto  ABC  trianguli  latus  A B Jiuifum  in  D , E , F , G pun,3is  vt 
ratio  AJO  ad  A E , duplicate  /icracionis  A E ad  A F -,  & ilia  rurfutn 
duplicaca  fit rationis  A F ad  AG,  See.  dcin  ex  D,E,F,G  punftis  reftat 
erigantur  D H,  E I,  F K,<J  L paralltli  lateri  CB : quas  in  M , N , O fc- 
cent  linex  H M,  I N,  K O aequidiftantes lateri  A B. 

Dico  A,M,  N,  O.CpundaefFcad  pa- 
rabolam. 

Demonjlratto. 

QVoniam  ratio  AD  ad  AE,  id  eft  DHad 
EX  ; id  eft  EM  ad  FN,  duplicaraeftta-i 
tionis  AE  ad  AF  , quadratum  A E eft  ad 
quadratum  AF,  vt  EM  lineaad  lintam'FN. 
fimiliteroftendetur  cfle  vt  FN  ad  GO,ftcAH 
quadratum  ad  quadratum  AG,  pundta  igituc 
A,  M,N,  O biiint  ad  parabolam. 


I.:  ; / i;T 

i-.-iq. 

r r r O 
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SEmicircuIum  ABC  fecct  y e E e 

orthogonaliter  in  D dia- 

mecri  dua:  A C , B D.  pona-  s'/  \ \ 

tur  autem  EE  lmea  parallcla  / / H \ N 5 

AC  : dcin  fumptis  in  AC  //  \\ 

pundtis  FF,origantur  norma-  / “\\ 

lcs  FE,  occurrences  EE  line*  //  \ 

in  E,  femicirculo  in  GG.fiant  At I _.-i — ->e 

autem  proporrionales  EF,  13  T T 

GF,  HF.  b . 

Dico  H,  H,  C pundta  cfle. 

ad paraboiam-  n : //'  j sN^  ^ 

Demonfhratio.  . f / * \ dl 

CVmenim  proportionates  tint  f / ' " \|\  ’ 

EF, GF, HI7,  erit  vt quadra-  1/ 

turn  FG  aJ  qiladratum  FG  , fic  Af— — — — y — p 0 
EFH  rcftangulum  ad  redtangu-  > **'  * 

turn  EF  f t-'  led  EFH  reflangula  illam inter  fehabent  rationem.tJuamlirtcjeHF* 
igitur  Jc  HF  line* (lint rt ijuaiTcata  GFiidcft  vt  AFC  re&angula,  pun&a  igitur 
H,H,C  ad  paraboiam  func. 

idem  ccnunvet  inetlifji,ji  A C,B  D ditmtfti pshtnlar  laningtU, cF  E F 
iffi  B D.  . 

PROPOSlflO  CCC. 

QEgmentnmcirculi  A B C fubtendat  re&a  AC,  quam  in  D fcccnt 
Oquotcunquc  D E,  parallel*  contingent  FG  per  A dudlse  i fiat  au* 
tem  vt  A B ad  A B,  lie  D E ad  D E. 

Dico  A,E,E  pundta  efie  ad  paraboiam. 

Demonftratio. 

tVngantut  AB,BC:q»oniam  EG  contin.  ^ ® 

Aliens  eft,  anvtiluj  CAG  xeiiatur  aneulo 
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ttaxiJuf 

MM. 

bEaijt. 

turns. 

c«|4  ttb 
ims 

d Esstsn. 

•MT/M1J4. 


PROPOSITIO  CCCI. 

A Sfumptumfitin  ABC  fcmicirculi  diametro  AC,  punftura  quod- 
XAcunque  D , quod  centrum  non  fit , & ex  D ad  periphcriam  , rcdi* 
dudantur  DE:  agantutqueper  E,  linear  GF,  normales  ad  diametrutn 
AC,&  DE  redisarquales. 

Dico  G G punfta  efl'c  ad  parabolam. 

Demon/Iratio . 
"CRigatur  cx  D lines  D B nor- 
■^malis  ad  diametrum  AC: 
aSaquc  pet  B contingente,  qu$ 
A Ci  diametro  oceurrat  in  H, 
Iccecur  H D bifariam  in  I : ac 
per  I & B,  defcribatur  parabo- 
la habens  1C  axem,  oc  current 
que  re&is  FE  in  G.  Quoniam 
DB  . ordinarim  polica  ell  ad 
axem  IC.&rD  1, 1H  line*  x- 
quales  , concinget  HB  Jinea 
• parabolam  in  B : quia  verd  in  eodem  punch),  eadem  refta  citcuium  contingit.con- 
tingent  quoque  felc  in  eodem  punflo  u circulut  it  parabola. quare  D E lineis  c ?qn»- 
les  iuntreftx  FG.  Igitur  cum  FEG  line{  normalej  ad  diametrum  AC.reftisDE, 
ponantur  xquales.pun&a  G,G  ad  d parabolam  font:  cuius  apieem  affignat  punSum 
in  quo  H D diuiduut  bifatiam. 

•'!'  PROPOSITIO  cccn. 

PArabolam  priori  propoficioneprodudtamin  infinitum  eadem  praxi 
extendere. 

Canjhitdk > (r  cltmonsirtMo. 


c.  imJm-  Fat  C D,  xqualis  C F,  parallels  BD :erit F adparabolam  MBH  , edmomnes 
mi.  DE.  tranflatz  c in  GE  Had  parabolam  fin  t.  fa&a  deinde  CM,  xquali  MN,  f po- 

j'**.'***-  natur  NF  contingent  parabolam, Arerigatur  FO  perpendiculars  ad  NF  concin- 
giii.s*.  8entenii  certroqi  O intcmalfo  FOcirculusdelcribaturi  continget  illegparabo- 
<«,.  lam,&NF  lineaminF:  torn  parabola delcribacur,  kqux ex  deferipto  iam  circulo 
jjj**0'-  KFP>  ori'ut;b*c  quoque  continget  clfculuro  KFF  ScNF.lineamin  F,vt  in  prio- 
ri propoGtione  oftenfum  eft;vertcx  igitur  riufdem  eft  in  M,  cum  MC,  C N line*  x- 
quales  Gnt:  ergo  parabola:  Ul*  dux  cotpmunem  habent  verticem  M,  & pun&umF; 
v na  igitur  cademque  funt  parabola,  qux  per  vcrumque  tirculum  eft  deferipta : ergo 
circulus  KFI’  parabolam  priori  praxi  deicriptam  producic:  atque  ita  eadem  para- 
bola eadem  praxi  in  infinitum  continuabitur.Quod  erat  propofitum. 

....  . •;  PRO 
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PARABOLA.  4V 

' PROPOSITIO  GCCIII. 

• • 

EStocirculi  ABC  diameter  AC,  vreunque 
produftain  D,  ex  quo  in  circulum  tminit- 
tantur  line*  D B ; aginturq,  ad  A C per  B nor- 
males  F E proportionalcs  ipfis  D B.  quarum  ter- 
mini fine  F F. 

Dico  FF  punfta  efle  ad  parabolam. 

• Demonftraiio. 

T'xVcarur  ex  D lines  DG,  contingens  circulum  in 
“-'G,  & ex  G.  ponatur  GH  normalis  ad  AC  , iun- 
gancurque  H B,  igitur  D B » ad  D B eft  vt  B H ad  B H. 
tedBH  tranilaizin  F E.producant b parabolam, igi- 
tur Sc  ipfis  D B id  eft  B H , proportionalcs  in  cundem 
locum  tranflatz,  producunt  quoque  parabolam. 

PROPOSITIO  ,CC  CIV. 

ASfumptum  fit  ip  ABC  circulidiamctro  AC,  pundum  quodcun- 
que  D,  extra  centrum,  radio  auttm  DC^quadransdelcribaturCir- 
culi  CE F, perficiaturque  quadratum  FDC.  rum  ex  D reft*  ducantur 
quotcunque  D E , occurrentcs  circulo  A B C in  H , & C E F quadrant! 
in  E : & per  H agantur  normales  IK  ad  AC,  fiantd;  HE  lincis,  arqua- 
lesLI.  ! v ^ 

Dico  L,L  pundaeiTead  pirabolam, 

Demonftratto.  v.  •; 

' :■  Hajp#.  J.£l 

QVoniam  FDC  quadratum 
eft.  Sc  D,  centrum  eixeuli 
CEF,  redz  DE,  lineis  tK'x-' 
qualcs  funt  : ponuntur  autem 
ipfis  H E,  zquales  LI,  reliquig ' 
igitur  LK,  rebquis  HD  zqua- 
lcsfunt.  fed  HD  tranfiatz  c in  - 

KL  ad  parabolam  funts  igitur1-'1  

L,L  puntftaiam  quoque  war  adpbrabaUta. 

,f  1 A ( [ A jv  1 « 

•>'l  'A  1 CoroUarium. 

; | l,vj i •;  i . 

pOrro  vertex  huius  parabol*  fic  inuenitiir,  efefta  ex  D norm  ali  D B,  per  B aga-' 
rur  contingens  B M : dein  M D diuidatur  bifariamm  N:  patet  N i efle  vertt- 
temparabolz.  'v'! — ‘ 

■ ■ 'II  i!’ i i .j  j;, , 


•fait.fr 

l*M  ntftri 
d$  circuit. 

b joiJb- 
hn. 


tfOi.Mm. 


d Ex  17. 
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PAR  AB  O'L  A. 
PROPOSITIO  CCCV. 


• JOO.e 

HK. 


bti-Di 
(XT  ltd*. 

c jo'o.fc*. 


INterfecent  fcfein  A&B,circuli 
duo  quiuis  A B C,  A D B:  duttif- 
queexAiineis,  ADC,  dcmittan- 
tur  ex  D redtx  D E F orthogona- 
liter  fecanres  A B diamcrrum  in  F F. 
fiatautemvc  DC  ad  DC,  fie  ,FH 
ad  FH. 

Died  B,H,H  pun&a  e(Te  ad  pa- 
rabolam. 

' •«!  • -•  ' 

Demonftratio. 

TVngantur  D B,C  B : erunt  igitur  trian- 
-Igula  DCB  fimilia:  quate  vt  DC  ad 
D C,  fic  D B ad  DB;  fed  D B cranfla- 
tse  in » F H producunt  parabolam,  igitur 
Ac  D C rtanslacx  in  F H.fcdionem  pro- 
ducunt parabolicam. 

PROPOSITIO  CCCVI. 

, t 

OCcurranc  fibi  inuicera  circuit  duo 
ABC,  ACD  in  A 8c  C,  & ABC 
quidem  circulus  tranfeat  per  centrum  cir- 
culi  ACD,  ducanturq;  ex  A re&x  A £ D, 
occurrences circul*  ABC  inE  , Ac  ACD 
in  D : ponantur  autem  per  E E ad  H B,nor- 
D males  F G , qux  xquales  vcl  proportio- 
ns- nales Tint  lineis  AD.  ' i \ 

Dicopun&a  G,G  efTc  ad  parabolarp. 

'ratio. 

• > •mr.x  .*.i  trsifjifri  ,/f  I ,i 

r)VAS  A C , pqnatur  BH  diameter , norraalis 
•*-^ad  diametrum  AC.  iunganturq;  punfta  H B. 
crit  igitur  AD  a<i  A D Imcam.bvtHEad  HE. 
fed  vt  AD  ad  A D,  fic  FG  eft  ad  FG  per  hy- 

potkfifm'i  igitur  Ac  F G eft  ad  F G * vt  H E ad 
HE  tied  H E tranflatx  in  F E G producunt c pa- 
rabolatnrigitpf  AD  ffanjlatx^F^iGparabciAawproducunt.  -lOfl 


i'.'j  ^ V\  •• 


. : /.  m«»* 


€»roihirium. 


UK 


APex  vero  inuentx  parabolx  GG.  eftpunAum  H :nam  FG  quadratumeftad 
quadratum  FG  vt  HE  quadracum,  adquadratum  HE,  id  eft  vt  FH  linea 
adlineam  FH.  vndc  H . vertex  eft  parabolx. 

O l ‘i  u ! 
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SIntad  A B diamcttakra  qiu^cunque  de- 
fcripti  circu|i»Dnongentc$fej[c  ineodcm 
purxSto  A,  quoriitndiaittern  AiB,AK,A  t, 
AM,  6cc. dudraqfixBliiHekB'C,  contingflt 
circ'qlum  minimum  in  rcliquos  aujem  fc- 
Ctf  in  D,  E,  F,G,  H.  fiant  auiem  Itn<fis  BD, 
B E,  B F,  B G;  &c.  aequaJcs  re&z  K Q/L  R, 
MS;NT  i See.  qua: circuios  contingant  in 
LMNO,  See.  {»/•£' 

Di co  B,  Q,  R,  S,T,  V pun&a  efle  ad  pa- 
laholam  cuius  A B,  lacus  return.  ' i' 

Demonflratio. 

QVoniam  BD  normalis  eft  a<!  communcm  dia- 
mccraicm  AB.quadramm  BD.&ad  quadra- 
tum  BE  vc  ABK  re&angulum  ad  rc&angu- 
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P A'R1  a B O l a. 

lum  A BL iid  eft  ( quia  circuli  contingunt  feie  in 
A)  K lines  eft  ad  lincam  B L.  igitur  8c  quadra- 
turn  KQeftadquaiJratuin  I.  R,  vt  BKlincaad 
lint  am  I/fit(cum  I.  R,  KQjinca;  xqualcs  iint 
BD.BE)  eodem  mode  oftenditur  MS  quadra- 
cuia  eilead  qaadtaium  N T,  vt  B M Imca  eft  ad 
lincam.  B bl,  & lie  deexteris  : punfla  igicur  B,  Q. 
K,  S.T,  ice.  Tune' ad  parabolam,  A B ergo  latus 
reiftum  efle  parir,cvm  Temper  quadrats  DK,R  K, 
See.  zqualiaiinc  redangulis  Idpct  K B,B  A1LB1 
B A i See.  ; 

Coroliarmm.  \\«<s  i 

HInc  facilis  patet  praxis,  producendiminfioi- 
rum parabolam  , prion  methodoorcam:  aim 
cnim  in  infinitum  multiplicari  poliint  circuli  iJli- 
conringcnrcs , ic  BC  linex  prorendi,  potcrit  quo- 
que  in  infinitum  continuari  praxis  qua  prnis  para- 
bolam produxi ; adcoqs  cadcm  pnteric  in  infini- 
i'.n  aiir  . i A i • 

O S I T I O CCCIX. 

ESto  ABC  femicirculi  diameter  AC,  adhep  per  A contingence  A D, 
ducantur  ex  C linex  CBD,  occurrence;  contingent  in  0,fetTUcir- 
culo  in  B : dein  ex  D normales  demittan  tur  D E quas  in  E fccent  linex 

B , A^; ' 7 f i«.a  *>  - . 

, : ptotfsinQ*  cfli  adjafftkolam  eftjus  latus  reftum  A C. 

mu  * i -sKnuO  rt!  ..5**  a 

A!:,..  .Dcmonflrat'o. 

pOnantnt  enim  EF  zquidiftantes  AD. 
n'  * quoniam  AD  contingens  tranfit  pel  A 
extremum diametri  AC  . angulus  CAB 
i jrnftus  eft  fled  4:  angiftus  quoque  ABCin 
femicirculo  rebtus  eft  , triangula  igituc 

ABD,  ADC  fimilia Tune:  quia  vero EDi 

normalised' ad  AD  , St  DB  nocmalis  ad 
.AE,  cnangeU  ABB  ad  ADE,  fimilia 
quoquo&tru.(bd  ADB  fimilceft  triangu- 
lo  C A Di  triangula  igitur  ADE,  ADC 
fimilia  quoque  mot.  quArc  ED  ad  D A,vt 
DA  ad  AC: adeocpiequadraroADideft 
FE  zqiiale  rtdanguluro  ED  AC  id  eft 
i FAC  vbsU  FE  quadratum  eft  ad  qua- 
drature FE  vt  FAC  rc&angulum  ad  re- 
danguium  FACiidcft  vt  F Alineaadli- 
neam  F A>  pumfta  igitur  A.E.E  (fine  ad  pa- 
rabolam. AC  verb  latus  re&umcflc  pawl 

ex  demonftrandam. 


mu  - si-. : 
Hi  it  I'.,  sv  rnaiuu  .1 
lii a.  1 AH  rr  1 > u-idii. 
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SO  ‘ OJTi  Tiim&nfiratio. 

#^Vm  Jfqualia  fint  rectarigula  HIM  , rectanguli* 
.)  reccaugtdum  ad  HIMrytangulun]l 

eft  vt  GIL  ad  GIL  , id  eft  AID  rcctangulum  ad 
rectangdutn,  AID /i  fed  HIM  rcctangulum  eft  ad 
rcctangulum  HIM.tclM'  litiea  adlitlSam  IM.igi- 
^ turvt  AID  rcctangulum  ad  rcctangulum  AID,  lie 
\ IM  lineaad lineam  IM.  punctaigitut  M,M»funtad 

parabolam.  3i-  'J  H Lr.  it  D 17  !!->  • T{\ 

P R O P'  OSITIO  CCCXIIL;  • ! ! '„>  • 

' " • - • - : 1 » , 1£  i 

C Itin  ABC  cllip/ivna exdiarnetris.coniugatis 

fi^3rquallbus,diamerer  BO,ad<juarnotdinatini 
ponantar  A E . fidrrr  autem  quadratis  A E,  E B 
“xqualiaijuadtata  EF,  ; 

Dico  punch  B,E,F  cite  ad  parabolam. 

Demonjiratio.  ^ , ih 

/“\Voniam  BD  vnaefti  diatttetri's-coniugacis cquali- 
'*<bus,quadrata  AE  atqdaliafunrkrectangulis  B ED.- 
additoigiturquadrato  BE.quadraca  duo  AE,EB  *- 
; qualia  <unt;rectangulis  E®D.  igitur  FE  quadratum 
eft  ad  quadtatum  F E,  vt  EB  D rcctangulum  ad  rectan- 
gulum  EB  D , id  eft  vt  E B liaea  addineam  E B.  igituri 
’ : -ji  at  lev;  j ilrr.  • &F,FpunctSafuntadp»fabolairm 
Circuit  cjutqut  conuenit hue prtpojitit,  ctJem£  ejl  demonjiratic.  . , 

PROPOSITIO  CC'CXIV. 

TjSto  ABC  eilipiedV  diameter  BC, 
on  , i JC/quam  in  B &c  C , contingant  re&af 
y b 1 jl;  : D B,  EC  s pofitifijue  D'E  parallels  dii- 

i metro  BC.  fiant  DAE  redangulisatdua- 

^ / . vt  wSi  Iiaredangula  E D F. 

/ A[ gi  ;>  A Dice  B,F,Fpundaefle  ad  parabolam. 

^ ./  j J j 1 / \ Danonftratio.  ■ » 

v- : I i 

f I , I r\Vcantar  AfGJFH  parallela:  DB,  patet  AG 

f 1 f ^otdinatiro  efle  pofitas  ad  BC-  igitur  DAE 

\ x r|  'h  redtangulum eft-ad teetangulum  D AE,  id  e(^ 

[ \ „ ‘ r / BGC  ad  BGC)  vt  AG.  quadratum  ad  qua* 

\ t / dratum  AG, ‘deft  FH  quadratum  ad  quadra- 

Jfi/.it \ ;r’  turn  FH:  igitur  & FDE  rcctangulum  eft  ad 

J | _ NJ  >-^1  rcctangulum  FDE  , id  eft  HBC  ad  HBC 


rcctangulum,  Vt  FH  quadratum  ad  quadratum 
EH.  fed  HBC  rcctangulum  eft  ad  rccrangu- 
lum  HBC,  vt  HB  lineaad  lineam  HB,  igitur 
idratum  FH.ftc  HB  lineaad  lineam  HB.  puncta  igitur 


B,F,F  puncta  ad  eandcu  funt  parabolam. 

i 1 ’ 
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PARABOLA. 

PROPOSITIO  CCCXV. 


Sint  A B C ellipfcosaxes  AC,BD;&fuper  AC  minorc  axe  , vtdia- 
ttvctro, defcriptus  fit circulus  AKC,  quern  in  H fecent  lines  F G, pa- 
rallels axi  B D:  iun&ilq  uc  oun£tis  H K,  ponantur  F L normales  ad axem 
B D, fianttjuc  F,  L M xqualcs  H K.  ■ 

DicoB,M,M  pun&acflcad paraboiam. 

Dtmonflratio.  ■ - 

.!  : • r • ■ i ' r: 

POnantur  HN,  parallels  FL:  StEcen-  ^ 

trum  , fit  commune  circuit)  & ellip(i;cric  & 'v\ 

igitutvt  BE  ad  KE,  fic  FG  ad  HG>  idcft  — £ ' N. 

i.  E ad  N E,  Sc  permutandovt  B'Ead  LE,  '//  ’’15  2£  g \ 

fic  KF.  ad  N;EiquareSc  KE  adiNK.eft  / K 

vr  B E ad  I,  B , Sc  perenurando  vt  B E ad  / //  \\ 

KE,  fic  BL  ad  KN  , Sc  BI.  eft  ad  BL,  >/  [I \ s M 

vt  KN  ad  KN:  fcdeft  vt  KN  adKN.fic  / M . 1 

HK  quadrauitn  ad  qoadratum  HK,  id  eft  p — Or  G~  B 1 

per  hypothefim  vt  ML  quadraturoadqua-  l s I 

dratum  MLiigitur  vt  BL  Ijneaad lineam  l\  // 

B L , fic  M L quadratum  ad  quadracum  \\  / ! 

ML.  quareB.M.M  pundta  fiint  ad  parabo-  j 

propq^iti,o  cpppyi  \> 

^Tf.Vper  ABCcllipfeos-axe  ACqua-  . 

O dratum  conftituatur  a£,‘,  cuius'  “1  ; ‘ "j 

diameter  CD  occurrat  rc&is 
F G,  H I,  L K latcri  A B paralle-  ’ '■ 

lis,in  M,N, O;  fiat  autem  A G r- 

quadrato  , squalere&angulum  „ ■ n F .33 

GFR  j 8c  AI  quadrato  sqtiile  ^ * i j ■ ■ u 

rcftang’ulahncSHljdeihfcqua-  :i'  >'  -HS  i!,> 

g^L^qualereaapg^ih:'  ' ’JJJ  ^ 

”*  ’«/  r t\  7 • 1 'T.V  * AtJ  £s.  , J y \ (fiulfn  ILT 
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PROPOSITIO  CCCXVII. 

T Ifdcm  pofitisifian t B G,P I,Q  L quadratis,  arqualia re&angula  GFRV, 
lHlSX.KLTZ. 

Dico  puncta  D,X,  V,Z.  efle  ad parabolam. 

1 Demonjiratio . 

p Eiftangulum  GFR  V adreflangulum 
*'-HISX  eft  »t  RV  linea  ad  lineam 
S X : igicur  tc.  quadratum  G B eft  ad  qua- 
dracum  PI,vt  RV  linea  ad  lineam  SX: 
fedvt  B G quadratum  ad  quadratum  PI, 
(icAGC  raftangolum  eft  ad » rcdangu- 
lam  AIC , igiiur  «RV  ad  S X lineam, 
lie  AGC  re&angulum  ad  reclangulum 
AIC, id  eft  DM C redangulum  ad  re- 
ctangulum  D N C,  id  eft  M R b lineaad 
lineam  SN.quia  RST  oftenfa  eft  para- 
bclaiigiturfle  MV  eftadXN,vt  DMC 
rcccangulum  ad  reerangulum  DNC. 
fimilitcr  oftendam  effe  X N ad  Z O , vt 
DNC  rectangiilum  ad  rcccangulum 
DOC;  puncta c igicur  V , X , Z ad  para- 
bolam lunr. 

PROPOSITIO  CCCXVIir. 

Ilfdcm  pofitis : iungancur  AB  , AP,  A Q : fiantq;  rcctangula  GFV, 
I H X,  L Kl  Z zqualia  quadratis  AB,AP,AQ_ 

Dico  V,  X,Z  puncta  rurfum  efle  ad  parabolam. 

Dtmonftratio."'  : , ; 

QVoniam  B G , P I,  QjL,  normales  funt  ad  A Ci.quadracum  AB  aequale  eft  qua- 
dratis AG, GB;  fed GB  quadratum  aequale pofitum eft  rectangulo  GFRV, 
at  AG  quadratum  arquale  rectangulo  G F R : igicur  quadratum  A B id  eft  rcctan- 
eulum  GFV  , xquale  eft  rectangulis  GFR  , GFRV  : .ftmilittr  oftenditur 
rcccangulum  IHX , zquale  effe  rectangulis  IHS,  IHSXi&LKZ  rectangu- 
Ium  xquari  rectangulis  LKT.LKTZ.  fed  cum  GFR,  GFRV  rcctangula  x- 
qualia ponebanrur  qbadratis  AG.GB;  & IHS,IHSX,  xqualia  quadratis  AI» 
a n<*  ip.&c.  often  ia  Tunc  V,X,Z  efle  i ad  parabolam;igitur  &:  1am  ad  parabolam  func. 

)I7.  bttm. 

PROPOSITIO  CCCXIX. 

Sit  ABC  parabolx  diameter  A D:  & ordinatim  adillampofi.t*DB: 
fiat  aueem  vt  D B ad  D B , fic  D E ad  D E. 

Dico  AEE  efle  ad  pirabolam. 

lb  1,1  , .T  A ,1  , . I''  A ftr.'.l’,  'P  A ••  • i‘  np  'J-  ' 

•lit'p  GlT.lIdr'IX  i—jriM*  • ' ' n .<>■»•.  .1  n.w  ,'A 

'"»'‘<ii- 

Dimott- 
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PARABOLA. 


Dcmonflratio. 

pStenim  ED  quadratum  ad quadratum  EDvtDB 
quadratum  ad  quadratum  D B ex  hyporhcfi,id  eft 
vc  A D linea  ad  ilneam  ADjpuncra  igitur  E.Ead 
•parabolam  funr. 

PROPOSITIO  CCCXX. 

Sic  A B C parabola  diameter  A D , & ordi- 
natim  politx  CD, BE:duccaq;  linea  AC 
qua:  BE  rectis occurracin  FF,  fiat  vt  FB  ad 
FB,  fic  BG  ad  BG. 

Dico  G,G  punccaefle  ad  parabolam. 

Demonjlratio. 


Clat  vt  BF  ad  BG)  fic  FEad  EH : quoniameft  vt  FB'ad  FB,  ic*BGadBC» 
cricpcrmutando  vt  FB  ad  BG,  fic  FB  ad  BG:  fed  per  conftruft.  FE  eft  ad 
EH,  vt  FB  ad  BG.crgo  FE  eft  ad  EH,  vt  FE  ad  EH;igicurcumpunftaEE 
in  diretftum  finr,  puntfta  quoque  H H in  djre4lumfunt,  Vt  pacet  ex  dementis : de- 
indc  quia  eft  vfTB  ad  BG.fic  FEad  EH,eritcomponendo,  conoertcndo  GP 
ad  BF  , vc  FH  ad  FE,  £tpcrmucando  GF  ad  FH,  vtBF  ad  EF,  jccompo- 
nendo  G H ad  F H,  vt  BE  ad  FE , ircrumque permucando  G H ad B E , vt  F H 
ad  FeT  fed  cum  ^nte  oftenderim  efte  FE  ad  EH,  vt  FB  eft  ad  EH,  ericquo- 
que  vt  FH  ad  FE,  fic  FH  ad  FE,  ergo  vt  GH  ad  B E,  fic  GH  ad  BE , &c  per- 
mutando  G H ad  G H,vt  BE  ad  BE  •-  igitur  ic  quadratum  GH  ad  GH  qua^ 
dratum  eft,  vt  quadratum  BE  ad  quadratum  BE,  hoc  eft  vt  EA  ad  E A,  hoc  eft, 
vt  A H ad  A H,  punfla  igitur  GG  ad  parabolam  funr,  cuius  diameter  AH- 

PROPOSITIO  CCCXXI. 

POnantur  eadem  qua:  prius,  .■  ^ 

fianc  F E lineis  xquales  refta: 

BG.  '!•-  ■' 

Dicoirerqrn  A,  G,  G e(Te  ad  para- 
bolam. 

Demonfiratio.. 

enim  FE  lineis  a:qualcs  po- 
'^nantur  GB  , additis  communibus 
B^,  rcdteFGzqualcsfuntFK,  ScFG 
quadrara  atqualiaquadratis  BE:  igitur  quadratum  F Gad  quadratum  FG  eft  vt  BE 
quadratum  adquadratum  BE,  id  eft  vtAE  linea  adlineam  AE.ideft  AFad  AF. 

S s s punfht 
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50  6 P A R A B OLA. 

pun&a  igicur  A,G,G  ad  parabolam  funt , cuius  diameter  AFC- 

Si  verb  F G linear  pronorcionales  fine  ipfis  F E , oft  enditur  vc  in  precedent  i pro  - 
poficionc,  A,  G>  G efl'e  aa  p’arabolaaw  ; 

PROPOSITIO  CCCXXII. 

PArabolam  ABC  cuius  diameter  A D , contingat  in  D linea  A G: 
ponantur autem ordinatim linex  BE.CD; iunttaqiie A C occurrat 
BE  lineisin  F.  deinductaquacunq;  CG  ad  AG,  contingentem , qu* 
B E lineas  produ&as fecct  in  H H : fiat vt  F B ad  F B : fic  H I ad  HI. 
Dicopundla  I, I efl'e  ad  parabolam. 

Demonfiratto. 


plant  H I h<t  H K , Tt  BE  ad  F E • patet  ex  dementis  G K K cfle  in  direihiimerit 
♦ igitnr  HKad  HK,  vt  FE  ad  FE:  fie  efim  fic  IH  ad  HK,  vt  BF  ad  FE,  eric 
componcndo  vt  BE  ad  FE  , fic  IK  ad  HK  . &r  vt  BE  ad  BE,  fic  IK  ad  IR: 
vndequadracum  IK  eft  adquadratum  IK,  vt  BE  quadratum  eft  ad  quadratures 
BE iid  eft  vr  AE  linea  ad  lineam  AE.ideft  vc  GKadGK.puncraigHurG.I,Ifutn 
ad  parabolam.  < 

PROPOSITIO  CCCXXIII. 

, ■ ; 1 ....  Uii  • ; . • • ■ 

EAdem  manente  figura  : pcrficiatur  parallelogrammum  A D C,  & 
MC;  laVus  occurrat  lincis  EB  in  L : fiat  autem  vt  L"B  ad  LB,(ic 
LI  ad  LL  ! ; 

Dicopuncta  1,1  efie  ad  parabolam. 

\ Demonflratio. 

"Clat  AMadMG.  vt  LB  ad  LI , & recta dueatur  GCoccurrens  RI, lineisin 
HH.  critigitur  vt  LF  ad  LF , fic  LH  ad  LH.  Fed  ex  hypothpfi  eft  L I ad 
LI,  vtLB  ad  LB,  igitur  he  HI  eft  ad  HI  > refiduumvt  FB  ad  FB,  tefiduunr. 
vndeperpratcedencem  poncta  I, I funtad  parabolam. 

I ; \ in-. . 
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PARABOLA. 

PROPOSITIO  CCCXXIV. 


*1 


ESto  A B Cparabol*  diameter  A D,  ad  quaroordinatim  ponantof 
CD,  BE:  perfectoquc  parallclogfaramo  DF  , ducaturfineaFD, 
fecans  E B recta s inGCf:  fiant  autem  G E lineis  acqualcs  G,  B H. 

Dico  HH  puuctaeflc  ad  parabolam. 

(DemonJlr*tto. 

TVngantur  AC.  quoniam  DP  parallelogranimum 
-*cft  cuius  diamecri  AC,FD.  & KE  line*  *qui- 
diftanc  Uteri  AF  , lineis  EG  aiqualcs  funt  reel* 

KI ; igitut  & HB  lineis  xqualcs luot KI-  deroptis 
i gu u r communibus  KB,manent  1B>  HK  line*  e- 
quaics : pundta  igitur  H H * ad  parabolam  funt. 

PROPOSITIO  CCCXXV. 


E 


'Sto  ABC  parabola:  diameter  AD  , ad 
yquam  otdinatim  ponantur  line*  C D, 

B E , quss  in  G fecet  redta  A C.  deferipea  dein 
per  A & C,  parabola  CF  A quamin  Aredta 
contingat  AD,  & FB  diameter  fir, fianc  FG  lineis,  proportionales  EH, 
& rctlis  B G proportionales  E I. 

Dico  tarn  H,H  pundta  quam  I, l efle  ad  parabolam. 

Demonflratto.  ' i b/' 

ESteoim  vt  AGC  re&angulutn  ad  redtan- 
gulum  AGC,  fie  AED  rcdlangulum  ad  - 
rcdtangulum  AED) fed  vt  AGC  redtangu- 
lutn  eft  ad  redlangulum  AGC,  fie  FG  linea 
eft  ad  i>  lincam  F G,  >d  ell  E H linea  ad  lineam 
EH : igitut  & HE  eft  ad  HE,  vt  AED  te- 
dhngulum  ad  rcdtangulum  AED  : fimiliter 
oftenditur , effe  El  ad  El,  vt  AEDrcftan- 
gulum  ad  rcdtangulum  AED  i pundta igitur 
H.  H vti  & I,  I , c puncta  ad  parabolas  funt. 

’ P ROPOSITIO 

PArabolam  ABC  contingat  in  A li- 
nea AF.  : ponatur  autem  (edtionis 
diameter  A D,  & itli  parallel*  EB:  dein 
rcctis  E B proportionales  fiant  line*  B F. 

Dico  A,F,F  pundta  ciTcad  parabolam. 

Demonflratio. 

DVcantur  F G parallel*  contingent!  A Ey 
cum  igitur  lit  vt  EB  ad  EB  , fie  BF-ad 
BF,eritquoque  EF  ad  EF>  vt  EB  adEB-  77 
fedratioEB  ad  EB.duplicata  eftrationis:EAod  E A,  Id  eft  F G ad  F G : igitur  Sc 
ratioEF  ad  E F , id  eft  A G ad  A G.duplieau  eft  rationis  G F ad  G F:  igitut  A,F,F 
pundla  funt  ad  parabolam. 

S s s a PRO- 
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parabola. 

priopo^i>tlo  .cccxxvn. 

',Sto  A B.C  parahqls  diamctcj  AD:  attaq*  per  A contingentc  AE, 


ESlujx  U.V-*  f “'—rv  r—  ~r r 

dernit^anturtliarnciri  F B occurrences  parabola:  in  B,  &:  A C in  Gs 
pdnancuraqtciqordinacirnlinqSjHB : fiaiq;  vc  }'G  ad  F G,  ficB  , H I 

ad  B,  HI.  * ■ “’  *f 


Dico  punfta  A,I,l  effe  ad  parabolam. 


IFFF 


a 

.uU 


Btmonftratio . 


- . irr»;.l‘nc:u5oX^.T  FGrjdFG  > fic-AF  eft  ad  AR 
N\u  pt  x^mi  'a  id  eft  H’B  ad  H B i igicur  & HI  eft 
A 1 ; ;r.* ad  H I /ye  B H ad  B H : & H 1 4U*<{«- 
: . . , . . \t.ih  .]  cum  ad  tjMadracam  H h V*  H B quadra-. 

— «;  «\f  .l  ;<  (0  ad.quadratum  H B-  id  eft  vc  A H linca 

jik l #r  aldlincam.  AH  s pua£fca  igicur  A>ItI  ad 
— J — H parabolam  funr. 

* V'pROp6$1TIO  CCCXXV1IC 

Q*It  ABC  parabola: diameter  ADsqualis latcri refto : du<ftaquco& 
dinatimCD  perficiatur  quadrauim  CA:  fumpcilqqe  in  pcriphcri! 
punftis  B,B, crigantur  ex  B diametri  B F- occurrences  A E lines  in  Gt 
fianrque  re&is  AG  squalcs  lines  BF. 

Dico  AjFyE  punda  efle  ad  parabolam. 

, • ■ 'pcmqnjlratio. 

DVeatur  rc<5a  AC  occurrens  FB  lincis  in  HH: 
quoniam  AD  latcri  redo  squalls  eft , 8c  CDot- 
dinatim  poliraad  A D . reft*  AU.CDi  *-juales  funr: 
vndc  & re  da!  A G.  GH  qooque  squale*  funr  : & HCy 
line*  zqJates  ipfn  FB  : deraptis  igirur  communibirs. 
BG,  manenc  HB.FG  line*  arquales.  quare  FG  eft 
ad  FG .ft  BH  ad  KHsideft  vc  A H C » redangu- 
Ium  ad  rcftangulum  A H C , id  eft  A G f.  reiSangulutn 
at)  rc&angultim  ACE.  punifa  igicur  A,F,Ead;pa- 
iuilt'. 


rabolam ......  ,A;.  , , 

proposition  cccxxix 


u 


.1 V X X ')  D 


PArabolam  A BC  fubtendat  refta  A C, 
quam  iaD  lecent  quotcimquc  diapac- 
tri  BD  : fiant  autetn  B D lincis  propor- 
tionalei  DEi.  ..  . ■ . . r ■ » , 

Dico  puncU  A,E,C  c(Tc  ad  narabolairi. 

‘ DciHonftratio . ' ' 

XJT  BD  ad  BD,  die  ED  eft  adlsD.  fed  eft 
V:  vc  BD  ad  BDVlic  ADC  *>  rcccangqlum 
a-d'recjrangulum  A DC:  ig«u»  8f  ED  eftadE-D, 
vt  ADC  recrangulum  adcectangulum  AD Cj 
quace  A EC  puircta  ‘ ad  parabolam  fuse. 

- PRO- 
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u ' ...  nr. L i . .3. 


PR  OP.OSlf.lO  c'CCXjCX,  : 

, ‘ " r ‘ ' i-7  " » ••  t i - 4 n/.  , 

PArabolam  ABC  fubtdndancre&x'  AC,  AD,  dfetniffa^ucex!D  dia- 
merro  FD.qux  AC  linexoccurrat  in  F,  ducantur  quotuis  redx 
B E xquidiltwwcs.  P Fdfecantcs  A D lincam  in  G G:  fiantque  rectis  B G 

proportionates  lincx  EH. 

£>icopufic«  A,H,F  eflc  ad  parabolam. 

/_'•  ••••••;. i i jA  . 

l-i.  * R D 


-:i  ’tC 
..r 
•U  , *1  » 


■ r 

- .PJjrtbtvp  !»*-• 

■ H :1  .mau.iI! 


.5.*-:  . . :;r-j  be  ,yZ 

' til  ii 

li  \ ..  ■ : rlf;i  ?|  Jo, 

0#'r  , f*  : • • • H'P . P./E'dllf'?  Ol 

— i O'lA  : ; 


o » nu'j 
fJ  l « cu:rl  r 


^ 1 .1  vi./TA  i 

t » . j S i. ; j ;i  i.  jipi  ol ..  n p$ 
i.‘  • -j/j  t t.:Libr.t  p 1*1,3  ! 


‘ J J "•••■  • ‘Demonfiratio . 

’ '*  • O T ^ A T ■?i  n . i "uij  ..  * 

\7T  A CD  recrangulii  eftad  A GD  rcctangulum « (ic  B G lines  a«i  Urusam  BG:*47  *«i»i 
V fed  vcB  G ad  B G.  lie  EH  pcvmcur  ad  Itncam  EH,  igiturdc  EH.cft  ad  EH 
vt  AOD  rcctangulum  a.i  Cecdrngulum  AGD,  id  eft  AEF  rectangulum  ad  re-  .,»* 
ctangulum  AEF.  quare  A.HiFpunctabliint  adparabolam 

: ri  ...li  d 


• PRO  P O^S  I T I o ccexxxi. 

- 

ESto  A BC  parabola:  diameter  AD,  diuiia  in  partes  xqosWs,  pun- 
ctis  E,  P, G,  D;  ductifi^;  ordinatim  lineis  E B,  F B , G B,  DC,  de- 
mietantufex  Bpunciisdiamecri  BH,  BI,BK,conuenicntcs  qum  ordi- 
natim pofitis  in  H,I,K.  i nn,  n 

Dico  E,H,(,K  punctadlc  ad  parabolam. 

DtmonJIratia. 

QVonlamdiamecripartcs'AF  iiiF,F*Gl|  4tci  ponirf-'  ^ 1 
t.uraqjrdea^EFjeft  ad.EGi,  vt  AE  ad,AF;  id  eft— 
vt  Eb  quadrature  ad  quadratum  FB , ideft  Fttq&dqtJ 
tun/ad  tjuadratilm  GT.  twdon  mddo  tjftcnjlirur  dTevtl 
KG  ad  ED  , fic  GI  quadratum  ad  quadratum  D K<i 
puttaa-igitur  ^E,!,  K ipi^  ^p^tabplam^  £ 

demonftrandum.  * a I i J 

. xiodus'j 

i'ROPos;!  f Y CF'feccxxxii.  c/7k 

- I ' iiant!  • ■'(!  //  » / 

'pSto  A BC  parabolxjametcr  A D'.diuifa  pundlis^t  F,  G,H,D,  vt 
X.aAt,tl,FG , G li  t 6c<5j  dint  tonunuz  propprtiOnaies : ducantur 
aatcjri  ordinatim  linez.fc  li,  FB,  GB;&c,  Sect  Bydia(hctri  demitrantur 
c^BuiAientfcJtiiMoidthaiMtvporitis.s.il.a  ; .joj 

Sss  } Dico 
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5,o  PARABOLA.; 

Dico  pun dla E,  I,  K,  See.  ad  eandem  effc  parabolam : 6c  (i  fertei  conti- 
nuarutn  AE,  EF,F  G,  &c.  maioris  fuerit  inJequaluatu  ( dico  parabolas 
in  aliquo  pun&o  conucnire;fi  vero  minoris-fuerit  inxqualicacis  dico  nul- 
quamfechones  conucnirc. 

' - . Dcmonjlratio. 


U.h*- 


kVoniam  AE.EF.FG.&c.pro- 
»portionalcs  Iunt,  E F eft  ad  E G, 
AE  ad  AF  i iA  eft  *t  EB  qua- 


rdatum  ad  quadratum  F B ; id  eft  FI 

■a/  S °-  quadratum  ad  quadratum  GK-  C- 

/ y'  militcr  oftcoditur  effe  FI  quadra- 

f/  y~- F turn  ad  quadratum  HL  vt  EF  , U- 

„/!/  _ nea ad  lincam  EH; pundU igitur E> 

V//K a I , K , L > &c.  ad  parabolam  font. 

y/Y'- Quod  erat  primum. 

cf-Yz — — ® Ponanturautemferies  AE,  EF, 

)/*  FG»  See.  maioris  inzqualicatisrdi- 

//  co  parabolas  conucnirc  in  aliquo 

punao.  fit  enim  ABC  parabolas 
latus reflum  AN,  «£  EIK  parabolz laws reAum  EO  erit  igitur  quadrato  EB 
zquale  reflangulum  E AN, & FI  quadrato xquale  reaangulumFEO:»ndecum 
E B,  F I quadra ta  zqualia  fint,  rcftangala  quoque  E AN,F  E O font  zqualia:qua- 
rdcum  AE  maior  ponatur  EF  , erit  AN  latus  rc&um  minus  latere  recto  EQ. 
adeoque  parabolz  in  aliquo  puncto  * conucnient: 

SitiamAE,EF,FGi8ce.  termi- 

A X.  norum  continuatiominoris  inzqua- 

— litatis  : dico  parabolas  nufquatn  fibr 

p M i occurrere: ponatur  enim  LA  latus 

B/'  rectum  parabol;  ABC,  4c  ME,  la- 

/ I r cus  rectum  parabola  E H I,  quia  igi- 

%A-k- -F  tur  EB.FH  quadrata zqualia  Iunt, 

y / “ rectangula quoque  LAE.MEF  a> 

/_  / q ! •. 1 qualia  funt : 8c  cum  A E minor  po- 

•71/1  natut  EF  , erit  LA  maior  quam 

conucnient  fe- 


M E.  vnde  nulquam  b 
ctiones. 


ESto  ABC  parabol*  axis  AD  , in  quo  fumpt* 
cuiuis  parti  AD,  demittantur  atqualcs  diamctri 

(\_  BE.  , . 

Dico  D,E,E  pundaefle  ad  parabolam  zqualem 

\!  \ parabolz  ABC. 

T \ c 1 i Demon/lratio.  . , 

E\  V , \ TTNVctis  ordinatimBF,  ponantur  EG,  parallelz.Quoniant 

\ \ A^igiturADlinez, zqualiscft  BE  ideftFG,  demptavcl 

\ \ additacommuni  FD.rect;  AF  zqualiseftDG.  vnde  DG 

\ \ eft  ad  DG.  vt  AF  ad  A F.  id  eft  vt  FB  quadratum  ad  qua- 
il-: \ dratum  FB,  id  eft  EG  quadratum  ad  quadratum  EG.  pun- 

* eta  igitur  D,E,E^d  parabolam  funt, quia  vero  tamAF.UG, 


PARABOLA.  $U 

quim  FB.GE  line* inter fc  sequalcs  func,  jdeoque  FB  quadratum  zquale  qua- 
drato  GE.laccraquoquc  recta axium  AD,D  G atqualiafunc,  vnde  Sc 1 parabola: 
xqualcs. 

1>R0P0SIT10  CCCXXXIV. 


I 


Lfdem  poficis: 

Dico  parabolas  i!  las  nulquam  conucnire. 

Dcmonslrdtio. 


POnacurin  parabola  DEEordinatimadaxemDG,  linea  *1 
GE  occurrens  ABC  parabolf  inC.  quoniamigicur  la-  J? 
tera  recta  vttiolque  parabolae  zqualia  funt,  Sc  DC  linea  mi-  yl 
nor  A G,  rcctanguium  quoque  iiib  D G fic  latere  tllius  recto  ^ 
minus  ell  rectangulo  (ub  AG  Sc  latere  recto,  igitur  Sc  EG  1 
quadratum  minus  ed  quadrato  CG  : ScC  punctum  cadit  „ 
intra  parabolam  ABC:  idem  cum  de  omnibus  punctis  eiuf- 
dem  parabolzodcndi  poiEt,  patet  lectiones  silas  nufquam 
conucnire. 

Vocenturautemfcctioneseiufmodi,  parabol?  parallel*, 
liue  afymptoricz : quarum  propirietates  rcliquas  , Sc  miram 
cum  hyperbola  inter  afymptotos  pofita  , iymbolifationetn, 
octaua  parte  huius  librijCxhibcbimus. 

PROPOSlTlO  CCCXXXV. 

PArabolam  A B C cuius  diameter  A D, 
fcccnt  ex  A demiflx  line*  quotcun- 
que  A B : qua:  proportionaliter  diuidantur 
in  E. 

Dicopun&a  A,E,E  cflead  parabolam. 

Demonftmtio.  ,T  , j ^ 

T^Vcantur per E line*  DC,  ordinadip  ad  dii- 
^-mecrum  AD  : erunc igitur  pc  line^  b pro- 
portionaliter quoque  in  Ediuilzs  Sc  vt  DC  ad 
D C , fic  D E ad  D E-puncca  igi  cur  A,E,E  * ad  pa-  v 
rabolam  funt.  . ' 

PROPOSlTlO  CCCXXXVI. 

ESto  AB  C parabola  diameter  A D adquam 
ordinatim  ponatur  DC;  dcmictaturautem 
cx  A line*  A B , occurrences  C E diametro  in  E; 


fic  F G ad  FfiJ- 

Dico  A G,  efle  ad  parabqlarri. 

Dmon/lratio. 

QVoniam  ramFB.AH  quim  F A.  ttE  parallel* 
funt,  Emilia  limt  triargula  AFB,  AHE ; quare  vc 
HEad  HE,  fic  PB  ad  FB : led  vt  HEadHE,ficFG 


•p 

•20\ 

i 

\ . v 

I 

\ 

x 

\ 

■ 

1 v; 

■\  hr 

3v  r* 

blt.hlUMI. 


e )i9.b 

MJ. 


de^pUnfta  A»G»G  ad  parabolam  Turn. 


tRO-* 


5“ 


P A RA  B O L A. 


PR0PQSITIO  CCCXXXVII. 

ESto  ABCparabol-e  diameter  AD,adquam  ordinatim  ponantut 
lines;  B E;  ducantur  autem’ex  B lineac  B F,  inter  fe  parallclz,  & pro* 
portionales  lineis  EB. 

Dicopundta  A, F.Fcfle  ad  parabolam. 

A Demonjlratio. 

_ //  TVngamur  EF:  Qixoniam  tam  FB  linea:  inter  fc, 

^ ^quam  E B zquidiftaht , anguli  E B F atqualcs  funt: 
/ fir  ‘ vndccum  proportionaliafint  latera  EB,BF,  xquales 

RA — / IE  anguloscontinentia, triangula quoque  EBF  interfc 

/\L^^  fimiliafunt:aticoquc4e  EF  linezxquidiftantesfunt 

■ - / W i;  at) muieem ; & EB  lineis  propottionales  : quadra- 

A,  i ® turn  igitur  EF  eft  ad  quadratum  EF,  vt  EB  qua- 

/ dratuni  ad  quadratum  EB  , id  eft  vt  AE  linea  ad 

j jF lineam  AE:  vndepun&a  A, F.Ffuntad  parabolam. 

/ PROPOSITIO  CCCXXXVIM. 

■ • • . . J . •<  < • . • \ 

ESto  ABC  parabola; diameter  AD  , & ordinatim  ad  illam  polirse 
CD,BE:  & EB  quidem  jundla  AC,diuidatin  F:  dudlis  autem 
, parallels  B G,qux  A C linea;  occur- 
A rantinG:  fiat  vt  F Bad  BG,  fic  EB 
adBR  ■ 

A r Dico  AHpun&a  cflead  parabo- 


p/jAy11 fc  — ,Dcmonjlrati&, 

l—1  jE  "JVnganturenimEHrQuoniamEB.BH 

_ ^ 1 , -Mincx  proportionates  (iint  , lineis  FB> 

c i'  ID  B G ; Sc  anguius  F B G communis,  trian- 

/ j j gulis  FRO  fimilia  font  triangula  EBH: 

/ / Vi  ; funrantem  Sc  FBG  triangula  quoque  fi- 

milia,cum  tam  FB  Iincx interfe, quatri BG re&x xquidiftcnr.igitut ScEBH rrian- 
gula  fimilia  funt.  Qu arc  vt  KB  fd  EB,  ftcEH  ad  EH,  adeoque  p»r  prxeeden- 
tero  punfla  AH  ad  eanderniurtt  parabolam.  - ; 

PROPOSITIO  CCCXXXIX,  ' 

| ' Tj-Sro  A B C parabola:  axis 

' Ti  X-'B  D,  cui  parallcla  ponatur 


f \/  / \ natim Uncx  EG ;8e inter  F E, 

\ EC  media;  ponantur  E G. 
a , —/Ib ^\tr  3 Dico  A,G,B  punfta  eficad 

/ j *■  parabolam. 

y\  \ r . y , . ’ . Demonflratio. 

C St  enim  vt  A E linea  ad  bneam  AE>  ft?I?EC  • reflangulu  ad  rcftangulumFEC- 
— 'igitur  Sc  EG  quadratum  eft  adquadratumEGryt  AElineaadlineamAE;qua-. 
re  A,G,  G pumfta  ad  parabolam  funt.  PRO- 


*U.bumi. 

-hA  fit 


DAris  re<5tis  A B , C D Ic  mutuo  dccufiantibus 

cuius  D C data  fit  diartttter.  / 

• i . 1 

Conjbucho  (ft  drmonflratii. 

\ \ 

"TNIiiisa  A B bifariam  in  E.  ducaturEF 
■‘-'parallela  C D.  fiatfjuc  vt  A E B re- 
dhngulum ad rcflangulum  ACB,  fie  / 

EF  linea  ad  lineam  D C.  patecA,F,D,  /'  < 

B punfta  ciTc  ad  ■ parabolamqua:iicam,  / 

cuius  diameter  eft  DC.  &/■  — 


, inucnirc  parabolam 


PROPOSiTIO  CCCXLI. 

DA  to  A B latere  re&o  , cxhibcrc  illius  para- 
bolara. 

Conjbullio  ts"  demonflruto. 

SEcetur  AB  vrcunque  in  CC.Stex  C linear  erigan- 
cur  CD  i vc  CD  quadrata  x ualia  One  re&angubs 
C ABi  lingula  fingulis:  patet  A.D.D  puncta  ^ die  adpa- 
rabolam  quxGtara. 

PROPOSITIO  CCCXLII. 


DAtis  tribus  pun&is  A,B,C  non  indire&um 
pofitiSjA:  linea  B D ,qu*  per  aliquod  ex  datis i 
pundtis  tranleat , oportet  parabolam  deferibere 
per  A, B,C  pundia  cuius  aliqua  lit  diameter  BD.  , 

Conjbucho  Cr  dcmonsinuia. 

IVncta  AC  fccetur  bifarlam  i»  - ( 

E.  ponaturque  EF  parallela  

BD. &BPrect*  ACifiatautem  / | 

vt  AE  quadratum  ad  quadratum  / 

Bp*  Cc  E G linea  ad  lineam  FG..  / 
delcribacurqac  per  B,  G,  C para-,  / 
bolacuius  diameter  fit  BD.  pa-  AJ 
t^t  jllam  qudqueper'Atranfirc.  / B 

Igltur.Scc.  (^jjod  erat  faciendum. 
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PARS  OCTAVA 


** 

Miramexhibetparabolarum parallelarum , cum  hyperbola  inter 
A ajjmptotosconjlitutafymbohfationcm. 

’/  j PR^OPOSITIO  CCCXL1II. 

I 1 

Sic  A B C parabolae  axis 
FG  &ordinatim  adillu 
applicata  H G bdu'ciif- 
e H I,  paraliclis  C A,qua- 
draco  HG  a-qua!iafiarttro- 
dtangula  CE  A,  C D A. 

Dico  E,G,D  pundta  ellc 
adparabolam  xqualem  pa- 
rabola ABC. 

‘ Demonjiratio . 

C Rigantur  ex  D Sc  E , dia-’ 
■*“'mctri  E B,  D B.  quoniam  je- 
quidiflac  HI,  C A,&HGqua- 
dratoideft  HGI  rc&anguloaqualia  funtre&anguU  CE  A,  Cue  CDA,  diame- 
■ c»47.  tri»quoquc  FG.BE.BDaquaics  func  square  & tpunfta  E,G,D  ad  parabolam, 
k”"***  xi:lu;dcm  parabola  ABC. 

PROPOSITIO  CCCXLIV. 


EAdcm  pofira  fincquxprius:  i , ' 

Dico  parabolas  illas  in  lrifinifum  prodiidtas  magisfemper  ad  in- 
uiccm  accedcrc  .nufquamumcn  occurrere. 

Demonjiratio. 

/^Vm  cnim  per  prxcedentein  *1 
'“'quales  fine  parabola  ABC,, 
DEF,  latera  refla  ‘qabque  ltlaram 
aqueliafunt,  quart 
fimtdihprodufiacbncurtent  • qdbf 
verbAaiagis  femper  ad  intiicem  ac- 
ccdiqcfieb(lendo.ponanturad.B  G 

V diartierrUm ih parabola  ABC. OtdK 
nacdBEPK,  LNiALB^qaldertVCfe. 
motior  ficavcrticeB.quam  H K.a- 
quaiia  igitur  fmicrcQangula  H DK, 
LMN  exhyporhefi. qoarc  HDeft 
ad  LM.vtMNadDKi  led  MN 
maioreftDK,  quiaLN,  maioreft 
HK(vrpoteremotiora  verticeB,)  refta igicur  H D quoque maior  eftLM. 

Similiter  Gremociorququis  a vertice  B . parallela  aiTumatur.oftendcturLMma- 
iorgm  elfi  quauis  fibi  aquidiftaptefifra  fc  pofira ; magis  igitur  feniper  ad  inuicetn 
aciedutitparabola  A B Ci  D E b-  afymptotica  igitur  iunc  parabola  A B C,  D E F. 

PRO- 
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PARABOLA. 

PROPOSITlO  CCCXLV. 


Pi 


EAd  em  pofita  figura : propo- 
fitum  lit  data:  parabola;  pa- 
tallclam  fiuc  afymptoticam  d«- 
fcribere. 

Conftmltii  tf  dtmmHntia. 

CIc  ABC  parabola  data:  pouarut  m 
^illa diameter  BA  ad  quam  ordina- 
timapplicctur  A EC.  poll  clique  AC 
paraUclis,  H K.:  Icccncur  H K in  D Ic 
F,  vt  cam  HDK  quimHFK)  re- 
dangula  xqutlia  line  quadrate  AE: 
conftat  ex  ante  dernonfttatis , D $F 

pun&aeflc  ad  parabolam  pacallelaro  parabcdjeABC-  fccksixsigituiquadfuicpo- 
ftulatum.  ' , • 

PROPOSITlO  CCCXLVI. 

7 ■ » ' t I * \ < | 1 ! 

A Sfumptafigura  propofitionisj4}.frtit  ABC,  D EG  parabola  paral- 
x\lcla:fcuafymptociC£,&  quxuisporiancur«EquidiitanCes  ECDA, 

Dico  rcdangula  C PA,  inter 
fe,  vti  & CD  A rc&angulis  se. 

quart. 

Demonftratio. 

'CRigamurex  D U E diametr/  DB. 

•E'E  B;  quamam  igitur  parallel*  func 
diamecri  A B C,  D G E , xqualcs  funt 
diamecri  B E-D  B rti  ex  ipfo  ornxon- 
ftat;  fed  quam  rationem  diametri  D B, 

B E feruant , candem  quoque  conti- 
nent re&angula  C E A , C D A;  xqna- 
lia  igitur  funr  rectangula  CBA  rntet 
fc.vti  K rectangulti  -CD  A. 

CoroUmum.  . 

EX  dictisfequitur  rectas  CE.DA  c(Tc  inter  fe  atquales.  demonftratio  patet.cum 
CEA,  CD  A rectangula  zqualu  fint. 

PROPOSITlO  CCCXLVII. 
p Arallclanim  parabolarum  diamecri  otnnes  commune*  func. 

\ Dcmonjlratio . 

ASfumatut  figura  propofitionis  344.  lint  ABC-  DEF  parabol^ parallel* , k 
quaiuisponacur  diameter  BG  in  parabola  ABC;  fine  aurem  ad  illam  applica- 
tx ordinatim  H K, occurreotes  parabolx  DEF  in  P & P.  dico  F D Hneas  in  G 
bifariam  diuidi : ciim  cnim  HK  pet  conftructionem  ordinatim  ponanrut  ad  B G> 
diametrum,  recta:  HK  in'G  bidcccxfunt!  funt  aotcmxqualesoftenfX,HDi>FK;  ar<*c«*& 
rtfidux  igitur  D G,  G F quoque  icquales  func,  adcoque  ad  B G ordinatim  applies- 
tz,  communis  Igitur  eft  B G diameter  verique  parabolx. 

Tcc  a PR  O- 
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__  P \ \ pcrimctro  parabola:  D E F affum- 

Ky  ~m  Q \~\K  ptum  contingent  AC  i dico  AC  ih 

/ / \ V E biffecari  , pofita  per  E . diametrb 

/M.  Tf  B G.ponacor qaEaiS  bF>xqi}idiftans 

/ / \ \ A C i occnrrens  parabola;  A BC  in 

1 jf  \ \ 8c  K.  quoniam  fgfror  FD,  squi- 

diftat contingent!  A C t reda  F D in  G>  . blfleda eft ^ fiinr  autem  arqualcs  H 1), 
F K s tota igicur  HK  in  G biffefla eft : quare & AC  t> xquidillans  HK.abcadcm 
diametroin  E bjflpcjtjir. , , • q ; -j  ! >>  o " n ;j  'j 

I PR,OPO$ITIO  CCCXLJX.  • « 

Triangula  qus fiunt  a conringentibur , parabolis  piraliclis intetef- 
ptis,&diatnetrispcrcontaduumpundh  dudis  . inter  fc  xqualia 


y ‘DemonJIratio . 

rxf}/^  / \ CInt  A BC>H IK  parabolae  parallclx  : Sc 

/[  \ ‘JlHK  parabolara  contingent  AC.  DE, 

Jiiia-t — F G : potuncur  autem  per  H , I>  K,  concatSuj 
jjv  \ diametriiBH,EI>IKiintpIliganturqueiun- 

\\  gi  FMGi  CBA,  DLE  t dico  triangula 

VsSS‘  FMG  . GBA.DLE  inter  fc  cfleatqualia: 
\ \ quoniamcnim  paraboix  parallclx  funr  , dia- 
\ \ - metri  1. 1,  B H , M K xquaies  fuiu : funt  au- 
' V tem  AC.DE.FG  eonringentesin  H,I,K. 
c bitariam  diuiiic ; xqualia'igitur  fun t & tnaa- 

gula  ABCjFMG.DLE. 

t-  - '•  ■*  < > 

PROPOSITIO  CCCL. 

EAdetn poiitafiguritfintin  ABC  parabola  linex  tre*  AC,  DE,FG, 
xquaUa  auferences  Tegmenta : lecentur  autem  A C , D E , FG  bifa- 


Digitized 


PARABOLA. 


S'7 

PROPOSITIO  CCCLI. 


Sint  AB  C,FHG  parabolx  parallel* , redta  autem  AB  concingatin 
G parabolam  f HG,  ponanrurque  O E xquidiftanccs  A B. 

Dico  AG  quadraco , xquarj rcctangula lingula  DFE. 


Ilfdempofitis:  refta  A H occurrat  DE  lincis  in  I:  ..../| 

Dico  D I E re&angula  xquari  quadratis  F L.  * 

Dtmonjlratio. 

' - ' t ...  a • /*i  i 

QVoniam  Dli  lincxin  I.  diuifxfunt  bifariam , Scnonbifariam  inF,  quadrata 
LD  ^qualiafunt  quadratisLF  vnacum  reccangulu  DFE:  eadem  dc  cauta 
quadrata  LD  xqualia  lime quadratis  LI  vna cum  rcctangulis  DIE  : rcctangula 
jgitur  DFE  vnacum  quadratis  F L xqualia  func  quadratis  LI  fimulcum  rcctan- 
culis  DIE : xqualia  autemoftcnla  funt  a rcctangula D F E,  quadratisLIid  eft  A G,  d„u*«- 
refidua  igitur rcctangula  DIE  refiduis quadratis  EL  xqualiafunc.  , - ««. 

PROPOSITIO  CCCLIII. 


INtra  parabolam  ABC 
affumpto  quouis  punfto 
D ponantut  per  D line*  s 
quotcunque  AB  , EG: 
fiant  autem  AD.,  ED  Ii- 
neisxqualcs  BF,CG. 

Dico  D,  F,  G pun&acfle 
ad  parabolam  parallclam 
parabolae  ABC. 

' / \ \ 

DEmonftratio  manifcfta  eft  ex  Coroll.huius,vbi  demonftratG  eft  poGtis  parabolis 
parallels  ABC.DFG  tefias  ED,  GC, item  AD.FB  efle inter  fe  xquales. 


T t t 3 Afphea- 
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PARABOLA, 

Jpplicatio paraboUrum  paraliclarum  adbyperbolam  inter 
ajymptotos pofitarum. 

e. Affticnu fttfafitunis  545.  hmus. 

PROPOSITIO  CCGLIV. 


ANgulum  E DH  fubtendat  linea  EH, quabifariam  diuifain  B,  po- 
nan tur  E H,  xquidiftantes  F G,  quae  in  1 lecencur , vt  F I G rc&an- 
gula,aequaliafintquadrato  EB. 

Dico  B 1 1 ad  eandem  efle  hyperbolam. 

J^Emonftratio  habctUr in libro  noflro  de  hyperbola propoficionc  14- 

Applutno  pnpojitienu 

PROPOSITIO  CCCLV. 


JD  Dico  E D,  D H lincas  hr  infinitum  produ&aj 
magis  ad  hyperboFam.  accederc,  nufquamautcm  conu 

J^Emonftratid  lubetur  inlib.nollro  de  hyperbola  propoCtj. 

prop  optimum  34S.351.AMar. 


PROPOSITIO  C C C L VI. 

AB  re£ta inrer  afymptotos 
AC,  C B hyperbola: 
F G N conftituta  in  G Venice 
diametri  KG  diuita  fit  bifa- 
riam , & A B quidem  arquidi- 
ftent  DFE. 

Dico  D F A re&angula  ae- 
quari  inter  (e  vci  & re£t  an  ga- 
lls D N E , fiuc  quadrato  A G. 
T'\Emonftrationemvidem  hb.de 
^hyperbola  propoC 
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Ctrollanum. 

gXhisquoquefcquicur.Iineas  DF.NE  elTe inter fe xquales. 

Applicate  prepefatJiuiw. 

PROPOSITIO  CCCLVII. 

Ilfdcm  pofitis: 

Dico  DIE  re&angulaxquari quadracis  LF. 

Emonftrationcm  vid.Iib.de  hyp.prop.17. 

■j 

. Applicate prepofitteHU  348. 

PROPOSITIO  CCCLVI II. 

OMnis  contingens  hypcrbolam  & cum  alymptotis  conueniens  in 
pun&o  conta&us  bifariam  lecatur. 

J^jEmonftracioncm  vid.Iib.dehyperb.19. 

Appliccttu  propejitunii  ^g.huiut.  j 

PROPOSITIO  CCCLIX. 

fYperbolam  ABC  in- 
Lter  afympcotos  E D,E  F 
conftit  u tam  contingant  dux 
linear  DAH,  FBG  qua: 
triangula  conftiruant  H E D, 

PEG. 

Dico  ilia  efleinter  fexqua- 

T\Emonftrationem  vide  in  libro 
hyperbola, parte  fecunda. 


h; 


AppHtitiepropefit'unu  3 tfjbmus. 
PROPOSITIO  CCCLX. 


INtta  angulum  B A C pun&um 
aflumacur  quoduis  F , per  quod 
rc&xponaiuur  B F C , peftinentes 
arfvuumque  angulilatus  in  C&B: 
*'■  ' IF  lir 


BF  lincis  xquales  CE,  & 
viciflim  CF  xquales  DB: 

Dico  pundla  E F D eflead  hyper- 
bolam  cuius  afymproti  fine  B A, 
AC. 


J^Emonilrationcm  vide  in  hyperbola  parte.vltima. 


PRO- 


Digitized  by  Google 


1 1 Dijf*. 
bums. 


fio  PA  R A B O L*A. 

PROPOSITIO  CCCLXI. 

D A parabolae  rtdhs  ABC,  £qualcrp  cxhibcrc  inclinatam  , cuiui 

ordiiiatim  ad  diamctrum  poficz  datum  angulum  conftituant. 

Parabolam  inclin  At  Am  •voco  » omnem  parabolam  qua  line 44  ha  bet  ordinal  tm  addiame- 
trospofitas  ad  Angulos  obliques  } porro  nullas  dari  parabolas  ex  nit Hr  a fns  in  clin  at  as , ex  fe- 
qucnU  propojitionc  conjlabit, 

Conflruclio  x*>  demonjlratio. 

Clt  ABC  parabol*  axis  BE,  5c 
^ordinacim  ad  ilium  pofica  A C: 
pofiraque  per  B conringentc  , du- 
cacurad  illam  linca  ED  , qua: an- 
gulum EDB  xqualcm  faciacdatp 
F:&  deferibatur  parabola  ADE, 
habensED  diamccrum,  dico  illam 
facisfucerc  petition!.  cumcnimv- 
traque  parabola  , communcro  ha* 
beat  fubtenfam  AC  » &candem  altitudinem,conftac  illas  inter  fe  efle  xqualcs; 
quodautem  ADE  parabola  (it  lnclmara,  cx  eoparetquod  A C linca  &c  lllixqui- 
djftantcs,  diamctrum  D E ad  angulos  fcccnc  obliquos. 

PROPOSITIO  CCCLXIt. 

At*  parabol*  inclinat*  axem  exhibere. 

(onBruttio  & JemonJlraUo. 

*,  * it 

Sit  ABC  parabol*  inclmatae 
diameter  BD,  Sc  ad  illam, qr- 
dinatim  poGta  AC  •-  ducatur  au- 
tem  cx  C linca  C H normalisad 
BD.  diuifa^uc  CH  bifariaffi  in 
I,  ponacurpcr  I refta  IF  zquidi-  • 
Bans  BD  : dico  IF  axem  efle  pa- 
c rabol*  inclinat*.  cum  cnim  FE 
, . . aequidiftet  B D diametro  , refta 

FE  quoquefcaioriis  diameter  eft;  quia  verolin'eath  HC,  bifariam  Sc  ad  re&os  fc- 
cacangulos.conftat  F Eaaxemcfle parabol*  ABC-  cxhibujmus  igieur.dat*  para* 
bolz inclinat* axem.  ••  1 " ' 

Him  patet  nulla  prorfut  inclinat  at  dtrt  parabolae  (put  diner  ft  fin!  n it  urn  a red  it : tetri g 
enim  eJJentiaUs  ilU  ej- primaria  paffio  cernmnuu  .quad  ordinatim  ad  txonappUcata , rur.de  tri- 
ad anguks  fecent  reties,  id  quod  etinm  inielligi  veltnode  hyperbola  dr  ellipfi ; fimtUtcr  etyim_ 
in  omni fetlione  coni, Jiuc  hyperbola  ijiue  elltpfis faerie,  etiendttur,  erdinatim  ainxestpplis 
cat  as  eofdem  ad  angulos  ratios  dsuidere : tmdc  nullas  omntno  dart  coni fetlienes  nature  fua 
tnchnatasjiue  qua  diuerfam  a reel  it  habeant  naturam  conftat. 


-i_)R 


PRO- 
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PARABOLA. 

PROPOSITIO  CCCLX1II. 


<,14 


rvj  data  parabola  diametrum  aflignare,  cui  data  tinea  infcruiat  pro  late-  - 
cre&o,  modo  minor  canon  cxiftaclattre  redd  axcos  datx  paraboL*. 

CtnftruSba  & imonjkatio. 


. li 


PAtifitlinea  A Scparabola  BCD.  opotteatexhibere  diametrum  qux  latusre- 
&umhabeat*quale  dat*  line®  A.  fadum  iit  quod  petitur ; Sc  M L fit  diame- 
ter, cui  A linca  infcruiat  pro  latere  re&o.Imienutur  CG  »xis*porabolq  BC  Di®-  .■*»•***“• 
qualis  katerl  re&o  ; linear  autem  CG  *qualis  fiat  MI,  Sc  ML,  C E line* lingulas 
equates  reft*  A:  ponanturqueper  L,  ic  E,  item  G & I ordinatimad  diamc- 
ttos fuas line*  HP,  KD,  BT,  NQj  quoniam  igitur  MI,  CG  line*  equates 
funt,fegmemabKMD,HCP  zquantur  : pofita igiturex  D , linea  DS  normali*111** 
ad demiffamexK diametrum  KS,reft{  HP,  SD  c equates funt.  fimiliter  *qua- 
Jes  oftendentur RQ.  BT.  Rurfumcum  ML  equalis  pohatur  lateri  fuo  redo  A*  ,m. 

St  NL  ordinatimad  ML,refl$  NL, ''ML  xqualesfunt.  quia  verb  MI  xqua- i r6"""- 
Jiscft  CG  > & CG  data  cflvti  & ML  hoceft  NL,  refla  quoque  RI  dataeftt 
cum  fit  ML  fid  MI,  vt  NL  qoadratum  ad  quadratum  KI:  Sc  qtna  dat*  quoque 
fiintline*  CG,CK  adeoqjSc  HP,'BT,  refliequoque  SD,R  Q ( quxillisoften- 
fx  Hint  xquales ) dararfunr : igitur  cilrn  anguli  RSD.NRQj'efti  lint,  data  qilbq; 
funt  trianguta  KS  D,  NS  Q^St  anguli  S KD,  RN  QJid  eft  K IM,NLM:compo- 
nendoigitutdata  ML  reda  equati  A,  St  pundtis  diuifionum  I Sc  L ; applicen- 
turad  1 St  L,  dat* line*  KD, NQJn  ditisanjrulis  KIM,  NLMitea*autem 
KD,  N Q.  bitTtd*  fintin  I Sc  L.  tumper  K,M  ,D , punfla  parabola  delcribamri 
tranfibitilla'perJJ  Sc  Q>  bum  per  reiblutionem  oftenlumfitcITe  MI  ad  M L,  ut  K I 
quadratum adquadratum  NL  : inuertianir delnde parabol*  KMD  axis  CG:  Sc 
ML  diameter  transferatur  in  patabolatn  datam, ponaturljue  ab  axe eiafdem, intcr- 
ualto  Z.M  normatisad  axem  : patet  per  refolutionem , pofitiqne  inuentam  efle 
diametrum  cui  data  A feruiat  pro  latere  fefto. 

Vir  PRO- 


V 
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P A R;A  B O L A. 


''1 


PROPOSITIO  CCCXXXVII. 

ESto  ABCparaboIx  diameter  AD,adquam  ordinatim  ponantur 
line*  B E;  ducancur  autem  ex  B linex  B F,  inter  fc  parallels:,  & pro- 
portionates lincis  EB. 

Dicopundta  A,F,F  eflead  parabolam. 

Demonfiratio. 

TVngantur  EF:  Quoniam  tam  FB  linex  interfe, 
Aquam  EB  arquidiftant  .anguli  EBFarqualcs  funr: 
vndc  cum  proportionate  fine  latcra  E B,B  F,  xquales 
anguloscontinentia.  triangula quoque  EBF  interfe 
fimiliafunt : adcoqucSc  EF  linczarquidiftanres  funt 
adinuicem;  Sc  EB  Imcis  proportionates  : quadra- 
ture igicur  EF  eft  ad  quadrature  EF,  vc  EB  qua- 
drature ad  quadrature  EB  , id  eft  vt  AE  linea  ad 
lineam  A E : vnde  punda  A,F,Ffunrad  parabolam. 

4 . 

PROPOSITIO  CCCXXXVIM. 

. . . 1 ....  • 

j'Sto  ABC  parabolx  diameter  AD  , & ordinatim  ad  illam  pofirx 
jC  D,  B E:  & E B quidem  juncia  AC , diuidat  in  F:  dudtis  autem 
, parallelisBG,quzAClinexoccur- 
rantinG:  fiatvt  FBad  BG,  fic  EB 
ad  BH. 

Dico  AH  punfta  eflead  parabo- 
lam. 

~ ‘Dcmonjlratio. 

T V ngantur  eni  m E H:  Quoniam  E B,B  H 
Aline*  proportionates  time , lincis  FB, 
B G ; Sc  anguius  F B G communis,  trian- 
gulis  FBG  fimilia  font  triangula  EBH: 

1 funtantem  Sc  FBG  triangula  quoque  fi- 
milia, cilm  tam  FB  line* inter fe,  quaiti  B G red*  xquidiftenriigitnf  Sc  E B H trian- 
gula  Gmiliafunt.QuarcvcEB  ad  EB,  fic  EH  ad  EH,  adeoque  por  prxeeden- 
tem  punda  A H ad  eandetn  flint  parabolam., 

PROPOSITIO  CCCXXXIX.  . 

ESto  ABC  parabolz  aril 
B D,  cui  parallela  ponatur 
•A  E , (ecans  parabolam  in  Af 
ducantur  autem  ad  axem  ordi- 
natim linex  EC  ,'&  inter  F E, 
EC  medix  ponantur  E G. 

Ehco  A,G,B  punfta  eflead 
parabolam.  •!  ' ' O 

. H:  Dcmonflratio. 

•4«.a«ni.  p Stenimvt  'AElineaad  lineamAE»  fiq  i?EC'  rc&angulu  ad  redangulum  FEC. 
-a  .‘A--'jgitur  & EG  quadrarumelladquadratumEGrYt  A E linea  ad  lineam  A Eiqua-. 
'roA,G>  G punda  ad  parabolam  funt.  P R O- 
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DAris  rcctis  A B , C D Ic  mutuo  dccuflintibus 
cuius  D C data  fit  diamtter.  t 

y . I 

Conftrucho  (i>  dcmonjlratii. 

T"\Iuis5  A B bifariam  in  E.  ducaturEF 
•^parallels  CD.  fiatfjucvt  AEB  re-  y' 

ftanguium  ad  re&angulum  A C B , fie  / 

EF  linea  ad  iincatn D C-  patetA,F,D,  / 

B punSa efle ad  ■ parabolamquxficam,  / 
cuius  diameter  ell  DC.  A/  -- - - 


, inuenire  parabolam 


•tana. 
*»'/*  «r- 


PROPOSITIO  CCCXLI. 


D Ato  A B latere  redbo  , exhiberc  illius  para- 
bolam. 

ConftruEUo  demonftratto. 

CEcetur  A B vreunque  in  CC , S:  ex  C line*  erigan- 
^tur  CD.  vc  CD  quadraca  x ualia  fine  rc&anguliS 
CAB;  fingi da  fingujis : pacet  A.D.D  puncca  t efle  aa  pa- 
raboiam  quzficam. 


PROPOSITIO  CCCXLir. 


DAtis  tribus  pundtis  A,B,  C non  indiredtum 
pofitis.&ltneaB  D,qu*  per  aliquodexdacis 
pundits  tranleat , oportet  parabolam  defcribere 
per  AjBjCpunda  cuius altqua  fit  dianjctcr  BDr  . 

ConfbuSUo  (T  demon  sir  at  to. 

„ ■ 

Tyneta  AC  fecetur  bifarlamia 
■ft.  ponatucque  EF  parallcla  -g 

BD.  &BF  rcct*  ACrfiatautem  / 

vt  Afe  quadratum  ad  quadtatum  / 

BF.fic  EG  linea  ad  lineam  FQ.  / 
dcicribaiurqnc  per  B.  G.Cpaxa-,  / 
bolacuins  diameter  fit(  B6,  pa-  a/ 

*<f*  jljam  qubque  per  = A tranficc.  / X> 

IglVnr.itc.  Qjrad  crat  faciendum. 
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P A R A B O L M 

l'pri'  'T  ■*V  j.,r.  , . ■ ■ v j 

PARS  OCTAVA 

hyperbola  it 


Miram  exhibit parabolamm paralltlarum , cum 

, j aJjmptotosconftitutayJjmbohfattonem. 

' / j PR^OPOSITIO 


C C C X L l 1 1. 

t 

Sit  A B C parabola:  axis 
FG  & ordinatim  adillii 
applicata  H G I:  du'ttif- 
que  H I,  parallclis  C A,aua- 
drato  HG  zqualiafiarftre- 
Itangula  C E A,  C D A. 

Dico  E,G,Dpunfta  efle 
adparabolam  zqualem  pa- 


ps ~ ^J~\A  rabolz  ABC. 

c//s  J 1 r ‘Demonjiratio . 

f j \ \ P Rigantur  ex  D Sc  E.  dia- 

- .11  .1  \ \ ,L'metri  E B,  D B.  quoniam  z- 

quidiftat  HI,  CA.&HGqua- 
dratoideft  HGI  reftangulozqualia funcre&angBlaCEA,  Cue  CDA,  diame- 
tri»quoque  FG.BE.B  DzqUales  funt  square  & bpunfta  E.G,D  ad  parabolam> 
zqualem  parabolz  ABC. 

PROPOSITIO  CCCXLIV. 

EAdempofitafintqux  pritis:  i 

Dico  parabolas  lllas  in  infinitum  produdtas  magis  femper  ad  in- 
uiccm  accedere , nulquam  tamcn  occurrcre. 

bcmonftralto. 

JSL  . /~,Vm  cnim  per  przcedentcm  as| 

/ c'  ^-'ailaies  fine  Darabolz  A R r’’ 


|\  f~  ^-'quales  ftnc  parabolz  AB,C», 

/ 1 \ \ DEF.latera  re<5aeqabqaeillaranr 

A/  5 \ _ zqturlii  font,  quart  nufquam.^dnis- 

/ X*  jv  \c  \ CnirdiUproduaxcOhcUrrent’ quo® 

J J-/ JL. L\ — Ax  \ verb ’magis  femper  ad  inuicem  4C-. 

/rL  \ V-  ccdihHKoftendo.ponanturadBO 

*/-  fa  V\”  \ diatherrttroih parabola  ABC. ordiV 

L X — W naciftffER,  L Nf&T.  t'f'quidertliti- 

V ® \ \ motiorfitaverticeB,quamHK.z- 

x/  / - Vv1  <iualia igitur funtre&anguia H D K, 

/ Z*1  \ \ LMN  ex  hypothec,  quare  H Deft 

j \\  ad  LM,  vtMNad  DKi  led  MM 

* " * ' maior eft DK,  quia LN,  maior eft 

HK  (vtpote  remotior  a vcrticeB,)  refta igitur  H D quoquemaior  eft  LM. 

Similiter  C remotior  ququis  a vcrtice  B . parailela  aiTumatur.oftcnderur LM ma- 
iorfsm  e©  quauis  Cbi  zquidiftapte  iifra  fc  poCta ; magis  igitur  femper  ad  inuicem 
acieduntparabolz  ABGDER  afymptoticz  igitur  mm  parabolz  ABC.DEF. 

PRO- 


A' \- 

w / / 

n\T*  \ 

J *7  — rr\ 

i«L  \ \ 

\ — \xr 

1 r 

G \\ 

f jVL 

i w 
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PARABOLA. 

PROPOSITlO  CCCXLV. 

EAd  cm  pofita  figi ui : propo- 
fltum  (itdata:  parabola;  pa- 
railclam  fiuc  afympcoticaav  d«- 
fcnbcre. 

ConUrucltn  (4  immfirttto. 

Clc  ABC  parabola  data;  pooaror  rn 
ilia  diameter  BE  ad  quam  or.lina- 
tiraappl.cctur  ARC.  poiitifque  AC 
parallclis,  H K:  fcccntuc  HKu  D U 
F,»c  cam  H D K quim  H F K ; rc- 
dtangula  arqualu  fine  quadrato  A E: 
conftac  ea  ante  demonftcatis , D EF 
jHin&aclic  ad  parabolam  pacaJlclam  parabola;, ABC-  fecks  us igitur quod fuic  pc- 

PROPOSITIO  CC  C XL  VI. 

A Sfumptafigula  propofitionis34j.fiiil  ABC,  D EG  parabolf  paral- 
XA-lel*  feu  a(ymptocic{,&  quaruis  ponancur  xquidiftances  E C 6 A, 
Dico  re&angula  CPA,  inter  — 

fe,  vci  & CD  A rcdlangulis  *. 
quari. 

Demonflratio. 


■pRiganturcx  D St  E diamerri  DB. 

■“-EB.-q 


; quoniam  igitur parallel®  func 
diamerri  A B C>  D G E , aeqoalcJ  flint 
diamerri  B E.DB  rtiex  ipfo  occo-con- 
ftat;  fed  quam  cationem  diamerri  li  B, 

B E feruant , candem  quoque  conti- 
nent redangula  CE  A,  CDA;  *qoa- 
jia  igitur  funr  reetangula  CBA  inter 
fc.vti  St  reetangula  CD  A. 

Carol/armm. 

EX  dictisfequicur  rectas  C E,D  A e(Te iater  fe arquales.  demonflratio patet.cum 
CE  A,  C D A reetangula  arqualia  Cat, 

PROPOSITlO  CCCXLVIL 
jpArallcIarumparabolarumdiametri  omnes  communes  fun  t. 

‘Demonflratio. 


A Sfumatur  figura  propofirionis  344.  fine  ABC.  DEF  parabolf  parallel*, & 

■A  A^ua.u,sponaturdiamcicr  BG  in  parabola  ABC;  lint  aucemad  illamapplica- 
tacordinatim  HK.occurrebtes  parabola:  DEF  in P R F.  dico  FD  linear  in  G 
bifariam diuidi : cum  cnim  HR  per conftructionem  ordinatfm  ponanrur  ad  BG. 
diametrum,  recta;  HK  in  G biftccta:  funri  funr  autem  arquales  oftenlse,  H D,  > FK;  ahrctnil 
rtftdux  igicur  DG.GF  quoque  arquales funt,  adcoque  ad  B G ordinarim  applica-  I441**’'- 
tar.  communis  igirur  ell  B G diameter  verique  parabolx. 

Ttt  i PR  O- 


* 
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PARABOLA. 

PU:OPOSlTIO  iCCGXLVIII. 

B /^Ontmgins  parabolisp^al- 

Ai^lelii  rnterfcepta  in  contaftu 

b \ c 

r "X  \ - ........  Demonfirauo. 

\ \y-  pOnatur per  E pun&nmqtrodd[Mp 

\ \ perimetro  parabola:  DEF  iffum- 

• -L-W  • ’ dico  AC  in 


K/  m )g  XV^  ptum  contingens  AC  . 

_/  / \ V.  E biffecari  , pofitd  per  E>  rfiamerrb 

"V  /*£  ~ \ \ B G,  ponatnr  quxais  D F.xqtjiddlans 

y / \ \ ACYoccurrens  parabola;  ABCin 

/ / \ \ H 8t  K.quonlam  igrtnr  FD.  aqui- 

diftat  contingent!  ACireftaFD  in  G,  >bi(Tcdacft?  funrmrcmxqualcs  HD, 
FK:  totaigitur  H K in  G bific&a eft : quarc & AC  bxquidiftans  HK, abeadem 
diametroin  E bjffjscjtpr. . , O ] I I 2 O " (i  ,'l  'I 

I PR,OPOSITlO  CCCXLIX  . * 

...  . , ; • '■  ...  . fK 

Triangula  qus  fiunt  a conringentibui , parabolis  parallels  intcfcf- 
ptis, Scdiamecris  per  conta&uum  pundta du&is  . inter ie  arqualia 
font.  j V ■*■■■  i-  'f<‘‘ 

. ; 'Demonjlratio. 

CInt  A B C,  H IK  parabol*  parallels; : fie 
A NVI  \ J1HK  oarabolam  continuant  AC,  DE. 


/ -Y<  |\  ^IHK  parabolam  contingant  AC,  DE, 

A 1—  F G : ponantur  autem  pet  H , I,  K,  comadtus 

[ f U'  KV  \ diametti,  B H,  HAIKiintfilliganturqueiun,- 
»'•/  f t ill  Vs\  g>  FMG»  C-BA,  DLE  : dico  ttiangula 

l /?  FMG,  GBA.DLE  inter  fe  eflexqualia: 

j/l  \ \ auoniam  cnim  parabolx  parallclx  funt , dia- 

1/  \\  metri  UBH.MK  xqualcsfunr:  funcau- 

Dj  ' ' tern  AC.DE,FG  contingentesin  H,I,K 

'!«*£»-  ’ ‘ c bifariatn  diuifx  i xqualia'igitur funt d triaa- 

gula  ABC.FMGiDLE. 

PROPOSITIO  CCCL. 

j ? Adcm  pofita  figuri.:  fint  in  A B C parabola  lines  tre*  A C,  D E,F  G, 
' ""  (ccentur  autem  AC,  DE,FGbifa- 


fzqualia  auferentes  fegi 


_;menta 

riam  in  H,  1,K. 

Dico  pundta  H,  I,  K effc  ad  parabolarn  parallclam  parabola  A B Cf 

,n  Dcmonftratto. 

CRiganturex  H,I,K  pundiis  diametti  H B,  MK, L I : quoniam  arqualia  funtfe- 
■^gmenta  DAE,  ABC,  GMF,  triangula quoque  DLE,  ABC, FMG, arqua. 
(ia  lunt : quare&  diametti  LI.BH.MK  xquales  fum , Sc  punfl-a  H.I.K  ad  para 
bolam parallclam  ABC. 


PARABOLA. 


S'7 

PR  OP  OS  IT  I 9 CCCLl. 

Sint  AB  C.FHG  parabolx  parallels,  reds  autem  AB  contingatin 
G patabolam  F H G;  ponantur^ue  D E zquidtftances  AB. 

Dico  AG  quadraco,  xquarj rectangula fingula  DFE. 


‘Demonjlratio. 

POnatur  A H zquidiftans  diametro 
CG.  occutrcniquc  FHG parabo- 
la jn  H pundto  per  quod  refta  pona- 
tur  PHQ_paralIcIa  AB;vt  CGad 
AH,  fie  AGB  rcCIangdlum  id  eft 
quadratum  AG.  (eftemm  ABcon- 
t ingens  in  G biflefia  ) ad  rcccangu- 
Id  , PH  Mi  zqualcs autem  bfuntdia- 
metri  C G> A H , igitur A:  PHM  re- 
ccangulum  zqualc  eft  quadratoAG. 
fed  P H M,D  F E rectangula  c tequa-  , 
lia funt,  quadrato igitur  AG  zqualia 
funt  rectangula  fingula  DFE. 

P R O P O S I 


t 47  .burns: 
b Em 
hunts. 

«)♦«•** 

■M. 


Ilfdctn  pofitis : retta  A H occurrac  D E lincis  in  L ;;  r r 

Dico  D I E reftangula  xquari  quadratis  F L. 

Dmonflratio. 

QVoniam  DE  lines  in  L diuifzfunt  bifariam , & non  bifariam  in  F,  quadrata 
LD  jquali a func  quadtatis  LF  vnacum  rectangulis  DFE:  eadetn  de  caul* 
quadrata  LD  zqualia  lunequadtatis  LI  vna  cum  rectangulis  DIE  : rectangula 
igitur  DFE  vua  cum  quadratis  F L zqualia  funt  quadratis  L I fimul  cum  rcccan- 
gulis  DIE:  zqualia  autem  oftenia  func  * rectangula  DFE,  quadratis  L I id  eft  A G,  j 
refidua  igitur  rectangula  DIE  refiduis  quadratis  EL  zqualia  funt.  : *•>. 

PROPOSITIO  CCCLI1I. 


INtra  parabolam  ABC 
aflumpto  quouis  punfto 
D ponantur  per  D line*  \ 
quotcunquc  AB  , E£: 
nant  autem  AD;,  ED  li- 
neis  zqualcs  BF,CG. 

Dico  D,  F,  G punftaefle 
ad  parabolam  parallelam 
parabol®  ABC. 

DEmonftratio  manifcfta  eft  ex  CorolUmius.vbi  demonftratfi  eft  poGtis  patabolis 
parallels  ABC, DFG  tcdas  ED, GC, item  AD.FB  effe  inter  fe  zqualcs. 


Ttt  5 
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PARABOLA. 

/tppltcatio parabolarum  parallelarum  ad  hyperbolam  inter 
ajymptotos  pojitarum. 

profofuioriii  345.  hut  us, 

PROPOSITIO  CCCLIV. 


ANgulum  E DH  fubtendat linea  EH,  quabifariamdiuifain  B,  po- 
nantur  E H,  iquidiftantes  F G,qux  in  I Iccentur,  vt  FI  G re£Un- 
gu!a,.rqualiafintquadrato  EB. 

Dico  B 1 1 ad  eandcm  die  hyperbolam. 

J^Eraonft ratio  habetur  in  libro  noftro  de  hypcrbolapropolitione  14. 

AfpluiHo prtfefilitnu  544.i1/wi. 

PROPOSITIO  CCCLV. 


Cj  Dico  ED.DH  Ilneas  in  infinitum prodti&ai , magis  fcm per  ac 
magis  ad  hyperbofam accederc,  nufqoamautem  conuenire. 

J^Eroonrt  ratio  lubetur  in  lib.noflro  de  hyperbola  propof.15. 

i^fflkttufrtfoJllioHim  34d.351.iww. 

PROPOSITIO  C C C L VI. 

Jv 

AB  refta  inter  afymptotoi 
AC  , CB  hyperbolas 
F G N conftituta  in  G Vcttice 
/ \ diametri  KG  diuifii  fit  bifa- 

L/  g \ n riam , & A B quidem  arquidi- 

ftcntDFE. 

jp- — — Dico  D F A reciangula  x- 

jytufZ- *■ quart  inter  fe  vti  8c  re&angu- 

//  'O'v  ^1S  ^ ^ E , fiue  quadrato  A G. 

//  ' r\Einonftrationem  vide  in  lib.de 

hyperbola  propoE 


Digitized  by  Google 


CaroUarium. 


I 


pX his quoijuc fcquitur.lineas  DF.NE  cfle inter fczquales. 

Applicttit  prapofaiJwiw. 

PROPOSITIO  CCCLVII. 

Ifdcm  pofitis: 

Dico  DIE  re<ftangula*quari  quadratic  LF. 

J^Emonftrationcm  vid.lib.de  hyp. prop. 17. 

} 

• -Apflicatio  frofoJitiinU  348. 

PROPOSITIO  CCCLVIII. 

OMnis  contingcns  hypcrbolam  & cum  alymptotis  conueniens  in 
pun<£to  conta&us  bifariam  lecatur. 

J^jEmonflrationem  vidjib.dchyperb.aj. 

s 1 ' 1 

Appluitiopropofmonu  ny.huim.  j 

PROPOSITIO  CCCLIX. 

HYperbolam  ABC  in- 
rerafymptocos  E D,E  F 
conftitutamconcingantduic 
line*  DAH  , FBG  quae 
triangula  conftituant  H E D, 

FEG. 

Dico  ilia  efleinter  fexqua- 

T"\Emonilrationem  vide  in  libro 
^de  hyperbola, parte  fccunda. 


PROPOSITIO  CCCLX. 


INtra  angulum  BAC  pun&um 
aflumatur  quoduis  F , per  quod 
ic&xponantur  B FC , pertinences 
asdvtrumque  anguli  latus  in  C & B: 
fiantq;  BF  lineis  xquales  CE,  6c 
vidiffim  CF  xquales  DB: 

Dico  pundta  E F D efle  ad  hyper- 
bolam  cuius  afymptoti  lint  BA, 
AC. 


J^Emonflrationcm  vide  in  hyperbola  parte, vltima. 


PRO- 


■ i .Dtfith 
Immi. 


fio  PAEABO  LA. 

PROPOSITIO  CCCLXI. 

DAtat  parabola: rtdtx  ABC,  xqualerp  cxhibcre  inclinacam  , cuiui 
ordinatim  ad  diametrum  policx  datum  angulum  conflicuant. 

Ptraboltm  inclination  voce  , omnem  ptraboltm  qut  linett  habet  ordinatim  addiame- 
trospofitas  adtngulos  obliques  porro  nullas  din  parabolas  cx  nature  fits  inclinatte , ex  ft- 
qtstnti  propofttsonc  cexjlabit. 

Conflrucho  if  demonfiratio. 

Clc  ABC  parabolae  axis  BE, 
^'ordinatim  ad  ilium  polica  AC: 
pofitaquc  per  B conringcntc  , du- 
caturad  illamlmea  ED  , qux an- 
gulum EDB  zqualcm  faciacdatp 
F:&  deferibatur  parabola  AD& 
babcnsED  diametrum, dicoillam 
fatisfacerc  pecirioni.  cum  enim  v- 
traque  parabola  , communem  ha* 
beat  fubteniam  A C > be  eandem  altitudinem,  conftar  itlas  inter  fc  c/Te  xqualcs: 
quodaucem  AD  E parabola  lit  inclmara,  ex  eo pater  quod  A C linea  Si  illiaiqui- 
diftanccs,  diametrum  D E ad  angulos  fcccnc  obliquos. 

PROP  OS  IT  IO  CCCLXU. 

Atx  parabolx  inclinacx  axem  cxhibcre. 

QinflruElso  &•  demonfiratio. 

Sit  ABC  parabola:  inclinatx 
diameter  BD,  Sc  ad  illam  or- 
dinarim  pofita  AC  : ducatur  au- 
tem  ex  C linea  C H normalisad 
BD.  dmiiaijuc  CH  bifariam  iff 
I,  ponatur  per  I refta  IF  xquidi-  ' 
(Ians  BD:dico  IF  axem  cfle  pa- 
^ X C inclinatz.  cum  enim  FE 

, zquidiftet  BD  diametro  , refta 

FE  quoquefeaioiiis  diameter  eft;  quia  verb  linea m H C , bifariam  St  ad  re&os  (c- 
catangulos,conftat  F E,  axem  cfle  parabola:  ABC.  cxhibuiinusigtcurdatxpaia* 
bolz  inclinatz  axem.  ’ • 

Hint  p ate  t nullas  prorfsts  inclsnatas  dari  parabolas  qua  diner  ft  fine  nature  a rcClii  : vtrig 
enim  cfjentiahs  iUt  primaria  paffto  communu.quad  ordinatim  ad  axem  applicate , e undent, 
ad  angulos  fecent  relies,  id  quod  etsam  imcUigt  veUnedehjperbola  dr  ellspfi  ■.  JimiUter  enim 
in  omni fell  tone  coni,  fine  hyperbola , fine  ellipfis fnerit,  tllendttur,  ordinatim  adtxeptppli. 
eat  as  eofdem  ad  angulos  rectos  dsuidere : vnde  nullts  otnnino  dari  coni fclliones  nature  fit 
tnclinatasjiue  qua  diuerfam  a reel  it  habeant  naturam  conftat. 


P RO- 
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PROPOSITIQ  , CCCLX1H. 

IN  data  parabola  diametrum  affignare,  cui  data  linea  inieruiar  pro  late- 
re rc&o,  modo  minor  ea  non  cxiftat  latere  recbo  axcos  datse  paraboLe. 

CtnjbuRio  i?  demon flratio. 


( 

\ i 

. - H 


PAtificbnea  A & parabola  BCD-  oporteacexbiberc  diametrum  qua:  larustc., 
dumhabeatxqualcdatxiraeae  A.  (a&umfitquod  petitur ; 8c  ML  (it  diame- 
ter, cui  A linea  inieruiar  pro  latere  redo.Imieniatur  CG  axis^peraboiq  BC  Disc- 
qualis  btcrl  redo  t linea;  autem  C G xqualis  fiat  M I , & M L,  C E linea:  fingulse 
tcqualcs  ted*  A:  ponanturque per  L,  fit  E,  item  G fir  I ordinatimad  diame- 
trosCuasIinex  HP,  KD,  BT , N Qj  quoniam  igitur  MI,  CG  linex  xqualcs 
funt,(egmentabKMDiHCP  xquantur  : pofitaigiturex  D , linea  DS  notmali 
ad  dcmiiTamex  K diametrum  KS.red?  HP,  SD  ‘ xqualcs  funt.  fimiliterxqua-**^*™*- 
|[es oftendentur  R Q>  B T.  Rurfumcum  ML  xqualis  poftatur  lateri  fuoredo  A> 
fie  NL  ordinatimad  ML,rcd$  N L,  J M L xqualcs  funt.  quia  verb  MI  xqua-d 
Jiseft  CG  , 4t  CG  data  eftvti  St  ML  hoceft  NL,  reda  qnoque  RI  data  eft? 
edm  fit  MLad  MI,  vc  NL  qnadratum  ad  quadtatum  K I:  fit  quia  datx  qnoque 
font  linex  CG,CE  adeoqsfieHP,'BT,  rcdxquoque  SD,RQ(quxillisoften- 
Jx  font  XqUalesJ  darx  funt : igicnr  edm  anguli  K S D,NR  Qredi  flue,  data  qiibq; 
funt  trianguli  KS  D,  NS  Q^fit  angull  S KD,  RN QJd  eft  KIM,NLM:eompo- 
nendo igitut datfi  M L reda  xquali  A,  fit  pundisdiuifionum  I fit  L;  applicen- 
turad  I fit  t,  darx  linex  KD,  N Qj'n  dim  angulis  KIM,  NL  Mi  fedx  autem 
KD,  N Q.  biifcdx  fintin  1 fit  L.  turn  per  R,  M ,D , punda  parabola  deferibatur; 
tranfibitillifpeiJflatCi,ci5niperrefolutioncm  ofteniiimfiteiTe  MI  ad  ML, etKI 
quadtatum adquadratum  NL  : inueiiiaturdeindeparabolx  KMD  axis  CG:  fit 
M L diameter  transferarur  in  patabolam  datam,  ponaturijUe  ab  axe  eiufdem,  inter- 
uallo  ZM  normalisadaxcm  : patet  per  tefolutionem,  pofitiqne  inuentam  efle 
diametrum  cui  data  A feruiac  pro  latere  redo. 

Vu  PRO- 
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PAR  A B O L A, 

p ft.  o P o s i fid  ccdExiV. 

DAtam  lineam  applicant  ad  parabolam , qux  fegmentom  aufeftjt  <tL 
to  xcjuale.  opottcc  aucem  lincam  D,  non  minorcm  cllc  Unci  A C. 


i 


Clc  ABC  tegmentum  datum  & data  linea  D:  oporteac  re&am  D applicarc  ad 
^parabolam , vt  Tegmentum  au  ferae , daro'xquale:  fadtum  fit  quod  pctitur.Ac  IH 
linea aequalisD, Tegmentum auferat  HFI,  dato  ABC  xquale  : bilccentur  AC. 
HI  in  £ & G.ponflit , per  qux diametri ponantur  EB.FG  quoniam  igitur  Te- 
gmenta A B C.  H F I xqualia fiint , reSq  • BE.FG  quoque  Turn  sequalcs;  date 
,,  igitur  fun t BE  Sc  IG.  dimidia  HI  fiue  D.  fiantiam  BE,  IG.  FK  proporriona- 
les.  data  ergo  ctiam  eft  F K:  inueniatur  igitur  per  prxeederttem  diameter,  cuius  FK 
latusredum  eft  irponanir  to  parabola  ABC,  fa3a<po*  FG  xquali  BE  ponacut 
per  G ordinatioi  linea  H 1 1 p-atet per  relbkitionem  ft:  conilru&iooesn . H I Uncart 
reft*  D.  Sc  HFI  Tegmentum  dato  AB  C rquale  eflV,  datam  igitur  lineam,  ires 
Quod  erat  faciendum.  . - 


Scbolioa. 

■ i • _.r.  ' • .1  • ,•■■■ » 

r\E/liueuerem  dam  aline  Tertes , f ua  perekelem  encerauni , prefentiU\ire  e&nagtrt- 
sduertem  kkrnm  burn , qm  Ptreielue  fc8uuis  preptieWt!  pripcetifumut,i» 
mtlem  uimameguem  txerefeerr, quern  vtltkru  teltquit  decent  feaieniim  Per  fttju  etiiik- 
bres  t*s  partes  trqnftnli  -exigrnte  id  mexim't  ergumenu  materia , q/tem  idles  firt  explenere 

intendunt.  ;;•»  *r  ,1  m a)  j tvi  larfl 

Pats  d»tem  prim*  fymb§lC{attones  sc  fimsii iodines  cempUpitur,  qos font  inter  firdheknp 
etftireltm  firurem ; mireemm  eft  inter  hm  cenfermitm ; neqaei  met  fintentte  receitr* 
a, Jft , If  ut  mthpUnt  perfuefitm  eft  t^drehimedem  in  cum  net  idem  perueniffe  quern  ntbtf 
rcliqnl, que  fir  eentingentem  /ftreht  ftgura  Uneam  rifle*  cx‘nix-1, qua  ciqculi  enrcumft~ 
rentinfit  equelis.  betel  preteree penbale  meltmelim  prepeueetci  .cum  fttrek  o Archive - 
deecemnmnes,  nmfelhm  (ecuadMupnjuemcircuUliencm.fcipcuuSttu  quettuuque  **- 
mere  exkilitm  i qumfuftmeeu/iJererepetern  fete  lace.  • 

Secunde  pen  que  hue  fteSebet  egit  itpereleiit  virutelibm , querent  hpmen  them  emte- 
fumpfri  preprint/, buiii'ljrum , quelle  [imiiel/intprcpruteeiliuf  vererum  perebekmm,i* 
ah  tjfdem  non  Afcftpent,  mftfolaefteCiu  vt  Unite  am  ■,  nemaqueln^fecHaJbmfeperjr- 
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ties  cenfidertu , & fecnndim  trdinttsm  tpplicttte  tddiameernm;  inhecttmen  differunt, 
qntd  eart m diamctri  line*  fine  par a babe* ; in  ptraielu  tutem  qu*  fcifienes  conic*  finer, 
axes  vel  ditmeeri  relit  fine  line*.  Coniecimm  tutem  treHatum  bniiu  materia  tn  It  brum  de 
duHihns  planer  nm  in  plant,  eeqtud  vfm  virtntUtm  ptraboltrum , (pellet  *d  aquatienes  ftr- 
m*»d*t cum ctrpertbm , qua  p trees  Cjltndric*  fine,  conctutm  btbentes  fitperfc'tem,  vel 
amuexem.  Sed debit  plurt/uis  loess. 

Libri  qmnti finis. 
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